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I L L V S T R I S S . E T E X C E L L . 
P R I N C I P I» 

D O M . I A C O B O B O N C O M P A G N O , 
Duci SOIÍX , 6c Marchioni 

Vienola^&c. 
C H R 1 S T 0 P H O R V S C L A V I V S 

e S o c i e t a t e l E S V . S . P . D . 

V A N T V M fit, Illuftriflimc 
Princeps^, ad perfeótam Mathc 
maticorum fcientiam in íph^-
ricis Elementis, & in Sinuum, 
linearumq^Tangentium atque 
Secantium, & i n tota denique 

Triangulomm difciplinamomenti, nemo me-
lius intelligit^mea quidem fententia ^ quam qui 
in rerum c^leftium cognitionemneruos omnes 
intendit. Nam nec Orbium globorumve cxle-
ftium 5 necí iderum feu quas vocantur errantia, 
feu quae infixa funt c x l o , cnrfus ac magnitudo 
(quae vna omnium iucundiflima 5 6c ad decus a-
ptiflimafcientia eíl)íine eorum ope ac benefi
cio terxeri poteft. L o cuplé tifli mus teftis eft: ex-
cellenti dodrina yir Ptolem^eus eo libro, quem 
Conftruóbionem magnam infcripílt: vbi quic-

t z quid 



quidad cadeftem dodrinam pertinet, id omne 
vel fphímcis ex elementis5 vel ex triangnlomm 
¿ o d r i n a , vel exarcuum denique chordis (vnde 
omnis Sinuum^omnis lineammTangentium ac 
Secantium difciplina manauit) peracute demon 
ftrat:vtfruftralaborem operamq; fufcipiat^quif-
quis hoc fine pracíidio Demoníl ra t iones illas 
conetur attingere. Mitco quantain Gnomoni-
ca, quantain Cofmographia, Geodxfia,& vni~ 
uerfa pene Geometria earum rerum fit oppor-
tunitas : ne aut i n r epe r íp i cua funmul tu s , aut 
aliena difputatio videatur. Quocirca fatebor, 
quod res eíl, Sapientiílime Princepsj multas me 
annorum vigilias ac labores pro eo amore, quo 
ad Mathematicas voluptates incendor, in ea-
rum^quas dixi^rerum planam ac folidam cogni-
tionem contuliíTe : & lucubrationes quafdam 
fepofuiíTe, meos duntaxat in vfus . Verum vt 
eruditorum, Se eorum^qui ícripta noftra tradta-
bant^Gnomonicaprasfertim^vbiSinuum^Trian 
gulorum, c^eterarumq; rerum frequens incidic 
mentio, poftulationi concederem j commode 
me faólurum exiftimaui, íi qux priuatos in vfus 
temeré collegiffemjea in ordinem addu6ta,& in 
vnum quafi coaita corpus in commune confer-
rem: Et commentarios hofeein tres Theodofij 
Tripoiita; libros de fphíericis elemetis^vna cum 

demon-; 



demonñra t ion ibus noftris Sinuum , linearum 
Tangentium atque Secantium3pr¿ecipueq;Triaii 
gulomm tam Reóbilineorum quam Sphxrico-
rum difciplina^paterer in apertum lucemq; pro-
fe r r i . Qux quidem peropportuna mihi viía res 
eft ad declarandam noílram in te voluntatem, 
perpetuamq; beneuolentiam, í icum tuinomi-
nisinfcripcionediuulgarem. Quibus enim t i -
tulis labores noílros cohoneftemus, niíi eorum 
virorum, qui vel eiufdem ñudij deleótatione 
ducuntur^vel eas res, in quibus elaboramus^fuo 
pondere momentoq; perpendunt? Scientix co
mes iucunditas eft, & ea demum funtpredare-
rum y qux ftatuerit cuiufque cognitio. T u Ma-
thematicorum ícientiapraeftas, atq; idcirco mi 
rificas inde voluptates hauris. Apud te máxi
mo femper in pretio atque in honore fuit, quia 
quanti facienda éffet, eius diuturnus vfus traóta-
tioqvte docuit. Accedit , quod cum Societati 
noílras gens tua tot iam fummx liberalitatis of-
ficia tribuerit, vix videtur fummam ingrati ani-
mi notam efFugere poffe^nifi cum fe dedit occa-
fio, aliquid aliquando retribuat. Extant Grego
riana liberalitatis quam ampliílíma monumen 
ta: extant eius de Societatenoftra indicia perho-
norifica: lura data atque amplificata. Conceflx 
immunitates: Collegia familia noílrasin v l t i -

mis 



mis etiam terrarum partibus excitata. quaeom-
nia , quantum tuoí imus obf t r ió l inomini , non 
modo i j s , qui nune funt, fed ómnibus etiam 
pofteris teftabuntur . Quare qui poteram in 
quxrendis honeftis titulis operibus meis te, 
Princeps Ampliflime^príEterire? Appareat igitur 
in tuo nomine munufcuium hoc vigiliarum 
mearum tenue illud quidem 6c perexiguum: fed 
tamen eiuímodi, quod 8c noftra in te í ludia, 6c 
tua innos officia grata quadam íígnificatione 
memorix cundtis gentibus patefaciat. Romee 
OdauoId.Decemb. M D L X X X V . 
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E R R A T O R V M C O R R E C T I O . 

Tag. Lin, I r m a . Comftiones, 

2 9-
36. 
44-
47» 
48. 

48. 
54. 
58. 
¿1. 
H -
« 4 . 
«4. 
« 5 . 
67. 
69. 
70. 
75. 
77. 
77. 
80. 
109. 
112. 
127. 
170. 
17*. 
J76. 
187. 

2 i . Quoniam igitutin Q,uoniam ia 
30. atque punítum I , atque punflum F, 
io; Q¿od fecundo loco Qupd primo loco 
Secanda figura cum prima pagi 11x48. locura permutet» 
Prima figura cum íecuada paginac 47. locura commutei :&ía teruocafadc» 

monftrationis adhibeatur fecunda figura paginas, 
i t , A D C , B E . A D C , G H . 
42. & arcus C H, & arcus C N, 
13» incidant. indican:, 
6. arcus fingulorum arcus Angulos 
4. I O , I B . I O , I P . 
4 . in margina pro [12. 1. huius] lege [11. huíus] 
linea antepenúltima, in margine apponatur [ i i.huius.J 
11. ad minorem admaiorem 
6. maiorem eflc minorem eíTc 
}• per C, per D, 
Jí» A F C , A F G . 
22. F B, circuli minoris F B.circuli maiorís 
f. quorum quarum 
ultima. & K L, & K x , 
10. Si igiturfphxta Siigkúr in fphxra 
jo. margine apponatur [14.quinti.] immedíate fupra[j4,pr¡ini3 
propefinem in marginé pro [ j 3.primi.]Teponatur [34,primi.3 
inrra lineara vltimara pro [D F,] ponacur [H L.] 
7. Si o. Si 60. 
4J. vel partera vel per partera 
zr, quasreaxJE, quára redhe F E , 
infra vltíraam lineara pro [TABV] reponatur [ L 1 N E A l 

*oo. 1, L I N j E L I N E í £ 
»89» a. C A C , C A D , 
197- 28. tangentera arcus ad tangentemarcui 
In ubulís tangemium, & fecandum pag. zoj. 209.211.121. 22 j . 225. 2.17.13?. ajy.2J7« 

247> 249-2 S3-25 f. 263. in marginedextro pro [39] fcribe [29] 
In tabula fecanrium pag.25a.fub gradu 14* étegioneminuti;29.antepcnuUiraalítcra,neill» 

pe 1. verfus dxteram deber efle i . 
309. 

322. 
3 34. 
359. 
374. 
375. 
377. 
377. 
37 8. 
388. 
3 9f. 
409. 
412. 
4 i f . 

4 } ? . 
44^» 
4 4 « . 

17. 
28. 
7 . 
14. 
i-
28. 
vltiraa. 
t i . 
jo. 
antepen. 

fit angens B C , fi tangens B G, 
difFetentia,haEC ncrape differentia ha:c, nempe: 

i n D . in £ . 
ipíí D C, aequalis 
B C , 
propof. 45. 
propof. 4 j , 
propof, 4J. 
C H , 
propof. 4 J . 

prima figura inuerfa eft . 

ipfiDC, a:quali 
quám B C, 
propof.4i.& 42, 
propof.áfi. 

propof. 66, 
C G , 
propof. «7 • 

14. 
1. 
23. 

22. 
28. 
io . 

triangulo fphasríco 
efie rotura 

triangulo fpharicorcñangulo». 
efle finura totum 

deleantm hxc verba [vt in propof. diftum eft.] 
ad finura corapleraéti,. ad finura arcus EF,hoc eft,ad finum eo«J 

plementi; 
theorema fequens problema fequens, 
arcu B Q^, arcu B-K, 
íubAv,KV» íubAVjKY*. 
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V 

E R R A T O R V M C O R R E C T I O . 

Tag. Un, Errata, Correfiiónes. 

471. 
4 7 1 . 
478-
48 

14. 
penult. 

2 1. 

14. 

arum B D, arcum B D, 
angum angulum 
BD>notum AD.notum 
in margine pro [propof. i.] ponatur [propof.i.] 
rtsqualis. í i txqual is . 

Errata Imora^tiét ¡tudio negUMmus» frudens hílorfacite emwdabit. 



T H E O D 
T R I P O L I T AE 

S P H A E R 1 C O R V M 
L I B R I T R E S . 

P R . A E F A T I O . 
V M £f m Phcenicia, £f in 

Africa rurhst cui nomen T V / -
poliŝ a Geographis^tqm Hi~ 
ííortcis deferibatur, certo non 
confiat apudfcriptoresy^tra 
harum cmitaturnTbeodo/ti 

patria fuerlt. QMO item tempore fomerit, non 
fatts ínter eofdem comenit: Non tamen leuis 
come dura e(l, eum arca témpora Pompetj Ma~ 
gni mxíjjerpropterea quodeumfimulcum A fe le 
piade medico ( qm temportbus Pompetj Mafni 
flomit.fiTlinio credimm ) in Bithyniaflormjfe 
ferihit Strabo. Scripfit autem varia opufeula 
¡tMathematica, «ot cDe Habitationibus, D̂e 
Nocübus^ diebus, atque etiam tres hofee fpha 

oA ricomm 



ricorulíbrosfumwaeruditione referios, inquU 
bus cariasIploarapropnetates demoflrat, qua-* 
rum qutdem cognitio magnopere efl necesaria 
adrerum ccelejimm doürinam confequendam* 
Stenimfine hls ̂ Afironomia fuá dígnitate tue~ 
ri nuüa rationepoteíi: (jnomonice quoqvie 3Jeu 
ratio horologiorum Solarium defcrthendoru ex 
his máxime pendet. Adde quod adGeogra~ 
p¡jiam3Qf ad Per[pe¿ima?n reéie intelligenJam 
nonparum momenti haheant, vt interim alias 

Hit ates fj/h&ricorum elementorum taceamus, 
Q V O N U M vero dúplex verjlo Spha-

ricorum 1 heodofii circumfirtur, germana alte 
ra ^proprialoannis Vemexemplarigr&coad 
'verbum rejpondens, altera Francijci <¿Mauro~ 
lyci Abbatis ¿Mejfanenfis ex tradttione (tára-* 
bum: nospriorem fe cutí Jumus, qm nouem & 
quinquagintapropofitionibus abfoluitur, infe~ 
ruimuscfe varia fcholia, quibm plurima theore-
mata neceffaria, Qffcitu iucunda, a 7 beodo fio 
qmdemomij]a,ab Arabibusautem adiunBa, 
demonñrauimus. In demonfirationibus autem 
non fumus fecutiverba codicis Grm,fedfen~ 
Jum/ot demonñrationes ipfk clarioresfierent: 

adieci" 



T K u i Z F J í T I O : f 

adiecimusfy nonnunquam ceroUaria qu&dam, 
fcholiâ necno lemmatasot illis vtipojsimusy 

cjuando res foftulabit. J n margine forro appo-
juimus numeras feriem propojitiontimxtaver-
JioneFrancifci Maurolyci referentesyvtfacile 
a quotiis propofitiones Theodojii, quas nonnuüi 
jecmdu ordine Arahu citant ,pofímt inueniri. 
Figuras quoque, qu& ingraco exemplari extat, 
plerunque negleximm^quodiüét^quas <¿7l4auro~ 
licus pinxitycommodiores [int > & ad intelligen-
das resfyh&ricas multofaciliores. Poflremo, ne 
demonñrationum curjus intermmperetur 3ci~ 
tammm propofitiones Eucl id i s^ horum libro* 
rum in margine. Id quod & in fequentihm ope~ 
r¡bus obferuauimm. Citationes autem hoc mo* 
do inteüigendóífknt. 
i . prirni. Prima propoíitio hb. i . EucUd. 
iS.vndec. Dccimaodaua propoíiciolib.n. 

Euclid. 
Coroll.itf. Corollarium propoíuionis fex. 
tertij. t^decímx lib.j.Eucl. 
Coroll.a. Corollarium fecundum propoíi 
3 3.fexti. tionis trigeíimaciertix fexti 

lib.Eucl. 
Schol.i.i. Scholium primum propofitio-
oflaui. nis fecundae lib.8.Euclid. 
4.huius. Propoíitio quana huius librí. 
i i . z,huius. Propoíitio duodécima libri j . 

huius operis. 

Coroll.io. Corollarium propoíxtionis deci 
huius. huius lib. 
Coroll.i. Corollarium propofitionis pri* 
i.huius. mae liba.huius operis. 
Schol.ij. Scholium propoíicionis quinta 
huius. décima haiiis Hb. 
Schol.ij. Scholium propofiriotiis quinta: 
i . huius. decima: hb. i .huius operis. 
zo.i.Theod. Propoíitio vgeíimalib.i.Theod. 
Coroll.itf. Corollarium propofitionis fex-
t.Theod. tasdecimac lib.i.Theodofij. 
Schol. 19. Scholium propofitionis decim?» 
i.Theod. nons hb. i.Theodoíij. 

E x bis aíu cttat iones facile perctpientur, 
cum in ómnibus eadem(it ratio. 

A z T H E O -



T H E O S I I 
S P H A E R I C O R V M 

L I B E R P R 1 M V S . 

D E F I N I T I O N E S . 

I 
P H A E R A cftfigura folida compre-
heñía vna fuperficic, ad quam ab vno 
corura pun¿!:orum,qu2eintfa figi]ram 
func,omncs ic&xlmcx du&x func in-

tci fe asquales, 
I I . 

Ccntrum autem Spliaerac, eílciufmodi pundu. 
I I I . 

Axis vero Sph^r^cft reda quaedá linea per cen 
t rüdu&a, &vtrinquc terminara in fyhxtx fuper-
ficie, circa qua quiefeenté circumuoluitur fph^ra. 

l i l i . 

Poli fphxras funt extrema pun&a ipfius axis. 
V . 

Polus Circuli in Sphxra, eñ punálum in fuper
ficic fphíerx, a quo omnes xed:x lineas ad Circuli 
circumferentiam tendentes funt ínter fe xqualcs, 

S C H O -



S C H O L I V M. 
A T) D I T V R. in éxemplarigrxco alia- ctihuc definítio, q m e¡tpltcatHr3qmdfie 

plan»/n adplaímm jimiliter indinari^Atque altermi ad alternm . Sed qmniam in» 
tlinatio plani ad plantan ab Euciide explicata efl lih, j i . defin, 6. At yero , quan» 
doplanum adplanttm fimiliter inclinan dicitur, atque alterum ad alterum s eodem 
¡ib defin.y. declaratttm efi, flatui eam omnino omittere hoc loco, er feqmntem ap» 
poneré non dipmilem definitieniq.lib.}, 'Emlidis)Hd yt fextum locttm obtineat, 

V I . 
I N Sphaeraícqualiter diñare a centro fphíerx 

circuli dicuntur,cum perpendiculares,qux a cen
tro fphxr^ in ipforum plana ducuntur, func asqua-
les. Longius aucem abefle illc diciturjin cuius pla-
num maior perpcndicularis cadit. 

T H E O R E M A i . P R O P O S . i . 

circumreren na circ 
S E C E T V R Sphcericafuperficles A B C , c u i u s c e n t r u m D , p l a n o a l i -

quo facicñte in íuperfície fphserx lineam B E F C G . Dico B E F C G , c i r -
cumrerentiam ef-
fe c i r cu l i . T r a n -
feat enim primo 
planutn fe can s per 
centrü fphasrae D , 
i ta v t D j f i t i n pla
no fecante,inquo 
ex D , a d lineam fa 
ftam B E F C G,du 
cantur lineaeredae 
quotcunque D E , 
D F , D G . Q u o -
niamigitur omnes 
h x linese duftee , r j • 
quotcunque fuer¡nt)cum ex centro fphaerae ad eius fuperficicm cadant,mter 
íesequalesfuntjeri t jperdefin. M. l i b . i E u c l . linea B E F C G , circunteren-
t ia cijrculijcuius centrum P , idem quod fphxr*. ^ ^ ^ 

1 

3 

i . 

1 



6 T H U O D O S i l S T U M K t C O K F M 
T R A N S E A T deinde planum fecans non per centrum rphasra. D i í -

ii.rndcc. caturautemex D , centro í p h x r x ad planum fecans perpendicularis D H , 
emittáturq; ex H , 

k A refte vtcunq; H E , 
HF,adl ineara B E 
F C G,& coneftan 
turreóíae D E , D F . 
Qupnia igitur an-
guli D H E , D H F , 
refti funt,ex defin. 
3. lib. 11. EucJid. 
erit t a m q u a d r a t ü 
ex D E , quadratis 
ex D H , H E , q u á n i 

^y.primí. quadra tü ex D F , 
quadratis ex D H , 

H F , cequale: Suntautemquadrataex D E , D F , inter fe cequalia , quod & 
reftse D E , D F , ex centro fphaerae in eius fuperficie cadentes inter fe arqua-
lesf ín t . Quadrata igitur ex D H , H E , fimul quadratis ex D H , H F , fí-
m u i í E q u a l i a e r u n t . Dempto igitur communi quadrato reñac D H , rc l iqua 
quadrata redarum H E , H F , inter fe a2quaJia,& reótee propterea H E , H F , 
inter fe jequales erunt. Eodem argumento oftendemus,omnes linea s ex H ,ad 
lineara B E F C G , cadentes effe aequales & inter fe , & diéiis duabus H E , 
H F . Linea ergo B E F C G , circumferentia erit circuli, ex defín. i ^ . l i b . i . 
Eucl id . cuiuscentrum eftpundura H , in quod perpendicularis D H , c á d i t . 
Quare íí fph^rica fuperficies plano a l i q u o f e c e t u r , ^ . Qupd erat demon-
flrandum. 

C O R O L L A R I V M . 
1 T A Q J V E fi planum fecans per centrum fphxrae tranfierit', efficíetur circuíuí ídem 

centeum habens.quod fphxra. Si vero non per cemmm tranfierit, efficietur circulusaliud 
habens centrum, quám fphacra, illud videlicet punélum , in quod cadit perpendicularis ex 
centro fph.-Etas ad planum fecans dedufta. Nam femper demonftrabuntur Unes teñx cadea 
tes ex hoc punfto in circumferentiam circuli eíTe xquales. 

H O C E S T . 
I D E M efl fphxrac centrum, & circuli per Cphxtx centrum traíeai. Et perpendicularis 

duña á centro fphatrae in planum circuli per centrum fphxtx non traieílijcadit in centrum 
circuli: quia punftum Hi in quod perpendicularis D H, cadit, demoaftratum cíi centrum 
eíTe circuli. 

i.huius. 
j . tertij. 
Coroll. r. 
huius. 

P R O B L . 1 . P R O P O S . z . 
D A T A E Sphxrxcentrum inuenire. 

S I T centrum inueniendum SphcerGe A B C D . Secetur eius fuperficies 
plano quopiam facientein ipfa lineara B D E , quos circuli circumferentia 
erit. Sit huius circuli centrum F . Si igitur circulus B D E , per centrum fphas 
ra; traijeitur, erit pundura F , centrura quoque fphaerae. Si vero per centrum 

tm vadee. TpliEríe non traijeitur, erigatur ex F j a d planum circuli JB D E , perpendicu
laris 



i i . rndcc. 
6. vndec. 

t i EUR TXjMrS. 
t a r i s? G ,qua vtrinque adfuperficiem fphx-
rxeduda ad punfta A , C , fecetur bifariam in 
G . DicoGscentrumeflefphsrx. Sienimno 
eft9ÍIt,ri fieri poteft,centrum H , fecans diame 
tros omnes bifaná,quod quidcm in linca A C , 
no cxiftet,cü ea in punfto G / o l ú bifariá diui 
datur,fed extra ¡Uá.Demit ta tur ex Hjcentro 
fphserx ad planum circuli B D E , perpendicu 
lans H I , qux xquidiftans erit l incx F G ; ac 
proinde in punóhim F jnon cadet: coirent em 
tune dux parallelx H I , G F , in F , punfto , 
quod fieri non poteft. Quoniam vero perpen 
dicularis ex centro fphxrx in planü circuli B D E , demiífa cadit m cms con- Coro 1.1 
trum,eri t I5centrum circuli B D E . Sed& F , ex conftruaione, centrum eíl huius. 
eiufdem circuli. Qu,od abfurdum e í l . Idem enim circulus vnum tantum h a ' 
beat centrum necefle e ñ . N o n crgo aliud punftum prxter G , centrum entL 
fphxrx. Qu,are datx fphxrx centrum inuenimus. Quod faciendum erat . 

C O R O L L A R I V M . 
H I N C conflat, fi in fphira fit circulus non per centrum {phxrx traieñus, a cuius cen. 

tro excitetur percendiculans ad ipfius planum, in linea perpendicnlan centm eíle fphsr?. 
Oílenfum enim eft.punaum G.^uod perpendieularé A Cbifana diuidh.cíle fplisrS centru. 

T H E O R E M A t. P R O P O S . 3. 3. 
S P H A E R A planum, a quo non fecatur, non 

tangitin pluribus punólis vno. 
S I enim fieri poteft , fphxra planum, a quo non fecatur,tangat in pluri

bus punftis vno,vt in A , & B. Inuento igitur C}centro fphxrx3ducantur re 
á x C A , C B: & per C A , C B , ducatur pla
num faciens quidem in íuperficie fphxrx cir 
cumferentiam circuli A B D , in plano aute 
fecante redara lineara E A B F . Quia igitur 
planü tangens,in quo eft refta E A B F / p h x 
rara non fecat, atque adeó ñeque circulum 
A B D , i n fphipr? fuperficie exiftentem,fit v t 
neq^reña EABF,circulü ABD,fecet . Cadet 
crgo refta A B , tota extra circulú. Q u o n i á 
vero dúo punfta fumpta funt A , B , i n circúfe 
rentia circuli ABD,cadet cadera reób A B ,a 
j u d o A,in p u n a ú Bjduda tota intra circulú 
A B D . Qupd eft abfurdú.Sph?ra igit p lanü, 

a quo nó fecaturjnó tangit in pluribus püdis vno.Quod erat demonítrandu* 

C O R O L L A R I V M . 
H 1 N C fit, fi dúo punaa Ggnentur in fuperficie fphsrac, rea3m,qus illa conneñit,intra 

fphxram cadete, ^uia videlicet cadit inua circulum, «jui in fphsrs fuperficie circumteten 
tiam habet. T H E O -

1.huius. 

1.huius 

í.yndec. 

3 .ietti). 

x. teni). 



x.huius. 

j.huíus. 

3,vndec. 

Coroll. i. 
huius. 

18. tertij. 

4.vndec. 

ix . vndec. 

4,huíus. 
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T H E O R E M A 3. P R O P O S . 4 . 
S I Sphaera planum tangat, quod eam nonfe-

cct, r eáa linea duda a centro fphxrae ad conta-
d:um3 perpendicularis cricad planum. 

T A N G A T Sphaera planum, quod ip 
fam non fecet, in punfto A : E t inuento B , 
centro fphserasjducatur ab eo reóla B A , ad 
pun í tüm contadus A . D i c e reftam B A , a d 
didum planum perpendicularem eíTe. N a m 
per reftam A B , ducantur dúo plana vtcun 
que fe mutuo fecátiajquse i n íuperfície qun. 
dem fphoeríE faciant circulorum circumfe-
rentias A C D E , A F D G , in plano auts 
tangente redas H A I , K A L . Quoniam 
igitur vterque circuius A C i ) E , A F D G , 
per centrum B , {phxvx traijcitur,erit que

que B , vtriufque centrum. Rurfus quia planum tangens fphf ram non fecat, 
fit,vt ñeque r e d x H A I , K A L , in eo exiftentes eandem fecentj ac proinde 
ñeque circuios A C D E , A F D G , in tyhxrx fuperficie exiftentes. Tanget 
igitur reda H A I , circulum A C D E , in pundo A , & reda K A L , circulura 
A B D G , in codera pundo A. Igitur reda B A , & ad redara H A I , & ad re
dara K Á L , perpendicularis eft. Qu,are eadem reda B A , & ad planum tan-
gens,quod per redas H A I , K A L , ducitur3perpendicularis erit. Si fphxra 
ergó planum tangat, quod eam non fecet, &c. Quod oftendendum erat. 

T H £ O R E M A 4 . P R O P O S . 5. 
S I Sphxra planum tangat,quod ipfam non fe

cet , á contadluautem excitetur reóta línea ad án
gulos reólos ípfi plano, in linea excitata erit cen
trum fphaerx. 

S P H A E R A A B C D , t^gat in C,pun 
do planum E F , quod eara non fecet, á pun 
do autera C , excitetur ad planum E F , per
pendicularis C A . Dico in A C,centrum ef 
íefphíeraz. Si cnira non eft, íít G , centrum 
fphaeras extra redara A C , fi fieri poteft,& á 
G , a d C , reda ducatur G C , que ad planum 
E F , perpendicularis erit: Era t aute & A C , 
ad idera planum perpendicularis . Igitur ex 
codera pundo C , ad idem planum E F , duae 
perpendiculares ducuntur. Qupd eft abfur-

dum. 



6. 
7» 

áum; Dato enim pIano,á. pundo, quod In i l lo datum eíl;, duse rcdse lineoe ad vndec* 
reótos ángulos non excitantur. Quare fi fphsera planum tangat, quodipfam 
non fcce t, &c, Quod erat oftendendum, 

T H E O R E M A 5. P R O P O S . 6. 
C I R C V L O R V M , quiin fphxra funt, ma-

ximi funt^qui perípliasr^ cencrum ducuntunalio-
rum autem illiinterfea^qualcs funt^qm sequaliter 
a centro diftat: qui vero longiusá centro diftanr, 
minores funt . Etcirculi in fphxra maximi per 
fphxrxccntrum tranfeunt:aIiorum autem ¿equa-
lesá centro aequaliter diftanc : minores vero lon
giusá centro diílant. 

I N fphsera A B C D E F , cuius centrum G , tranfeat circulus A D,per 
centrum G , & alij B C , F E , non per centrum. Dico A D , circulum efle om-
nium maximum,&:c. Ducantur ex centro G , ad plana circulorum B C , F E , I1 , vndee. 
perpendiculares G H , G I , q u s in ipforum centra cadent; ita vt H , I , cen- { i ^ / 1 ' 
tra íínt circulorum B C , F E:Eft autem G , centrü fphcerae,centrü qupqj cir- coroli.i. 
cul i A D , per centrum fphserae t ra-
ieéii. Si igitur ex G , H , 1, ad fuper-
fíciern fphara: redee ducantur G D , 
H C , I £ , erut hce femidiametri cir 
culorum A D , B C , F E . Conne-
ftantur autem re¿te G C j G E.Qup 
niam igitur in triangulo G H C , an 
gulus H,re<5l;us eíl:,cx defin. j . i ib . 11 
Eucl .er i t quadratum ex G C,Eequa 
le quadratis ex G H , H C . Dempto 
ergo quadrato re¿he G H , maius e-
r i t quadratum ex G C,quadrato ex 
H C-, atque adeó & reQ:a G C , hoc 
eñ,fibi sequalis G D5 (ducuntur cm 
G C , G D , ex centro fphserae ad í u -
perficiem ) maior c r i t , quám reda 
H C . Quare circulus A D , maioré 
habens femidiametrum,quám circulus ^B C , maior erit circulo B . C . Non fe-
cus oñendemus , circulum A D , quocunque alio , qui per centrum G , non 
tranfeat,maiorem efle. Maximus eíl ergo circulus A D . 

D I S T E N T iamcirculi B C , F E , a centro G,!Equa]itcr,hoc eft,per
pendiculares G H , G I,a:quales fínt , e x delin.ó.huius l i b r i . Dico circuios 
JB C , F E3aquales eíle. Cum enim reílae G C , G E , á centrp fphaeraí in eius fu 

B perfí-

B 

huius. 

47» prím». 



47. pnmi, 

10 T H n O D O S l I S V n ^ - E K l C O K V M 
perííciem cadentes fiht squales,ac proinde & earum quadrata aequaliajfít ai i 
temtamciuadratum exGC5quadratis ex G H5 H C , quám quadraium ex; 
G E , quadratis ex G X, IE,cequale; erüt quadrata ex G H , H C,íimul aequ^ 
ha quadratis ex G I , I E , íimui. Demptis ergo sequalibus quadratis reftarum 
G H , G I , ( po í í t s enim funt lincee tcqua tes)aequalia erunt reliqua quadra 
ta reftarum H C } I E , ac proinde & reda; H C , I E , sequales erunt: quee cura 
lint femidiametri circulorum B C , F E^ .cequaies erunt circuli ipfi B C , F E . 

CVV O D fí altcr horü circulorü,nempe BC,!ongius á centro G,ponatur 
diftare.quám alter F E , hoc eft,pcrpédicularis G H^maior ponatur perpen-
diculari G I , oñendemus eodem ferc modo,circu]um B C , minorcm eíle c i r -
cuJo F E . Cum enim quadrata ex G H , H C , cequalia fint demonftrata qua
dratis ex G I j I E j íí auferantur quadrata insquaí ia rcQ:arum in^qualium 

G H , G í } quorum ii lud maius eft, 
(quód & reda G H , maior ponatur 
quámrcf ta G I , ) critreliquum qua 
dra tum reda H C , minus quadrato 
reJiquo redas I Ejac propterca 8c re 
da H CjOiinor e r iuquám reda I E . 
Igitur & circulus B C , circulo F E , 
minorerit. 

S I T iam circulus omnium ma-
x i m u s A D . Dico eum per G , cen-
trum fphaeraz tranGre. Si enim non 
tranfeat per ccnt rú ,e r i ta l ius quif-
piam circulus per centrum G , tran 
ííens maior circulo A D , non per 
centru t ranfeúte , v t in hac propof. 
demonftratum eft, Q ¿ a r c A D3non 
eft maximus circulus. Quod eftab-

furdum. Ponitur enim maximu?. T ranGt ergo per G , centrum fphíerce. 
D E I N D E íint aquales circuli B C , F E . Dico eos á centro G , cequali-

ter diñare. Conftruda enim fígura,vt prius,erunt femidiametri H C , I £ , ae-
quales. E t quoniam quadrata ex G H , H C , squalia funt quadratis ex G I , 
I E , v t demonftratum efi 5 ablatis squalibus quadratis linearum cequalium 
H C , T E , erunt reliqua quadrata redarum G H , G I3 osqualia; ac proinde & 
l ineasGH, G I , cequales erunt. Qupe cum perpendiculares fint., ex conftru-
dione ,ad plana circulorum B C , F £ , oequaliter á centro G3Ndiftabunt c i r 
culi B C , F E , ex deíín.6. huius lib. 

C X y O D fí alter circulorum B C , F E , nimirum circulus B C , minor po
natur altero circulo F E , oftendemus eodem feré modo , perpendieularem 
G H , maiorem effc perpendicular! G I . Cum enim quadrata ex G H , H C , 
oftenfa fint cequalia quadratis ex G I , I E ; fít autem quadratum ex H C j m i -
nus quadrato ex í E^ ( quód & femidiameter H C , circuli minoris minor fít 
femidiametro I E , circuli maioris) erit quadratum reliquum reds G H , rel i 
quo quadrato redae G I , maius; atque adeo & reda G H , maior er i t , quám 
G I . Quare cum G H , G I , perpendiculares í ínt , ex conftrudione, ad plana 
circulorum,longius diftabit,per defin.6. huius lib. circulus B C , minor á cen 
tro G , quám circulus maior F E . Itaque circulorum, qui in {phcerafunt, 

maximi 



l I B E l t T Ü J M V S . í í 
aíaximi runtjqui per fphcer^ centrü ducü tu r , &c. Qupd erat demonflrandú, 

T H E O R E M A 6. P P v O P O S . 7. 
S I in fph^ra íic circulas, a centro aucem iphx-

xx ad centram circuü conneftatur reóla linea3con 
ncxa linea ad circuli planum reda cric. 

I N fphsra A B C , cuius centrum D , íít circulas B F C G , culus centm 
E : E t retta D E , conne£lat dúo centra D , E . Dico D E , reftam cíTe ad planu 
circuli B F C G . Duftis enim duabusdiametrisytcunque B C , F G , i n c i r c u 
lo ,ducantur ab earum extremis ad D , centrum íphcsrx reftíE lincee, B D , 
C D , F ] D , G D , quae omnes ín ter fe sequa-
les erunt, cum á centro fpbasros ad eius fuper 
ficiem cadant: Sunt autem S¿ B E , C E , F E , 
G E , femidiametri circuli B F C G , oequales. 
Igitur dúo triangula D E B , D E C , dúo l a 
tera D E , E B , duobus lateribus D E , E C , 
& bafím D B , baíí D C , asqualem habent; ex 
quo fit, ángulos D E B , D E C , ̂ quales, at-
que adeó redos eíTe. Reda igitur D E , reft^ 
B C , adreftos infíftet ángu los . Non aliter 
oñendemus , redam D E , rc6ts F G , ad re-
étos angulos in í íñere . Quamobrem & pla
no circuli B F C G , per retiras B C , F G , du
do ad redos ángulos inííftet. Si igitur in fphsera fít circulus,&c. Qupd oílen. 
dendum erat. 

T H E O R E M A 7. P R O P O S . 8. 
S1 íic in fphxra circuios,&á centro [phxtx ad 

circuíú ducatur perpendiculans, quxad vtramq; 
parte producatur, cadec eain polos ipíius circuli. 

I N fphsra A B C D , -
cuius centrum E , fit c i r -
culus B G D H , i n cuius 
planum á centro fphsrae 
E , perpendicularis dedu 
da ííü EF5quce in vtram-
que partem profrada ca 
dat in íuperfíciem fphae-
r s ad punda A , C . Dico 
A , C , polos eiíe circuli 
B G D K .Cadcte rñ per-
péndicularis E F, in cen-

i : 

S.prími. 

4.rndec. 

9 , 

11. rndec, 

B trum 



i i T H E O D O S T I S T H ^ E R I C O I { r M 
Coroll. x. trum círculi B G D H , atquc adeo F , centrum crit c i r cu l i . Q u ó d íl circu* 
huius. lus B G D H , per centrum fphaerse ducatur , erit ipfum centrum fphcerx E % 
12.vadee, idem quod F , centrum circuli;ex quo ad planuna circuli excitata fit perpen-

dicularis A C . Duftisigitur diametris B D , G H , vtcunque,ducantur ab ca 
rum extremis reóta ad puníla A , C . E t quia A F ,perpendiculár is eft ad planü 

circuli B G D H , crunt 
anguli omnes,quos ad F , 
facitjre(íii,ex defín.^Jib. 
I I . Euci id . Quare d ú o 
triangula A F B , A F H , 
dúo latera A F , F B5duo 
bus lateribus A F , F H , 
squalia habent, qu^ qu i 
dem ángulos comprehen 
duntajqualesjnempe re-
¿tos. Igi tur baies A B,, 

C C A H ' « q ^ a ^ s erunt. E o -
dem modo oftédemus & 
reótas A D , A G , & alias 

quafeunque ex A , ad circumferentiam circuli B G D H , dudas tam inter fe, 
quám refris A B , A Hjaequales eíTe. Punóiú ergo A,polus eíl circuli B G D H , 
ex defín.5.huius lib. Non aliter demonfírabimus, & C , pundum eiufdem cir 
culi polum eíle. Si igitur fit in fphsera circulus1& á centro, &c. Quod erat 
oílendendum» 

B 

S C H O L I V M . 

I N yerfione Maureljci aMmturfe^uentia dúo theoremataj 2»<e Arabes adié» 

1 0 » S I fitinfphíeracirciilus;, a cuiuscentroeducatur perpendicu-
laris ad circuli planum, qu^ in vtramque partem producatur^cadet 
hzc m vtrumquepolum circuli. 

lí, vndec» j N eadem figura ex F , centro circuli B G D H , erigatur retta F A , ferpenJi* 
C ularis ad circuli planum , qu£ oceurvat fuperficiei fphxne inpunSHs Á3 C , Dico 
A , C j effepolos circuli B G D H . 'Erunt. enim rurfus ex definit.^Mh. 11 . Eucl.om 
nes anguli,quos ad ¥,facit . re£ia A F , rett'i.Quare^tpriuss linea A B, A D, A Gj, 
A H , C^C ¿quales inter fé eruntitjyc. 

A U T E R . Quoniam perpendicular i s F A , tranfitper centrum fph<tr£ E ; dt* 
fía erit reña E F , ex E3 centro fph<er<e adplanum circuli B G D H , perpendicu* 
l a r i s . Quare yt demenjfratum efi ^ cadet m polos eiufdem c ir c u l i , Quodefiproa. 

S I fit 

4.pritm. 
CorolLz, 
huius. 
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I I . 

S l fit in fphíeira circulus, &ab altero polorum eius re¿b duca- 11. 
tur per centmm iliias, erit h?c ad planum circiili pcrpendicularis. 
Se produda cadet in reliquum polum. 

I N eademadímc figura ex A,folo circuli B G D ^ f e f centmm e i m j , demt 
U t u r linea retta A f}occ»rrens faerfiaeifphtrtinC Dúo reflam A *,perpen 
d ^ l a r e m ejfe ad planum c i r M i B G D H . ^ G , # reltqmmpolsmetufdem a r * 
culi. n m J L emm dm trianguU A F B, A F D, dm latera A F . F B duohu* la* 
terihuí^A F^ F Dj Ci?' hafim A B>bafi A D^qtMlem hahent,ex defin.polt j hahebtmt > > 
queque dms ángulos A F Bj A F Dj guales , aHue adeo retíos . I g t u r A ? , r e * 8 pnmu 
fl* B & J n m *¿ ̂ gulos retíos. SimiUter ofiendemus, eande A V3ad angulas reO-os 
í f l r e J Á * G H . 4 — ^ p U n o circuli B G D U j e r rettas B D.G H ^ c f , 4.vndcc. 
reífíd A Vjadreths infifiet angulos.(^od efi primo propofí tum.^ontamigiturAV^ 
ad retios efl angulas plano circuli B G D H M S l a e r h F A. ex centro arcuh F ,adpl* 
nnmarcuUpe^peJaculark, (^are,yt.nhocrcholioproxmedemanfiratumeJl ,n 
ytramquepartemprotraí la in vtrumquepolum circuli cadet , acpromie C , r e l ^ 
qiimpolHi erit circult B G D H , quod e{i fecundo locopropofuum. 

T H E O R . 8. P R O P O S . 9. I i -
S I íít in fphcxra circulus,&ab akem polorum 

eius in ipfum ducatur perpcdicularis reda linea, 
cadet hxc in circuli centmm, 8c inde produób ca 
detin reliquurn polum ipfius circuli. 

I N Sphxra A B C D , fíteireulus B F D G , á cuius polo A , ad dus pía-» 
numperpendiculans ducatur A E , oceurreas fuper f íaa f p h ^ m C Dieo ******* 
E , centmm cíR circuli B F D G>& C , reliquu 
polum . Dudis enim per E , duabus reftis v tcua 
que B D , F G , conneftantur carum extrema 
cum polo A , reais A B , A D , A F , A G , quae 
omnes ínter fe sequales e r ü t , ex dcfmítione po 
l i . Omnes item anguli, quos reda A E , facít ad 
E , r c a i , e x dcf in^ . l ib .u .Eucl . E r i t igitur tam 
quadratü ex A B , quadratis ex A E , E B,quam 
quadratumex A G , quadratis ex A E , E G , 3 S -
quale ; atq; adeó cum quadrata reítarum A B , 
A G , cequaliura asqual iaí ínt , eruntquadrata 
ex A E , E B , íímut quadratis ex A E , G E , í í -
mul aequalia. Dempto ergo communi quadrato r e í t e A E , relíqua quadrata 
reftarum E B , E G , ajqualia erunt , acproinde & redx E B,EG,aequales . 
Eodemmodooftendemus,reaas E G , E D , aequales cffe. Quare E , centrui» 
« a circuli B í D G jQupd eft p ropoí i tmn. Quoniam igitur ex E icent ro etc j . tetiff. 
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14 T B E O D O S i l S T U W E K T C O T t F M 
culi B F D G , ad ipfms planum eduda efi perpendicularis E A , traofíbit C 
per H j centrum fphasra;, atq; adeo ex H , centro fphxraí cadem H E , d u d a 
erit perpendicularis ad planum circuli B F D C.Qupcirca H E,v t r inq ; edu-
fta cadetin polos eiufdem circuli ; ac proinde C , rcliquus polus erit circuli' 
B F D G . "Si igitur íít in fphsera circulus,& ab altero polorum eius^&c.C^od 
cítendendum erat. 

T H E O R . 9. P R O P O S . 10. 

S I íkinfphíeracirculus,Iineareóla pereius po 
los duda, ad circulum recia eft, craníicq; per cen
trum c i r c u l i ^ í p h c s í c X . 

I N fphajra A B C D , íít circulus B F D G , per cuius polos A , C , refía du 
cá tu r A C , cecurrens ^lano circuli in E . Dicoredam A C , ad planum circu 
l i redam efle , traníTrcq; per eius centrum , (hoc cft , E , eíTe ipfíus centrum ) 
nec non per centrü ípheerce . Dudis narnq; per E , duabus redis vtcunq; B D , 
F G , quarum extrema cum polis A , C , iungantur rcdis5 vt in figura ; erunt 

tam A B , A G 5 A F 3 A D , inter f e / q u á m C B , 
C G , C F , C D , in ter fe 3equales,ex defín. poli, 
í g i t u r dúo triangula A B C , A D C , dúo late
ra A B , A C , duobus k teribus A D , A C , & ba 
íím B C , bafi D C , s;qualem habent. Quapro-
pter & ángulos B A C , D A C , cequales habe-
bunt. Qupniam igitur dúo triangula A B E , 
A D E , dúo latera A B , A E , duobus lateribus 
A D , A E ; cequalia habent, angulofq; fub i p -
fís contentos B A E , D A E , anuales , vt p ro-
xime demonftraíum eft, erunt & anguli A E B , ' 
A E D , aíquales,& ob id r e d i . Non aliter de-

nionftrabimus,redos eíTe angu'osA £ G , A E F. Reda igitur A E , duabus r e -
dis i') D . F G , ad redos infiftit ángulos . Quare perpendicularis erit ad planü 
circuli B F D G , per redas B Da F G , dudum . Quod cft primo loco propofi-
t u n í . Q_uoniam igitur ex A , polo circuli B F D G , a d eius planum perpendi
cularis eftduda A E , cadet A E , i " centrum ipfius . Eft ergo E , centrum ci r -
c u l i B F D G. Rurfusquia ex E,centro c i r c u l i B F D G,eduda cñ ad eius pía 
numperpendicularis E A , tranííbit h^c per centrum quoqj fphaerae. Quare 
reda A C , perpendicularis eft ad pla'iuni circuli B F D G , tranfitqj per eius 
centrum, & fphserGe. Qupd eft propofitu m . Si íít igi tur in fphsra circulus a 
linea reda peí eius polos duda, &c. Quod erat dernonftrandum. 

S G H O L I V M . 

A D D V N T V R, has loco alia dúo theormata hmufmdi, 
S I in 
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i. 

S I i n f p h s r a f í t d r c i i l u s , & a b a k e r o p o l o r u m c i u s p e r c e n t r u m 
íphíeríE reda linea ducatur, e r i t h scad planum circuli perpendi-
cularisj & produéla cadet in centrura ipíius,&: in reliquum polum, 

I N fphara A B C D ; cuius centrnm E j (tt efnmtt B G D H , a cuius polo A , 
f er V.,centrumf¡>h£r£ ducatur reCía, A E , occurrensplano circuli inF3 vrfuperji 
deifp])¡er£in C . Dico A 'E.,perpendiculdTem e[fe adpla-nnm circuli, trarrftreqiper 
&m cuntrum, reíiquumpólum , hoc efl, ejfe eius centrum j O1 rehquum 
polum . Jiu&k enimper F , duahus xeéiis vtcun* 
aue BD^ G H,, iungantur extrema cumpuntiii 
A , E j yt in figura ; ermitq; A B3 A t i , A D , 
A G , ex definitionepoli t iiiterfe ¿equales ; net 
non E B j E H , E D, E G, femidiametri fphz* 
r£Ínter fe ¡equales . Quoniamigitur dúo trians 
g u í a A B E , A D E , dúo latera A Bj A E j dúo* 
buslatenbus A A E j bajlm E B, bafi E D , 
habsnt tecjualem; erunt anguli B A E j D A E . 
aqueles . Itaqueduo triangula A B F , A D F , 
dúo latera A Bj A F , duobus lateribm A D, A Fj 
¿qualia habent, angulofq; fub ipjis contentos 
B A F3 D A F} kquales, ytproxime oftenfum efi. 
Quare anguli A F B, A F D, xquates erunt^at* 
que adeo refti .Eodem modo demonflrab'-muí re* 
ños efe angulas A F 11, A F G , P Kefla ígitur A F , duahm Yettls B G H , mfifiit 
a i ano-ulos retios . Quare perpendicular^ eritad planum circuli B G D E l , per re* 
Bas B D, G H , dut'ium Ataqueprodutta cadet & in centnm circuli, ¡n relia 
quumpolum : acproinde F , centrum ent circuli , C , reliquuspoltís . Qupd efi 
propojuum. Si in fphtra igi tur fu cnculus , ¿ re . Qwoí/ erat oftendendum. 

C O R O L L A R I V M . 

H 1 N C fit, circulum máximum , quipsraherum polorum cuiuflibetcirculi in fpliaf-
ra tranfit, tranfue quoq; pet polum rehquum.Nam fi ex vno polo per centrum fphaerae día 
meterdúcatur circuli maximi. qui per illum polum uanlit, cadet hsc m akerum polum, 
Vt deiíonftratum eít. Idem ergo circulus maximus per reliquum polum tranhbit. 

Et quia diainetst circuli maximi cft quoq; diameter fphirs , maniíeftum eíMuos po
los circuli cuiuílibet in fphxra per diametrum elle oppoíitos: atq; adeo ínter ipíos inier-
pofiium eíTcfemicircumm maximi circuli. 

I I . 

S I in fphajra fit circulus, & l centro fphíeríE per centrum circti- 15, 
i iredla linea ducatur, cadet hasc in vtrumque polum c i r c u l i . 

I N eadmfgH'ra dmaturper E , centrumfph^r<e>0' V^entrum circuh BGDl-T, 
recia 

s.pnmi» 

4, pnmi. 

4.rndec. 
p.huius. 



t. huías. 
S .huías. 

i S T H U O D O S l l S V H ^ Z K t C O K F M 
ret ía E F , in ytramqite partem , Dico E F , caderetn ytrumqrte f o h m circuti 
B G D H j Quomam enim reCU E V^entrum fph<er<e , centrum circuli B G D H , 
comiettensperpendiculark efiadplanum eiufdem circul i ¡cadet eadem E F , y t r i n 
queprotrafla iapohm rtrumque emfdem árcu l i , Qmd efiprepojitam. 

16. 

t.hulus. 

Coroll. x. 
huius. 

C O R O L L A R I V M . 

E X his ómnibus conñat.ín fphxra quatuor hsec punaa, nempe dúos polos cuiurq; cít-
eulí, eiufdem centrum ,& centrum Cphxix , perpetuo in vna linea reda, nempe diámetro 
Cphxtx , exiftere, & ipfam quidem diametrum ad planumeiufdem circuli efle perpendi-
cularem : Adeovt tefta per quslibet dúo punfta ex his duda tianfeal per reliqua dúo, fitqj 
ad planum circuli perpendicularis-.Et reda pet vnum eorum dafta pcrpendicularis adpU" 
num circuli, tranfeat quoq; per tria puncta reliqua. 

T H E O R . 10. P R O F . 11. 
I N fphqra tnaxirai circuli fe mutuo fecant b i ; 

fariam. 
I N fpheera A B C D , fecent fe mutuo dúo circuli maximi A C j B D j i n 

punáis E , F . Dico fe mutuo fecare bifariam. Qupniam enim circuli maximi 
in fphaera per centrum fphGer32tranfeunt,tranííbunt circuli A C , B D , per 
fphaerce centrum , quod íít G . E t quoniam idem eft fpheerae centrumj& circu
l i per fphserae centrum traieíti , erit pundum G , quod fphxrsc centrum poni-
tur , centrum quoq-, vtriufq-, circuli A C , B D , ita v t in vtroq-, plano circu-
lorum AC3BDjexiftat.Sunt autem&pun6ta E , F , in vtroq; eodem plano. 

Tr ia igitur púña E ^ ^ j i n vtroqjplano circulo 
ru A C j B D , exiftunt;atq; adeo in cómuni corú 
feftione cruntjCum folú cómunis eorum feftio 
fítin vtroq; plano : Eft autem communis eo
rum fe£tio linea refta.Igitur tria fíunéí:aE,G3F, 
in linea refta ex E , per G , ad F , duda, exiftunt. 
quEe cum tranfeat per G,centrum vtriufq; cir
culi , & fpheera:, v t oftenfum eft, diameter erit 
& fphíEr;£j& vtriufq; circuli; atq; adeo vtrum-
que eorum bifariam fecabit, ita vtfemicirculi 
fint E A F j F C £ , E B F , F D E : In fphsra er-
go maximi circuli fe mutuo íecant bifariam. 

Quod erat demonftrandum. 

T H E O R . 11. P R O F . u . 

I N fphseracirculi, qui fe mutuo bifariam fe
cant, func maximi. 

I N fphx-



L I B E T i V B J U V S * ty 
T N rph*ra A B C D , circuli A E , B D;, Te mutuo fecent bífarlam in pun

á i s E , F. Dico circuios A C , B D , eííe máximos. Gum enim fe mutuo fecent 
bifariam in E , F , erit duda reda E F , vtriufq; diametcr, cum fola diameteí, 
Circulú q ú e m c u n q ; bifariam diuidát^ac proin-
de diuifi reda E F , bifaria in G,ent G,vtriufq; 
circuli centrum : quod dico ctiam cfíefphcerae 
centrum, atq; adeo vtrumq; circulum per fph^ 
rcc centrum duci. Si namq; G , dicatur non éíTc 
centrum fph2Brae,acproinde circuios A C , B D , 
non eííe per fphserae centrum duélos; hoc ipfo 
oftendemus, G , eííe centrum fphaerx,atq; ideir 
GO vtrumqj circulum per fpheerce centrum du-
Ci.Erigatur enim es G , ad planum circuli A C , -RH^ — 7 ^ » s».vndeci 
perpendicularis G H : Item GI^ perpcndicula-
ris ad planum circuli B D. Qupniam igitur cir 
cüli A C , B D , ponuntur non tranííre per centrum fpbsera, tranííbit vtraq*, 
perpendicularis G ^ G I , per centrum fphíErx . Quare pundum G , in quo CoroII.2, 
conueniunt , centrum erit fphjerce , alias centrum non exifterct in vtraque: huius. 
*c proinde vterq', circulus per centrum fphserx traijeietur. Sunt ergo circu 
l i A C , B D , per centrum fphaerce traieai, maximi. Jn fph^ra ergocirculi,qui ^huius-
ie mutuo bifariam fecant, funt maximi. Quod erat oftendendum. 

S C H O L I V M . 
H I C yiies mirahilem fane argumentandi modum. Kamex ee , quod G, dtcl* 

tur non ejfe centrum fphxra , demonflratum efl demonjlratione affirmatiit^G, efi 
fe centrumfth&rt. Q m modo argttmentandi etiamrfmefl -Euclides lib.9. propof. 
I Z . v Cardanes lib.i.de Vroport,propof. j.ouytinfcholio emfdepropof monmmHf, 

T H E O R E M A u . P R O P O S . 13. 
S i in fphaera maximuscirculus circulum que-

piam ad re^os ángulos fecet j 6c bifariam eum fe-
cat, & per polos. 

18. 

I N Tphaira maximus circulus A B C D , 
fecet circulú B E D , i n pundis B, D,ad án
gulos rcaosjhoc eñ, planu circuli A B C D , 
redum fit ad planum circuli B E D;fitq; c ó -
mums eorum feftio reda B D . Dico circu
lum A B C D , bifariam, & per polos fecare 
circulum B E D. Sumpto enim F,centro cir 
cuh maximi A B C D , quod & centrü fph?-
r x ent, (Nam cum circulus maximus duca-
t u r per centrum fphíErse, erít eius'centrum 
idem,quod Cphxrx.) ducatur ex F , ad planu 
orculi B E D , perpendicularis FG?qux in 

B D , com-

í.tertíj» 

é.huiuso 

Coroll. 1. 
huiuf. 
11. yndec. 



hm ÜS. 

i 8 T n Z O D O S f l S T H \ A E n J C 0 1 { V M 
?8. vndcc. B D , communem feftionem cadet. Cadat autem in pmifíum G , Et quoniam 
Coroll.i. cadera cadit quoqjincentrumcirculi B E D , eri.l G , centrum circuli B E D j 

atq; adeo B D , per C ; dufts, diameter eiuf-
dem : qusecum diuidat eirculum B E D , b i -
lariaro,diuidcí quoq;cundcrn bifariam cir-
culus maximus A B C D , per re&am B D 
duítus. Quod eft primo loco propoíitum . 
Quoniam vero reda F G , in plano eft circu 
li A B C D , cadet ea produda in circum-

1 ferentiam ad A , Cjpunda , quoc in fuperíí-
cic íphaera? funt: cadit autem & in vtrumqv 
polum circuli B E D , quód ex F , centro) 

iphecrae ad circuli planurn perpendieularis 
íit duda.Igitur AjQpolifunt circuli B E D j 
ac proinde circulas maximus A B C D , pep 

polos circuli B E D , traníít. quod fecundo loco proponebatur demonftrá-
dum . Siigitur in fphsra maximus circulus eirculum quempiam,&c. Qupd 

S.huioti 

l9' 

%, huittt> 

7.huius> 

oftendendum erat. 

S C H O L I V M . 
C AE T E R V M h¿c propof. yna cum 8. 9. 10. V earum fcholijs intelligenda 

etiam efl^quanáo circtilm B maximu* efi, vperfph<er<c centrum tranfu.'Eadem 
tnim efiferé femper demonJlratio} ytperfpkuum ejh, 

T H E O R . 13. P R O P O S . 14. 
S I in fphxra maximus circulus eirculum non 

máximum bifariam fecec j ad ángulos rectos eum 
fecac , & per polos. 

I N fphera maximus circulus A B C D , non máximum B E D , iecet bifa
riam in pundis B, D , fitqj communis eorum 
fedio reda B D . Dico eirculum A B C Ds 
fecarc eirculum B E D , ad ángulos redoy , 
& per polos. Quia enim circulus B E D , bi 
fariam fecatur in B , D , hoc eft, in femicircu • 
los,erit B üjCommunis fedio diameter eius. 
Diuifa ergo B D , bifariam in F , erit F , cen
trum circuli B E D . Sumpto autem G,cen 
tro fphserse, quod & centrú erit maximi cir
culi A B G D , dueatur ex G , ad F , reda F G , 
quae perpendicularis erit adplanum eircuh 
B E D . Igitur & plannra circuli maximi 

ih vndcc ABCD,pef redá FG,duduniadidépla¿ü c ü c u l i B E D . r t d Ü e r i t . S e m g t u r 



L I B E T E T ^ I M V S . 
c i t c n l m maxímus A B C D , circulum B E D , non máximum ad ángulos re-
fíos. Quod eíl primo loco propofitum. E t quoníam oftenfum eftjreélá F G , 
ex G , centro fpha;rce duftam ad planum circuli B E D , eíle pcrpendicularé , 
cadet F G , vtrinque produéta in polos circuli B E D . Quarc cum G F , in 8 «hainc. 
plano circuli A B C D , exiftens , produfta cadat in circunferentiam eius ad 
punda A , C , quse etiam in fuperficie fpharas funt, erunt A , C , poli circuli 
B E D,atquc adeo circulus maximus A B C D,circulu nonmaximú B E D , 
per polos A , Gjfccabit. quod fecundo loco propoíítü fuit.Si igitur in fphae 

maximus circulus circulum non máximum,&c. Qupderat oílendendum. 

19» T H E O R E M A 14. P R O P O S . 15. 
Si in fphsera maximus circulus, corum, quiin 

fphíera funr, circulorum aliqucm per polos íbceti 
bifariam,&: ad ángulos redos eum fecac. 

I N Sphaera maximus circulus A B C D,íecet circulum B E D , per polos 
A , C . Dico circulum A B C D, fccare circulum B E ^ 3 bifariam, & ad angu 
íosredos. Conncclat cnim rcfta A Cjpolos 
A , C , occurrens plano circuli B E D , i n F , 
punólo. Et quoniam refta A C , ad planü cir 
culi B E D , perpendicularis eftjtraníítq; per ¿ Ü ^ - xe.fauius, 
ccntrum fph3era:,& circuli B E Dj erit F,cen 
tlura circuli B £ i ) . Cum ergo circulus ma 
ximus A B C D,circulum B E D,fecans tran 
fcat per refi;am AC^acproinde per ccntru 
F , erit communis fcétio B F D , diaraeter cir 
Culi B E D. Bifariam ergo fecatur circulus 
B E D. Dico quod & ad ángulos redos. Cum 
cnimre^a ACjof t en fa í i t pcrpendicularis 
ad planum circuíi B E D , erit quoque planü 
circulimaxirxjitrABC D,perrcaam A C , duaum ad i dem planum circuli i8.v¿de«, 
B E J ) , reílum'. Igitur íi in fph^ra maximus circulus}&c. Quod demenftran 
dumerac. 

S C H O L I V M . 
< ŷ A T V 0 R, alia tbeoremaiáhoc loco aidmur in alia yerJione3 hoc erdiite* , 

S I in fph^ra masimuscirculus per polos álterius cuiufpiamma * *• 
ximi circuli tranfea^tranílbit viciílim hic per polos illius. 

C i I N 



55.huí us. 

i;.huías. 

22. 

1 

Í O rn tonos i t S T H U U R I C O K F M 
I N fphara tranfeat maximU'S ciretilwS 

A B C Dj per A , polos circuli maxitni B I>, 
D/'co tT1 máximum circulnm B D} per polos mas 
ximi circuli A B C D3 tranjire. quoniamenim 
circulus maximtis A B C circulmn B Dj/es 

perpalos ¡fecahit ipfam a i ángulos reóíos , 
Ojiare -vicifim máximas circulus B V , circtta 
Iwm A B C D j di/ angulas retios fccabit ; ate 
que adeoper ipfitts polos eum fecabip . Qmd eft 

pr opofitum» 

I I . 

S I fn fph^ra círculus circulum per polos fecet s circulus maxí-
mus e í l ^ bifariam eum fecat^ ad ángulos retaos. 

I N fphxra. circulus A B C D , fecet circue 
Itm B D , per polos A, C . Dicoipfum ejfe circuí 
culum maximum^fecareq; circuhpm B D 3 hifa* 
r i a m ^ ^ ad ángulos retios. Coniungat enim re* 
¿la AC^polos A 3 C 3 que neceffario in plano 
circuli A B C Dj erit^quod circunfe.rentia eius 
per eofdempolos A , ponatur tranfire. Quo* 
niam yero retia A C j per A ^ C , polos circuli 
B Dj dutia tranjttper centrum fph£r<e, tranjt* 
hit quoque circulus A B C D , ( cumper retia; 
A C , ducatur. ^per centru Jph<er<e ; atque adea ' 
tnaximus er.it'.. Quare cumper A, C ¡polos cir 

culi 'B D3 pónatuf- tranfire jfecahit e»m bifariam í: c?* ad ángulos retios. Q m d eJS 
propáptum^ 

l \ L 
2;5» Slfin fpíiíEra circulus circulum bifariam,5¿:adángulos refíos. 

fceetjCireuius maximus eft^ per polos eum íeeat i] | Í •! 

I N fphtra circttlus A B C D, fice t circultt't» 
B Dj bifariam,. & ad ángulos retios.Vico ipfam 
ejfe circulum maximam3tranfireq;per polos cir& 
culi B D , Sit recta B Dj.sommunií circulorum fee 
tito . Quo niam igitur circulus A B C Dj cir cu* 
l u m B U , fecatbifariam3erit retia B D j nempt 
communisfetiio circuloruydiameter cir culi B I ) * 
atque adeo dhtifa retia B hifariam in t ñ é r i t 
E , eiufdem circuli centrum. Ducatur inplano ct# 
culi A B C D3, retia E Ax perpendicularis ad re 
ííam B D , quoniam smulm AB C D, c¿rc» 

lum 

se.huiuf, 

huitia 
£5.huluf. 



L 1 B U K T K Í M r s . | j 
Jum B Tf^ponitur fecd'read ángulos recios,erit ex defin.4Mb.il .Títícl, E ad pía 
nnm circuli B Dj refta; acproinde cum ex E j centro ipfi.us educatur, in ytrunque 
jiolum eiúfdem cadet.Cadit autem in circunferentiam circuli A B C D,/»fiiperücie Schol.S, 
fphxra exiftentem a d p u n í í a A, C . Sunt ergo A ) C3 poli circuli B D; atque adeo cir '1U¿US• 
cu-lus A B C D^CÍTCÍÍIK' B D^per polos A , C,fecat,QíMre ex pracedenti theoremate ^ 
maxinms circidm eft-. ?rohatttín aatem efi, qaod circulam B D^perpolos fecat. 
Confiatergo propofitum, 

l i l i . 
S I in íphíera íít circulLis3& ab altero polorum eius reda cadens 2 4. 

in planum ipíius ad ángulos redlos íe^ualis íit feraidiametro eius, 
circulus maximuseft. 

Coroll. 2. 
hu ías . 
1. huius. 
é.huius» 

Schol.iJ » 

I N /pinera fit circulus A B, a cuiusalteropolonm C) inplanum eius cadens re 
¿íaperptndicularis C D, aqualis fitipfius femidiametro. Dico A B êfle circulum ma 
ximum. Cum enim CD^perpendicularisJitadcirculum A B, cadet ipfa m circuli 
tentrum^ ep" producía cadet in alterumpolum} qui Jit E , Eft ergo D , centrum cir cu 3 .huius. 
U A B ; atque adeo perpeniiculans C D + t r a n * 
[itper centrum fpham. Duratur per reíta C E j 
i n Jphtera planum ytcunque faciens infpbxra 
circulum A E B C qui cum tranfeatper ceittr» 
fpharis , maximus erit: qui circulum A B 3 fecet 
inpUKÍíis Aj B, c?" iungatur femidiameter D B , 
eui ex hypothejí aqualis efi C D. Quoniam yero 
C D3prerpeijdicularisponitur ad circulum A B , 
erityex defin. 3 . l i b . t i . E u c l . angulus C D B, rea 
flus.Quare B Dj mediaproportionalis ejlinter 
C D, D E , hecefi}erit, TÍ C D3 a d B J y ^ t a B D , 
ad D E . Efiautem C D, ipfi B D , aqualis . Igi* 
tur e?* D E , eidem B £qualis erit; dtq; adeo 
& C Dj D E , interfie ¡equales erunt. Cum ergo C E j ofienfia j i t tranfireper cenJtrS 

fph£r<e3 erit D , centrum fiphzrx , E r a 't autem & centrum circuli A' B . í t e m ergo 
ejl centrumfipheera^.circuU A Bj acproinde circulus A B3 maximus e j l , Qupd eji €.hmvts* 
gropojttum, 

T H E O R E M A 15. P R O P O S . iC . 
S I in fphasra fie maximus circuíus, reifia linea 

dudaab eiufdem circuli polo ad circunferencia 
^qualis ejfl: lateri quadrati inícripti in máximo cir
culo . 

I N fphaera íit circulus maximus A B,a cuius poIoC,^^ €ius eiTcüfcrentia 
ducatur re¿ta C 5 . Pico G ae^ualé eJTe lateri ^uadratiin circulo A B,yel 

q.uouis 



11 
tUTndec. 
^.huius. 

i.huiús). 

(f.huiiií. 
Coroll.i. 
huius. 
á. huius. 
xi.huius. 
15.huius. 

í, quarti. 

í4 . cení;. 

sá.huim. 

11. Tfidec. 
f.huiui. 

47. primú 

Sihol.tj. 
huius. 

T H E O D O S I I S T H U E K I C O K f M 
quouis alio máximo infcrípti. Ducatur ex C , ad circulum A B, perpendícu 
laris C E . q u x i n c e n t r u m i p f í u s c a d e t ^ u o d f í t E5&produaain rehquiun 

polum , qui fu D,-cadct. lam per retías C B , 
C D , planum ducatur faciens in fphxra cir
culum A D B C , qui cumper E , centrum 
fphaíríE ( Eftenim E , centrum circuli maxi-
rrii A B , quod per centrum fphseras tranfcat. 
Ídem, quod fpheerae) tranfeat,maximus erit, 
atq-, adeo circulum máximum A B, bifariam 
fecabit. Quod ctiam inde patet, quod per 
eius polos incedat. Hinc enim fít, vt ipíutn 
bifariam diuidat. Sit ergo communis fedio 
diameter B E A. E t quoniam C E , perpendi 
cularis duda eftad circulum A B, eritcadé 
perpcndicularis ad reótam A B , cxdefin. j . 

lib. 11. E u c l Dux ergo diametri A B, C D , in máximo circulo A D B C , f e f e 
mutuo fecat ad ángulos reños i ac propterea vt in IÍIM- Euchüis dcmonñi* 
t u m e ^ C B5latuseftquadratiin circulo máximo A D B C , atq-, adeo m 
max¡m¿ A B, deferipti. Si igitur in fpl^ra fií maximus circulas, reda linea 
dudaj &c. quoddemonftrandum eiat. 

C O R . O L L A R I V M . 
Q,V O H I A M vero qua-.uor angnl, a ^ a n u m ^ ñ ^ M ^ ^ ^ 

tuor arcus B C, C A, A D. D B, ^ P ^ - ^ ^ ^ n S n c írcu l .^a-
fpicuum eft , m fp.hxra fomn. max.mi ^ ^ ' f;"* ^ ' J ^ A B> ab c,us ciccuoferentia. 
drante maximi cfcrculi. Abeíl emm C, ¿oHs fcHcuh A ^. „ ácircunfe-
W * d ™ K C * . t i d c ? ^ ^ eirculo 
rentia maximinrculiad ciufdem pokm xqi'^ij eít uaei ^ qi^.a^u n 
infcnpti, átq; adeo (juadrantem in máximo ciuiuo Ijiblead^c. 

S C H O L I Y M . 
C O N V t K S W Ú quoTJmMdemonJlrM*r w a U a y e r í i o n e h o c theoremate . 

í S I in fph^ra fie circulus , & ̂  eíus polo ké circunferentiam du 
dareda ^qualisfu lateri quadtati in eo detcdpa , circulus iple 
maximus eft. . _ 

I N eademÚura ex C , poto ad aremprent ia cirr^U - A S , dnflaretta C 
: Ú ¿ M U t e n avadrati in circulo k V , dcfinftt . pifo A B, a r c u h m efjemaxt. 
tnlm> Ducatur enim ex C > ad drcuhm A Z , perpmdic»lr>rts C E f q » « m ews 
centrum cadet, qmd fit E . VvduaMemfemtdtametro £ B, erit ex dejm.i-lib.j 1 . 
Eucl . an^lws E , reftus. Igitur quadratum m circulo A BjeJCriptm, ,*qn*h # 
q„adrat% ex B E j C Er fed quadratum fmdtametri B E . dhnua.nn ejt quadratr 
i n c i r c f h A B, deferiptt , * * moxofiendemus. Igitur V q t ^ r a t u m ex C E , cwj* 
demwadrati in circulo A E 3 deferiptí dimidwm erit s utque adeo quadrMac*. 
B E C inter fe tqmdia , necnon <& Une* fropterea B E , C E , squales erunt. 
n Z e c M C E , dula fu 4 C ^ d l o d r c * U A B 5 ad tpfum c n c u l ^ r p c n d u * . 
m i ofit.nfaí;fítfi».idMrnctro B i » ^ a t i s ', erit cnculm A % 



L E M M A . 

B 

47.priiui, 

27. 

I N omni circulo quadratum femidiametri cíimidium eílqua-
jdrati in ipío circulo defcripti, 

I N circulo, cmits centrtm £*, duft& fmt dm dlametri ^ C, Bby 
fejead ángulos reBos fecantes in F , cen
tro. ímffpságHur re filis <ABS BC, CDf 
0 ^ , quadraiumer'it ^ A B C D , in circH 
lo infcriptum}'T>t conjiat ex propof G.lih, 
4, Eucl. Chiomarú vero qtmdrata ex femi-
diametrtt ^HaUh'M E^AyUBy aqualia 
inter fe t aqualia fimul funt quadrato ex 
ÍA B ; dimidium erlt quadratum femidia 
metñ EIAJ quadrati ex .A By qmd in cir 
culo dcfcribuur.Quod e/ipropofittm.Ex 
quo conjiat, m[uperlorifigura, quadratum femidiametñ B E , dimidium 
ejfequadrati ex CBj qttod áqualeponitur ei, quodin circulo <A B, in-
jcribitur, 

T H E O R . 16. P P v O P O S . 17. 
S I i n fphxra fie circulas,acuius polo i n i p f i u s 

circunferentiam duda reda linea asqualis ficlate^ 
ri quadrati inferipti in máximo circulo, ipfc circu 
lus maxímus critL.. 

I N fphxra ílt circulus A B , á cnius poíó 
G' , ad eius circuníerentiarn refh duíla C A , 
asqualis fit lateri quadrati in máximo circulo 
fphárcs defcripti. Dico A B, circulum eíle ma 
Ximum .Perreftamenira AC,&centrú fphas 
ÍÍE plnnum ducatur,faciens in (phoMH circulu 
A C B;qui maximiis erit.^cumpcrlpíisrac cen 
t-rum ducatur. Ducaturquoqj ex C,retía l i 
nea C B , adB,punclú, ia quo circulus maxi-
mus A C B , circulú A 15, lecatjeritq*, per dcH 
nit. poli, reéla C B, reítae C A , le^Pabs. C u 
crgo; A C , ponatur Jatus quadrati in-maximo-circulo A CB,dercripti crit 
quoque C B,latus eiufdetn quadrati-, atque adeóduo arcus A G , C B,qua-
dranteserunt conficientes femicirculú A C B, quód quatuor latera quadra
ti «^ualia fubteadát quatuor circuli arcus asqiiales. Refta igitur A B , cortt- 28. wrt̂ t 

3 l.huíus» 
é.huius. 

muñís 



i 4 T H E O D O S l t S T n U t K l C O \ V M 
muñís reñio circulorum diameter erit circuli maximi A C B ; ac proinde Sí 
fphsrse.Qupniamveró circulus maximus A C B , circulum A B , per polos fe-

t j.huiuí, cans fecat bifariam , erit quoq-, A B , communis Tedio diameter circuli A B 
ac proínde cum & fphcerce diameter íitjCirculus maximus erit A B . Si in fphae 
ra ergo fit circulus, á cuius polo,&c. Q u p d e r a t d e m o n í l r a n d u m . 

Scho! 22. 

Scho!. j t . 
primi. 

Schol.12. 
tettij. 
ay.tertíj. 
8.peí mi. 
17. tereij. 

Ji.tertij. 

a^.prími, 

t9. 

P R O B L i . P R O F . 18. 
L Í N E A M rcdamdefcribere sequalem diá

metro circuli cuiuílibecin fphsera daci. 
I N fphaera fit daíus circulus quilibet A B C D5 cuius diámetro redara 

sequalem oporteat deferiberc. Sumptis tribus pundis in circunferentia circu 
l i vtcunq; A , B , D , & iundis redis A B , A D , B D , conftituatur triangulo 
A B D 3 tr iangulumíEquale E F G , i tav t la tus E F , lateri A B , & £ G , ipíi 

A D , & F G , ipfi B D , oequa-
íe í í t . Deinde ex G , F , ducan-
turad redas E F j E G , perpen 
diculares F H , G H , coeuntes 
inHjConnedaturq; reda E H , 
Dico E H , xqualem eíle diame 
tro circuli A B C D . Duda enim 
diámetro AC, iunga tu r reda 
t ) C . Qupniam vero quatuor 
anguli quadrilateri E F H G , 
quatuor redis xquales funt , 
funtqj E F H , E G H , r e d i i 
erunt F E G , FHG5duobus re 

dis «quales 5 atq; adeo in quadrilatero E F H Gjduo quilibet anguli ex ad-
uerfo duobus redis anuales erunt. Quare circa ipfum circulus deferibi po-
teft: Qup deferipto erunt anguli E F G , E H G , eidem fcgmentOjCuius chor 
da EG,inííf tentes,aequaIes.Eñautem angulus E F G , ángulo A B D , aequa-
lis; quod dúo latera E F , FGjdugbus lateribus A B , B DjGequalia fínt,& ba-
íís E G , bafí A D , ex c o n ñ r u d i o n e : & angulus A B D , ángulo A C Djaequa-
lis e ft. Igitur & angulus E H G , ángulo A C DjOequalis CÍ i t . Eíl autem &.'re-
dus angulus E G H,anguIo A D C,2equal¡s,quód hic queque redus íít iñ fe , 
micirculo A D C , exiftens. Igitur triangula E H G , A C D , dúos angu lo í 
duobus angulis ajquales habent,necnon & latus E G , lateri AD}quod cequa-. 
iium angulorum vni fubtenditur, aequale. Quare & latus E H , lateri A C , 
aequale erit. Lineam igitur redamEHjdefcripfimus aequaiem diámetro A C , 
circuli A B C D . Quod erat faciendum. 

P R O B L . 3. P R O P O S . 1% 
L I N E A M redam defcii bcre asqualem día-

metro datas fphasr^. 
I N 



i8. huiiíj, 
Scholg s, 
pítmi; 

B 

i.huíuf. 

I N íphiEradata fumptis vtcunqueduobus punflis A , B, deTcribatur ex 
A>polo,& interuallo A B , circulus B D , cuius diámetro sequalis reda deferí 
batur F G : & fíatfupra F G , triangulum E F G , habens vt rúque reliquorum 
laterum E F j E G , reftas dut\$ 
AB,3equa!c. Deinde ex F , G , 
ad E F , E G , perpendiculares 
educantur F H j G H , coeun-
tes in H;iungaturc¡; refta E H . 
Dico E H , cequalem eíTe diá
metro datas fphxrae. Duda em 
fphsras diámetro A C,tra¡jfia 
tur per redas A B , A C , p!a-
num facicns ín fphxra circulú 
A B C D , qui maximus er i t , 
cum perdiametrum fphcEra?, 
atque adeo per centrum eiuf-
dem ducatur. Quareidé per A , polu circuli B D , duclus círculum B D / o i f a - I5'hai'IM. 
riam fecabit; ac propterea comrñunis feñio B D ,diameter erit circuii B D . 
lunftis autem re&s A D , D C , erunt dúo latera A B , B D , duobus lateribus 
E F , F G^qualia^nec non 8í bafes A D , E G , cequales. Eft enim F G , diáme
tro B D , cequalisj ex conftruftione: & vtraque E F , E G , reéloe A B , vel A D . 
Igi tur&anguli A B D , EFG,aequaJescrunt. Eft autem ángulo A B D , a n - S.primi. 
gulus A C D J s q u a l ¡ s : & ángulo E F G , angulus E H G , v t inprGecedenti :2,7•te l̂j• 
propof. dcmonftratum eft. Igitur 8c anguli A C D , E H G , cequales erunt . 
Sunt autem & reíli A D C , E^G H , cequales , & la tus A D , iateri E G , q uod 
Vniaequalium angulorum obijeitur, squale . Igitur &refta E H j r e d a e A C , i ^ p i i m i , 
aequalis erit. Lineam igitur reftam E H , defcripfimus aequaié diámetro A C , 
datEfphGeice. Qupd faciendum erat. 

S C H O L I V M . 
A D D I T V R. i>p alia yerjione feqaens hoc Thsorema. 

L I N E A r c ó h á polo cuiufuis circuii in rphasra ad ruperfíciem ^o, 
íph^ríE d u i í l a j q i i í s íit ^qualis lincx reda; ab eodem polo ad circun-
ferentiam circuii du6"te,in circuii circunferenriam cadit. 

1 N fphxra ex Arpólo circuii B C , re&a du* 
Cía fit ytcî mqtpe AD^adeius circunferentia 
quie minor erit diametroJphxra^atqU'S adeo din 
metro circult maximi in fphiera , cmn diameter 
fpharafit onmium rectanim infphzra dutíarñ 
máxima. Ducatur iam ex eodem polo A , ad fu» 
f e r f eiem fph<sr£ recl i A E3 qute ipfi A xqua* 
lis fit. Dico reclam A E j caderein circunferen* 
ttam circuii B C . Si enimfieripotefi,non cadat 
tn eius circunferentiam. Etper retíam A E , o * 
UHtrumfyhxr* dwatur ^lanu faciens in fplxes i.huÍBs, 

ractr* 



^.kuí'us. 

4". terítj,. 

I I . 

3,7 .huí us. 

26 T B t O D O S T t S V H ^ E K T C O K F M 
ra cncultm A E C , <p¿ maximus erit;¡ crnnper centrurmfpbará! tranfeat. Seceta® 

ietn circulia A B C , circulum B C3 in pímtiif 
B^C. Non cadet ergo recia A inpwnña C . 
cumponatMi' non cadere in circanferent'ram cir 
culi B C . Dufí-a igitwr refla A B, erith^c^eji 
dejin.poli, reStm A D, a tq»e adeo reéíte A E , 
tsqualk . I.tqU'ia ytraqu/e A B, A E , minor ejh 
diámetro maximi circuli A B C , >t diflum ej}y 
erunt areiís A B, A E , cwmfintfegmenta femis 
circulo minora ^ ¿quales y pars & totwm . 
Quod efi alfurdum . Cadet ergo recia A E , i » 
circunfeTentiam circtdi B C . Quod ejh pro& 

F R O B L . 4. P R O F . 10. 
F E Fv dúo pun6la dará in fphxiica fupeificic 

máximum circulum dcfcribere.. 
í fphserjca fuperneie data fint dúo p ú d a A , B , per quae defcribcre opor 
:irculum maxiaium. Si ergo punfta A , fint oppolita ex diámetro-: 

I N 
teat circulum máximum, bi ergo puntta. A , 13) lint o p p c 
lph^raf,ccrtum eft, infinitos circuios máximos per ipía duci poííé, duclis ni 
©iruminfínit is planis.per diametrum fphxrae punfta i l la conneébntem . Si-

autem punfifca A , B^ non fint in fphsrse d i á 
metro , deferibatur ex A , polo, & interual-
lo quod lateri quadrati in máximo circulo-
deícripti squale fit, circulus C Dj.qui ma-
ximus er i t , cum reda ex A , polo ad eius c i r 
cimfe.ren.tiam dufta cequalis fit latcri qua-
drati in circulo máximo deícripti ,proptcr 
interuallum , quo circulusC D , deferiptus 
eft...Similitcc ex B,,polo,&iiiteruallo eodéj, 
quo prius, circulus deferibatur E F,, qui rur. 
fus erit maximus. Secet autem hic priorera, 
in pun&o C-, a quo ad polos A5 B , recbedu 
can tur G A , G B •, quarum. vtraque,ex con, 
í í ruñione , cEqualis erit lateri quadrati in 

máximo circulo dcfcripti.Tanto enira ihteruallp ex polis A , B , circuli C 
E F , deferipti fun t . Aequales ergo fiint G A , G B . lam ex G , polo5& inter-
uallo G A , circulus deferibatur Á E D F C B , qui maximus erit 5 cum reaa> 
G A , ex G , polo ad-cius circunferentiara duda squalis fit lateri quadrati te 
máximo circulo ihfcripti,vt demonftratum eft. Quoniam vero reña G B33e-
qualis ipfi G A , duda adfupcrficiem fphasroe cadit incircunferentiam c i r c u 
l i A E D E C B deferiptusproprerea erit circulus maximus- A E D F C B , . 
per data dúo punaa A , B^ in fuperfície fphsras. Per dúo ergo punfta dáta te 
áiph38j:ic.a.fug£r,ficie roaxim.uin.cii.cu-km defcri£Íimus,.Quod faciendum eraíi. 



P R O B L . 5. P R O F . ir. 
C V I V S L I B E T circuliin íphasra datipo-

lum inuenire. 

14. huiu^ 

S I T inuenienduspolus circuli A B, itt rphaera dati ,íit%primam cii-cu-
lus A Bjnon maximus. Sumptis duobus pundis in circunfereníia vtcumquc 
C,D,diuidatur vterque arcusC A D j C B D , bifariám in A,& B, punéHs^er ? <»,tertijk 
qucedefcribatur maximus circulus A E B^ feceturqj arcus A E B ,bifariam xo.huius0 
in E . Dico E , polum eííe circuli A Bj Qupniam cnim arcus A C , A D , xqua-
les funt, necnon B C , B D,erunt toti arcus A C BsADB ,Kqua lesk Q u a -
re maximus circulus 
A E B, cum circulutn 
non máximum A B, 
bifariám fecet in A , 
& B, fecabiteum per 
polos. Punáhim ergo 
41, jsequaliter diftans 
a circunfereníia cir
culi A B , polus eñcir 
cul i A B. Eodem mo
do fí reliquus arcus 
A F B, fecetur bifa
r iám in F , erit F j a l -
ter polus circuli AB. 

S E D fítiamdatuscirculus AB,maximus.SumptisrurfuspundisC,Dj 
Vtcumque, & dmifis arcubus C A D , C B D , bifariám in A , B, oftcndemusj jo.tertil» 
Vt prius, totos arcus A C B, A D B, cfle squales, ac propterea vtfumque cf 
fe femicirculü circuli maximi.Diuifo ergo altero íemIcirculo,nempe A C B, 
bifariám in G , erit recia G A , íubtcndens quadrantem circuli,latus quadrati 
in máximo circulo A B, deícripti^vt ex prop.6.1ib.4.Eucl.cóftat.Iíaq; ex po 
lo G,& interuallo GA,circu.ius deferibatur AEB,qui maximus er¡t,cú refta 17 
ex Gjpolo ad eius circunferentiá dufta nimirüad punítú A,íít aequalis lateiri 
quadratiiu circulo máximo AB,deícnpti.Diuidaturdeniq; arcus A E Bjbifa 
riam in E.Dico £,polum eíTe circuli A B.Cum enim maximus circulus A C B, 
tranfeatper G , polum maximi circuli A E B, traníibit vicifsim maximus cir Schol.ij 
culus A E B,per polos maximi circuli A C B . Quare pun£tum E , aíqualiter huias* 
remotum á circunfereníia circuli A C B , polus eíl circuli A C B . Eodem mo 
do diuiíb arcu A F B, bifariám in F , eritF , alter polus circuli A C B . Cuiuíli 
bet ergo circuli in fphaera da ti polum inuenimus. Qupd erat faciendum . 

S C H O L I V M . 
I N aliayerjí07te demonjlrantur fe^uentia dm iheormata ¿ 

I . 
S I infuperfície CphíEr^acccpmm fucritpunduraaliquod, 8c 

D i abeo 

huíus. 

33 
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ai . vndec, 

j.huius. 
Je.hui.us. 

S. pnmr. 

%$ T H E O D O S I T S T H U r K I C O K F M 
abco punílo ad circunférentiam circuli cuiurpiam in íph^ra dati 
cacimt plures, quám CÍUÍE xedx iine^ ¡Equales 3 acceptura pundum 
polus eíl ipíius circuli, 

I N fiiberfide fyhtra A B C , acceptum j i t punSlum A, a quo ad circunferentia 
circuli B C j cadauP piares y qmm diiic, rettx line£ aquales A Vi, A l . , A F . T>ico 

Aipolam effe circuli B C. Demittatur enim ex 
A , r» planum circuli B C , , perpcndicnlaris 
A G, mngaií*rq¡ retta D G, E G, F G, ermitq; 
ex 3. ¿ejí». 11 . E«c/. owweí tres anguli ad 
G, rech.Quare tam quadratumex A D, ÍJÍÍ4S 
í/rrfíw ex A Gj G D, quam quadratum ex A E , 
quadratis ex A G , G quadratum ex A F , 
quadratis ex A G, G V, <equale erit .Cum er* 
go quadrata reclarmn aqualiu AD, ' A E , A F . 
ízquAlia. fint,erunt quadrata ex A G, G D, 

Jlmul quadratis ex A G, G E , fimul, nec non 
quadratis ex A Gy.G E , fimul ¡equalia ; dem* 
ptoq; commúni quadrato linea A G , ¡equalia, 
erunt reliqua quadrata linearum G D , G E , 

G F , atque adeo & refl<e. G D, G E , G F , ¿quales erunt . Igitur G, centrum erit 
circuli B C ; ac proinde refía G A, qua ex centro G, adcirculum B Cperpendie 
culans eftdutta 3inpolum circuli B C , cáde t , Vwnttum ergo A , polttí efrcirculi 
B C . Qmdejl prcpofitum, 

IT . 
I N fphsra circuli , a quorum polis reíhc ad eorum circuñferen 

tias d u d í E íunt ¿equales, Ínter Te equales funt. Et circulorum ^qua-
lium equales funt re¿t<£ ab eorum polis ad circuñferen tias dudas. 

I N fphzra A B C D E F , cuius centrum G, fint dúo circuli B F , C E , rf quorum 
pola A , T), reftte A F , D E , ad eorum circunfe 
rentias dufíte fint ¿equales % Dice circuios B F , 
C E , eequales effe. Ducantur expolis A, T>, ad 

plana circulorum perpendicular es A H , D I , q u * 
cadent in eorum centra H , ! , inde product* 
in reliquospolos ; atque adeo zy in G, centrum . 
fphtíríe . T>ucíU igitur femidiametris fph<er£ E G , 
E G, femidiametrii circuloru F H , E I , cum 
latera A G, G F , laterihus D G, G E , f i n t ¿ q u a 
l ia , zsrbafis A E , bafiD E ; erunt anguli A G E , 
D G E , ¿equales . Sunt autem anguli H , í, 
defin. 3 • hh. 11. Euc l . reEii . Triangula igitttf 
F G H , E G I , dúos ángulos duohus angulis £* 

«uvales hahent: hahent autem & latm F G, Uteri E G, quod rette angula oppont* 
tur . 

B 



o. 

t»r é tqmU' . l^hm & fmidiametri F H , E I , *<¡uales e r m t , atqmadee & cir* ií .primi, 
(ttlt B F , C T^aquales. quodprimo locopropoftimi efl. 

S I N T iam circult B F , C E , xqt ía lú . Dico & recías A Fj D E , í̂? eor»»jpos 
ItíJd circunferentiat dufla* effe xquales . ConfimEUs enim eifdem,erunt femdiarne* , 
tr i F H , E I , ¿quales, circult ipfi «qualiter a centro fph£r<e dijlahu nt. Verpen* *' UlU,• 
dtculares ero-i G i l , Glyequ-ales erunt; atque adeo o1 reliquz Unea A H , D I , 
¿•mnt ¿qu-ates , Qmniam igitur latera A H , H F3 laterihus D 1, I E . ¿qval ia 
fmt,continentq;ángulos H . I , *q»ales.> cum fe£Hfi»fex defin.pih3l i X m l . e r i í t 4<pr¡mí> 
bafis A F , D E^ ¿eqttales.Qwdfecunde locopropojltwm erat. 

T H E O R . 17. P R O P O S . n . 

S I in fphxra re^a linea per centrum dofta re-
aam aliquam imeam non per centrum duóhm 
bifariam fecet, ad ángulos redos ipfam fecabic. 
Qood fi ad ángulos redos eam fecet, bifariam 
quoqueipfam íceabic. 

I N fpli3era,cuius centrum A , reda A B, per centrum duda reftam C D , 
pon per centrum duftam fecet bifariam in 
ÍB. Dico ipfam C D , fecari ad ángulos re-
éios. DuCto enim per reftas A B , C D , pla
no , quod circulum faciat C D , qui maxi-
rnuserit,cum per ecntrum fphaeríE tranfeat. 
Quoniam igiturin circulo CD5refta A B , 
per eius centrum A , tranííens reótam C D , 
non per centrum duSamfecat bifariam in 
Bj ad ángulos reftos ipfam fecabit. E t íí ad 
ángulos recios ipfam fecet, bifariam ipfam 
fecabit. Si igitur in fphsera reda linea, Scc, 
Quod demonñrandum erat. 

S C H O L I V M. 
A D D I T V R hic in exemplari greco theoretna a l i a d , quodidemprorfus efi, 

ymdprop.y.demonJtratU'mefi.Yndefitpermcaneü' effe d»xmus>il lud hic repetere, 

F I N I S L I B R I P R I M I T H E O D O S I I . 

t.huíut. 

T H E O-



ai.i.huíus. 

lo.i.huius. 

S-ho!.i4. 
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S.i.huius. 
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T H E O D O S I I 
S P H A E R I C O R V M 

L I B E R S E C V N D V S . 

D E F I N I T Í O . 
N fphxra ciiculi fe mutuo tangere di-
cuncur, cum communis fedio plano-
rum vcmmque ciixulum tecigerit^ • 

T H E O R E M A i . P R O P O S . u 
I N fphxra paralleli circuli circa eofdem po

los fuílL.. 
I N fphaera A B C D E F , paralleli circuli 
fínt B F , C E . Dico eos circa eofdem polos 
eííe. Sint enim A, D , poli circuli B, F , & co-
nedatur reéla A D , qus ad circulum B F,re-
fta erit, tranfíbitq-, per céntrum fphsrae ,̂ 
Qupniam igitur redta A D , ad circulü B F , 
pcTpendicularis eft j erit quoquc ad circula 
parallelum G E , perpcndicularis. Quare cü 
tranfcat per centrum fphserae , vt ofteníum 
efl:,cadet in polos circuli C E . Suntergo 
A , D , poli circuli C E r l u n t autem&poli 
circuli B F. In fphajra igitur paralleli circu

li B F , C E , circa eofdem polos A , D , funt. Quod erat demonílrandum, 

T H E O R E M A i . P R O P O S . i . 
I N fphxra circuli, qui func circa eofdem po

los, funt paralleli. 
1 I N 

A 



I N eademfphsera A B C D E F,circa eofdé polos A , D , í I n t circutiBF, 
C E . Dico eosparallelos eíTe. Connexa enim reda A D , erit hsc ad vtrunq-, 
circulum perpendicularis. Quare plana cireulorum B F , C E , parallela funt. 
In Tpliaíra igitur circuli,qui fuat circa eordem polos sfunt paralieii. QiJod 
©ítendenduni craír. 

S C H O L I V M . 
S E D & hoc theorema[¿^cns in alia yerjlone demoitftratur. 

I N fphsra nan funt piares circuli squales 3 & paralieii, quám 
áno . 
' J N fphara quactmqtte finl-,(t f e r i potefispla, 

tes qwam ano circuli a-quales, CP* paraüe l i ,nem 
pe tres A B ^ C D ^ E F j qm circa ecfdem polos 
erunt, Sint ergo eorumpoli G, Hj w iüttgatttti 
veEía. G qua tranfibit per l} cen trum fphx* 
r £ , & per K , L , M, centra circuloríymr perpen 
diculansq; erit ad círculos A B, C D, E F . Quo 
niam igitwr circuli A B , C D , E F j tequales 
funtjipfi iequdliter dtflahwnt a centro fplxerte. I» 
Per dejin. ergo 6. Uh . l .hmM, perpendiculares' 
TKj I L , I M , ¿quales erunt', nsmpepars I L , 
CiT totutn I M Quod ejl ahfurdum . In fphterA 
igitur non funtplures arculi aquales j pardlleliy quamduo .Quod demonjíra»» 
íium erat, 

T H E O R E M A 3. P H O P O S . 3. 
S í in íphxra doo circuli fe cent in eodem pan 

d o circunfcrendam íllius maximí circuli, in quo 
polos habenr3fe mutuo can gene illi circuli. 

I N fpheera dúo circuli A B , A C , fecent 
in punño A, circunferentiam maximi circu
li A B C,qui per illorura polos tranfeat. D í 
co circuios A B , A C ,fe mutuo tangere inv 
A. Quoniam enim circulus maximus A B C , 
íbeat circuios A B, A C , per polossbifariam 
ipíos fecabit5& ad ángulos reftos. Commu
ñís ergo feftiones circuli A B C^,& circula-
sum A B, AC,nempe reSae A B , A C , diai-
metri funt cireulorum A. B., A C . Sit qua-
que communi? feQ:io planorum , in quô  
circuli A B , A C , exiftuntrefta. D E , quíe 
j^rpunvlum A ^traiifibit, progtercaqiiod plana tírculorumin. Aj.ponati^ 

tus: 

io.i.Huia¿. 
i4.vadec» 

to.i.huius>. 



Corolí. i¿, 
tcrtij. 

T H E O D O S I I S T H M R I C O ^ V M 
tur fccare circulum A B C. E t quoníatn pía 
num circuli A B C , ad plana circulorú A B , 
A C,reftum eñ oftenfum,erunt vicisfím pía 
na circulorum A B , A C , ad planum circuli 
A B C , reda; atque adeo & D E , communis 
ipíbrum feftio ad idem planú circuli A B C , 
perpendicularis er i t . Igitur & ad diámetros 
A B , A C , in eodcm piano cxiílentes pe 
dicularis ent,ex defin. j . l i b . i r . Euc l . Quarc 
D E , vtrurr.quc circulum A B , A C , tanget 
in A j ac proinde per defin. huius iib. ci- u i 
A B , A C , íe mutuo tangentin A , puado , 

Si igitur in fpheera dúo circuli fecent,&c. Quoderatottendendum. 

5. T H E O R E M A 4. P R O P O S . 4. 
SI in fph^ra dúo circuli fe mucuo tanganc, ma-

ximus circulus per corum polos deícriptus, per 
eorum concaóliun tranfibic. 

I N fphoera tangant fe mutuo circuli A B , C B , in B5 & per D , polum cir" 
io.i.huius. culi A B , & E , polum circuli C B , deferibatur circulus maximus D E . Dico 

circulum D E , per contadum B , tranííre. Non tranfeat enim,íi fíeri poteft, 
per taftum B,fed fecet circunferentiam v. g. circuli C B , in F . Polo igitur 
D3 & interuallo D F , circulus deferibatur F G , qui, cum ad mai.us interual-

lum deícriptus í í t ,quám circu 
lus A B , fecabit c i r c u i u C B , 
in F ; quandoquidem circulus 
A B,eundem tangitin B , p u a 
¿lo , vl tra quod c i rcu lusGF , 
ex polo D,defcriptuse{í.Qup 
niam vero in fphsera dúo c i r 
culi G F , C F , íecant in eodé 
puntíto F , máximum circulum 
D F E , per eorum polos de-
fcripturnjtangcnt fe mutuo in 
F , dúo circuli G F , C F : Sed-
& mutuo Tefe íecant in F , v t 

diaum eft. Quod eñabfurdum . Non ergo circulus maximus DE, feca t a l i 
bi circuios A B , C B , quám m BjContaftu, atque adeo per corum tadu trat» 
fibit. Itaque fi in fphxra dúo circuli fe mutuo tangánt ,&G. Quod oítenden-
dumerat. 

|.huius. 

6, T H E O R . 5. P R O P O S . 5. 
S1 in fph^ra dúo circuli íe mutuo tangant5ma-



4.huíus. 

f i.i.huius. 

Coroll, io, 
i.huius. 

xlmus circulus dcícriptus per vnius polos y Se per 
concadlum amborum circuí o ru, per reliqui que
que circuli polos tranfibiti.. 

I N fphaíra dúo circuli A B, C B,tangat fe mutuo in B , ííntq; D , E , poli 
íprorum. Dico máximum circulum per D , polum circuli A B, & per conta-
ttumBjdefcriptumtraníírequoque per E,polum circuli C B. Si enim fíeri 
poterT,non tranfe'at per E , fed per aliud quoduis pundum F , cuiufmodi eft 
circulus maximusDBF : Et per polos D , E , maximus circulus dercribatur lo.uhuitií, 
D E , qui omnino per conta-
ftum B , tranfibit; atque adeo 
dúo circuli maximi D B F , 
D B E , fe mutuo fecabunt in 
D , & B , ac prolnde bifariam . 
Semicirculus ergo eritvterq; 
arcus D B. Quoniam vero cir 
culus maximus per alterü po-
lorú cuiuflibet circuli in fphee 
ra tranfíens, traníít quoque 
per reliquum polum, eftqj Ín
ter dúos polos eiufdem circu
li femicirculus circuli maximi V 
interpoíítus; fít, vt exilíente D , vno polorum circuli A B, punaum B, Gt al 
ter polus. Qupd eft abfurdú . Eft enim B,in circunferentia circuli. Traníít 
igitur circulus maximus D B , per E . Quocirca, íí in fphaera dúo circulife 
mutuo tangant, &c. Qupd erat oftendendum. 

T H E O R E M A 6. P R O P O S . 6, 

S I in fphxra maximus circulus aliquem circu 
lorum in íph^rica íuperficic deíciiptorum rangac, 
tanget &c alterum ei £equalem,& parallelum. 

I N fphxra maximus circulus A B,tan-
gat circulum A G , i n A. Dico circulü A B , 
tangere quoque alterum circulum ipfí A C , 
?qualem,& parallelum. Sit enim.D,polus 
circuli A C: ac per D , A, circulus maximus 
deferibatur D A: qui, cum per D , polü cir
culi A C , & per contafrum A, tranfeat,tran 
íibit per polos quoque circuli A B. AíTum-
ptoautem E , reliquo polo circuli A C , d u -

tur reda D E , quae per centrum fphaerse 
traníibit3 atque adeo fphxrx diaraeter erit. 

E Ex polo 

Jo.i.hm'ug, 

to.i.huiui. 



T H E O D o si t svnuiKiconvM 

xo.i.huíus. 
I4tvndec. 
l i . i .huíus. 

15. tertij. 

Schói.íi, 
i.huius. 

J.huius. 

2. 

Schol.i, 
huiu;. 

y. 

Ex polo igitur E , & ad interuallum E B , circulus defcnbatur B F. Dico cir-
culum máximum A B, tangere quoquc circulum B F , in B, & circuium B F , 
«qualem eíl'e,acparallclum circulo A C . Qupniam ením reda D E 5 per po
los círculorü A C j B F , tranfíens perpendicularis eft ad ipfos ciiculosjerunt 

circuli A C , B F , paralIeJi. Ruríus quia cir 
culi maximi in fph^ra bifariam fe fecantjfe-
micirculus erit A C B ; atque adeo femicir-
culo D C E , sequalis. Dempto ergo cora mu 
ni arcu B D , sequales remanebút arcus D A , 
E B5 atque adeo rc£tse D A , E B, á polis D , 
E , a d circunferentias circulorum A C , B F , 
dufta; cequales. Quare squales funt circuli 
A C , B F. Denique quia eircuii A B, B F } i n 
eodem punfto B , fecant máximum circulu 
A E B , in quo quidem polos habent, íc 
mutuo tangent in B, circuli A B, B F. Q u a 
re circulus maximus A B, tangcns in fphacra 

circulum A C , tangit quoquc alterum circulum B F , ipfi A C5xquaiem , & 
parallelú. Ac proinde íi in fphxra maximus circulus aliquem circulorum,&c. 
Quod erat demonftrandum. 

C O R O L L A R I V M . 
H I N C perfpicuum eft, puníta contaíluurn A, B , per diametrum eíle oppofita . Oñen» 

fum enim eft , A C B, eíle femicuculum , ac propterea reftam ex A, ad B, duétam efle dia» 
metrum fphacra:, feu circuli maximi A C B, &c. 

T H E O R E M A 7. P R O P O S , 7. 
S I fint in fphísrá dúo aequales, & paralleli c i i -

culi, maximus circulus, qui eorum alterum tctige 
rit, reliquum quoquc tangen,. 

I N eadem figura íiint dúo circuli aequalesj&paralleli A C , B F , Sí maxi
mus A B, tangat A C. Dico eundem A B, tangere quoque B F . Si enim A B , 
non tangat ipfum B F , tanget vtique alterum ipfi A C , cequalem, & paralle-
lum. Cum ergo & B F,eidem A C , aequalis ponatur,& pan;llelus,erunt tres 
circuli in fphaera, nempe A C , B F , & ille alius, quem A B , tangit, inter fe 
sequales, & paralleli. Quod eft abfurdum . Non enim plures circuli sequales 
íünt , &• paralleli in fphsra, quám dúo. Tanget igitur circulus A B, circulú 
B F. Quamobré, íi fint in fphcera dúo sequales, & paralleli circuli, &c. Quod 
cratoftendendum. 

S C H O L I V M . 
I N alia, yerjtene demonfiratur & fequens theorema. 

C í R C V L I in fphjf ra paralleli, quos maximus aliquis circo» 
lus tangit, azquales ínter le funt» 

I N e«-



f I N tiiérti alhu-c figura fint dúo circuUparalleU A C , B F, qutS clrettltít maxi* 
mtts AB, tangatin A, B. Dico circuios AQ, B F , ¿quales ínter fe ejfe . Quoniam 
enimparallch pontrntur circtili A C , B F , ipfi circo, eofiempolas eruntj qui fmt D, lAuío t . 

^er quos^zr polos circuli A B, circulus maxímws defcribatur A F U , qttiper con ao.J.huiuií 
Í-ÍÍÍÍ̂ Í A, B, tranfibit. (^oniam vero circuli maximt in fpharafe mutuofecanthi .̂huuxu 
f a r i a m j femicirculus erit ADB, ¡ttaue adeo femtcirculo D B Ey aqualis . Bempto 
ergo arcü communi D B, aquales remanebunt arcas D A, E B Í aeproinde ^ refta 
D A, E B, e^ípolis D, E^ ÍÍ¿ circunferentias circulorum A C, B Fj dutU ¿quales . 
Quare circuli A C , B F , <equales erunt.Qupd efepropofitum. 

19. tertíj, 
Schol,2i.i, 
buíus. 

10. T H E O R . 8. P R O F . 8. 

S I infphseramaximuscirculusadaliquefphas 
r x circulum obiiquus fit, tanget is dúos circuios 
asquales quidem inter fe, parallelos ame ni prxdi-
do circulo, ad quem obiiquus cft. 

I N fphxra maximus circulus A B , ad circulum quemcunque C D , ob i i 
quus íít. Dico circulum A B , tangere dúos circuios inter fe quidem cequales,. 
parallelos autem ipíi C D . Sint E , F , p o l i circuli C D,per quoSj& polos cir i».i.huia»i 
culi A B , circulus maximus deferibatur ao.i.huiui, 
E A B , fecans A B , in A , & B . E x polo dein 
de E , & interuallo E A , circulus deferibar 
tur A G . E t quoniam circuli A B , A G s i n 
eodempundo A , fecant máximum circulú 
E A B , in quo polos habent, ipfi fe mutuo 
tangent in A . Circulus igitur maximus A B , 
tangens circulum A G , tanget alterum i l -
li3ecjualem,&parallelum,qui íít B H . Q u i a 
vero circuli paralleli A G , B H , circa eofdé 
polos funt E , F : Sunt autem E j F , poli e t i i 
circuli C D ; erunt tres circuli A G , C D j 
B H , circa eofdem polos^atque adeo paralle 
i i inter fe e rú t .Tang i t igitur maximus circu 
lus A B , dúos A G , B H , cequales quidem inter fe,paralIeIos autem ipíí C D , 
ad quem obiiquus eft . Qupcircaj íi in fphaera maximus circulus ad aliquem, 
&c. Qupd oílendendum erat. 

S C H O L I V M . 

A L I V D fheorma hoc loco adijeitur in alia yerjíone, yidelicet. 

B 
i.huiuso 

l.huiut. 

S I infphazra maximus circulus aliquem circulorum ín fph^ri- Ui 
E a cafu-



Xf.i.huíui. 

ij.i.huius. 

12 . 

i* r u n o v o s t i S T B M K I C O K V M 
ca fupérficie tangat, obliquus crit ad alios circuios, quos fecatjpátal 
lelos ei, quem tangir. 

I N eadem figura maxlmus clrculus A B, tangat ctmultm A G,fecet autem che» 
lum CDj ipJt A G, parallelu-m . Bico circulum 
A B, ohliqHum ejje ad circulum C D . Quonia 
enimmaximus circulus A tangens circulum 
A Gj non tranjttper ipfmpolos^ (Si namqueper 
ipfiuspolos duceretur ,fecaret ipjuth bifariam , 
nonaupem tangeret.) atque adeo ñeque per po 
los cir culi C D ; ( habent enim paralleli circuli 
AGj C D , eofdem polos") non fecabit maximus 
circulus-AB, circulum C Dj ad ángulos recios: 
Altas tranjlretper eifa polos . Igitur obíiquus 
ejl ad circulum. C D . Quod ejtpropoJJtum, 

T H E O R . 9. P R O P O S . 9. 

; 51 in fphasra dúo circuli fe mutuo fecent, ma
ximus circulus per eorum polos dudus fecabit bi 
fariam fegmenta ipforum circulorum . 

. . ^ rph3era Ce mutno fecent duo circuIi A B C D , E D F B , in punáis B , 
.i.hmus. & per corum polos deferibatur maximus circulus A F C E^ecans circu-

iosdiótosin pundis A 3 C 3 E } K Pico circulum A F C E , fecare bifariá feg
menta B A D , B C D , B E D , B F D. Quo-
niam enim circulus maximus A F C E , cir
cuios A B C D , E D F B, fecat bifariam, & 
ad ángulos redos,quód per eorum polos du 
ñus íít,erunt communes fediones A C , E F , 
quas cum ipíís facit,diametri ipforum íecan 
tes fefe in G . Secabunt enim fe mutuo reftg 
A C , E F , cum in eodé plano circuli A F C E , 
ex iñant , íítq; punftum E , inter punña A , 
& C ; atque punftum E , inter eadem pun-
¿la . Connedan tur reda» B G , D GrEruntq; 
tria punfta B, G , D , in vtroque plano circu 
lorum A B C D , E D F B; atque adeo in co 
muni corum fe&one : Eft autem communis 

eorum feá io linea reaa.Igitur reíta erit B G D . E t quoniam circulus AF C E , 
oñenfus eft fecare ad ángulos reftos vtrumque circulum A B C D , E D F B , 
erit vicifsim vterque redus ad circulum A F C E ; atque adeo & B D , cora-

sMfláec, muñís corum feftio ad eundem perpendicularis erit. Reóti igitur erunt anga 

l i B G A , 

lo. 

l5«i.httÍUf. 



Ü B G A J D G A J B G C J D G C , cxdefimt.j. lib.n.Eucl.Quaredíameter 
A C , cum percentrumcirculi A B C D , tranfcat, fecetq; reélam B D , ad 
ángulosreaosjbifariamearafecabit. ltaquecumlatera A G , G B , sequalia j.ter^. 
fínt lateribus A G, G D , contineantq; ángulos Eequales,nempc reiaos,erifnt 
bafes A B, A D , fubtendentes arcus A B, AD,Ínter f e s q u a l e s , ac proinde ^f1™^ 
&arcus A B , A D , CEqualcserunt.EodemmodooftendemusarcusCBjCD, * '* 
sequales eíTe ; ncc non & arcus E B ,E D; & F B5F D. Círculus igitur A F C E , 
fígmenta B A D , B C D , B E D , B F D , bifariam diuidit. Quapropter fi ia 
Vphxra dúo circuli fe mutuo fecentj&c. Qupd demonftrandum erat. 

S C H O L I V M . 

D V O alia theorematain alia yerjlonehoc loco addmtU'r Jitcridelícet, 

I . 
S I in fphíera d a o circuli fe mutuo fecent, circulusalius eoriim 

fegmenta bifariam íecans 3 it per polos eorum, eftqi circulus ma-
ximus t 

I N eade figura fecent fe mutm dm circuli A B C D , E D F B^» pmSih li3'D,& 
alitíí qmfpiá tirculM A V C E Jecetfegmenta B A D.B C Dj-B E D.B F D.bifaria.Di' 
eo ciculü AVCE^ire per polos ípfor^ejjeq; circulu maximü.QupniS. enimarcus A D , 
Aü,<equales fií¡U,necnd C D.CB.eritt toti arcus A D C , A B C> xquales ,^ propte 
rea femictrculi.Eodemj; modo femicirculi erút E D F, E B E . Circuluí igitur A F C E , 
hifartam ¡ecat circuios A B C D, E D F B, atqueadeo communes fecíiones A C , E F , 
fe interjecantes in ipfortim diametri funt. Quod fi connettantur r e E l & B G ^ G,-
cum triapun fla GJ in ytroqueplano circulorum A B C Dj E D F B,yí»t, ats 
que adeo in communi ipforumfeflione; fit autem comnwnk eorum feilio linea ret ía; 
re t ía erit B G D. Quonidm yero fubtenfe recí<e D A, D fuhtenfis reEík B A, E C , 

f ínguUfingulis aqueles funt, oh £quales arcta 3 angulofj; continent <equales,nem* 
f e reCros infemicirculis exifientes ; ¿quales erunt anguli D A C , B A C . Quodetia 
itaprobaripoterit. Quoniam latera D A, A C , lateribus B A, AC^ ¿qual tafunt , 
hafifq; D C , baft B C , «qualis, erunt anguli D A C , B A C , guales . Kurfuíquta . 
latera A D, A GJ lateribus A B, A G3 ¿qualia funt , angulosq; continent <equa» 
les 3 y t demonfiratum eft ; ¿quales erunt anguli A G D , A G B, aepropterea retli. 
Verpendicularis igitur eft v GT>, ad rettam A C , Eodemmodooftendemr-ísrettam 
eandem B G D, d¿ E E , perpendicularem ejfe . Quare eadem B G perpenauula* 
ris erit ad planum circuli A E C E , per retios A C , E F, duttum; aeproindeor 
•ytrumqueplanum circulorum A B C D J E D F B, per rettam B G D, ducíum ad 
idem platium circuli A F C E , recíum eri t : c?' yicifim circulus A E C E , a d circus 
los A B C D , E D F B, reftus erit . Itaque circulus A F C E , circuios A B C D, 
E D F B , e?" bifariam ad ángulos reftos fecat, Quare maximu-s eJl-) tranfitqiper 
ipforhmpolosf Qupd ejhpropojitum. 

j . \tthe, 
29. tertij • 
ji.terti). 
4.pnmi. 

8.p ti mi. 

4.pnmi. 

4. vndec, 

18. vndec. 

Schol.15,1. 
huiut. 

S I ift 



n . 
t4. S I in fphxia dúo circuli íe mutuo fecent, máximos circulas fe-

cans bifariam dúo iilorum fcgmenca quascumque, habens tamen 
arcum inter illa fegmenta pofitum remicirculo in^qualem j traníit 
per polos iprorum , duoq; reliqua fegmenta bifariam fecat. 

I N fylxera dm circtdi A B C D Í E B F D J / Í mutuo fecent inpttnSlls t , D : 
maxmm ciraulus A t C E , fecei 
dito quxcumqueiilorum fegmeta9 
nempe, B A D j B E Dj bifariam 
inpunñi i A . E , c arcus A F C E , 
interceptíís inter diftafegmenta 
non fit femicirculus . Dico circu* 
lum A F C E , tranfireper polos 
circulorum A B C D , E B F D , 
f careq; reliqua fegmenta E C D , 
B F D j bifariam. Si emm circultií 
A F C E , non tranfeatper ipfor» 
polos, deferibatur, ftfieripotefl-, 
alim circulus maximus A G E ^ e r 
eorumpolos , qmfegmenta ipfoa 

9.huiiK. rum bifariam fecabtt ; atque adeoperpunSla A, E , tranftbit.Secahu-ntfe igitur cir 
u.i.huius. culimaximi A F C E , A G E^ in A, E , bifariam : ac proptereafimicirculus erit 

A F C E . Quod efl contra hypothefim. Tranfit ergo circtilus A F C E , per polos cir* 
culorum A B C D J E B F D . Quare omnia fegmenta ipforumfecabit bifariam,Quod 
eflpropojitttm. 

§,huius. 

15« 

s.huiust 

T H E O R , 10. P R O F . 10. 

S I fint in fphxra paralieli circuli, per quo
rum polos dcfciibanrur maximicirculi j parallc-
lorum quidem circunferenux inter máximos cir-
culosincerccpta£,íimiles funtjinaxi.morum aurcm 
circulorum circunferentias ínter pamllelos circu
ios intercepta fum aequalcs. 

S I N T in fph^ra circuli paralieli A B C D j E F G H , quorú polus I:(runt 
enim paralieli circuli in fphaera circa cofdem polos.) Per I , auté circuli ma*i 
mi deferibantur vteumque A E I G C , B F I H D. Dico circunferentias paral-
ielorum A B , E F , fimiles, nec non B C , F Gj Item C D , G H j & D A, H E : 

circun-



círcunfercntias vero maximorum circuiorum ínter parallelos, nempe A E , 
g p , C G , D H , ccqualcs efíe. Sintcnim communes rcñioncscirculi A I C , & 
parallelorum redx A C , E G,qua2 parallclx crunt: communes vero fcílioiies i¿,vndcl« 
circuli B í D , & parallelorum eorutidcm , reftx B D3 F H , qux íímiliter pa-
rallelae erüt. Et quia circuli maximi A I C , 
B l Per polos parallcloruai deícripti fc-
cant parallelos bifariam j erunt A C , B D , K i5,i.huíH»i 
diametri circuli A B C D,& pünébum L,vbi 
le interfecant, centrü eiufdcm : Item E G , 
F H[, diametri circuli E F G H , & punftatn 
K , vbi fe interfecant, centrum eiufdé.Quo 
niam i^itur red» E K , K F , redis A L , L B, 
parallelce funt, funíqj in diueríis plañís, e-
runt anguli E K F , A L B, ad centra K , L , y • i7>C___>C\ l>2: / 10. TndM, 
sequales. Quare circunferentiíE A B , E F , 
per ea,quae in fcholxo propof. 3 3. lib 6. E u -
clid. oftendimus ,íimiles eruní. Eodemqj 
modo fímiles erunt B C , F G3& C D j G H , neo non D A , H E . 

R V R S V'Sj quia redae ex polo I , ad punda A5B}C,D , demifla» squales 
funt, es deíin. pol i , erunt queque arcus í A , I B , I C , I D , squales: E t eo- a S.tcrtij, 
dem modo cequales erunt arcus I E , I F , l G , I H . Reliquoe igicur circunfe-
r e n t i £ A E , B F , C G , D H , a s q u a l e s i n t e r f e erunt. Quapropter j í i fíntín 
fphsera paralleli circuli,&c. Q u p d erat demonñrandum. 

T H E O R . 11. P R O P. i i . 

S I in diametris circuiorum sequalium asqua-
lia circuiorum fegmenra ad ángulos re dos infi-
ftanc, a qnibus fu man tur íequales circunferentiíe, 
quarum quadibec inchoataab excremicatc fui fe-
gmenti^fic minor femiífc circunferentix integri 
fegmentij a pundisautem nequales circunferen-
tias terminanubus ducatur «quales r eó t íE lincead 
ciicunfereniias circuiorum primo pofitorum j ip-
& circuiorum primo pofitorum circunferentiae 
intercepta inter illas re^as lineas, & extremitates 
diametrorum, erunt aequales. 

1 K d i á i 



Ad T B E O D O S í t S T Ü A 1 K Í C 0 \ V M 
I N diaraetris A C , D F , circulorum íequalium A B C , D E F , infiftane 

ípfis circulis ad ángulos xcdtos fcgmenta ci rculorü aequalia A G C , D H F : 
fumanturq; squales arcus A G , D H , ita vt punéla G , H , feccnt fegmenta 
A G C , D H F , non bifariam. E x G , H , denique in circunferentias circulo
rum A B C , D E F , cadant reftce cequales G B , H E . Dico circunferentias 
A Bs D E , efle sequales. Demittantur ex G , H , rcdse G I , H K , ad plana c i r -

n . rnácc. culorum A B C , D E F , perpendiculares, quas in communes íeíliones A C , 
jS . yndec. D F , cadenc in punda I , K . Sumptis quoque L , M , centris circulorü A B C , 

D E F , ducantur r e to L B , B I , A G ; M E , E K , D H : cadantq; primum puti 
da I , K , in femidiamctros A L , D M . Quoniam igitur arcus A G C , D H F , 
cequales funt, nec non & arcus A G , D H ; ̂ quales quoque erunt arcus,C G , 

Z7.tcrtij. F H | a c propterea anguli G A C , H D F , i i l is infiílentes squales, Sunt autcm 
& anguli A I G , D K H , squales, quód reóli fint ex deíín, j . l i b . i í . E u c l . I t a -

stSi r que dúo triangula A l G , D K H j h a b e n t dúos ángulos G A I , A I G , d u o -
bus angulís H D K , 

1 D K Hjsqualcs . H a -
bcnt autcm & latus 
A G , lateri D H,?qua 
le, (ob osqualitaté ar 
cuum A G , D H . ) 
quodangulis cequali-
bus I , K , fubtcnditur. • 
Igitur & latus A 1,1a• 
teri D K , & latus G I , 
lateri H K , a;quale e-
r i t . Quoniam vero an 
g u l i G Í B , H K E , r e 

d i Tunt ex defin. j .Hb. i i . E u c l . crunt quadrata ex G B , H £ , qus Ínter Ce ffi-
qualia funt, ob sequalitatem redarum G B , H E , quadrat ís ex G I , I B , & ex 
H K , ' K E , íequalia,ac ^pterea quadrata ex G I , I B , quadratis ex H K , K E , 
aeaualia erunt. Ablatis ergo quadratis oequalibus reftarum squa l iü G I , H K , 
remanebunt quadrata redarú I B , K E , sequalia-, & idcirco & reds I B , K E , 
jequalcs. E t quia A L , D M , femidiametri circulorum aequaliu asquales funtj 
oftenfae autem quoque funt anuales A I , D K , erunt & reliquae I L , K M , 
quales. Quare latera I L , L B , lateribus K M , M E , squalia erunt: funt au 
tém & bafesl B , K E , oftenfe sequales. Igitur & anguli L ^ M , ad centra asqua 
les eruntj ac proinde & arcus A B , D E5 asquales c runt . 

C A D A N T dcinde punda I , K , in femidiamctros L A , M D , produ
das ad A , & D : quod quidera contingere poteft , quando fegmenta A G C , 
í ) H F , femicirculo funt maiora; fiatq-, eadem conftrudio, quae prius. Often^ 
demus, v t prius, ángulos G A C , H D F , efle aequales; ac propterea cum tam, 
G A C , G A I , quám H D F , H D K,duobus fint redis Equales,erüt & G A I , 
H D K , sequales. Cum ergo & anguli I , K , squales fínt,nempe redi , & late 
ra G A , H D , sequalia, ob oequales arcus A G , D H , erunt , v t prius, reda: 
G I , I A , redis H K , K D , xquales; ac propterea & totae I L , K M , ínter fe 
sequales erunt. Igitur, vt prius, oftendemus redam I B , reda: K E , & angu-
l u m L , ángulo M,aequalem efle: ac denique arcum A B;,arcui D E . ^ ' 

C A D A N T tertio perpendiculares ex G , H , dcmiffx in plana c i rculo
rum 

s j . t e n í j . 

i 6 . pcimi. 

47.primi< 

S.priim. 

ay.tertii. 
xj.ptimi. 

aj.tcrtij. 
i 6. primi 

47.primi. 
J.prsrai. 
3.¿ieuij. 
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L I B E R S E C F N D F S , 
tum A B C , D E F , in pun-
¿ta A , D : quod etiam con-
tingere poteft , quando fe-
gmenta A G C , D H F , fe-
micirculo funt maiora.Du-
ftis igitur rcdis A B , D E , 
erútanguli G A B , H D E , 
reai}ex dcfín.3. lib.i 1. E l i 
did. Quare, vt prius , asqua 
lia crunt quadrata reftaru 
G A , A B , quadratís rcda-
rum H D , D E : Sunt auté 
quadrata ex G A , H D , a;-
qualia , quód & redae G A , 
H D,a;quales í int ,ob aequa 
les arcus A G , D H . Igitur 
& quadrata ex A B, D E , ae-
qualia erunt;& propterca 
&reétGe A B, D E,3Equales. 
Quare & arcus A B , D E , 
asquales erunt. Qupd eft ¿p-
pofítum. Itaque fiin diametriscirculorum sequalium aequalia circulorum 
íegmenta ad ángulos redos infiftant, &c. Qupd erat demonflrandum . 

T H E O R . u . P R O P O S . 1 1 . 

S I in diamecris circulorum asqualium, íeqna-
Ha fegmentacirculorum erigantur, & abipfisfe-
gmencis aequales circunferentixad extremitatcs 
íegmcntorum deíumantur minores dimidijsip-
íorum patcibu*, ab ipíis autem circulis a^quaies 
circunfcrentiíE fumanrur ad cafdcm partes, quas 
funt ad extremicaces diamecrorum , redas line^e 
duólxapunólis in circunferentijs fegmencorum 
ad punóla in circunférentijs circulorum, erunt 
íequales. 

R E P E T A N T V R figura» propofítionís prcecedentis, cum eifde con-
ftruaionibus, ponanturq; arcus A B, D E , aequales. Dico & redas G B ,H E , 27 tert¡j 
ícqualcseíTe. Quoniimenim, vtinprscedenti propof. dcmonñratumeft, z9'.tettif. 

E reái» ¿í.primí; 

16. 
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41 T H E O B O S I T S T H ^A'E K I C O T\_F M' 
r̂ aae AI-, I G , rc&is D K , K H , xquales funt; erun t &rcliqu£ I L , K M , e* 
fcmidiamctris A L , D M j V t i n prima figura , v b i punfta I ,K,cadunt in fe-
midiametros A L , D M , vcl certe erutu & totee I L , K M , oeqiulcs, vt in fc-
cuada figura^bi punda I 9 K , cadunt in feraidiametros A L , D M, produtla?! 

a d A j & D . Quiaigit 
I L , L B , reftis K 
M Ej^qualcs funtjcó 
tinentque ángulos ad 
L , Mjasqualcj, obae-
qualicatc arcuü A B, 
D E j crunt & bales 
I B , K E , jequalcs. 
Quamobrem cum la
tera G 1,1 B ,lateri-
bus H K , KEj iequa-
lia íint, contineahtq} 
ángulos G I B i H K E > 

tKquaks3nimlrum reftos, ex defíii. j.lib» ! !. Eucl. ertint & bafes G.B , H E , tE-
qitales. quod eft propoíitum. Facilius ídem conciudetur , ,fi perpendiculares 
ex G , H , i n plana circulorum A B C , D EF,denu?ra; cadant in punfta A , 
vt in tertia figura. Nam quia redce G A, A B, reftis H D , D E , aequalcs funr,. 
ob íequales arens A G , D H , & A B , D E , continentq-, ángulos aequalcs,, vt-
potc redos, ex defín.j . l ib.n.Hucl .erunt bafes G B, H !i,x'quales. Si igítur 
in diametris circulorum íequalium,3Equalia fegmenta , &c. Quod crat oílca. 
dendum. 

T H E O R E M A 15. P R O P O S . 13.. 
S I in íphaera fine parallcli circuli, & dcfcribar* 

tur maximi circuli, qui vnum quidem parallelof 
rum tangant, teliquos vero fecent ; circunferencia 
parallciorum.intercepta inter eos maximorum 
circulorum femicirculos, qui non concurrunt, 
fimiles erunt; maximorum vero circulorum ciiv 
cunfcrcntix incer dúos quofeunque parallelos inr 
terceptaSi erunt xquales. 

8ASÍUJ S - IN T in fphsera paralleli circuli A B, C D E .3= G H , qui eundem poíw 
Ivabeb.unt, nenipe.I. Circuli autem maximi A F K , B H K j tangant parallelü 
A Bjinpuníl is A , B , & reli.quos fecentin punftis F , G , L , M •, H , E , D , G : 
feipfos aüt mutuo, fecent in K , N , v t fint fevnicirculi K M N , N F,Kj K G N , 

'j|.».íis¡p$. >¡H K. Maximi enijga circuli fe fecant Biuíu^bifáriain. Sumatur-quoque ar 

4. pntHu 

ap.tertij. 

4tpr¡mi. 

1 ^ 



4 t 
Cus ^ O , arcui N A , & 
arcus K P , arcui N Bj3e-
qualisj vt fínt quoque fe 
micirculi A M 0 , 0 F A ; 
B G P j P H B . E r u n t i g i -
tur femicircuii A M O , 
B H P , non coeuntes,cú 
fe mutuo non fecent. E o 
dcmmodo no coeuntej 
erunt ícmicirculi B G P , 
A F O. Dico arcas paral 
lelorum A B , L E , M H , 
interceptes ín ter femi-
circulos A M O , B H P , 
non coeuntes íiaiilesef-
fe , nccnon& arcus A B , 
C D , F G , in terceptos in 
ter femicirculos B G P , 
A I; G , non concurren
tes íimiles cíTe: Arcus vero maximorum circulorum A C , A L , B D , B E j ÍSE-
quaics efiéjnecnon & arcus C F , L M , D G , E H : quorum i l l i inter para le 
los A B , C D E , hi vero ín ter p a r a l l e í o s C D E , F G H , ín te r i j c iun tur rEo-
deinq; paélo aeqüáles efle arcus A F3 A M , B G , B H , ínter parailelos A B , 
F G H , interit-clos. P^r poium enim I , & punéla conta í tuum A , BjCi rcu l i 
maximideferibancur Q A í R , S B 1 T , (ecantes paralleJosin Q ^ S , V , X . 
T ran í i bun t hí círculi maximi per polos quoque circulorum A F K , B H K j 
ac proínde bifarram fecabunt fegmenta C A L , D B E , C V L , D X E : neenó 
fegmentaF A M , G B H , F Q j y i , G S H . Prcetcrea ijdem circulí ad ángulos 
rectos fecabunt paralielos A B , C D E , F G H , & máximos circuios A F K , 
B H K . Qj^oniam ígi-tur diametriscirculorum aequalium A F K., B R K , i n f i 
ftunt ad ángulos retios fegmenta circulorum £eqüalia,nempc femicircuii i n -
choati á pundis A j B , &per I , tranicütesj doncc í te rü fecent circuios A F K , 
B H K ; íímtqj arcus requaies A I , B í , quód éx.defín. poli reda 1 A , I B cequa 
les fint 5 qui quidem minoresfunt dimidijs femicireulorum partibus: (cura 
enim dimidij fint arcutim A I R , B I T , q u ó d , ex dcñn. po l i , redee ex I , ad 
puncta A , B, R , atque adeo arcus queque ímt sequaics: íínt autem arcus 
A I Rj B l i ' j ícmici-culo minores ,quód femicircuii tendant ex A , & B , per 
I , v-fque ad circuios A F fi^B H K j erunt arcus A r ,B I , minores dimidijs par 
í ibus illorum femicireulorum.) funt quoque cequalcs re&c I C , I E , ex po
l i defín. erunt arcus A C , B Éj'aequaJes: Eltautem A Cjipfí A L , & B E5ipfí 
B D , squalis, propterea quód arcus C A L ? D B E , bifariam fecantur,vt de-
nionftratum ett. Quatuor erg'o arcus A C , ' A L , B £ , B D , aequaies funt .Eo-
dem modo oñendemus,3equaies eífc quatuor arcus A F , A M-, B H , B G j ae 
propterea &reliquos C F , L M , E H , D G , qui quidem fínguli ínter binos 
parailelosintcrcipiuntur.Qupdfecundo loco proponebaturdemonftrandú. 

Q V I A vero arcus toti C A L , D B E,OEqualcsfunt,quód ipforum dimi 
día tequalia fint, v t demonftratum eft; erunt & reftse fubtenfe C L , Í3 E 5 x -
qualesjquae quidem arcubus queque C V L , D X £ , fubtenduntur j ac pro-

F i pterca 

2 0 i huÍB». 

^ huius. 
p.huius. 

I5,i.hüiüiv 

iS.tsrtij. 

ii.huius-. 

2^.t'crti|t 
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le.huiui. 

T B E 0 1) O S I I S T H ^ I K I C O K F M 
i84tci:tij. ^ ptereá S^ arcus parállel» 

rum C V L , D X E , 
quales crunt . Cura ergo 

í^uiui. / / T ^ - -̂¡K \ f ecé tur bifariam in V , X , 
vt diSum eftjSpquales e-
runt eorum medietates , 
nimirum quatuor arcus 
C V , V L , D X , X E . Si 
igitur arcubus ^qualibus 
C V , D X,cominunis arr 
cus addatur V D , aequa-
les erunt arcus C D , V X : 
Eftautéra arcus V X , a r 
cui A B , íímilis. Igitur 
& C D , eidem A B,íími 
Jis erit. Non fecus ofteti 
dcmus F G , eidem A 
límilem effe necnon& 
arcus E L , H M , e i d e m 

arcui A B , cíle fímiles. Qupd fecundo loco proponebatur demonñrandum. 
Si ergo in fpliaera íint paralieli circuli, &c. Quod oílendendum erat, 

i 7 . P R O B L . i . P R O F . 14. 

C 1 R C V L O in fphasradato, qui minorfic 
quam circulus maximus, datoq; aliquo pundo 
in cius circunferentia, per illud pundum deferí-
bere circulum máximum, qui tangat datum cir-
culum. 

io.t.hului. 

I7.t.huiiii. 

I N fphaeradatus circulusfitnon maximus A B , cuius polusC, opor-
teatq^per A , pundum in eius circúferentii 
datum,deferibere máximum circulum , qui 
circulum A B,tangat. PerpolumC,&pim 
ftum A , deferibatur circulus maximus 
C A D E B, in quo fumatur quadrans A D , 
&polo D,interuallo DA,circulus deferi
batur A E , qui maximus erit , quód reda' 
fubtenfa D A , latus fit quadrati in máxi
mo circulo deferipti. Dico circuí um máxi
mum A E , tangere circulum A B , in A . Q u o -
niam cnim dúo circuli A B , A E , eundem 
circulum C A D , per eorum polos tranfeú 

tcm fe-



L I B E R S E C F X D r S - 4? 
tém íccant in eodem punño A, ipfi fe mutuo tangent in pundo A. Circu- 3 . » » 
loigitur in fphseradatoj&c. Quod faciendum erat. 

P K O B L . i . P R O P O S . 15. 15L 

C I R C V L O infphxra dato, quiminorfic 
máximo circulo 3 & punólo aliquo dato in fph^-
rxfuperlície, quod fitínterdatum circulum, & 
alium cidem asqualem, & parallclum , per pun-
ü n m illud datum deícribere máximum circu-
lum,qui tangat datum circulum máximo minore. 

S I T in fphxra datus circulus non maximus A B, cui xqualis íít & paral 
lelus C D , datumq j punSum fít G,inter dúos circuios A B5C D; oporteatq; 
per G , circulum máximum deícribere, qui tangat circulum A B . Sint E , F , 
poli parallelorum A B, C D , ( habent enim paralleli eofdem polos. ) & per i.huiui. : 
L G , circulus maximus deferibatur E A.C, qui per reliquum polum F , tran ".•.nuim. 
fibit, ex coroil.fcholij propof. 10. Üb. 1. huius. ín hoc accipiatur quadrans 
B H ; c a -
detqj pu 
£tum H , 
vel fupra 
DjVel in 
D ,ve l in 
fra D : 
Quodcü 
que aute 
horu c6-
tingat,; 
ita ré exe 

SUxToTo'E,adintcruallum E H , vel ex polo F , ad interuallum F H , c ¡ r -
culus deferibatur H I , qui ipfis A B , C D , paralle us ent , exiftetq; vel fu
pra C D vel Ídem edt qui C D , vel infra C D , íítus c n t , prout punftum 

"H, fupra D vel in D , vel infra D , pofitum fuerit. Sumatur rurfum qua
drans G K , eritq; pundum K , vltra H , cum G H quadrante mmor fit. Po
lo deinde G , interuallo autem G K , circulus deferibatur K L , qui maxi-
tnus erit ,quódreaafubtendens quadrante G K ^ q u a l i s íit laten quadrau 1 7 ^ ™ $ 
in máximo circulo defcripti.Secet autem K L , Gfulum " J ' m E L ' ^ . t a i 
L , F , circulus maximus deferibatur F L , qui per reliquum polum E , tranh 
bit,ex eoroll.fcholij propof.io.lib.i. huius.Secet autem hic circulus F L E , 
circulum A B j i n M » Eruntqj arcusMLaBH? circulorum inaximonim per 

2.huías. 



46 T E Z O V O S n SVU M K J C O K V M 
io. fittius. E j F , polos parallclorum tranrcuntíiim,intercepti intcrpárallelos AB,"RT,' 

xquales,ac proptcrca e<iílen;c B H , quadrantc per conftrudioncm, erit & 
L M,quadrans. Polo igitur L,interual]o autcm L IV1, circulus dcí'cnbatur 
M N , qui maxitnus erit, quód refta íubtcndens quadrantem L M,a?qualis 
íít latcri quadrati in máximo circulo defcriptí. Quoniam vero maximus cir 
culusK L , tranfit per L , polum maximi circuli N M , tranfibit vicifsim ma-
ximus circulus N M , per G , polum circuli K L : atquc ita tranfit roaximus 
Circulus N Mj per datum pundum G . Dico iam eundem tangcre circulum 
A B5Ín M. Qupniá enim circuli A B , G N , i n codera pundo M5fccátmaximu 
circulum E F , in quo polos habent, ipfi fe mutuo tangcnt in M. Defcriptus 
eft ergo per G , circulus maxiraus G N , tangcns circulum A B, in M. Quare 
circuío in jfphaera datOj&c. Quod faciendum crat. 

E/.uhaius. 

Scho.if .1 . 
huius. 

S C H O L I V M , 

Q V̂ O D ftptmñum G, dattim fitprtcife in medio arcut B D5 eritqtmdrans GF. 
Voló igitu-r G, interualloqj G F5 circulus defcriptm F E , fecadiit H J , i n L , punfto, 
qmd rurfum erit polus circuli tangen pk , y tpnus . Si yero G , punclum daturiifit 
ídem, quod D, ent po.lttí circuli tcngcntU in medio arctu D C Aj cum hi c a r cus fe* 

í .huím. micirculus f t t . Circulas autem ex tilo polo dcfcriptus tanget A B, m A , C D3 
in D , yt 

patet :áuo 
niam t i * 
delicet cir 
CUIUS hic 
maxitnúSy 
tS? paral* 
hit A B, 

cát'inpUr* 
ttis Ai D, 
circunfe <* 

rentia ma 
x m i circuli A C D in quo polos habent. 

Q V̂ O N I A M yeroJicu t L , po lus efi oflenfus circuli mdxími G N , tangeniis, 
eirculum A B, ita, quoque cfiendipotefi}aliudpunttú, in quo viaximus CÍTCUÍM K L , 
¡circulum H Ij ex altera parte fecat, polum ejfe altenus cuiufdam circuli maximi 3 
(¡ui per Gj tranfeat) tangaty circu lum A B, tn alio puniros: perfpicuum ej lperp i í* 
¿íum inJph<era datum inter dúos í irculos xquales 3 párallelos defcribipojfe dúos 
sircuhs maximoSjqui circulum A B̂  tangant ni duohuspunflis. 

l o . T H E O R. 14. P R O P O S. i C . 

M A X I M I circuli, qui fimiles circüfereDrías 
paral-



pamllelorum chculorum inTphasraauferunt, auc 
per paralleloium polos tranfeunt, auc cunclem v-
eum parallelum langunc 

I N rphsra maximidrcul} A B C , D BEjauferantex párallelij A D C , , 
F G , cireunfcrentías fimiíes A D , F G . Dico máximos circuios A B C, .D B , 
aut tranílre per polos paraüelorum A D C , , 
F Gj aut vnum eiindcm,parallcliim tangerc. 
A u t cnim altcr inoruni,ncmpc A B Cjtranr-
íít per polos p:árallclorumvatqueiía.oftenr.-
demus,altcri!m percordem tranfire,3ut no 
tranfif quide per polos parallclnrij,íed alte 
rü tamen illoru tangit, atq-, ka dcmonñra-
bimus,alterum eundem tangerc j.aut deniq.; 
ñeque per polos paralleloriim incedit,neq; 
alterum ilíórum rangit :quo pofito concia 
demus circuios máximos datos aliqué aliú 
parallelum tangerc datis parallclis minoré. 
Tranfeat cnim primum A B G , per polos pa-
rallelorum r D i c o &• D B E , per cordem trá-
fire, hoc cftipúáum B , in que fe fecant maximi circuli A B C , D B E , polüm-
éíTeparalielorum A D C , F G. Si namqueB,non cñ corum p,olusv,fit H,po-
lus ipforum . E t quia circuius A B C , ponitur tranfírc per corum poIos,erit 
H , i n circunferentia A B G. Per H , Gj-dcfcribatur circuiusmaximus. H G , " ¿uiu5, 
fecans A D C . in 1. Eruntq; arcus A I , F G , ííiniles5¿,um intercipiantur Ín
ter máximos circuios A H , H í , per polum Hjdefcriptos: Ponitur autem 
& arcus A D , cidem arcui F G , fimilis. Símiles crgo funt arcus A . Í , A D ; 
atqueadeocum fint eiufdcm circuli,interfe osquales crunt ,-toíum & pars.. 
Qsiod eñabfurdum.Non ergo aliud pun6:um,prffiter B.polus crit para Helo-
rum,fí al te r circuí orum A B C , D B E , n c m p e A B C , per illorum polos.dui 
citur, Quarevterque circuius maximus A B C , D B E,per polum B,parallr: 
Ibrum tranfit,fí vnus ipforum tranfit. 

S E D íam dúo maximi circuli A B C , D E F 5 
auferantrurfura ex parallclis A D C , B E , 
circunferentias fimiíes A D , B E , & neuter 
illorum tranfeat per parallelorum polos , 
fed altcr,nempe A B C , vnum eorum, puta 
B E , tangat in Bi Dico & circulum D E F , 
eundem B E , tangerc in E . Si enim non tan 
g í t , fed fecat, deferibatur per Ei, punftü in 
paralleIo BE,datü maximus circuius G E H , "^T^T — ^ / ^ xi.^itiiu»-
tangens paralíelüm B E , in E \ cruntq; femi 
circuli, quorum alter fcx E , per G , ducitur, 
altcr vero ex B} peí- A, tranfit,.non coeun -̂
tes, vt coníUt ex figura propof» 13.. huius l ibrl , .& ex demonftfatis ¡bidemr, 13 .haía» 

k 



I J.i.huius. 

t.huius. 

4 8 T H E O D O S U S V H xAl R I C O \ V M 
Igittir arcüs B E , A G , fimilcs erunt: Ponuntur autem & íímiles B E , A D . 
Símiles ergo funt inter fe A G , A D5 ac proinde , cum íínt eiufdem circuli j 
inter (e aequales erunt, totum,&pars, Qu_od eft abfurdú. Nullus ergo alius 
círculus maximus per E , duáus prster D É F , parallelum B É , tangit in E , 
fi A B C , eundem in B , tangit. Q u a r c í i A B C , tangit B E , tanget & D E F , 
cundem B E . 

P O S T R E M O maximi circuli A B C , D E F , auferant ex paraliehs 
A D C , G H , circunferentias íimiles A D , G H ; & neuter illorum per paral-
leíorum polos ducatur, aut alterum eorum tangat. Dico circuios máximos 

A B C , D E F , tangere alium quendam pa-̂  
ra l le lumipfís A D C , B E , m i n o r é . Q u p -
niam enim circulus maximus A B C , ñeque 
t raní í t per polos parallelorum, ñeque alte 
rum ipforum tangit,erit circulus maximus 
A B C , ad vtrumque parallelorum A D C , 
GH,ob l iquus . Si enim redus eñet j t raní i -
ret per ipforum polos, quod non ponitur. 
Tanget igitur A B C , dúos circuios aequa
les ínter fe , & parallelos vtrique A D C , 
G H . Tangat ergo parallelum B E,quí mi 
ñ o r erit vtroque A D C , G H-, (cum A B C , 
ipfos fecet ) atque adeo & alter fibi aequa-

Iis,&: parallelus minor erit vtroque A D C , G H : ac ¡ p i n d e paralleli A D C , 
G H,poí í t i erút ínter illos duos,quos circulus A B C,tangit. Dico & D E F , 
e u n d e m B E , tangere. Si enim non tangit, deferibatur per pundum H , quod 

i j.huíu», eft inter circulum B E , & fibi squalem , ac parallelum , ut o ñ e n d i m u s , c i r 
culus maximus K H , tangens B E , in I j e rün tq ; fcmicirculi,quorum alter ex 
I , per H , alter vero ex B , per G , tranfit, non coeuntes , vt conftat ex f i g u r a 

propoíí. 1 3. huius l i b r i , & ex d e m o n ñ r a -
tis ibidem . Igitur arcus A K , G H , í imi
les erunt: Ponuntur autem & A D , G H , 
íimiles. Símiles igitur funt A K , A D ; atque 
adeo, cum íint eiufdem c i rcu l i , inter fe 32-
quales erunt , totum & pars. Quod eft ab-
furdum. Nullus ergo alius circulus maxi 
mus per H , defcriptus ,pnEter D E F , paral
lelum B E , tangit , fi A B C , eundem tangit 
in B . Quare íi A B C , tangit circulum B E , 
tanget & D E F , eundem B E . Qujipropter 
maximi circuli,qui íimiles circuníerent ias , 
&c. Quod era to í lendendum. 

S G H O L I V M . 

M A N I F E S T V M autem efi , circuios máximos A B C , D E F , ÍM tangere 
eundem parallelum B E , ytfemicircult eorum a contaMbus per anas fimtlesproce* 
¿entes non coeant. Alfas non ejfent arcus ahUtifimles , yt confiat e x p r o ^ . i ^ 
huius libri, - T H E O-

13.huius. 
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T H E O R E M A 15. P R O P O S . 17. M 
1 N fphc-era paralleli circali , inter quos & ma-

aimutn parallelomm asquales circunftrentix ma* 
ximorüm circuloruminccrcipiun tur, íunt inter íc 
á:qaa!es:Illi vero^intcrquos, & máximum parallc-
lorum maiorcs maximotum circulorum circun
ferencia intcrcipiuntur,íunc minores. 

S I N T ta fphacra paralleli circuli A B , C D , E F ; fitque C D , maximus 
parallclorum. Inter circulum vero C D,4 & vtrumq; parallclorum A B , E F , 
intercipiantur ¡squales circun&rentiai A C , C E jnjaximi alicuius circuli 
A C E F D B . Dico4par.alJelos A B, E F,?qua 
les éíTc.Sint enim communesfeCtiones.paraU 
lelorutn, & circuli A C E F D B , reftac A B , 
G D , E F , qux parallelx ititer fecrunt. Tran 
feat autem primum circulus maximus A C E * 
F D B , per polosrparallclorum. Quo pofíto, 
fecabit circulas A C E F D B,parallelos A B, 
C D , E F , bifariam , & ad ángulos redos j 
atq; adeo diametri erunt A B j C D , E F , pa-
rallelorum . Quoniam vero ascus A B D , 
xquales funtjnec non & arcus C E , D F; po-
líiturque A C ,3equál¡s ipfi C E erunt A C , 
B D , fimul ipfísC E , Ü F síimul aequales: 
Sunt autem femicirculi aequales C Á B D ^ 
G E F D: quia circuli maximi C D,A C E F D %Ce mutuo bifariam dinidunt. " . i huias. 
Igitur reliqui arcus A B j E F , aequales eruntj ac propterea Sí reílae A B , E F , 
hoc eft , diametrixirculorum AB> E F ,aequales . Circuli crgo A B , E F , i5.,cr,ij. 
atquales funt. 

Q J / O D Si arcus A C , máior ponatur arcu C E . Dico circulum A B,mi
no re rrucíTe circulo E F . Pofita enim eadem conftruftione, & dcmonftratione, 

erunt vt prius,arcus A C j B D , aequalesj-necnon C E , DF,xum ergo A C,TOa ichuiiu. 
ibr ponatur qüam C E,erunt dúo arcus A C , B D , íímul, maiores duóbus ar-
cubus C E , D Fvíímul. Reliquus igitur A B , c x femicirculo C A B D , minor 
erít reliquo E F , ex femicirculo C E F D-, ac propterea &. refta A B , hoc eft , 
diameter circuli A B, minor erit,quám reéla E F,hoc efi:,quam diameter cir
culi E F , vt in fchoJiopropoCi^lib.^. Eucl . a nobis eft demonftrarum, cum 
arcus A B , E F , femicirculo íint minores.Quare jminor erit circulus A B , cir
culo E F. quod eft propoíitura. 

S £ D iam circulus maximus A C E F D B, non tranfeat per polos paral
lclorum A B, C D , E Fj fmtque rurfus arcus A C , C E , aquales. Dico adhuc 
circuios A B, E F , efle aequales.Sint enim G , H , poli parallelorum A B , C D , 
E F» & per G , H . ac polos circuli maximi A C E F D B,crrculus maximus dc-

* r Q • feribatut 4 

B >».<?.. vadeo. 

'ij.t.huiurt 

mi.huiuí. 
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SO T H E O D O S t t S V H ^ i n \ t C 0 n j ^ M 
fcribatur G I H K,qui circulum A C E F D B, fecabit duobus in punñiSjVt itt 
I , K , ad ángulos rcftos. Quoniam igitur circulus maximus G I H K? per po 
los maximorum círculorum A C E F D B , C D , traníít,ex confiruélióne,trá-
ííbunt hi vicifsim per illius polos. Funda igitur C , D , vbi fe dúo hi circuli 
intcrfecant,pol¡ erunt circuli G I H (alias non vterque circulus A C E F D , 

per polos circuli G I H K3tranfirct )ac proinde du&ae rcíi^ CI» C K,cx 
dcñn. poli, aquales erunt,ac propterea & ar 
c u s C I , C K ,inter fe erunt squalcs . Sunt 
autem & arcus A C , C E , p e r hypothefinr, 
squalcs.Reliqui igitur arcus A I5E K,aEqua 
les queque erunt.Rurfus quia femicirculuí 
1 G Kjfcmfcirculo G K H ^ q u a l i s eft-,(Diui-
dunt cnim fe mutuo circuli A C E F D B, Sí 
G I H K,bifariamjac proinde I G K/emicir 
culus eft, Arcus autem G K H , femicireulus 
eñ propter G , H , polos parallelorum.)dcm 
pto communi arcu G K , erunt reliqui arcu» 
G I , H K , aequales. Quoniam igitur india-
metro circuli I C K D , fegmenta circuloríi 
sequalia I G K , K H I , quaí femicirculi funtv 

vt oftcndímusjinílftunt ad ángulos redos/untque arcus I G , K H , aequalcs» 
&nonfunt fegmentorum femifTes, ííue qusdrantcs, cura G , H,non fíntpoli 
circuli I C K D : Item aequales funt arcus I A , K E , vt demonftratum eft 'y 
erunt reífce demiflse G A , H £ , aequiles. Quarc circuli A B , E F , aequalesÍn
ter fe erunt. 

Q V O D fía rcus A C , maior ponatur arcu C E ; Dico circulum A B, mi* 
norcm eíTe circulo E F.Sumpto enim arcu C L,qui aequalis fít arcui C E,erit, 
vt proxime demonftratum eft, paralleius per L , deferiptus aequalis parallelo 
E F: fed parallclus A B, minor cft,quám parallelus per L,defcriptus,cum ille 
longius a máximo parallelorum,atque adeo á centrofphaer3e}abfit.Minor igi 
tur quoque eft parallelus A B , quam E F . Qupd eft propofitum . In fphxr* 
ergo paralleli circuli ,intcrquos & máximum parallelorum, &c. Qupd erat 
demonftrandum. 

T H E O R . P R O P O S. iS. 

1 N fpharra ciicunfcrencix maximorum circu-
lorum interceptís incer máximum paralklorum, 
& dúos alios circuios asquales, Se parallelos, func 
íequalestlllx vero5quas incercipiuncur ínter maio-
rem paralle!um,6c máximum,funt minores. 

I N fphjcra ílnt dúo paralleli aequales A B, C D,& maximus parallclom 
fit E F: Hos autem omnes parallelos fecet maximus alius circulus A C D B, t>íQO arcm A E , E C , nec non B F , F 0 , xqualcs efle.Si enim non funt acqu» 



L í B E \ S Z € r N D F S. 51 
Icíjíít A E , iniior.Erit ígitur circulus A B, minor circulo C D. quod cft con- »7'huíttí. 
tra hypotheíím.Sunt ergo ̂ qualcs arcus A£> 
E C , necnonBF, F D . 

Q J ^ O D fi circulus AB , maior po» 
natur circulo C D j.Dico arcum A E , mino-
rcm elle arcu £ C . Sicnim non cft minor, 
crit vel atqualis, vel niai»r. Si 3equalis,crunt 
circuli A B , C D,a;quale$: íí maior,crit cir
culus A B , minor circulo CD,quorum vtru-
que eítcótra hypothcfim.Minor ergo cft ar
cus A E , quam E C . Quamobrem In fphasra 
Circunfcrcnrix maximorum circulorum in-
ícrccpt3c,&c.Qupd oftcndendú crat. 

iT.huiVr. 
I7*HUÍHS. 

T H E O R . 17. P R O P O S . 19. 
S I infphícra maximuscirculus parallelosali-

quot circuios in fphserica fuperficie defcriptos fc-
cct quidejnon tamen per polos, in partes inasqua-
les eos fecabitjCxcepto máximo parallelorum: De 
parallelorum autem fegmencis in vno hemifphac-
riorum interceptis, eaquíefunt inter máximum 
parallelorum,& polum confpicuum, func maiora 
femicirculojreliqua vero, qua: func inter maximü 
parallelorum, & polum occulcum,funt femicircu 
lo minora:^£qualíum denique ac parallelorum cir 
culorum alterna fegmenta lunt inter fe acqualia. 

I N fph^ra maximus circulus A B C D , 
parallelos E F , G H , I K , fecet in L , M; B, 
D j & O , P,non perpolos,qui í í n t Q ^ , R ; & 
í i t G H , parallelorum maxiraus,&QJ.polus 
confpicuus, & R , oceultus in hcmifph^rio, 
quodfupracirculum máximum A B C DjCX 
t a t , & ad partes F , vergit. Dico circulum 
A B C D , parallelos non bifariam fccare,cx 
cepto máximo G H j hunc enim bifariam fe-
cat:r«gmentum autem L F M , inter maximü 
parallelum,& polum Q,conrpicuum femicir 
culo efle maiu$s& O K P, minus.Si denique 
paralle]i£F,IK,equales íínt,alterna fegme 

1 11.1.huios 
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T H ZO D O $ 11 S T l l \ A m y C M 
t a L F M s O I P ' , fqualia cíTe. Per pólut i 

, cnim Q , & p u n t u r a B rcircuíus maximus 
defenbatur í-^B R D j.qui per reliquum po.-
lüra R , tranííkit ex. corol! . fchohj pro-
JIQC io. lib.,i. huius •, nec non per punv 
¿bm D jCumvtrumque circuIumGB H D^, 
A. B C D y bifariam diuidat; circuJi au-
tem h¡ fecentur bifariam in B: , D . E x 
qtto fit , circulum, Q J i R D , paralJe-
lurnEP pecare fupra: circulum A B. C 
at parallelum I K , infra eunden^vt in pun> 
ftis-S, T ; & V,. X . Qu^pniam vero circulus 
Q B R D , paraliclos L, F , í K , bifariam 
cat, erunt T , V K X ,. íemicirculi; ac 

propterea arcu^E.F M3Jemlcitculo,maior.,&0 KlVfcmicirculo minoterit.. 

QuodcíYpropoíi.tum . r-'^ÍP^Tr.-
S I N T iam paralleliE F,TK,equales.D¡C0 alterna-fegraenta L F M j O I P , . 

^qualia ínter feeflé; nec non fcgmcnta.alterna L E M,OKP.Namper polos 
DaraíleJorü5& polos circuli A B C Dj deicribatur circulus maximus A G C H , , 
qui diuidet íegmenta L A M 5 0 C P, bifjriam.Acqualci ergo funt arcusAL^. 
A M , inter fe5&C O , C P,ínter, le.Et quoniam circulus maximus .AG-C H , 
tranfít per.polos maximorum circulorum G H , A C 5 tranfibunt vicifsim hi, 
per illius polos . Punfta igitur BVD , poli.funt circuli A G C H ; ac p r o p t e 
roa rede B.A,B Caquales cr-unt^ex defin.polijatque ideirco & arcus ipfi B A 
B C , íequales erunt:Sunt autem 6é arcus B L ^ B Ga.gualesj propterea q u ó d : 
Kquales ponuntur parallcli E F , I K . Igitur & reiiqui arcus A t , C Oa.f qua^. 
les erunt:Sunt autem arcus A L , C O , dimidíj arc.uum E A M , O C P ; pro^ 
pterca q u ó d A i,jpfií A M , & G Oyipfi CP5oñenfus eñ^qualis. Aequales ergo 
luntqu.oquc arcus L A M , 0 G P , ac proinde & rcae- fub.tenf? L M , . O P , 
aequales erunt.Qyare ex circulisequalibusEF,lK}auferent sqojales arcus,. 
msiorera, quidera L F M , maior/Ql P 38¿ minorem L E M ,,minon 0 K P, 
(hoc eft alternum fegmentum alterno fegmento). ?qualem. Qupd eñ propo^ 
í i t u m . Itaque fi in fph^ra maximus circulus paralleJos alíquot circuios iti: 
fp%ricAfugerficie defcriptoslccet quidera j&c. Quoderat demonftraadum.. 

T H E O R E M A 18. P R O B O S , zo. 
S I iníphaeramaxraus; circuluspa^allcíos ali-

qLmi eireüJos fece^nion ramen per polosidc paral 
lelorum aíTuiriptis. cirtumíeixnxijs in vno^ hemi-
í|>hasrio5jIlíE qu^ propiusaccedunrad poliicon* 
fpicuum^mnt maiores, quam vt fimiles cffe pof-
íinrillisj ^uxab codem confpicuo pola longius; 
dbíunt.. 

IN-Tphac-
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f/1 I N íplisra para Helos A B , C D , E F , ̂ ^ ^ í ^ l ^ - ' / ' ^ j - ^ * "^-KH»" 
mcn per polosfcirculus máximas G H I K L M N O , fitque fupra hemifphx-
•rium G B L , poliK confpicuus P , occakus 
»utem Q^Dico arcum O B H , maiorem eíTe, 
tjuám vt íimilis íit arctii N D I,& N D I^ma 
iorem , quám.vt fimilis fit arcui M F K . Per 
•polum enim parallelorum puntea I , N , . 
dcfcribáturduorcirculi maximi P I^P N,fe-
cantes parallelum A B,fupra'circulúGlLNr 
fn R,. Srcritque arcusRB S, arcui I D N , h -
milís . Curn ergo arcus O B H , maior fit ar-
-cu R B S,maior quoque erit,quam vt íimilis 
íitárcui N D I . Eodem modo oftendemus 
arcum N D I5 maiorem círe,q.uá m vt írmilis 
fit arcui M F K , i r nimirum per polum P,& 
punaaK,MJduoali)circulimax¡mi.defcri' • ^ . 
bantur. Igitur fi in fphaera.máximas c i rcu la parallelos-ahquot j&c. Quod 
dfem'onllrandura erat-

C O R O L L A R I V M. 

cum N D I. fui parallelij&c.qjiandbquidem afeu?R B Sj tan^pars eft íu. parallel., quant*. 
effiarcus i D N. fu» paralkli.cum hi arcus demon/liaw lint efle ft«ulr$i.Kc.. 

T H E O R E M A i % P R O R O S . i u 
S I in ípha^ri^sequatótis maxirat círclti ad ma-

ximos drculos incllnencurr lile cuius polusíubli-
mior íupta píanum ftrbieóliim e(t,inclrnaíior erit: 
Ifli vero circuü,quorum poli ícqualitei* diftanta fa 
biedlis planis^equaliter indi nantur. 

I N fphseris aequa-
íibus A B C D , E E G H , . 
quarum centra I , K , 
ad- circuios máximos 
A B C D , E F G Hjquo 
rum- poli L , M ^incli-
netur dúo circuir ma-
x i m i B N D ^ OH,quo
rum poli, P,.Q', fitque 
primumpolus P^fubli^ 
mior fupra^planum cir 
culi A B C D ^ u á m p o ^ 
ius Q , fupra planü cir-
c u l l £ E G B . . D i c 0 c ¡ t . -
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c u l u m B N D , inclínatiorem eííe ad circülum A B C D i quaraF O ' H , 
adí E F G H . Dcfcribantur cnim pw L , P , polos , & per polos , M , Q , cir-
culimaximi A N C , E O G j íítquecommunis fcdio circulorum A B C D , 
B N D , refta B D; circulorum autcm A B C D , A N C , reda A C ; & circulo
rum B N D , A N C , refta N I : quac omnes reftse per centrum Tpliatrae I , tran-
íibunt,cum circuli maximiperiaem centrum rphxrcc ducantur. Eodem ordi-
diHC fint in alia fphxra coramunes feéiiones circulorum,vt reda F H , circu
lorum E F G H , F O Hj reda vero E G j circulorum E F G H , E O G j & re
da O K , circulorum F O H , E O G : qua: omnes redae íímiliter per centrum 
fphxrae K , traníibunt. £ t quoniam circulus A N O ,per polos circulorum 
A B C D , B N D , tranfjens,eos fecat ad ángulos redosjerit vicifsim vterque 
circulus A B C D , BND,adcirculum ANC,redus,atque adco &reda B 
communis eorum fedio, ad cundem circulum A N C ,pcrpendicularis erit, 
Quare anguli A 1 D , N I D ,redi erunt, ex defin. j . l ib. 11. Eucl. ac pro-

inde Á I N , angulus 
A p erit inclinationw cir-

culi B N D , ad circu
lum A B C D , e x dc-
fin.6. lib. 11. Eucl .Eo-
dem modo erit E K O , 
angulus inclinationis 
circuliF O H , ad cir-
c i r c u l ü E F G H . Q u o -
niara vero P,polus cir 
culi B N Djfubliipior 

fionitur fupra circu-
um A B C D , quam 

•' _,• polus QjCirculiFOHi 
fupra circulum E F G H , e r i t maiorarcus C P , t r e u G Q . Hien im arcus 
cum íínt perpendiculares ad circuios A B C D , E F G H , altitudines polo-
r u m P , Ó „ » í""?1"3ip^oscircuios metiuntur. Suntantera arcus P N , 0 0 , 
•aequalcs, cum íint quadrantes. Poli enim P , Q , á circulis m^¿mis B N D , 

magis mclinatus erit circulus B N D , ad circulum A B C D , quam circulus 
F O H , id circulum E F G H , v t inexplicationcdefínitionis 7 . l ib. i u 
EuCl.fcripfimus. 

S E D fintiamarcusCP}GQ,a:quales,hoceft,poliB,Q .aequaliterdi 
ftent a planis circulorum A B C D , E F G H . Dico circuios B N D F O H 
gequaliter inclinari ad circuios A B C D , E F G H . Quoniam enim arcus CP* 
G Q_,3:qualcs funt,fí addantur quadrantes P N , Q p , crunt & arcus C H * 

a7.tenij. 

ad circuios A B C D , E F G H . Si igitur in fphairis ^ qualibus maximi' 
ad máximos circulosj&c.Quod eratoñendendum. 

:uli 

S C H O -

L 
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H 1 W C f i t J * chculcrum mtximorü ad altos inclinaterum f l i ^ u a l l t e r difient 
a polis tnAximorum^d quos incltnant»ryinclinatienes ejje t q u a l e s i c u i t H yeropolu$ 
yiciniorfitpolo cius^ad quemincUnant»r,i»clínationem effe maiorem.Nam fiara** 
L P, M , Jtnt tquales, erunt c C P , G Q_, anuales, cum quadrantesfmt C L , 
G Mj ¡ttque adeopoli P, Q_, circulorum inclinatorum ¿ q u a l i t e r difiabunt a ¡uhieo 
fítsplanis circttlorum A B C DjE F G H.Quare^-yt demonftratum efiinhacproptf, 
dqualeseruntindinationes circulorum B N D, F O H , a d circuios ABCDj EFGH. 
SÍ yero arctts L P , tninor fit are» M Q^, erit reliqms a r c a s C P , * * : quadrante 
maiorarcu G Q ^ i reliqtto ex qi*adrante.lgitur3ytofiendimus in hacpropof, maitr 
e r i t inclinatio circuli B N D, di/ circttlttm A B C D, quam circitU F O H, ad cir* 
eulum E F G H . 

C O N V E B . S V M quoqm huitts TheortnMttSj O"fcholij demonflrahimus ta 
httnc modum. 

S I in fphícns 3Bqualibus maximi circali ad máximos circuios 
«qualiter inelinentur, erunt diftantiae polorum ipforum a rubiedis 
planis squalcs: lllius vero, qui magis indinarur, fublimior erit po-
lus.lcem diftantix polorum illorum circulorum.qui ^qualiter ineli 
nantur, ápol i sc irculorum,adquos inclinantur.arquales crum: D i -
Itantia vero poli illius circuli , qui magis inclinatur, a polo circuli, 
ad quem inclinaturjminor erit. 

$ I namq»e circuli B N D, F O H , addrculos A B C D , E F G H , eqmliter in» 
t l i n e n t u r ¿ r u n t anguli A I N , E K O, tquales^ex defin.j l i b . j i .LucLacpropterra 
& ari'fts A N, E O^quales erwnt.kddttis igitur quadrantihus jsj P, O (V_ , aqua* 
les ermit a r c m A P , E Q_; aepropterea cr reliqm C P , G Q .̂, ex femtcircttlis 
é q u a l e s erunt. 

S 1 yiro circulus B N Dj4¿ circulum A B C D, magis inclinetur , qtum circulus 
10 H , ad circulum E F G H , ertt minar angulas A I ángulo E K O 3yt in defi» 
ñ i t i o n e m j . l i h . i l Y-ucl fcripfimus; te propterea & aren; Att^minor erit arcu FO. 
Additis igitur quadrantibus N P̂ O Q^^minor ertt ar cus A P, arcu V-Q^jac proin* 
iereliquus C?}exfemicirculo A N C^relhquo GQ^,ex femicirculo T'OG^maior erit , 

R.V RS V S, ficirculi tqualiterinelinentur3 eruntarcus C p , G ytpre* 
icimeofiendimus, éequales , Cum ergo quadrantes fmt C L , G M; erunt w arcus 
X P, M Q_, xquales. 

S I denique circulus B N D, magis inclinetur, erit txproxime demofiratis, #tr-
ttts C P, maior arcu G Q_. Keliquus igitur L P, ex quadrante C L, minor erit rea 
liquo M Q^, ex quadrante G M, C^ f. 

D Y O queque abatheoremata i n a l i a ytrftone hecloco adieflafunt 3yides 
licet, 

I . 
C I R C V L I maximi tangentes cundem paraliclum, ícqualiter 

inelinanturad máximum parallelorum: qui vero maiorem paralic
lum tangit, inclinatior eíl ad máximum parallelorum . Et circuli 

«qua-

Coroü.i^* 
i.huius. 

Scho. a i , 
tertij. 

Coro!!. 16, 
i . kuiui. 

x 6 . 



to.i.huíiM 

j.huitu. 

iJ.lJlUÍUÍ* 

stS.tetn/. 

at.huiiu. 

«qualiter inclinati ad máximum parallelorum^gunt eundcra pa-
rallelum: Q u i veroindmatior eft ad máximum paralleloruni, m^" 
iorem parallelum tangir, 

M A X I M I circuli A B , C E, tan* 
gant eundetn parallelum A G , fitqtteí 
parallelorum maximus D E . D/co a r * 
culos A Bj C: B^qnalher inclinan a i 
(irculUm D E - Sít F J /'«'/«•Ípa* 
.ralleloruinjiO'per "P) .O1 contaüus A , 
C , xtrciili Tnaximideftribantur F A D , i 
F C ,E , .qui per pelos circulorum ABf-
C B, tranfibunt; atque adco ipjos a d ¡ 
ángulos retios fecabii'nt. Quare arcus 
A C F , metientttr almu-dinem pd^ 
.li Vy.cirxuU D E , Jupra circuios A B , 
C E ; acprotnde cttrn arcas A F , C F ; 
gualesJint_,propterea quod reéí* ¡ufo 
tenfe F A , F C^^uales funt, ex defin, 
po l i , aqualiter inclinabitur circuí»*: 
D E , ad circuios A B , C B ; CT1 hi W« 
.ci/simadillH aqualiter inclwabuntur, 

T A N G A T wrf«r/m»í cireuUs G H , .matorempardldum G I . ©/co w^/o-
remeíTeindiiMPionem circuli G H y ad máximum parallelomm D E , 3«4m circW» 

ao.l.huiut. A B. D e / c r ; ^ e » » m F , c0Wt4c^m G,Wrf»/0 F G E , metietur eodem 
modo^t proxtmedermnfiratum efi^rcus F G, altnudtnempoU ^ a r c u h B E J u . , 
pra ctrculum G H . U-autem arcus F G , maior arcu F A, quod-urmlus G I , mater 
ponatur.circulo A C , ^ r a » » ^ , 4 F . rtrmotior. Igi>«r ^ « ^ W ^ F'R-

|i;i.httiui. r t ó i D E , circulum G H , ad,circulum A B ; e?* G E l , 4 ¿ 
D E j incUnabitur¿quarn A B. . , j • i 

R V K S V S A B , C B , e q m l i u r inclmemur ad arculum D E , 
W.i.httius. m ^ / w w m ^ r ^ a e / c r ^ . D / ^ rffoí í«Wemí4r<í / /e^m f ^ r e - l ^ r "pyentrnpolumpa» 

rallelorum ¡. i? polos circular um k B , C B , c i rwí f w ^ p á e / c w ^ » ^ » ' F A D , 
F C E , / e w ^ f í « > r « ? « A B, C B , i » A , C . Ht quomam eos fecant ad ángulos re* 
ñ o s m e n e n t u r arcm F A . F C , almudintm folt F , circub D E , / ^ r r i circuios AB, 
C B:funtautem arxus F A^'C^quales^quhd circuh A B5.C B ^ ^ / ^ r / ^ ^ r 
incUnart adxirculum D E , ^tj^c rfrfee fc/.f • S» ^' í i*r «A.-^/O F , 
tntemalle F A , >e/F C3 « r w / w dejcnbatur A G , M n ^ í Í7íc c;rc»/eí A B , C BÍ 
fropterea quod ciuulus A G , v ctrculi A B , G B , »» eijaempunBis A , G , / e f 4 » f 
circuios máximos F D, F E , quiper eorumpolos tranfeunt, 
- I A M >ero circulus maximus G H , magu inclinatus fit ad circulum D E , 

»o.l.hmuf. viceillumtangeremaiorxm parallejum, Vefcriftotnm per F , polum paraUelo» 
rum,Vper \po . lum circuli G U , circulo máximo F G , qui circulum G ^ f e c a * 

t^.uhmuí. hit adangulos r e í l o s n i m i r u m in punilo G ; metietur rurfus arcus F G , Wí/t»« 
SchiUiri. dinempóíi *y circuh D E , j í ^ M circulum G H^fiautem ÍGymaior quam TA,quoi 
huiaS' magts mclinatusponatur circulus G U.quam AB. \gi tm circulus ex polo V »»* 

t e r t j l l r í G , deCcrtptus maier etit (ircuta ex c » d e p o t o V ^ interuaUt Í A j e f c r t p t t . 
Cum 

i5.í.huiu». 

Schol.is. 
kums. 
}.huiu(. 
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Cumevgo A B, K C ,fe mutuo tangant Í» A, c?* G H , G I ,/<? mutuc ^uo(; tangant J.íiuluí» 
in G , conftat¡¡vojiofitum. 

I I . 
C l R C V L I maximiad máximum parallelorum íequaliter in- 17» 

clinad, polos habent in circunferentia eiufdem paralleli. Etcirculi 
maximi,qui polos habent in ciicunferentia eiuídem paralleli,ad má
ximum parallelorum a?qualirer inclinanrur. 

C I R C V L I maximi A C D, quorum poli E , F , xqualiter fint ittclinati ad 
D máximumparallelorumJQico co* 
rumpolos E , Vjejfe ineodemparallelo, 
Defcriptts enimper G,polum pa.raU.es 
lorumy (y per E , F , polos circulorum 
A B , C D , maximis circulis G E , G F , 
qui refli erunt ad circuios A B , C D; 
trunt arcus E G^ F G, dif iantUpolorü 
E j F yapólo G :funt autem ¿quales , 
tfubd circuli A B, C D , ponantur xqui 
liter incliaati ad circulum D B.lgitur 
eirculus E F , ex polo G , ipinteruallo 
C E , yel G F , defcriptm, parallelus 
efl circulo D B> in quo quidemparallea 
lo E B j circuli A B , C D ^ O / O Í E ^ F 
habent.K^uod efipropofitum. 

S E D tam circuli maximi A B ^ D y 
haheantpolos E , 13inparallelo , E F . 
Dico eos xqualiter inclinan ad TiB^ma 
ximumparallelorum.Erunt cnim ex defin.poli,refl<e G E , G F , aquales, atque o h i i 
arcus. E G, F G, aquales queque erunt. Cum ergo ijdem arcus fint difianti<epolorum «rtif. j 
E , F , a Gjpoloparallelorum; aqualtter inclinatierunt circuli A B , C D , ad D B, 
parallelorum máximum. 

S E (VV I T V R iam in códice gr<sco propofitio a i . cutus demonfiratio longifsi* 
ma efi . Yndequoniamin a l ia rerfione multo hreuius , dilucid'iusque eadem demons^ 
firatury yifum eflhoc loco inferere alia tria theoremataalterius ferfisnis , ytfatcif 
lius deindepropofitionem zz.huius l ibri demonfiremus.Efi autemprimum Theorema 
fecunda par s propof, i .lib.^ .iheodofii^uamui s magis yniuerfale j i t , yt hic propeni* 
tur.VrimumergoTheorema^quod ordine tertium eft inhocfcholto j t a fe habet. 

' I I I . 
S I fuper diámetro circuli conílituamr re^um circnli fegmen-

tum,diuidatur autem fegmenti iníiílcds circunferentia in duasína^,-
guales partes, & a punólo feéHonis ad circunferentiam circuli primi 
piurimaí redíE lines cadantjerit reda íubtendens minorem partem 
iníiftentis fegmenti omnium minima: qus autem maiorem fubten-
difjOmmum maxíma.Reliqüarum veropropinquior máxima remo 
llore femper maior c í l ; At propinquior minimíe remotiore femper 

H minor 

huius. 
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minor eft.Dus vero redcT linex tEqualé^ab eodem pundo in circun^ 
ferentiam circulicadunt,á máxima asqualiter diftantes. 

S V P E R. diámetro A T>, circuli A B C D E j conftituatur reflum circuli fegmen* 
0 tííw A F D, quod fecetur non bife^riam inV3/itque minor pars Á V / c ? maiorD 7' 

Cadant aatemex V 3fhmma r e ñ e linee F A , F I , F H , F B , F C , F D , F E . T>icô  
omnium minimameffe F Ai maximamyero F D: At F C , maÍQrem,quAm F B, CT'c.Et; 
7,l3minoremiqU'amV'H..^c.'DeniquedHcis F E , F C3íeqmles effe,fi ¿equaliter diflent 

t i , vndec. a máxima F D3 hocefi,fiarc.U'S D E^ D C , ¿quales jint.DemittatU'r enim ex F } inpla 
38. vndec. num circuli A B C D TL, perpendicularis F G, qu<c in A ü ^ commimem fecíionem cas 

def.eritqueptmEími G, yelinter punEla A T), TÍ inprimaf.gura; ( id qmdfemper s 
continget^qtiatido fegmentum A F D3Jimicirculo maius non eft:,quamuis idem accide* 
repofsitiñ~fegmento rr.aiore,') yelidem quod A;yeLextra circulum in diámetro D A, 
protraña^yt pofleriores dme figura indi can t. \ d quod folumin fegmento,quod femi" 
circulo maiits Jtt-,contingere potefi\ I n prima autem figura non erit G,centrum cire 
culi A B C D E j quod G F j non diuidat hifariam, fegmentum.A F D ; TÁulto minus 
inpofierioribus duabusfiguris erit G ,centrum circuli A B C D E . lungantur ref lá 
QJ}G H j G Bj G G Es eruntque omnes anguliad G3re£íi3 ex defin.s.Ub.n.JLftcL 

7. vel S.tcr 
"j • . 
7. ve! 15.ye J 
Sitertij. 
47. primi. 

Quqvjam.yero reShrum.ex G , in circttlum A B C D E , cadentiumiit prima figura^: 
& tertia minima tft G A; In ómnibus atttemfiguris máxima efi GDÍ e?" G; C ^ W<T3 
ior,cjuam Güs atque Gl.jninor3quam G H^dd"? denique G , C : G E , ¿quales: erunt 
propterea.in prima, & tertia figura dúo quadratarettarum A G , G F , minora dúos 
bus quadratis retídrum I G^G F : quibus cumaqunlia ftnt qu(tdrata retiarumE A , 
F IÍ mi ñus quoqueerit quadratum exV A> quadrato ex F_I j atque adeo & reElai 
F Aj minor erit quam F Ik Eodem modo ofiendemus F A , ¿» eademfigurapr ima , ^ 
|-ert/rf minoremeffe quamF H ^ c . In fecunda vero figura minor i quoqmefi F A , 
quamE F id, zsrc.propterea quodtn triangulis A I F , A H E , (_in quibus ano 

gulas. A j r e ñ m efi ^ex defiri.^.lih. 11 . Eucl , ac proindealij acuti.} re&aE .A^ fuba 
tenditangulum.acutum l j yel H , at retta E l3 y e l F H , vrc* angulumjettum A. 
Mínima ergo omn,ium,efl reEla F A . Kurfits in ómnibus, figuris erunt dúo quadrata 
ex G D , G F j maiora duobas quadratis ex G C , G F .: quibuí cum aqualia fint quaa 
drata ex E D,- F CÍ matus quoque erit qttadratum ex ' E D , quadrato ex F C ; <tc/)roe 
}ff¿e & refta E D^maigr erit, quam retta F C > Non aliter ojtendemus , reñam E D ,̂ 
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tnaiorem effe, quam F B , c e * Máximaergo omnium efi reSía F D . Vrtterea in eme 
nihusfigurit erunt dúo quadrata exG G F , maiora duohtif quairat i í ex Q n t 
G F; qmbtti cutn aquahafint qttadrataex F C ,P Bí erit qmque quadratum ex F C , 47. ptimí0 
matíts quadrato ex F BÍ ac protnde recia F C , maior er i t , qwam F B . Nonalis 
ter oftendentítS) recíam F C , qwxfropinqmor éfi máxima F D3maiorem effe quactmi 
que alia remotiore^í^c, Adlmcin ómnibus figuris erunt dúo quadrata ex G 1,0 F , 
minora duolns quadratií ex G H , G F quihus cum aqualia fint quadrata c* F 1 , 47.priml. 
F H í erit queque quadratum ex F l^minus qitadratoex F H ; proptereaj^; O* refta 
F I , minor, quam F H , er i t . Eodemq; modo demonftrahtmus, reftam F I , qu¡epro» 
finquier efi minima F A , minorem ejfe quacunque alia rsmotiore , v e . Voftrémo 
erunt dúo quadrata ex G C , G F , aqualia duohus quadratis ex G G F ; quibut 
cum ¡equalia fint quadrata ex F C , F E j ¿equalia quoque ersmt quadrata ex V C , 4T.pnn»í. 
F Eiatqueadeo ^ refla F C , F E , aquales erunt. Confiat ergo id3 quodproponitur, 
Cdterumyt ex demonfiratione patet ¡eam reflam dicimusprópinquiorem máxima 
F D^qux caditinpunSíum yicimuspuriclo T>: lllam yero própinquiorem mnima F A , 
qu* eadit inpunClumpropinquiuspuncio A , 

l i l i . 
S I in C p h z r x fuperñcie intra circuli cuiufque peripheriam pün* 51-, 

& n m fignetur prarter eius polum , ab eo autem ad circuli circunfe-
retiam plurirai arcus circulorurn maximorum ducaritur femicircu 
lo minores; maximus eft, qui per circuli polum ducitur; minimus 
autem, qui ei adiacec: Reliquorum vero propinqüior máximo, re-
inotiore femper maior eft: Dúo vero arcus ab eodem máximo, vel 
minimo squaliter remoti Ínter fe squales furít. 

S I T in fphxra circulus A B C D E , cuimpolus F , figneturqj in fph<er<e/uperfii 
cié intraperipheriam circuliprater polum F , punéíum quodlibet G) a quo plurinü 
arews maximorum circulorurn ad circunferens 
tiam circuli A B C D JL^ducantur^ quorum G A , 
in ytramque partem eduftastranfeat per polum 
Ff arcus yero G B, propinqüior fit ipfiG A^quam 
G C,- dúo deñique G BjG E , £qualiter dtfientab 
eodem G A, yel aGDsfintque omnes hi arcus fes 
micircúlo minores : quod tum demum e n t , cum 
fe mutuo non interfecabunt in aliopunflo, quam 
in G . Cum enim circuli maximi fe mutuo dtuis -t^s / / vt i.i.huiu$k 
dant bifariam^runt arcus G A, G 'S-yfemictrcu
lo mirtores^ cum nondum feinterfecent. Eademq; 
ratione erunt alq arcus ex G, exeuntes m'nfires 
femicirculo^ fi fe mutuo noninter fecent. Quod 'fi yntís eorum , yt y. g, arcus G A, 
ejfet femicirculus , tranfirent omr. es alijper punilum A , ejfent<j;femicirculi queque: 
Si yuro G A, ejfetfemicirculo maior ¡fecarént eum onines al i j , antequam ad circuns 
ferentiam peruenirent ^ ejfentq; femicirculo maior es , yt patst . Vndemhil colUgi 
pojfet, Dico arcum G A, ommum ejje máximum, G D, mínimum ; G B, yero mai 
iorem ejfe arcu G C j dúos denique G BjG H ê'ffe aquales .Quoniam enim arcus A D,' 
fecat circtilum A B C , h i f a r i a m ^ ad ángulos re¿los;erit r e ñ a fubtenfa A D ^ w * "ij.i.huius, 

H' z meter' * . , 
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Meter circutí A B C j fuper ipfam reclumcirculi fegmer.tttm A G 'D3conftituturiÍi 
quoiquidcm inttquaUter fecniur in G , (Nam qma , ex defin. pol i , re¿}£ fiihanfe 
F Aj F D, ¿quales fwnt , erunt qmque arcas F Aj F Dj ¡eqtiales ; ac prctnde arcus 
A Dj fitltu erh bif-iriam in F, atqne oh idm Gj non bifariam.) maiorq; pars ej} GA. 
& minor G D . ¡gitar reciarum dwEiarum ex G, ad cirmnfcrentiam circwli A B C , 
máxima efi G Á̂ Í̂  mimma G D : G B, -vero maior qu-am GC; c?* G B, G Ej ¿quáa 
les . Quars c»m arcus , qitihm fwbtenduntur , ponantwr femicirculo minores , erit 
i ? etrcu* G A, máximits, & G Diminmui-: G Boyero maior, quam G C ¡ Arcits dee 
ñique G Bj G E} xquales , 

V . 
S I in fphíeríE fiiperficieextra circuli cuiuíqueperipheriam pun-

¿lum íígnetur príEter eius polum ^ abeoautem ad circuli circunfe-
renriam plurimi arcns circulorum maxirnorum ducantur fernicir-
culo minores , fecantesq; circunferentiam circuli; maximus eft, qui 
per circuü poíum ducitur; Reüquorum vero máximo propinquior, 
remotioreíemper maior d i : Minirausautem efl; ille, qui inter pun-
¿tum , ¿¿circuli circunferendam extra circnlum interijcitur; Reli* 
quorum veló mmimo propinquior, remotiore femper minor eft : 
Dúo vero arcus ab eodem maximo,vel minimo ^qualiter remoti ín
ter fe squales funt. 

I N fphátra cirmlus f t A B C D ettifjpolm T3 figneturq; in fphxre fitperjla'e 
extra peripheriam circuli , pmElum quodyis c , preter alterum polum circuli 

A B C D E: w a c , plurimt arcus maxirnorum 
circulorum ducantur ad circunferentiam circu* 
U A B C D F , ipfam ficantes Í quorum G D F A, 
perpolum T?, tranfeat;arcus yero c , pros 
pmquior fit ipfi G D F A , quam G 1 C ; dúo dée 
ñique G H B j G K E j ¡cqualiter difient ab eo» 
dem G D F A , yel a GTf, ftntque omnes hi ara 
cus Jemicnculo minores : quod tum demum erit , 
cum fe mutuo non interfecalunt in alio 'punfto , 
quam in G , yeluti in antecedenti theoremate 
efi oflenfum . Bico arcum G A , ejfe cmnium 
máximum; G B , maiorem quam G C : Minie 

mnm autem ejfe & D ; O" C H , minerem quam G I zVenique dúos arcus G B, G E , 
ija.buins; Item G H , G K j actuales e(ie, Quoniam enim arcus G A, fecat cnculum A B C D E , 

bifariamyZ? ad ángulos ret1as;erit retía fuhten fa A Tf^diameter circuli A B C D E , 
e?' fuper ipfam reBum circuli fegment® cortfiitutum D G, quodinitium fumens a !>, 

per G>ducitur,doñee in alio púnelo A, circulum A B C D Ej iterum fecef.quod quie 
dem non hfariam fetlum efi in G,(quod G , non ponatur polus circuli A B C D E , 
in que diflum figmentum bifariam diuiditur , yt in pracedenti theoremate ofienfum 
eJl.)maiorquepars efl apunólo Gyyfq»e ad A, cum in eafit reliquuspolus, (alias ar 
cus G D A¡per ytrumque polumduceretur.^minor yero D c . lg i tur reSlarum ex 
aleircunferentiam eiteuli A B C D E , dtt^amm, máxima efi G A ^ C mrnima G T>* 

Q Bj ye» 

Schof. 2 j . 



C%,T,erhmatorq»am G C ; & G B . G ^ ^ d e s . l t e m G ^ m i n o r q ^ m < i í ; & G H 
G K ¿auales . (^ctprepur arcubvs femicirculo m i n o r i b n s ^ c t, , , 
potLrheritam<¡uearc»SGA} »mniummáximums)zy' G D, m'ntnmsieit G B, matar, «hO ' S ^ 
qtiam G C Í G B ^ i n o r q»am G l : Dewgwe G 6 ,0 E ^ e c non G HSG K y e j ^ - 28ítert5j. 
les ínter íe .Quod efipropofttnm . r r *. 

P E R S P 1 C V V M autem efl in proximis dmlus theorematibus arcmjinguloru, 
ex G j u t l o s non deberé effe maioresfemicirculo : alias non^ferrent maiores Une* 
matares arcus^v contradi confiat exfcholtopropof.zSMb. 3.E»c/. 

T H E O R E M A 1 0 . P R O P O S . zi* 
S I in fph^ramaximus circulus vnum quidetn 

circulum !:angat,aUum veroei paralielum íecet, 
poficum inter fph^rxcentrnra, &eum circulum, 
quem cangit maximus circulus,polus auccm maxí 
nú circuli faeritínter vtrumque parallelorum,de-
fcribanturque maximi circuli tangentesduoruni 
parallelorum maiorcm:hi omneserunt mclinati 
ad máximum circulum, &c eorum rcóbílimus qm-
dem erit ille, cuius contadus erit in eo pundo 5 m 
quomaius fegmentum paralleli maioris bifanam 
diuiditur humillimus vero máxime inclina-
tus3cüius comadlas erit in eo pundo, in quo mt-
nusíegmcncum bifaria diuiditar.Reliquorum au-
tem illi quidcm^qui ^qualiccr diftant ab alterutro 
eorum pundorum , in quibns fegmenta biíanam 
fecantur 3 funt íimiliter inclinad: qui vero conta-
¿tum rcmotiorcm habet a pundo, in quo mams 
fegmentum bifariam fecatür,inclinatior perpetuo 
eft,qiiamqui contadum ddem punófeopropio-
rem habet.Polidenique maximorum circulorum 
erunt in vno circulo,qui & minor erit eo circulo. 
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61 T H E Ó D O S I l S T H \ A Z 1 { l C O W M 
quem tangic maximus in principio circuíus, &ei-
dem parallelus erir. 

I N fphaera maximuscirculus A B C D , cuius polusE,tangat circulum 
A F , Tecet autem alium huicparallelum G B H D , poíítum inter fphaerae cen-
t r u m ^ circulum A F , ita vt circulusG B H D , maior íit,quam A F ; fitquc 
E , polus circuli maximi A B C D , intervtrumquecirculum A F , G B H D . 
Quoniam vero maximus circulus A B C D , fecat circulum G B H D,non bi-
fariam,cum non tranfeatper eius polosjhoc eft,per polos parallelorum, crit 

fegmcntum B H D , ad po 
lum confpicuum,qui fit I , 
mai9 femicirculo,& B G D , 
minus.Ducatur per E , po-
lum circuli A B C D , & I , 
polü parallelorú circulus 
maximus G A C , qui fcca-
bit fcgmenta B G D , B H D , 
bifariamrpuncia autem M , 
N,aequaliter diftent ab H ; 
& O , magis diñct ab H , 
quám N . Tangant autem 
parallelum G B H D , in 
punQ:is G , H , M , N , 0 , c ¡ r -
culi maximiG L , H KjMP, 
N K , O Ljqui quidem om-
nes inclinati erunt ad má
ximum circulum A B G D , 
cum non tranfeant per E , 
polum ipfius.Cum cnimE, 

polus ponatur inter parallelos A F , G B H D , non poterunt circuli tangen
tes circulum G B H D , per £ , traníire , alias fecarcnt ipfum, cum alter po-
lus,per quem etiam neceííario tranfeunt,íít extra diftos parallelos, vt patet. 
Dico circulum H K , efle reñifsimum,hoceft,minime inclinatum,humil¡mum 
autem,id eft,maxiHié inclinatum effe G L ; At M P , N K , fimiliter inclinan, 
& O L , magis q uám N K : Polos denique horum circulorum tangcntium elTe 
in vno eodemque parallelo3qu¡ rainor fít,quam A F.Quoniam énim E5polus 
cft circuli A B C D , erit E A , quadrans maximi circuli; fumatur ei aqualis 
a r c u s H Q ; eritque punítumQ^, inter punfta A , & I , cum arcus H A , ma
ior fit quadrarite,(quód E A, quadrans íit oftenfus. ) & H I , quadrante mi-
nor,propterea quód arcus ex I,polo per H , vfque ad máximum parallelorum 
porrcQius fit quadrans.Si igitur ex polo I , ad interuallum I Q^, circulus de-
ícribatur Q J T R , erit is ipíí AF,parallelus, & eo minor. In hoc ergo paral-
lelo Q T R , dico efle polos omnium circulorum parallelum G B H D , tan-
gentium.Per polum enim I,& punfta contadiium defcribantur circuli maxi-
mi M I S, N I T , O I Vj qui tranfibunt quoque per polos tangentium . Quia 
vero arcus H I , M I , N I , O I , G I , xquales runt,quód ex defí nitionc poli, 
reflae illis arcubus fubtenfce cequales fint,eademque ratione & arcus I Q^,! S, 
I T y r V , I R ,3squales funtjerunt toti arcus H Q^, M S , N T , O V , G R , 

ffiqua-



L I B z T( SÉ c r n D r s . 6% 
« q u a l e s a t q u e adeó cum H Q , , fítquadrans}omnesÜIí arcusquadrantes 
crunt.Qu,a'-e cum demonftratumTlt eos tranfíre per polos tangentmm, erunt 
p ü n c b i C L , S , T , V , R , policirculorumtangentium^quae quidem omnia Coroll.tí. 
funt in parallclo Q J T R,quod vltimo loco proponebatuc demonftfandum. i-huius. 
Um vero quia arcus circulorum maximorü ex E,polo circuli maximi A B C D , 
adQ S T V ,R,polostangentium dudimetiuntur diftanms pohE , a 
polis íanaentiumjeft^ueoraniummaximus E ^ m i n i m u s autem E R ^ q u a frhoLxu 
L vero E S , E T ;& denique E T , maior, quám E V,quod omnesht arcus hums. 
fínt femicirculo minoresjCeíl enim E Q^, quadrante E A , minor; atque adeo 
reliqui eum non fecabuntcitra pundum CV , ideoque femicirculo minores 
erunt >r¡ t circulus H K , miniraé inclinatus ad circulum máximum A Schol.s i . 
r G L ' m L i m e i a t M P ^ K ^ q u a l i t e r , ^ 
N K , quod primo loco demonftrandum proponebatur. Qupcirca Ii m ipna:-
ra máximas circulus.&c. Quod erat demonftrandum.. 

T H E O R . n . P R O P O S. 13. 34-
11S D E M pofitis, fi circunferétix circulorüm 

tano-entium a contadibus ad nodos fint xqua-
le^príEdidi circuli maximi fimiliter inclinatí crúc. 

R V R S V S in fphsra maximuscirculus A B C D ,cuius polus E5tangat 
circulum A F , fecet autem alium huic parallelum G B H D , pofitum ínter 

que E^polus maximi circuli A B C D , Ínter vtrumque circulum A F j G B H D . -
Tangátdeinde in pundis-
M , N , circuli maximi 
M05NP,circulú G B H D , 
íecantes A B C D , in O , 
P , nodis,fintque arcus 
M 0 , N P ,pequales. D i -
co circuios M O ; N P, 
íímiliter inclinan ad má
ximum ci.rculum.ABCD.. 
Ducatur eniro per E,po-
lum circuli A B C D,&T9, 
polum parallelorum cir
culus maximus GA C:Ite 
per I,polum parallelorú, 
& punda contaftuum cir • 
culi maximi. 

I M , I N,qui • 
per polos quoque circu
lorum tangentium tran-
íibüf,atque adeo ipfos ad ,j.i.huíuj. 
ángulos reílos fecabunt.. „ . . . . . 
Ofoniamigiturfegmenta circulorum squalia-, "empe femicircuh ^ u r ten-
dmít exM, & N ,perr,donec iterumfecent circuios tangentes M O >N i> 
rnf iñuntdíamctrLPcirculorumMO,NPj(eñenimcommums fediocircu-

io.uhuia». 

j.huíus. 
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tt.i.hums. lorum maximorum I M , M O , diameter vtriurque,cum fe mutuo fecent bifa-

riam) ad ángulos reftos, & diuidunturnon bifariam in I , quod I , polus paral-
leloi'um non fít polus tangentium j ponunturque arcus M O , Ñ P,aequales; 

n.i.huius. crunt dufts rcftae £ O , I B , sequales.Si igitur ex I , polo parallelus deícriba-
t u r O K , a d intcrualluml O , tranfíbit ¡s quoqueper P . Etquia círculus 
maxirruis í M , tranííens per polos circulorum M O , O Q^, fe fecantium in 

y.huiañ O ,Q^,fecat eorum fegmenta bifariam,aequales erunt arcus M O , M Q., & 
S O j S Q^jEodcmque argumento asquales erunt arcus N P J N R J & T P , 
T R;ncc non K O , K P,& C 0 , C P; propterca quód circulus maximus I k C , 

l.huiut. tranfiens per polos circulorum O K P , O C P , fecat eorum fegmenta bifa
riam in K j & C . Cum eigo arcus M O , N P, ponantur aequales, erunt & toti 

O M Q _ , P N Rsquorum 
ipíi dimidij funt, afqua-

aj.tenij. ^ ' ^ T T " ^ ^ ês > atque adeo & reftae 
fubtenf^ O Q^, PR,3Bqui 

i8. tcrtij. / ^ - j ^ ^ ^ ^ ^ x ^ v A les erunt. Igitur & arcus 
O S Q ^ j P T R , guales 
erunt; ac proinde & eo
rum dimidi) O S , P T , ae
quales erunt. Sunt autcm 
& t o t i K O , K P , ofíeníi 
equales.Reliqui ergoKS, 
KT,aequales erunt;atque 
adco,cum íint vnius ciuf-
demque circuli, fímiles in 

t8.huius. X^*5 \ / ter fe erunt.Quia vero ar» 
cubus K S , K T , fimiles 
funt arcus H M , H Njerüt 
quoqjcequales arcus H M , 
H N . Itaque cum fcg-

j.haitít.. mentum B H D ,bifariam 
íeccturin H,í intque ^quaTes arcus H M , H N ; erunt circuli M 0 , N P,fímili-
ter jnclinati ad circuí um A B C D . Quare ijfdem pofitis, íí circunferenti» i 
contaÉiibus,&c.Quod erat dcmonílrandum. 

[ F I N I S L I B R I H . T H E O D O S I I . 
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S P H A E R I C O R V M 

L I B E R T E R T 1 V S , 

T H E O R E M A i . P R O P O S . i . 

I reda linea circulum in partes inte* 
quales fecer,fuper qua conílituatur re 
dum circuli fegmentum, quod non 
fíe maius femicirculo jdiuidatur au-

cem fegmenti infiflentis circunferentia in duas i n 
aequales partes: Reóla linea fubtendens earum mi-
norcm,minimacfl: linearumredarum duótarum 
abeodem pundo ad minorern partem circunfe-
rentiíe primi circuli: Reótarum vero duílarum ab 
eo ipíb punélo ad circunferentiam interceptan! 
ínter illam minimam redam, & diametrum, in 
quam cadit perpendicularis deduda ab illo pun-
do femper minimas propior remotiore minor eft. 
Omnium autemmáximaeílea,quaeabilIo eode 
pundoducitur ad extremitatem eiuídem diame-
tri:Item reda fubtendens maiorem circunferen
tiam fegmenti infiftentis^minima eft earum, qu^e 
cadunt in circunferentiam interceptam inter ip-
fam,6c diametrum/emperque huic propior remo 

1 tiore 



ix. vndec; 
j,8. \fnde.c.i 

7-.. tertij,. 

47vpnmi 

7.terf¡j.. 

ij.y.primio, 

7. tertij. 

^y.primi. 

4 6 T B É O n O S I t STBJÍEVJCOKVM' 
tiore minor efl. Si vero refta linea fiibiedum circu 
iam fecans fie eius diamercr, & reíiqua omniaeá* 
dem íint j fuprav reda linea fubtendens niino-
rem parcem circunferentias fegmenti infiftentis,, 
mi ni ra a eiV reóbrum duótarum ab illo eodem 
pando ad primi, & fubiedi circuli circunferen-
tiam^ea veró3 qux maiorem partem eircunferen-
úx fegmenti infiftentis fubtendic, máxima eft. 

R E C T A linea AB,fecet circulum A C B D , cuiuscentrum E,in partes 
incequales, quarum maior íít A C B : Infíftat 
autem ipil A B , reftum circuli- fegmentum 
AFB^cmicirculono maius,quodin partes ina 
xquales diuidatur j« Fjíiitque minor pars BF:,' 
E x F 5 demittaturincirculum A C B D ,per-
pendicularisFL, quaein A B, cornmunem fe-
ftionem cadet -.Per E,autem,& L ,d¡ameter 
aga tur C D ; & ex F , in circunferentiam A C B , 
maioris fegmenti circuli A C B D 5 plurim^ 
redoe cadát F B, E G , F H , F C , F A , F I , F K. . 
Dico omnium miniraam effeFBj&EGjmino-
rem,quám F H ; Omnium autem maximam ef 
f e F C . ItemF A, eíle omnium minimam, quae 

ex F , i n portioncm AC,cadentr&F T, minorem, quám F K.Ducantur ex L , 
line^ reft- L G , L H , L I , E K ; eruntque ex defín.. 5. lib., 1 r. Eucl.omnes an-
guli ad L , quos reda F L,.facit5. refti. Qupniam igitur reda L D , eft omnium 
íedarum ex E , cadentium minima,& L B, minor5quam E G , L H , L C , L K , , 
E I ^ L Aj crunt quadrata ex F E , E B^ minora quadratis ex F L , E G :Eft au
tem tam quadratum ex F B, quadratis exF E , E B, quám quadratum ex F G , . 
qn.adratis ex F EjEG^quale.Igitur erit quoq^ quadratum ex F B,roinus qua» 
drato ex FG-,atq; adeo & reda FB,minor erit cuám FG.Nó ahter oftedemus,, 
re'aS F B,minore eíre,quám F H3FC,F K , F I,FA.QúateFB,omniÜ minima eft. 

R V R S V S quia E G,minor eft,quám E H , erunt quadrata ex F E , E G , 
minora quadratis ex F E , E H : Eft autem: tam quadratum ex F G , quadratis 
ex F E , E G,quám quadratum ex F H , quadratis ex F E , E H , xquale. Igitur 
& quadratum ex F G , quadrato ex F H3minus crit; atqj adeo & rcaa F G , mi 
nor erit, quám reaa F ET. 

A M P E I V S quiaE C , omnium ex E,cadentium máxima effjerunt qua
drata ex F E , E C , maiora quadratis ex F E , E K : Eft autém tam quadratum 
ex F C , quadratis ex F E , E C,quam quadratum ex F k, quadratis ex F E , L k , 
iequale.Igitur& quadratum ex F C,maius erit quadrato ex F K-,ac proinde & 
reaa F C , maior erir,quám reaa F K.Non aliterdemonftrabimus,reaam F C , , 
maioremeíTe.quám F I3 & F A.Eft ergo refta E C3 omnium máxima,. 

I T E M 
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1 T H M quia L A, minor eft, quám L I , L k3 L C ; erunt quadrata ex T L , 

X A, minora quadratis ex F L , L I : Eíl autem tam quadratutn ex F A , qua-
dratis ex F L , . L A , quam quadratuir. ex F l , quadratis ex F L , L I , aequa-
le. ígitur & quadratum exF A , minus erit quadratoex F I •, atquc ob id re
da quoque F A, minor eritjquám refta FI.Eodem modo oflendemus, reftam 
F A,maiorein efle,quám F K , F C . Eft ergo F A , omnium reftarum ex F , in 
arcum A C , c adentium minima. 

D E N 1 Q V E quia L I , minor eft,quám L K ; erunt quadrata ex F L , ! ^ 
minora quadratis ex F L , L K : Eft autem tam quadratum ex F I , quadra
tis ex F L , L I , quám quadratum ex F K , quadratis ex F L , L K , xquale. ígi-
tur & quadratum ex F I,minus erit quadrato ex F K}ideoque &re£Ía F Ijmis 
ñor erit,quám reóiaF K . 

Q V O D íi reda A B , fecet circulum A C B Djtifariam , ita vt íít eius 
•diameter,demonftratum ánobis iam eft theoremate tertio fcholij propof.ai. 
praecedentis libri, reftam F B, minimam eíle,& F A , maximam, Vnde non eft 
neceíle,idcm hoc loco demonftrare, Immoplura ibi funt demonftrata , quám 
hic proponuntur.Si reda igitur linea circulum in partes inasquales fecetj&c, 
•Qupd oftendendum erat. 

7»terti;. 

47. pritnf. 

7. tertij. 

47.prímú 

T H E p R E M A 2 . P R O P O S . 1. ^o.Sccundi 
huius. 

S I re ¿la linea fecans circulum fegincntum au-
ferat, quodícraicirculo minus non íic3 fuper ipfa 
autem re ¿la linea ílatuatur aliud circuli fegmcn-
tum, quod 6 ¿ femicirculo maius no i i í i t , &incli-
ñatum fitad alcerum fegmencum,quod íemicircu 
lo maius non eft diuidatur vero infiftentis feg-
menti circunferenna in partes inarquales: Reda 
linea íubtcndens minorem ciicunfereadae partem 
minima eftrcólarum omnium dudarum ab illo 
pondo 3 á quo ipfa ducicur, ad fubiedi circuli cir-
cunferendam illam, quas femicirculo minor non 
efh&reliqua omnia,qux in praEcedcti, fcqunnrur. 

R E C T A linea A B , á circulo A C B D , c u ¡ u s c e n t r u m E , auferatfcg-
mentum A C B, femicirculo non minus, fed vel femicirculo aéqualé,vt in pri
ma figura,vel maius,vt in alijs figuris; & fuper reda A B, ftatuatur fcgmen-
tum aliud circuli A F B , femicirculo non maius , fed vel femicirculo xquale, 
Vt in poílrema trium figurarum,vel minus , vt in primis duabus fíguris,& in-
clinatum ad fegmentum alterum A D B,quod femicirculo maius non eft,cu^ 
A C B , vel femicirculo wquale, vel maius ponatur , Diuidatur quoque cir-

- I 2. cun-» 
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cunferentia A F B, in F , ¡n partes inxquales, &: íít F B, minor. Ex F,demítta-. 
tur in planum circuli A C B D , perpendicularis F L , qus ad partes fegmcnti 
A D B, cadet,propterea quod fegmentum A F B , ad fegmentum A D C , eft 
inclinatum jita vt punftum L , íít vei intra fegmentum A D B , vel extra, vel 
certe in ipfa circunferentía A D B . Per centrum autcm £ ,& punftum L^dia-
meter agatur C D , & ex F , in circunferentiam A C B , plurimce redas cadant 
F B, F G , &c. Dico omnium minimam elle F B , & F G , minorem quám F H : 
omnium autem maxiraam efle F C : Item F A, efíe omnium minimam, quae ex 
F , i n circunferentiam A C , cadunt; & F í , minorem quám F K . Ducantur ex 
Ljrefts lineae L B, L G , L H , L A , L I , L K , eruntque omnes anguli ad L , 
^uos facitperpendicularis F Ljieft i , ex defin.3. lib. 11 . Eucl. 

y. reí S.vel Quoniam igitur re£b. L D, eíí omnium mínima pitase autem linea nihil eft om 
sí.tertii. n¿no in ea figura , vbi punñum L , cadit in D . ) & L B, minorjquám L G j L H , 

L C , L K , L I , L A,& omnium máxima L C,& c. demonfirabimus,vt in prae-
J*v^^.*.v|| cedentiyre(9;am F B, eíTe omnium minimam, & F G , minorem quám F Hr ltem 
47*. primi. ^ omnium maximam , & F A, minimam omnium ex F , in circunferentiam 

A C , cadentium ; & F I,m¡aorem quam f K. Si igitur reda linca fecans circu-
lumj&'C. Qupd erat oftendendum* 

i . T H E O R E M A 3, P R O P O S . 5. 
S I in fphsera efuo circuli rnaximi fe mutuo íe-

cent, ab corum vero veroque xqualcs circunfe-
rentiae fumantur vtrínque a pun¿ to , in quo fe fe-
cantiRcó^ae linean, quae^extrema punó^a círcunfe-
3?entiarumconnedunt ad eafdem partes, asquales 
ínter íefunt. 

I N rphsrad"uocirGurímaximí A B C j D B E , íemutuofecentinB,&in 
"Vnfí quo^ue vtriaque a fumaníur dito arcus asquales B AaB C J& BD,BE, 

iungaa-
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íüttgi.tttürque t e & » A D , C E . Dico reftas A D , C E,a2quales effc. Polo ením 
B, 8c interuallo B A,circulus defcribatur,qu¡ etiam per C,traníibit,ob aequa 
litatem arcuum B A, B C . Aut igitur idern círculus traníit etiam per Cjatqaft 
adeo & per E , ob oequali-
tatem arcuum B D , B E , 
aut non . Tranfeat prinm 
per D } & E , vt in priori 
íigurajfintque communes 
fediones circulorumma-
ximoruJ& círculiADCE, 
reftae A C , D E . Et quo-
niá circuli maximi A B C , 
D B E , per B , polum cir
culi A D C E , tranfeun-
tes fecant ipAim bifariá, 
crunt A C , D E , diametrí circuli A D C E , & F , centrum ; ac proinde refbe 
f A, F D , reftis F C , F E , aequales. Cumcrgo & ángulos asqualescompre-
hendant ad verticem erunt& reftat A D , C E , squales. 

S E D non tranfeat iam circuíus ex B,polo defcriptus ad interuallani B A , 
per Djfed vltra punótum D,atque adeó & vltra punélum E,excurrat. Produ-
cantur arcus B D , B E , ad G , H . Qupniam igitur arcus B G , B H , aequalcs 
funt,quódexdefin. pol^redae fubtenfae B G , B H,£equa!es fint: Suntautem 
& B D , B E,ex hypothcfi,a:qüales jerunt & rcliqui D G , E H,a:quales . E t 
quoniam redaeduíibe A G , C H , aequales funt, vtproxime demonftratum eft 
in prima parte huíus propof. erurit & arcus A G , C H , sequales. Qura igitur 
círculus maximus G B H , per polum B, dudus fecat circulum A G C H , bifa-
riamj& ad ángulos redos, infiftet fegmenturo G H , redum diámetro circuli 
A G C H . CumergoarcusDG, EH,«quales í ín t ,&minores dimidioarcu 
G D H j fíntque arcus G A , H C , oftenfi quoque aequales ^erunt reft^ D A , 
E C , inter fe aequales.Si igitur in fphsra dúo maximi circuli fe mutuofecent, 
&c. Quoderatdemonñrandum. 

^ T H E O R E M A 4 . P R O P O S . 4 . 
S I in fphícra dúo maxiiri circuli fe mutuo fe-

cent , ab eorumque altero aequales circuníeren-
ú x fumantur vtrinque a púne lo , in quo fe interfe-
cant, & per punda terminantia aequales circunfe
rencias ducantur dúo plana parallela, quorum alce 
rum conueniat cumeommuni fedioncipforurn 
circulorum extra fphacram verfus príediótum puti 
¿bunv, fit vero vna illarum cequalium circunferen-
liarum maior vtralibet eircunferentiarum in alte-

í j.i.huim. 

i5.prinuV 
4.primi. 

2 S'.tertij, 
ij.i.haiusi 

U.i.huíuso, 
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ro máximo circulo intercepcarum inter pr^didu 
punclum , & vtruraque planorum paralleiorum: 
Ea circuníerentia, m x eftintenllud pundum, & 
planiim, quod non conuenitcurn communi fe-
ólione ípíbrum circnlorum, maioreft, quam ea 
ciuídem circuli circuníerentia, qux eft Ínter idem 
pundum , & planmii, quod conuenit cum com-
xnuni íeólione circnlorum. 

I N fphaera dúo maximi chcuii A B C3 D B E , fe mutuo fecent in B , & ín 
A B C , fumantur arcus B A, B C,a;quales,&per A, C , punfta dúo plana p a -

I . I . huius. Tál le la inter fe ducantur facientia in íuperficie fphasrae circunferentias circu 
lorum A F G , C H I , quíe fecent circuníerentiam D B E , in punftisF, H •, fit 
Véró arcus B AjVelB C , maior vtralibet circunferentiarum B F , B H , ínter 
puníhim Bj & plana parallela interceptarum.Ex polo deinde B, & interual-
lo B A , ve! B C ,circulus deferibatur A D C E , quipunda F , H , tranfeen-
det , propterea quód arcus B F , B H , minoies ponuntur arcubus B A , B C . 
Próducantur arcus B F , B H , vfque ad circunferentiam circuli A D G E , 
ad punfta D , E ; fintque communes feftionescirculi A D C E , & circulorum 
A F G j C H I j r e d a e A G , C I jcommunes autem fediones circulorum ma-

•ximorum j & circuli A D C E , reftee A C , 
D E ^quaeipííus diametri erunt, atque adeo 
eiufdem centrum K , cum circuli maximi ip-

tj.i.huius) /¡ fum per B, polum bifariam fecent: Secet au-
tem reda DEjre f tas A G , C I , i n M , N . 
Sit quoque maximorura circulorum commu 
nis feftio K B,recia,eum qua produfta ad par 
tes B , conueniatplanum A F G,produftum 
extra fphseram in punftoL.Qup pofíto, non 
conueniet alterum planum C H I , cum re-
ña K B , a d partes B , ne cum fibi parallclo 
plano A F G , conueniat, Dico arcum B H , 
maiorem effe arcu B F . Sint cnim redíE F M , 
H N , communes fediones circuli D B E , & 
circulorum A F G , C H I , Et.quoniam pla
num A F C ,conuenic produdum cum1 reéla 
K B , produéta in L , eht L , pundum tam in 
plano D B E ,quám in plano A F G ; atque 

ádeo in comúní eorum fedionejuempe in reda M F. Produda ergo M F,coi-
bit cum K B , produda in L . Quoniam vero planum D B E , fecat plana'pa-

lí.vndec rállela A F G , C H I , erunt fediones fadee M F , NH,parallcIs.Rurfus quia 
itf.vndec. planum A D C E , eadem plana parallela fecat, erunt quoque fediones fadae 
»?.ptimi. A G , C I ,parallel2B . Anguli ergo aherniK A M , K C N , c e q u a l e s funf. 

funt 



L I B E ^ T U K T í F S. 7 1 
iuntautem &anguli A K M , C K N,ad verticem c E q u a l e s j & l a t e r a K A , K C , 
iEqualia,cum fintfemidiametri circuli A D C E , Igitur & l a t e r a K M , K N,, 
íequa]iaerunt:funt autcm& femidiametri K D , K E ,xquales» Reliquaeergo 
rccte D M, E N , cequales erúnt. Rurfüs quoniam refta B K,ex B,polo circuli 
A D C E , ad eiurdem centrum K , dufla , r e í l a eft ad planum circuli, erit an-
gulus M K L , i n triangulo K L M , r e a u s , e x defín. 3.lib. 11.Eucl.Angulus igi
tur K M L , acutus erit.. Cum ergo dúo anguli F M N , H N M , duobus fínt 
reftis sequalesjerit angulus H N M, obtufus.Quare,vt mox,lemmate fequen. 
ti oftendemus , aireas E H , rainor erit , a r c a D F; atque adeo , cum aequales 
fínt a r c u s B D , B E , q u ó d reftse fubtenfx B D , B E , ex defin. poli, fínt aequa-
les,maior erit arcusB H , arcu B F . Si igitur in fphsra dúo maximi circuli fe 
Enutuo fecentj&c. Quod eratdemcnftrandum.. 

L E M M A • 
Q_V O D autem arcus E l i ¡arcu DV}mi ñor ftt,fucile demonjhrabimíisjwcpropojt* 

to theoremaieprms demonfirato, 

S I arcui circuli fedta rubtendamr3ad quam ex arcu duae perpen
diculares demittanturauferentes veríus términos arcus dúos arcus 
ffiqualesj auferent eáedera duas redas ex reda íubtenía esquajes. Ec íi 
düx perpendiculares ad redamfubcenrarn ducantur auferetes duas. 
redas squalesjauferent exdem dúos arcus â quales.. 

>A I{C F l circuli B C Djuhtendatur retía ^ D > adqum ex 
arcu dem'ittantur dua perpendiculares B E , C F , auferentcs dúos arcus 
iA B, D C , aquales .Dico eafdem auferre 
aqmles retías E , D F.. Daffa enim C 
re fía B C , erunt }B C , faralleUy 
ob aqualitatcm arcuum A B , D C : fmit 
autem & B E, C F , paraíleU. Taralíelo- ^ 
grammum igitur eft B E F C , atque adeo- t u 
& reffiú B Ex C F^quales» Et quoniam ¿¿qualihus arcuhus B} D C, re-
ñ&fubtenf&\A B, D C^qualcs funt^srunt qaadrata ex\A B, D C,£qua-
liaXum ergotam illudáquak fit quadraús ex ^AEiB F^quam hoc qua-
dratis exD F3C F; ftmiferantursqualia quadratá reffarjm B E , C F , 
aqualia erunt quadrata reetmm '¿4 E,, D F ,• aeproinde & retí A <A E,, 
D Fj&quales ermt.qmd primo locoproponehatur. 

S E D iam perpendiculares B E , C F 3 auferant aqmles retías E , 
J) F . Dico eafdem auferre Aquales arcus <AB, D C . Si enim non fmt 
tiquales 3ftt >ft fienpoteñ^maior arcus ^íB,aquoáqml'is abfeindatur 

G\ & e x G % ad D , perpendiculans ducatur G H . Erit igitur , v i 
proxime demenfiratum e(¡, retía yt H , retía D F , aqualis y atque adf b 
& retí A ^ÍEX pars toti: Qtiod eft abfurdum, Non eft ergo arcus B, 
maior aren D C: eadmque ratione ñeque minor erit. ^íequalis ergo eft* 

quod 

lí.pnmi. 
itf.pritni. 

Schol, 8. u 
hums. 
ly.primí. 
Z^.pnmi. 

íS.tertij, 

Schol. 27. 
teteij. 

iS.primí. 

J4.primí. 

15. teníj. 
47.pnmí 



SchoI.it* 
fithutui. 

7» rntovosit svnjitwtOKVU 
qaod efl propofitm, E x his coniiat^arcum H E , infigura propoftthnU 
minoremefíe arm D F.Namcum angulus F M Kiacutusfit ié' 
ehtufusyft ex M ^ a d D Eyperpedkulares ducerenturycad&rmt ha in ar 
cus D F , B Hy auferrentque, vtin próximo Íemmateofiendims9arcus 
tquales, Quare m u s H E , m'mor eH arm D F . 

T H E O R . 5. P R O P O S . 5. 
S I in circunferentia maximi circuli fíe polus 

parallelorunijhuncque máximum circulum fecct 
ad ángulos redos dúo alij maximi circuli, quoru 
alteu fit vnus parallelorum , alter vero obliquus fit 
ad parallelos-, ab hoc autem obliquo circulo aequa 
les circuníerentix fumanturdeinceps ad eandem 
partem maximi parallelorum, perqué illa punéta 
terminantia ^quales circunferencias deferiban-
tur paralleli circuli: Circunferentiae maximi illius 
circuli primo pofiti Ínter parallelos intercepta in -
asqualeserunc, femperqué ea, quse propiorfuerit 
máximo parallelorum3remotiore maior erit. 

I N cirounferentiamaximi circuli A B C D , í í t A , polus parallelorum, 
«umque fecent dúo maximi circuli B D j E C j a d ángulos reíí;os,quorum B D , 

fit maximu« parallelorum,& E C , ad paralle 
los obliquus; & per F9 G , H , punfta, quae ex 
oblicuo circulo arcus asquales auferunt F G , 
G H,defcribantur paralleli I K , L M , N O , ex 
polo A.Dico arcum I L,maioré efle arcu L N . 
Per polum enim A , & pumaum G , circulus 
maximus deferibatur A Pjfecans parallelos in 
P J Q^,* Qupniam igitur in fphajrs íiiperficic 
intra peripheeriam circuli I K , punélum G,íí-
gnatum eft praeter polum A , & ex G , dúo ar
cus G P j G F j C i r c u l o r u m maximorum ca-
<iunt in circunferentiam circuli I K ; ertt ar
cus GP,omnium minimusjatqueadeominor 

quamGFrquod arcus G P , G F , minorasíintfemicircuIo,cum fe non inter-
fccent,antequam parallelum I Kjdiuidunt. Rurfus quia in fuperfície í p h x r x 
«xtra periphsriam circuli N O , puníium G , íignatum eft prKter eius polumj 

cric 
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' e t í t&arcusGQ^j omnium ex G,cadentium minimus,hoc eft,mínor »quam Schol.n.»-
G H : quod arcus G Q^,, G H , minores fint femicírculo ,cüm renoti inter- íiu,ut* 
í ecent , antequám para Helo N O , oceurrant. Vterqueigíturarcus F G , 
G H , vtroque G P , G Q^., maipr eft. E t qüoniara reftá p<ár G , 8£ centrutn 
íphxrse duíla, id eft, communis á & i o circulorum maximorum A P , E C , fc-
tant paraUelilKjplanumintrafphxram^noncnitnfeaa illa ad centrum 
/phaerx perueniet, hoceft, ad centrum maximi circuh B D , niíí priuS planum 
circuh 1 K , fecet quód patallclusl K,pofitus fít inter máximum paralklo-
r m i , & pundum G. ) fecabit eadem reda planum paralleli N O , extra fpha> 
rara , fi refta illa , & planum circuli ad partes G , producantur: propterca 
quód puníium G , pofitum eft inter máximum parallelorum, & parallelum 
N O . Quoniam igitur dúo circuli maximi A P , E C j í e m u t u o r e c a n t i n G , 
puni9:o,& ácirculo E C ,vtr inqueá p u n a o G j dúoarcusaquales fumptí 
í ü n t G F , G H , & per F , H,plana paralicla circulorum I K , N O jdu&a, 
quorum N O , oceurrit commnni fedioni circulorum maximorum A P , 
E C , extra fphaeram,vtoftenfum eft,eftque vterque arcuum G F , G H , ma-
ior vtroque arcuum G P , G Q_»cr i t arcus G P ^ maior arcu G Q^: Eft au- 4.huiu!. 
tem arcus G P, arcui í L , & arcus G Q _ , arcui L N , xqualis. Igitur & arcus i***™"* 
Í L , arcu L N , maior erit. Quare fi in circunferentia maximi circuli fit po-
ius,&c.Quod demonftrandum crat. 

T H E O R E M A 6. P R O P O S . 6. 4* 
S I in circunferencia maximi circuli fie polus 

parallelorum, huneqs máximum circulum adan-
gules redes íeceneduo alíj circuli maximi, quo
rum aker fie vnus parallelorú > alter vero obliquus 
ficad parallelosifumanturautem ab obliquo circú 
lo ^qualcs circunferefttix deinceps ad eafdem par 
tes maximi illius paralleli,&: per punda terminan-
tía ^quales circüterentias^ercj; polum,defcriban-
tur maximi circuli: H i circunferentias in^quales 
incercipient de máximo parallelorum, quartim 
propior máximo circulo primo pofito íemper erit 
remociore maior. 

I N circunferentia maximi circuli' A B C D , íít A,polu^' parallelorum» 
¡«umque fecent dúo maximi circuli B D , E C,a lángulos reíios,,quorum B D , 

' fit parallelorum maximus3at E C a adparalleíos obliquus, ex quo fumaotur 



«.huía». 

10. a.bmui 
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arcas x q ü a Í e s F G , G H ; & p e r punña F j G j H , perqué poIumXj dreulími- i 

a«.i .huius ximi defcribantur A I , A K , A L , fecantes B D , ih I , K , L . Dico árcum K L,; 
inaiorem eíTe arCu I K . Defcribantur enim per eadem punfta F , G , H , paral-

leli M N , 0 PSQR.3 fecantes A K , 
in V , X . Erit igitur arcus M O j 
maior arcu O atque adeo, cü 
árcui MO,3rcus VG;& arcüi OQi^ 
arcus G X,íit ajqualisjerit & V G j 
maior,quám G X . Sumatur arcus 
G Y , ipfi G X , osqualis, & per Y , 
parailelus deferibatur S T5fccans 
circulum A I , in Z . Quoniam igi
tur arcus G Y . G X , aecuales funt, 
nec non G F ,G H , eruntdudae re-̂  

H X , Y F,cequales.Et quia cir
culas maximus A I , per poium A-, 
fe.cat cir culum S T,ad ángulos re 
ftos , & bifariam,crit communis 
fedio, nempe refta ex Z , ad alte

rara fedionem duñadiameter circuli S T , fuper quam íhfíftit femicirculus 
reftus ad circulum AT}nempe femicirculus a punílo Zjincipicns,& per S,vfqi 
ad alterara feñionem progrediens^hoceftjfcgmentum circuli, quod femicir-
culo maius non eft.) aufcrtque reéa illa ex circulo A I 5fegmentum femicir-
culo raaius,quod nimirum á puuao Z,per I , vfque ad alterara fedionem cura 
circulo S T,ducitur}atquceí l Y Z jarcusinfiftentis feraicirculi quadrante 
rainor ,(propterea quod arcus I k , quiillieft fírailis, quadrante queque mi-
nor eft.quod ita oftendi poteñ.Quoniam circuli maximi B D , E C , redi funt 
ad máximum circulum A B C D , erit hic vicifsim ad illos reftos, ac proinde 
:per illorum polos tranííbit.Quare eórura fcgmenta,quse feraicirculi funt, bi-
fariam fecabit,id eft,in quadrantes. Quadrans ergo eñ arcus circuli B D , po-
í t u s inter B, & illud punaumi vbi fe mutuo fecant circuli B D , E C , ideoqüe 
J K , quadrante minor.Nam circulus A k , caditinter punfta B , I , cura circu
lum A B C Djfccct ín altero poloOatque adeo reliquus arcus ex femicirculo 
infíflente interceptus inter Y,& altetam feáionem cura circulo AI,quadran-
te maior,cr¡t reña Y Zjomniura reftarum ex Y,cadétium in circunferentiam 
Z I,min¡ma',atq; adeo minor quam YFjhoc cfl,quám HX^quam equalé oflen 
ndimus efle reftae Y F. Quocirca cum circulus QR,minor íit circulo S T , a u -
feret refU H X,maíor maiorem arcum ex fuo circulo,quám reda Y Z , minor 
ex fuo, vtmox oñendemus. Maior igitur eñ arcusHX, quára vt fírailis efle 

lo.vhu ius pofsit arcui YZ:Eft autem arcui H X,arcus k L , & arcui Y Z,arcus I k,fimilií» 
: Igitur & k L , maior efí,quám vt fírailis fít ipfi I kj ac proinde,cum fint in co
dera circUlo,maior erit arcus kL,quáraI k-Quamobrem,!! in circumferentia 
maximi circuli fít polus parallelorum,& c. Quod deraonftrandura crat. 

L E M M A.. . 
(VV O D autem re fia H X ^ maiorem a r c u m a u f e r a t ex Jtto c i r c u l a q u a m ret ía . 

Y Z j ex f H o ^ e r f t i i H H m f e t j f i j i f i m t h t o t m a ^ m ^ f t ^ ** 

IO, I.huius 
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l.haius. 
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r M O y A L E S reíte line^ excirculis insequalibus auferutit ar

cas inxquaíes , maiorqae eft arcus minoris circuli, quám vt íimilis 
fitarcui maioris circuli. 

S l l i T circuli innaquales ^ A B J Dyc'irca Idem centrum Esáefcripti: 
dmcmtur autem ex Ey dM ret í? vtcunque E ^ í , E m* ficantes cinulum 
C D , inpmftis C, D ; erunt^ arcus ^AB, C Dt/¡miles, cum iüis ídem an-
gulus £ , infíjlat ad centrum. Et quoniam re fia E ^ í } E B > proportwna-
liperfuntfefta m pmftis C , D , qubd E ^f, 
£ By&quales finttnec non E C , E D; erunt re~ 
fia dufia j L B y C D , paralleU-, atque adeo 
triangula E *A B , E C D , ftmllia, hahenm 
ángulos E *d B>EC D , inter fe ¿quales ,nec 
non & ángulos E B ¡ A ) E D C i & a n g u l ú Ey 
communem. Quare erit , v t E ^ i ¡ad^A B, 
ita ECyadCD:Eflautem E ^> maior qmm 
E C . Igitur & ^ í B i maior erit, qudm̂  C D. 
tdccommodetur igitur ipft C D , in circulo 

B , aqualis B F ; eritfy arcus ^ B , mcáor, qudm F B . Quare cum ar
cas C D, arcui ByfitfmUis; erit arcus C D>máioryquam rtftmihsfit 
ipfiF B . Jlequales igitur re fia F B , C D y excirculis imqualibus*A B, 
C D 3 in&qmles arcus aufermt, maior^ efl arcus C D , circuli minoris, 
qmm vt fmilis fu arcui F B , circuli minoris.qmd efl propofttum, 

H ¡ T I C perfpicuum eft, multo magts maiorem l'meam ex circulo mi
nore auferre arcum maiorem, qudm vt fmiltsfit ei, quem ex circulo ma~ 
iore aufert linea, minor. Cum emm ret ía CD^qualis ipft F B,auferat arcu 
CDymaioremyqudm vt fmilis fit arcui FBmdto mugís llnsa maior qudm 
CDmferet maiorem arcum>qudm vt fmilis fit arcui F B-jum illa maior 
maiorem arcum ahfcindat 3 qu^m C D . Quire in propof hac fexta etiam 
retía H X , maior exiftens^ qudm retía T Zv, auferet ex circulo minore 
QR, arcum H X , maiorem, qudm vt fímiln fit arcui T Z, quem retía 
T Z, aufert ex ST, circulo maiore. 

H O C autemlemmatedemofiflratOy fdcileetUmoflendemu^ 
retían lineas ex circulis imqualibus auferre arcus mquales fimpliciter^ 
ita vt arcus minoris circuli fmpliciter mcáor fit arcu circuli maioris, & 
nenfolü maioryqudm vt fimilisfit.S'mt emm retíÁ linea CDyBFmquales, 
auferati CDyarcum minoris circuli C E D t & F Byarcum circuli maions 
TGB .Dko fmpliciter arcum C EDymaiorem ejfe arcu F G B. Congruente 
enim retía CD^etíA FByCadet neceffmo arcus C E D , extra a n u F G B^ 
a m e (tdeo a m s CED.maior erit arcu FGByCum'ille hmc totum intra jé 

* v con" 

fchol. 
íexti. 

a.fextí. 

CorolI.4> 
fcxú. 

4.fexu. 

14. qumu. 

1. quartí, 
Schol. 28. 
tettij. 

Schol. j t . 
tetdj. 



iS>$tim i.. 

76 T H E O D O S I I S T H ^ Í E K I C O t P M 
cbntineatyfmtqi mboarcus in eande partem cau'^at^ eadm extrema p m 
&ahabeanty vt vult ^írchlmedes in fappoftúonibm ante lib.i. defphwa 
& cyiindra.l^eque yeroanus C £ Dtarcui F G BscongmetyaHt im ra ip^ 

f im cadet. Nam ft dicatur congruere, 
congrmt etiam tota circtmferentia 
circuti C E Djtoti árcHmftreniiA eir* 
culi F G B , atqueadeo &qnales erunp 
circuli.quod ejl abfurdumiCum Imqm 
tes ponantur: Si yero arcus C E D ,di-
catur cadtre intra areum F G B ¡ cu-
mfmcdíefl arcus C D y quon'mm 
paulo antein hoc lemmate oñenfum 
efi,afcus C E D , id eft>C yt D, maior1 
eji^quam yt fmilh fttarcuiF G Bffu~ 

matur arcus B F Bx arcui C\A Z>, fmilis,a!que adeamaloraren F G B: 
•Ajjumptoautem in arcu C ^ D , pun&o y l , yicunque, ducaníur re&& 
*AF3 * A B ; produftaque re fia F , done-car cum F G B y fecetin G, 
ducantur relia G H , G B . ItaquequoniamarcusC^iD>H F BxfímUes 
fmuermt anguli C^í D y H G B j n iütsjegmmtk€xiftentesr&quales* Qnia 
yero angulus C^i D}angulo CGBy makr cflyexterms mt€mo;& angulas 
CGByangulo HCByinaior quoquey totumpavte;erit multo maior angulut 
C u Dyanguh H GB.quod ejl abfurdu.Ojienfus enimefl aqualis.Non ergo 
hrcus CEI>,cadet intra arcu FGB:f€dneq;eicongruityvtdem6/iratü efl, 
Cadet ergo extrayatq; adeo maior erit arcus CEDyarcu FGByyt di&u eft* 

H I N C etiam liquido conñat, multo magis maior em lineam ex cir
culo rmnoreauferre arcum maior em fmplkiter €0t qum minor Imeam 
circulo maiore aufin* 

T H E O R . 7 . P R O POS. 7 . 

S I in fphacra maximus ciiculus tagat aliquem 
íera^circulumjalius autem maximus circuíus 

ad parallelosobliquus íit,tangatqy circuios maio-
res itlis,quos tangit maximus circulus primo poíi* 
tus % íucrintq, eorum contaólus in máximo circu-
lo primo poüto>& íumantur acirculoobliquo cit 

c u a * 
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cunfcrentiac sequales, óccontinuasad eafdcní par^ 
tes maximi parallelorum-,per pun£la autcm termí-: 
nantia íeqaales circunfercntias dcfcribantur paral 
ícli circuli: Hicircumferentias inaEqualcsinterct-
pient de máximo circulo primo pofito, quorum 
ea, qu<x propior erit máximo parallelorum > eric 
maior remociore. 

I N fphaera maximus circulas A B C D , tangat circulum A E , in puníío 
Ayatque adea& aliumC F9IlU 3eqüalem:Al ius autem circulus m a x i m u s G H , 
act paraUelos obliquus tangat alios dúos circuios maiores illis^quos ABCD, , 
ta-ngit,fintquepun6ta contaQ:uum G , H »in máximo circulo A B C D j fitqj 
B D , maximus parallelorum : E x obliquo denique circulo G H 3 fumantur 
aícussequales I k , K L J c p e r punfta IjkjL^parallelidefcribantur M N , 0 P , 
Q R . Dico arcum M Cmaiorem eíTe a r c u O Q . N a m per k, & S.polum pa
rallelorum: circulus maximusdeferibatur S k/ecans paraUelos ia punáis Tx 
V . Item per k,defcr¡batur ma
ximus circulus k E , tangens 
parallelum A Ej in E , fecansq; 
paraUelos alios í n X , Y j íta ta-
men, v t haec punóta Y , íínt 
inter punda V,I.quod 
ita fiet. Qupniam per k , dúo 
circuli deferibi poflunt tágea-
ntes circulum A E , quorum 
v n u s inter areus k G , k S, c a -
d'itjal'ter vero e x t r a ¡píbs;(Ná 
íl auabo ex eadem p a r t e c i r c u 
lum A E , tangerent, fecarent 
fefe mutuo p r o p e p u n f t a c o n -
taduumj quód a l t e r a l t e r i oc-
curreret. quod cftabfurdum •,, 
cum fe interfecent i n p u n f l O j 
quod ipil K , opponitur ínter 
alterum polum, Se máximum. 
p a r a l l e l Q r u . ) í i prior fumatur, 
cadetputíftaX,Y.inter punQ:a Í , T , & VST, vt patet;Tgítut quonia iníph^rse 
fuperficie intra peripheriam circuli MN,punQ;um k,fígnatum eíl praeter po
lum S,Scexk, tres arcuscaduntin cius circunferentiam k V , k Y , k I*,¿riJi 
k V , omnium xninlmus,& K Y 5 minor , quám k I . . Ruxfus quia m fuperficie 
fphaeraí:extraperipheriam circuli:QR, íignatumeft pundum K , priiiet tívs. 
polum & ex K » iri eiu5.c¡rcuafercn tiamicadunt tres arc.us> X Tu ^ K , ^ . 
jcritK, TiOmniutn miniluus,& k L , n ü n o r q u ^ K . L , . ITférqüe rgtturarcüs; 

x c . i . h m m . 

fclíolitj»!. 

huios. 

Schol'ti.t, 
huiui» 
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K IjKL^vtroque KY,KX,ma¡or eft.Et quoniam reda, per K,& fph^ae centrli. 
d u á i , ideftjCommunisfeftiomaxiniorumcirculorumGH, E Y,fecat pla-
numparalleliQ^R, extra fphseram , ÍI reftailla, & planunjcirculi C L R , 
producantur ad partes K , vt in demonftratione propof. 5. huius lib. diiílutn 

4.huius. cftjerit arcusK Y , maior arcu K X; Sed arcui K Yjarcus M O , & arcui K 
ij.a.huim arcusOQ^jtEqualiseft-, Suntenim femicirculijquorum vnus ex Ajper B,al - . 

ter vero ex E , per K,ducitur,non conuenientes,vt ex ijs^ quae in demonftra
tione propof. 13.fecundi lib.diximus,perrpicuum efUgitui- & arcus MO,ma-, 
ior erit arcu O Q_. Si ergo in fphaera maxiraus circulus tangat, &c. Qupd 
<iemonílrandüm erát. 

*• T H E O R E M A 8. P R O P O S . 8. 

, S I in fphíera maximus circulus aliquem fphac-
ix circulum tangat, aliquis autem alius maximus 
circulus obliquusad parallelos tangat circuios ma 
iorcs ilIis,quos tangcbat maximus circulus primo 
poí i tus , fuerintquc eorum contaólus in máximo 
circulo primo po(ito;fumantur autem de obliquo 
circulo asquáles circunferentiae continua ad eaf-

. dem partes maximi parallelorum 5 perqué punóla 
terminantiaxquales circunferentias defcribantur 
maximi circuh, qui & tangant eundem circulum, 
quem tangebat maximus circulus primo pofitus, 
¿c íimilés paralleloru circunferentias mtercipiant, 
habeantquc eos femicirculos, qui tendunt a pun
g í s contañuum ad punóla terminantia xqualcs 
obliqui circuli circunferentias,per quae deícribun^ 
tur,eíufmodi,vt minime conueniant cum illo cir 
culi maximi primo poíitifemicirculo , i n quoeft 
cpntadus obliqui circuli inter apparentem po-
lum,óc máximum parallelorum: Inasquales inter-

cipicnt 
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cipient circunferentiás de máximo parallclorum, 
quarum propior circulo máximo primo pofito 
femper erit maior remotiore. 

I N fphaera maxtmus circulus A B, tangat circulum A C,in A;atque adeo 
alium illi aequaleroA parallelum:& alius circulus maximus D E , ad paralle-
lós obliquus tangat alios parallelos maiores, fintque cótañus in circulo AB., 
cuíufmodi cft punaum D-, & fít B E , parallclorum maximus: Ex obhquo au-
tem circulo D E , fumantur arcus aequales F G , G H i & per punfta F , G , H , 
círculi maximi deícribanturCI, K L , M N , tangentes parallclum A C , in 
C , K , M , fecan tesque B E , máximum parallclorum i n I , L , N , i tavt limiies 
arcus parallclorum interci-
piant, eorumque femicirculi 
á punfUs C , K , M , incipien-
tes,& per F , G , H}tranreun-
tes non conueniant cumfe-
micirculocirculi A B , ab A , 
incipiente , &per B , tran-
feunte. Dico arcum I L , ma-
iórem eíle arcu L N . Deícri
bantur enim perF,G, H , pa-
ralleli P F , Q J J , R H , fecan-
tes circulum K L j i n O,S.Erit 
í r g o arcus P C L , maior arcu 
Q R ;quibuscum fínt arqua-
les arcus GO,GS,ertt & G O , 
maior, quam (J » . F i a t G T , 
ipfi G S, squalis, & per T,pa 
rallelusdcícribatur V T , { e -
cans circulum M N , in X . E t 
quoniam conimunis fccHo cir 
culorum M N , V X , hoc efl:, 
recia ab X , feftione, ad alte
rara feflionem d u ñ i aufert fegmentum , quod iricipit" ab X , & tranfit per V , 
vfqj ad alterara fe¿b'onem,rem¡circulo minus; (ísám circulus maximus M N , 
fecans parallelum V X , non per polos aufcrt fegmentum maius femicirculo, IJ.ÍAI^HÍ» 
quod nimirum eft inter máximum parallclorum,& polum confpicuum, quale 
eft fegmentum incipiens ab X , & tranííens per « , vfque ad alterara feftio?-
nem cum circulo M N.)aufertque ex máximo circulo MN,fegraentum muius 
femicirculo,quod nimirum ab X , incipiens per N,ad alterara feftionem tran-
iít;efl:que fegmentum X V , ad fegmentum X M , incl in3tum verfus partes R . 
Nam fi per N , & Y , polum parallclorum circulus maximus deferibatur Y N , 
erit hic reftus ad B E . Ergo M N , qui inter hos dúos eft poí í tus , (Quoniam 
enira ex punfto F , dúo círculi tangentes parallelum A C y duci poí íunt , vnus 
ad ííniftram circuli maximi Y N , & ad dexteram alter, nos priorem eligimus, 
vtnimirum ponatur inter raaxiraos circuios Y N , B E . )ad eundem B £ , in -

clinatus 

7.huius. 

IJ.X.huÍ8K 

i5.i.huíus 
Schol.15. % 
huiuso 
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clinatus cft ad partes R j & vicifsim B Ejatque adeó & íibi paralleluí V X , a á 
M N , adeardem partesR,eritindinatus.lieiiifegmentutn incipiens abX , & 
per V , vfqueadalteraraíeQiionemtranfíeiisíeaiumeftinaqualiterinT, eft-

a.huius. que minOr pars T X , vt mox oftciidemus.Igitur refta T X , minor eft, quám 
j.huias. r e d a T F : S e d r e é b T Fs3equali5eftr€ÍlaeHS. Ig i tur&reftaTXjtninorerí t 

quám reólaH Sjatque adeo,vtin lemmate propof.é.huiuslib.dcmonftratum 
cíljtnaior crit arcas H S, quám vt fimili-s eíle pofsit arcui T X . Cuín crgo ar-

f|.t,l»uittí.ctis I L , arcuiHS^ &arcus L N , arcui T X , fit íimilis,maior erit queque ar-
zus I L,quám vt íímilis fit arcui L N4̂  atque adeo,cum in eodem circulo íínt, 
•erit I L,Tnáiór,quam L N.Siigitur fptaera maximus circulas aliquem fph«rxi 
«ircuiuni tangat,&c.Quiód crat oftendendum. 

L E M M A. I . 
0 D autem arcus TX3minQr ftt femtjfe fegmmti^mdah Xi'tnci 

pt^tper P%vfque adalteramfeffionépmeridituryita demonflrabimuí. 
Ver Ejdticatur árculUs maximus E Zjangens paralíelum C j n Ztfun 
ftúfqmd ftt ad dexteram árml i maximi '2^ T : €Üm ex Etdm árculi tán

dem oi Cjdeferibipojpnti 
ynm a i fmiñram árculi 
NT, et ad dexteram alter, 
trit% EZjquadrans. hfam 
ckculus maximus Z T,per 
Tipclum árculi ^ i C y & 
per Z, cotaftumdefcrlptm 
tráfn qttoq; per pohm cir* 
culi tangentis E Z . Quare 
ídem circulus T Z yfécabit 
fegmenta circulorum B £% 
EzMfaáam • Cum ergo hi 
maximi árculi fe bifariam 
ficentyfecabitur fegmetuni 
ápuntlo E,per Zaquead 
alteram fefiionem, in dúos 
cuadrantes in punBo Z> 
arqueadeoEZ, quadrans 

trít* Eodem modo quadrans erit E D , fi per pvlum T, & contaftum D, 
árculus maximus i : D , deferibatur. E j i autem & arcus árculi maximi 
ínter É , & T, poíum^quadrans. ¡gitur árculus maximus ex E , tanquam 
polo,& Intermlh E Z, deferiptus tranfiblt per pmtfa T , D. iion aliter 
oflendemus T ^ M , ejfequadrantem; atque adeo árculum máximum ex 

poloy igr mttrmüo T^M, deferiptum tranfireper T , polumparalle' 
í o r m , qualis eft MT% atque adeofecau arcum B D , vltra punflum D , 

5.2.huías, 

¿.s.huiusi 

Corol. i^.i 
Ituiui. 
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arcum 7̂ 5, vhra arcum D B, ideoque & armm X v y rltra eundem 

arcum D B : propterea qwd maximi árculi Z T D , M T , fe mutuo fe-
ccmt in Ty poloi& punétum M , c ñ ínter D y & Z . Quomam yero á r cu
ltos maximusMT, duttus per T, polim paralleli C3&per conta&um 
M y tranfit etiamper polum árculitangentis N M ; tranftbit per polos 5-
á r c u l o r u m X V y & T i M y f e mutuo fecantium i n X . Quarehlfarlamfe-
cah'itipforumfegmenta, Cum ergo vltra punffium V3fecetfegmentum ah *-h«lu*' 
X,per v}vfqHe ad aliud pun&umyvbi fe mutuo fecat árculi X V ^ M y 
vt proxime efl oñenfum;erit XJSyarcus mimrfem'iffefegmenti ah X^pcr 
y» vfque ad alteramfeftionem; ac pro'mde multo minor femiffe e'lufdem 
fegmenti erit T X.quod efl propofttum» 

L E M M A. 11. 
P R O P O S I T I S duabusmagnitudinibusinaqualibus,rcpe-

rirc aliara mediam, qu» dataj cuícunque magnitudini commen* 
furabilis fit. 

S 1 1 { T propofitadmmagnitudinesinaquales<ABiiACy&data 
alia quMunque D G : oporteatj/muemre aliam mediam, hoc efl y qudt 
maior quidem fttyquám *A C> minor verOyqudm By & ipft D Gy ccm-
mnfurabUis* Sit primum D G , minor,qudm B dexceffus inter magnitu-
dines ^ í B , ^ i C ^ & E , multiplex ipfius 
D Gyproxime maior qudm CQuo pa
jito y erit Ey minor, qudm sAB . S i enim 
aqualis efjety fi detraheretur ex E , vna 
magnitudo ipfi D Gy&qualis (qû  quidem 
rninor ponitur^quam BCy)maneret adhuc 
reliqua multiplex ipfius DGymaior qudm 
U CHpn ergo EyCjfet multiplex ipfius D Gyproximemaioriqudm J l C, 
Quod efl ahfurdum SNpnergo xqualis efl Ey ipfi *A B ; atque adeo multo 
magis ñeque maior erit,Mmor igitur efi^udm B ; atque adeo cum ma
ior qmquefit qudm <AC y & i p f i D G , commenfurabiliSyqubd eius mul
tiplex fit,conjiat propofttum. 

S E D iam data magnitudo D Gy non minor fit,qudm B C. Diuifa igi
tur D Gt bifarlamy & dimidia parte rurfm bifariamy & fie deincepSy do
ñee relinquatur pars D F , minor qudm B C;pt E , ipfius D F , multiplex l'< 
froximé maior,qudm A . C ; tritqs Ey ipfi D F , comw en furabilis j atque 
adeo & ipfi D G : propterea quod vtraque E y & D G, ipfi D FyCommen ".decimi, 
fitrabilis efl. Rurfus eodem patio, vt paulo ante demonlirauimus,erit E , 
mnor,quam\A B % Cum erg» maior quoque fit, qudm ^AC , & i p f i D G , 
wmmenfurabills: tonHat pvopofitum, 

, r f x T H E O R . 

A 
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C B 
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.decim!. 
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T H E O R E M A 9. P R O P O S ; ^ ' 
S I polus paíailelorum fitin circunfcreiida man 

ximi circuli, quern dúo alij maximi circulí ad án
gulos reólos ícccnt, quorum circuloium alter fie! 
vnus parallelorú, alter vero ad parailclos obliquus 
í i t :& ab hocobliquo circulo lumantur xquales 
eircunferennx, quíe con ti nuce quidem non fine, 
ícd rairien íuic ad eafdcm partes niaximi illius pa-
ralleli^ per polum autem, Scfingula punólaa^qua-
les circunferentias terminantia deferibantur ma-̂  
ximi circuli : íníequales circuníerentias de máxi
mo paralleío intercipicnc, quarum ea, quae pro-
pior erit máximo circulo primo poíito , femper 
cric maior remoiioro» 

I N circunferentia maximi circuli A B , fit A , polus paraIIelorum,eum* 
que fecent duo maximi circuli B C , D C , ad ángulos reftos, quorum B C , 
"t maximusparailelorum , & D C ,ad parallelos obliquus; ex quo fuman-, 
turárcüsíequalesnoncontinui E F , G H r&perpunda E , F j G , ! ^ polum 
Asdefcribantur maximi circuli A E I , A F K , A G L , A H M . Dico arcum M L , 
niaiorem eíTe arcu K í . Autenim intermedius arcus F G , vtrique aequalíum" 

E F j G HjCommenfurabilis cft, aut incommen 
furabilis. Sit primum commenfurabilis. I n -
uenta autem máxima communi menfuta X , 
diuidantur tres arcus E F» F G , G H , in par
tes ipfi X , aequales, vt in prima figura appa-
ret; & per punQia diuifionum , & polum A , 
tirculi maximi ducantur.Qupniam igitur ar* 
cus E Q ^ J Q ^ F J F P , &c. sequalesfunt, ma-
ior erit arcus M R , arcu R L , & R L , maior,. 
quám L , S , &c. Igitur cum M R , maior Gi 
quámK V , & R L , maior quám V I , erit & 
totus M L,maior t o t o K I . quod eft propo-
fitum. 

S E D iam íít arcus intermedius F G^in 
commenfurabilis vtrique arcuura squalium E F , G H . Dico Rurfus arcum 
M L , maiorcm eíTe arcu K t. Si enim maior non eft, erit vel minor,vel requa-
iis . Sit primvira 3 í i f i e r i p o t e ñ , M L , m í n o r q u á m K I , v t in fecunda figura.1 
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i?cx K I , íumaturK Njipfi M L^sequalís *, & perN, & A , circulus maxímus* 
defcribatur A O N,fcca.ns circulum C D, &in O . Deinde per lemma z. prae- to.t.Huius 
ccdentispropof. inueniatür arcus F P, nsaior cjuidem, quám F O , minor ve
ro quám F E , & ipíí F G , commenfurabilis: 
íítque G Q ^ ipf íFP, (qu i minor eft , quám 
E F , atque adco minor etiam quám G H , ip
il E F , ajqualis.) xqualts: & per P, Q^, & A , 
circuli maximl dcfcribantur A P R , A Q^S. 
Qupniam igitur arcus P F , G Q^, scquales 
funt non continui, cñque vtrique illorum 
commenfurabilis arcus intermcdius FGjerit , 
vt demonílratum iam eft in prima figura , ar
cus S L , maiorarcu K R . Igitur & multo 
maiqir er¡t,quám K N ; ac proinde& M L^mul 
to maior erit, qulm K N : Sed & K N , ipfi 
M L , «qualis poíitus eft. Quod eft abíurdum . Non ergo M L , mínorrcíl 
q u á m K Í . 

S I T deinde,íí fíeripoteft,arcusM L,aíqualisarcu¡Kr,vtin tcrtia figura. 
Diuifis auté arcubus EF>G H,bifariá in NjOjdefcnbantur p e r N ^ j S í A^cir 
culi maximl A N P, A O Q^. Erit igitur arcus M Q^, maiorarcu Q L 3 & K P , 
maior quám PI.Quare QLjmínor erit,quám 
dimidiú ipfius M L;& K P,maior,quám dimi-
dium ipfius K I . Cum ergo M L , K I , ponátur 
aequa Ies; erit Q L , minor^quám K P, quod eft 
abíurdum . Quoniam enim arcus F N , G O , 
dimidi) atqualium arcüum E F , G H , ¿quales 
funt non continui,non poterit Q L , minor 
cíle,quám K B; vt proximé in fecunda figura 
demonftratum eft. Non ergo arcus„ M L , ar-
cui KT,3equalis eft : fed ñeque minor eft often 
fus. Maior ergo eft . Siigitur polus paralle-
lorum fit in cireunfereutia, $ÍQ. Quod erat 
demonftraodum, 

S C H O L I V M . 
S I e V T TheodofiHS in hac propofitione ^. iiem demonftramt ie trcultu tteri 

eontujU'iíyquodde eontinuiíprepof. 6. dowityita in alia yerfione dtmonfiranthr tris • 
bits Theorematibus eadem de ai ctpbtts non continuU , g«<e Theodofitts de continttfi des '• 
menjlramtprepof, 5 7. CT* 8. Vrtmum autem theorema eiufmodi eft. 

Z • í ' . t}\ ... ^ • i*** 
S l polus parallelorum fíe in circunferentia maxími circuli,quem1 

duoalij maximlcirculiad ángulos reólos fecet, quorum circulorura 
altcr íit vnus parallclorum^alter yero ad parallólos obliquus r]t,& ab, 
hbc obliquo circulo fuman tur a?quales circiinferenti§,qu^ continua v 
quidem nonlint, fed lamen ííntad cafdem partes maximiílliuspa-v.* 

L i rallelij 
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rai ldi; perí inguk autem punda sequales circunferentias terminan-
tia,ckí criba tur paralieíi circuli.Circunferenti? maximl illius circuli 
primo pofiti incer paralleios intercepríe, in^.quales erunt, íempeiqi, 
ca}qux propior fuerit máximo paralldorum, remoriore iP.aior eric, 

I N circítnferentiamaximi circuli A B , fitpolns paral ldorum, quemalijdu» 
maxirni B C , A C , feceutad ángulos retios ¡ f i tque B C , pítralhlorum maximrn , ü* 
A C^adparalleios obliqfttís , Sumantttrarcmnon continai ¡squales D E,, F G; acper 

F^jpara l l e l i ducantur D H,E IjFK^G L . T>ico arcvm H l^maiorem effe arctt 
K L . Aut enim arcas intermedias E V^tr ique xqualiurnT* E , F G, commenfurabilis 

.4. deciroi. e/?, aut incommenfurabilis . SitprimumcommenfurabiUs . Inventa autem máxima, 
menfitra Y^fecentttr tres a r e n D E , E FJ F G, inpartes ipfiy, ¿qualcs , o- perpun* 
í la díHÍJionumparallelí defcribantur ) y t in prima figura apparet. Qupniamigtur 

j.huius, continm D P E , E O , & c , *quales funt j erit arc iuH T , maiorarc» T I , 
CT T Ij maior^ quam l S, CT'C, Quare cum H T, maiorjír, quam K ^ T I , mas 
ior quam QJL; erit totus Rl^maior u t o K L . Quod efipropofitum , 

S E D iam E F, incommenfurabilisfit ytrique D E , F G . D/co adímearcum H f, 
maiorem efje arcti> K L , Si enim maior non ejl3 erit f d minor, yel aqualis, Sitpris 
mum minor; z¡y e x K L ^ (yt in fecunda figura) auferatur ipfi'H. I , aqualis K MÍ 
f e r parallelus ducatur M N . Deindeper Lemma z. Vropef. 8. huitu Ub. reperia» 
tur arcas F O, maior quidem, quam 'F Nj minor-pero quamV G, eT* commenfurahi* 
lis intermedio arcui E F ; Sitque E P, ipfi F O, (jqui minor efi 3 quam F G, atqut 
adeo minor etiam, quam D E , ipfiF G , ¿qualis . ) xqualis , ac per Oj V3paralleli dea, 
feribantur O R, P Q .̂ Quoniam igitur arcas non continui P E , F O, aquales funt9i 
«fique ytrique illorum cemmenfurabilis arcas intermedias E F i e r i t , y t iam efi dem 
tnonfiratum in prima figura^rcasQJy maior a r c u K K . ürgo o1 multo maior erit^ 
tjuam K MÍ ac protnde multo magis arcas ¥L I ymaior erit quam K M : Sed i ? H . I , 

* • *qualhponitur ipfi K M . Quod efi abfurdum. Non ergo H I , minor efiy quam K L . 
S í T demde,fi fieripotefi, arcas H I , arcui K L , aqualis , yt in tertiafigura. 

TiimJíS autem arcubas D E3 F G, bifariam m M^N, ducantarper M, N,paralleU M O, 
5 ^aiuj, N P . Er i t igitur arcas H O ¡maior, quam O I ; ü* K P, maior , quam P L . Quare 

O I , w/wer ír>t, qHam dimidiumipfiat H l , w K-P, rnnitr dimtdh ipfimKL . Cw»; 
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érgo H I , K L j pónantur aquales , minor erit O I , qukm K P . Q>uoi efí alfttrdum, 
Qiíi.i enim arctts É M, F Nj dtmidij. ¿qttdmm D E , í G, equales funt , & non con* 
tihm , non poterit O I j minor ejfe3 qUam K P, TÍ /» fecunda figura demonfiratura-
tfi . Nonergo arcus H L K L , <squalis efi: Sed ñeque mnor eji ojlenfus. U¿ivr 
igitur efl . Quod eft frofoj í tum, 

I I . 
S i in fphasra maximus circuíus tangat aliqucm fphajríE dren-

lum , aliusautem maximus circulus ad parallelos obliquus í ic, tan. 
garque circuios maioresillis, quos tangir maximus circulus primó 
poíitus, fuerintqueeorumcontaólusin máximo circulo primo poíi-
to; & fumantur á circulo obliquo circunferentia; squales, quaí con-
tmuíeqüidem nonfint, fed taraen fincad eafdem partes maximi pa-
railelorum ; per punda autem terminantiaíequales circunferentias 
deferibantur paralleli circuli: H I circunferentias ina:qua}es interci-
pienc de máximo circulo primo pofito, quarum ea^quaspropior cnt 
máximo parallelorum, maior erit remotiore. 

H O C TheoremademQnJtrahitur ex propof. 7, huimlih. quemadmvdum prxce9% 
dens Theorema expropof, 5, demonfiratítfuftrdummodo dúo ciríuli maximi A B i A C i 
fracedentis Theoremapif tangant dúos parallelos, -pt in propof. 7, huiut lib. dicíum^ 
efi . Keliqutt confirtíñiQ figurx a conjiruflione pracedentis Theorematis non dtfe 
f e r t , 

v i l , 

S I in íjíhajra maximus circulus aliquem TpIiaíríE: circuíum tan-
ga^aÜquis autem alius maximus circulus obliquus ad parallelos tan-v 
gat circuios maiores illis, quos tangebat maximus circulus primo 
poíitus, fuerintqueeorum contaóius in máximo circulo primó poÍK 
to; fumantur autem de obliquo circulo íequales circunferenti^quas 
continua; quidem non fínt, íed tamen íint ad eafdem partes maximi 
parallelorum, per qug pundta terminantia nsquales circunferentias : 
deferibantur. maximi circuli,qui& tanganteundem circulum,quem. 
tangebat maximus circulus primo poíitus, & fimiles parallelorum 
circunferentias intercipíant, habeantque eos femicirculos, qui tcn-
dunc á pundlis conta<S:uuni ad punéla terminantia íequalesobliqui 
circuli circunferentias, per qua; deferibuntur, eiufmodi,vr minime 
cóucniant cum illo circuli maximi primó pofiti femicirculó, in quo 
eft contadus obliqui circuli interapparentem polum, & máximum 
parallelorum r ln^quales imercipient circunferentias de máximo 
parallelorum, quarum propior Circulo máximo primó pofito, fém< 
pfcr erit maiór remotiore, 
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H O C eíiam Theorema detnonjlrabitar ex fropef, B.httittf lih. quemadmeJum^ 

fropofitio 9. ex propof. 6, fu i t oflenfa,, dummodo maximi circuli prcpof, 9. ex A, 
predenntes tangant etwdem circulam minoremiUoyqHem D C , tangere dthet, vc% 

11. T H E O R E M A 10. P R O P O S . 10. 
S í polus parallelorum fie in circuníerentia ma 

ximi circuli,qucm dúo alij maxirrá circuli ad angu 
los redos fecent, quorum alcer fíe vnus parallelo
rum , alcer vero fie obliquus ad parallclos; in hoc 
aucem obliquo circulo fumácur dúo quxlibet pun 
^aadeafdem partes maximiillius paralleh, perq; 
polum parallelorum,6cpervnumqueillorum pun 
¿lorum deferibantur maximi circuli: Eric, vt cir
cunferencia maximi parallelorum intercepta incer 
máximum circulum primo pofitum,&: proximum 
máximum circulum per polum,& per vnum pun-
élorum dcfcriptnm, ad circunferentiam obliqui 

^ circuli incer eofdem circuios intercepcam, ira cir
cunferencia maximi parallelorum intercepta incer 
dúos magnos circuios per polum, perqué ytrum* 

3ue punctorum deícriptos , ad circunferentiam 
iquam,qux fie minor,quam circunferentia obli

qui circuliintervcrumquc punólum intercepta, 
1 S I T polus A, parallelorum in circunferentia maximi circuli A B, quent 

duc alij maximi circuli B D , C Djfeccnt ad angulosreílos,& íít B D j paral-' 
Iclorum maximus,& C D , ad parallelos obliquus; inquo fumptisduobus , 

j^.j.kaíu» punftis vteunque E , F , deferibantur per A, polum, & pcrE, F , circuli ma
ximi A E G , A F H . DicOjVt eft arcus B H,ad arcum CF^ita effe arcum H G , 
adarcum minoíem arcu F E . Aut enim a r c u s C F , F E , commeniurabilcs' 
funt,aut incommenfurabiles. Sint primum commeníurabiles,vt in prima fi-

j.deeímí. gura; & inuenta corum máxima menfura P, diuidantur arcus C F , F E , in ar-
to*i*Huiut cus máximsenienfuraeKqualcs, perqué punftadiuiíionum,& polum A,circu-

limaximiducantur I M , K N , L O . Qupaiamigicur arcuscontinuiCLjLK, 
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K ^ F l s lE/aequalesfunt, critarcusB O^maiorquám O N j & O N , maior (S.huHw. 
«quatnNH,&c. Igiturmaiorerit proportio B O , ad C L , q u á n i O N , a d g.qaititíV 
L K j & maior proportio O N , a d L K,quam N H , a d K F,&c. Quare , cum 
fínt quotcunque magnitudines B 0 , 0 N , N Hyfk totidem numero C L j L i v , 

B 

K F , fitque maior proportio primae B O , ad- prima C L , quám fecundas O N , 
ad fecundam L K & maior fecundíe O N , ad fecundam L K , quám tertiae 
N H , ad tertíam K Fj maior erit proportio B H , ad C F , quám N H , ad K F: 3 4.quJnti. M 
Sed proportio N H , ad K F , maior adhuc eft proportione H M, ad F I , vt s.quí^ii. 
oftcnfum efi:. Multo ergo maior eft proportio B H , a d C F , q u á m H M, ad 
E I ; Sed adhuc maior eft proportio H M , adF I , quám H G , ad F E j propte- j4.quiatí, 
rea quód arcus H M , M G , multitudine sequales funt arcubus F I , I E ; eftque 
maior proportio primee H M, ad primam F í , qua: fecunase M G , ad fecundái» S.quinti. 
I E , vt dictum eft. Multo igitur maior eft proportio B H,ad C F5quám H G , 
ad F E . Sit vt B H , ad C F , i t a H Gjad P . Erit ergo maior proportio quoque 
H G , ad P, quam H G , ad F E ; ac proinde P, arcus minor erit arcu F E . Q u i - ie, quiad, 
re eft, vt arcus B H , ad areum C F3 ita arcus H G , ad arcum Pj ircu F E , mi-
tjorem . Quod eft propoíit;um . 

S E D iam fínt arcus C F } F E , incommenfurabileSjVt infecunda figura* 
Pico adhuc,vteft arcus B H?ad arcum C F,ita efle arcum H G , ad arcum ar
cu F E , minorem.Si cnim non ita íit,erit,vt B H , ad C F,íta H G , vel ad arcu 
arcuF E,maioremjVeI ad ipruramet F E-Sit primum,íi fíeri poteft,Vt B H , ad 
C F , ita H G , ad arcum F I , arcu F E , maiorem.Inueniatur per lemma z.pro-
pof,8.huius lib. arcus F K , maior quidem quámF E ,minor autem quám F I , 
Se ipfi C F , commenfurabiliSjducaturque per K , & A p polumeireulus maxi- io«i.hu»»s» 
mus K L . Qupniam igitur commenfurabiles funt arcus C F , F K , erit, vt de-
iponftratum iam eft in prima figura, vt B H9 ad C F , ita H L , ad arcum arcu 
F K3minorem : Sed vt B H>adC F,ita ponebatürHGjad F I . Igitur erit quo-
que,vt H G , ad F I,ita H L , ad arcum arcu F K,minorem:& permutando> vt 
H G , ad H L , ita F I.,ad arcum arcu F K , minorem: Sed H G , arcus minor eí{ 
arcu H L . Igitur & arcus F I,rainor erit, quám arcus arcu F K,tiiinor? totuni 
quám pars,Qupdeft abfurdum.Non ergo eft?vt B H,ad C F , ita H G , ad ar» 
CumarcuF E,miiorem. 

S I T deinde, fí fíeri poteft, vt B H , ad C F , ita H G , ad F E , vt in tertU 
ípra,, Diuifo aircu F E , hifariam in I , deferibatur pev I , & per A , poluro círí huim 
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culus masimus I K.Quoniam igiíur arcus continui F 1,1 EjSquales funt^rlt 

Jtuíus. H K , maior quám K Gj atquc adeo H Kjmaior crit dimidio ipíius H G.Qúa-
S.quiati. re maior erit proportioH K , a d F I , quám arcusdimidij ipfius H G , adF I J 
»j. quinti. Sed vt diraidium arcusH G ,ad F I , dimidium arcus F E , ¡ta cft totus arcus 

H G , ad totum arcum F E.Igitur maior erit proportio H K}ad F I,quam H e , 
adF E: Poniturautem,vt H G , a d F E,¡ta B H , a d C F . Igiíur maior erit que
que proportio H K , ad F I , quám B H , ad C F j atque adeo arcus H K , ad ar̂ -

ío.<jttmt¡. cum arcu F I , maiorem erit, vt B H , ad C F . Qupd eft abíurdura. Demonftra-
tum enim proxime fuit infecunda figura, non pode cílc, vt cft arcus B H , ad 
C F , ¡ta arcum H K , ad arcum arcu F I , maiorem . Non ergo cft , vt B H , ad 
C F , ita H G , ad F E : fed ñeque , vt B H,ad C F , ¡ta eft H G , ad arcum arcu 
E E , ma¡orem,vt demonftratum eft, Igkur ent, vt B H , ad C F , ita H G , ad 
JMrcum arcu F E , m¡norem. Quare íi polus parallelorum íit in circunferentia, 
&c. Qupd oftendendum crat. 

sra.hufiif. 
t.quinti. 

C O R O L L A R I V M . 

H I N C fie,maiorem efla propordonem arcus B H,adarcum C F , quam arcus H G , ad 
«rcum F E. Cum caira fit.vt B H, ad C F, ica H G, ad arcum arcu F'E,minorem:Sit autetn 
niaiorproportio arcus H Cadarcum arcu F E , minorem.quámad F Ei cric quequemaioí 
proportio B H, ad C F, quam H G, ad F £. 

T H E O R . íi. P R O P O S . ir . 
S I polus parallelorum fie in circunferentia ma 

ximi circuli , quem dúo alij maximi circuli ad án
gulos redos fecent, quorum alcer íit vnus paralle
lorum , alcer vero fit obliquus ad parallelos; alius 
autera maximus circulus per polos parallelorum 
tranfiens obliquum circulu fecet inter máximum 
j)arallelorum3& eum, quem obliquus circulus tan 
gic: Diameterfphaeríeaddiametrum eius circuli , 
quem tagit obliquus circulus, maiorem rationem 
habet, quam circunferentia maximi parallelorum 
intercepta inter máximum circulum primo pofi-
tum, 3c máximum circulum per polos parallelo
rum tranfeuntem,adcircunferentiam obliqui cir
culi incer eofdem circuios interceptan^. 

IJSf 
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,. I N circunferentia maximí circuli A B, íítparallelorum polus AjCumque 
dúo alij circuli maximi B C , D E3 ad ángulos redos fecent,quorum B C , íít 
jnaximus parallelorum,& DEjad parallclos obliquus tágens parallelutn D F. 
Per polum quoq; A , alius 
eirculus maximus deícn-
batur A E , íecans obliquu 
D E,in punélo E , Inter ma 
Ximú parallelorum B C ,& 

{)arallelum D F,queni ob-
iquus tangit, poííto. D i 

ce diametrum fphaerae ad 
diametrum paralleli D F , 
inaioremhabere rat ioné, 
quám circunferétiam B C , 
ad circunferentiam D E . 
Sit A G , refta communis 
feétio circulorü A B, A E ; 
& B G ,communis íe&io 
circulorü AB,BC;eruntq; 
A G , B G , femidiametri 
¡píbrum , (cum fe mutuo 
fecent bifariá circuli ma- í i . t . h m a u 
ximi in fphaera) atque adeo 8c rphacr3e,fecantes fe fe in G , centro fph«rs , & 
Circulorum maxiraorum.Sit queque D L , communis feftio circulorum A B , 
D E , qusquoquediametcrfphaerseerit tranfiens per centrum G . Rurfus 
D M,fit communis fcdlio circulorum A B, D F; eritque D M , diameter cir
culi D F , propterea quódcirculus A B , paralieium D F , fecet bifariam per i,-.i.huiu*, 
polos , Item F N , C G , íínt communes feíliones circulorum D F , B C , 
cura circulo A E . Ex polo A , tnteruallo vero A E , parallelus deferibatur 
O E , í í n t q u e O H , E H , communes eius fe£liones cum circulis A B , A E ; 
Eruntque&F N , E H , CG,femidiametri circulorum D F , O E , B C ,quód 
¡pfos bifariam fecet circulus maximus A E , per polos, atque adeo communes íj.i.huíuf,, 
feftiones diametri lint oceurrentes diametris D M , O H , B G , in centris N , 
H , G . Efl: enim & O H,diameter circuli O E , cum eum circulus A B,per po- ij.i.huius. 
lum A , bifariam fecet.Sit rurfum E G,communis fedio circulorum maxirao
rum A E , D E , qua» etiam diameter erit tranfiens per G , centrum fphsra;. 
Deniquc E í , communis íít fedio circulorum D E , O E . Etquoniam re
da A G , duda per polos paralleli O E , redafeftad planura paralleli , c a - lo.i.hmus, 
ditque in eius centrum H jerit angulus O H G , e x defin. j . lio. 11. Eucl. in 
triangulo G H I , redus;atque adeo angulus H G I , acutus. Latus igitur G I , 
maius erit latere H í . Auferatur reda I K , redas I H , cequalis, iungaturque i5.ptimí, 
reda E K . Rurfus quia vterq; circulus D E , O E ^reduseñ ad circulurn AB; 
crit & E I , communis eoruro fedio ad cundem perpendicularis: aeproinde, JS-vadcc» 
CX defin. 3. lib. 11. Eucl.vterque angulus E l H , E I K , redus. Quxmiara igi
tur dúo latera E I , I H , trianguli E I H3duobus lateribus E 1,1 K , trianguli 
E I K,^qualia funt, angulosq; continent 3equales,n5pe redos,vt oftendim us, 
crunt anguli quoq-, I H £ , í K E3a;quales. Quia vero maior eft proportio re-
aaíGI,ad rcdamík,quáraanguU I k . E , h o c c f t a n g u l i O H E , f i b i « q u 3 l i s , 

M ad 
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lo. vndsc. a(j angulú r G E , v t mox demonnrabimis:Eft autenti angulus O H E , ángulo 

B G G,ffqua!!5;(funt enim rcSs O H , B G , communcs fcCHones plánorum pa-
is.vndcc. rallelorn O E , B G/adíeá p! anQA BjparaI!ela?;-necno SÍ reéla; £ H , C G , c o m -

munes fcclioncs corundcra plánorum faftaeá planQ A E . ) erit quoque maior 
proportio reftf G l . s d rcflam í K,hoc.cft, adredarn íibi acqualem I Hjquáfn 
anguli BGG,ad argulum D G E : Vt aurem angulus BGC,ad anguiu'm D G E , 

jj.fejfti. ita eft arcus BG,ad;arcurn D E . Maior ígitur propórrio qüoq; erit reñae G í , 
4.rexti, adrcdaral H,quim arcusB G , ad arcum D E: Eft autcrr!,.vt G F, ad I H , ita 
ij.quinti. G D , a d : D N Jioc eft", ita tota d iamctcrDL, ad totam diametrum D M ; 

(funt enim D N vO H , comnriunesí feftioncs plánorum parallejorum D Fj 
lí.rndcr. Q n^fj^jg ¿ pjano A B, paralJelas-Oígitur maior quoque proportio eritD L , 

.diam.ofri fphíEr^ ad DM,diametrum paraileli DF,qu3m arcus B G,adarcum 
D E . Quapropter, íi pohis paralleiorum ÍJt in circunferentia maximi circu-. 
Jij&c.Quod demonfirandum erat,, 

JL E M M . A . 
O t) autsm maior fif proportio ref1r£ G l , á d refíam l K , quam íinguli 1KES 

¿danguln-m l G E^hoc tbeorsmatepropofito demo.jfirahimus.^, 

I N omni triangulo rc&angulo,, fí ab vno acutorum angulornm 
vteunque ad lams oppQÍirum linea reda ducaturjerit maior propor
tio huiuslateris,ad, eius/egmentum., cjuod propeangulum reótiun 
e^iftitjquam anguli acuri,qutm ¡mea du¿la cum pra^di^olatere, cf̂ . 
feci^ad reliquiui; anguium acucum crianguli» 

S I T tfiangidum, reffiingulfcm E G f , hahem* anguium J , reftumt 
duezturque ab. anguhatutiKl E G , adiatm oppofitim G I , reBa l i 
nca Ek, , vtcmqué. Dico maiorm.eff& prcpcriionemrgffa G í,.ad I K3 
qudmjtngtíli acutj I K . B Í ad anguium. acuttm I G E ..Ducati r emm 

jf.prim!0 > ptr G, re fia G *A ,ipfi £ K3 paralela, occurrms ufis. I E , protrafíti 
in ^ E t quoniam angulus I s refius éjfy. 
emangulus. I E G s acutm > (¿r propte' 
rea ^ I E G, obtufm... Latus-igkur E G* 
in triangulo G E 11 malas ejl lame G i j 
in tñanguÍQ yerhí j l E G ntims latera 
A. G , Quare arats clnuli tx centro G, 
ad intermllum G E S l defcnptus fecabit 
refiam G I ^ produfiam yltra^ 19 nempe 
in B i refiam. vera, G^A cura, , yt; 
mC. Quaniam igitur trlangulum G^í E , 

tnaks-eftfe&ore> G C E i. mmr erit proportio triangull G E , ad 
s.qaint?.:. triangulum G E l^qudmfefior'is G C E , j d triangutum G E l E j l 
s.qtuinti.. autcm.mamadhmproport'iQfefiom,C E3adtriangulum C E . I ^ d m ^ 

i^.primi. 
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nifeftwem G E ZiquUtrixngHhm G E hmmus ftpjeftore G UB.Mul
to intur m m r m t proporño tr'ianguli G s í E9 ad trkngakm G E h 
qnám fettom G C E > a d fdiorsm G E B : ac preinde & cowp&nendo 
m úorem proponio mmguli G J i t , ad mmgulum G E I> qudmfe-
ttoás G C B ,ad fe&orem G E B : Éj¡ autem vt trlangulumG U l t á d 
triangubm G E I , m retta ^ U a d fe&am l £.; & feBór G C B , 
ad feUórem G E B , í u angulas B G C, adangitlum B G E . Malar igitur 
erit qmque proportio J l h a d l Eyqmm anguli B G ̂  hoc'efl^udm an-
gtdi fthl xqstáis í K E3ad atígülum I G E : Vt autcm A I , ad L E , ha eji 
G í y a i l K , Igitur & maiúrsrk proporúo re&a G l , ad retlam í K , 
quiñi anguli l í £ , ad angdum l G E . Quod ejl propofitmi. 

S C H O L I V M. 
A D D I T V R. »» ff(W yerfione hoc loco f eqmns lheo fémA. 

I I S D E M pofitis^iametci- rphser.'E ad aiametrum paraüeli per 
prnidam obliqui circuli.per quod maximus circulas é polo traníir, 
defcripti^mínorem rationeni hábetquám circunferenria maximi pa 
rallelorum intercepta jnter máximum circulum primo pofítiim, & 
maxmum circulam per polos paralleloram traníeuntem, ad<:ircun-
ferentiam obliqui circuli inter eofdem circuios interceptam. 

S I N T defcribti chcuU^tmprxcedentipropof.Dico minorem effeffoportionem 
ÜAmetri fpher* addtam^rumparalleli G E,q^amcircunferente B C } a d c t r c » n * 
ferentiam D E . S^í G H , B I , comm»nes feíliones circulomm G E , B C , c»m circitl* 
A B , (¡ux didmetri illorurn 
ermítyCttm AB,per eorum po
los duSlits ipfospcet bi far ia , 
V ad ángulos reatos.Erit er 
go B I , dmmeter etia fphzrx. 
E t qmniÁcirctüus D E , pos 
nitur reflus ad A S > tranft* 
b i tD E , per polos ipfms A B . 
r.odem modo B C ,per polos 
•eiwfdem A B, tanfihit,cum re* 
£Í:M adipjwm ponatwr , Qtta* 
re M> pwnSíam , ybije mutuo 
fecant,polus erit circuli A Bi 
acpropterea fegmetum D E L , 
quod rettum efi ad circulum 
AEjimequaliter diuidetur in 
E,puntl;o fvbi circuli DE, GE , 
fe mterfecanty minorq; pars 
erit E D ; qaandoauidem ar* •, > . 

tus M D , M L , * 2 ^ / « f « « f , 2 ^ r í ^ m s f u U t n f t ^ x d e f ^ p o U ^ x U s f n t , 

1. fexct. 
Corol.i.j j 
fexti. 

*9-pnBÍ!t 
2. vel4,fex 

if.r.huiui. 

ij.i.huius. 



huius. 
lemma 6 
huius. 
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Ketfa tgitttffyifña E minorerit , cjítam reSía E G ; ac proinde cum circttüs G E j 
w/wor fit circulo D E , tnaior erit circtmferentia E o , quamcircitriferentia D E * 
$ ¿ e n i m r e f l 4 r e c í < e E U * ¿qttalis aufert ex circulo G E , maiorím arcum , quam 
retía D E . , ex circulo D E ; multo magis refla E G , qwemaiov efl y quam refl* 
E D , f t oflendimus ) maiorem arcum auferet 3 zsrc. Quare minar erit propor* 

i'^nimu tío aretts 5 C3 rfflf drf«)7í G E j Í̂̂ ÍW díf drf»»> D E , Quoniam yero eji3yt arcus B C , 
ad totam circunferenttam cir* 

euli B C , tta arcus aE^ad toe 
tam circuferefítia .arcult G E , 
propterfim'.liiudinem atcuum 
B C , G E;(I» hoc enim confíftit 
fimilitudo arcuum, yt ad jue-
rurri circulorum circunferen» 
t ías integras eandem haheanf 

pr¡>portionem,yt m fcholto pr» 
pof $$. l i 6 .Euújrad idtnmsy 
atque adeopermutando3yt ar» 
cus B CJÍÍÍ/ arcü G E , itatot* 
crrcunferentia circuli B C , ad, 
totam circuuferentiam circuli 
G E;erit quoque minor propor 

ti o circunferentitg circult B C , 
adcircunferenttacircuh G E j 
quam arcm 2 C , ad arcum' 
D E ; Vtautem cireunferentia 

Circuli B C , adcircanferent'am circuli G E , ita, efl diameter B l , (qu^ fphxra etiant 
diameter efl'.') ad d'iametrum G H , TÍ Vappus demonftrauit, c r nos in Itbello Arclv», 
medis de dimenjione circuli ofiendimus . Igttur mtnor quoque erit proportio dtameá, 
trtfphar* B l^ad G Hjdianietrum paralleli G E , quam arcus B C , ad ctreunferen» 
iiam D E . Quod eflprapofitum. 

C O R O L L A R I V M ^ 
H I N C fítjiifíem poíitis, maioremefie rationcm circunferenteB C,tnaximí paraltel'e» 

rurn Lfiterceptíc ínter máximum circulura A B,primo pofitam,& máximum circulum AC, , 
per polos parallelotuH) tranfcuntem, ad circanferentíam D E , oWiqui eirculi inter eofdem. 
circulos'inteccepram , quam fiaus torius ad íinum circuníecentise A E , maximi circuli per 
polos parallelorum tranfeuntis-, minorem vero,quam (ínus totius ad finum circunferentiae 
A D5|maximi circuli prima poíiti,iater polos parallelorum, & obiiquum circulum intcr» 
cept.-e.Quoniam enim hoc Theoremate oftenfum eft, maiorem efle rationcm arcus B C, ad 
arcum D E , quím diametri fpha:raead diametrum paralleli G E : vi antera diamcterBÍ, 
fphíera: ad G H, diamettum circuli G E , ira eft B K , femidiameter, hoceft, (mus totus , ad 
G N . femidiaraetrum^oceft, ad finum arcus A E.(Cum enim arcus A G, A E,xqua!es íint^ 
fitque G ílnus arcus A G; erit quoque G N , finus arcus A £ . ) Maior iguur erit quoque 
ratio arcus B C, ad arcum D E, quam finus toriits B K, ad G N, fii-uni arcus A.Et 

R V R S V S.quonll, oftení'úon eft.minorern cfle rationem arcus B C,ad arcum D E.quam 
diametri fehíene addiametrum paralleli. b F:Vtautem diameter fphxrac B í, ad D F,diame 
irum paralleli D F, ita eft B K, finus totus ad DO, finum arcus A D. Minor igiturquoqua 

síi proportio arcus B C, ad arcum D E,g íinus torius ad finá arcus AD.tiüodcílpropüfitúft 
<?. T E R V J i <juid fit fiaus^ex fe^ueati uaéUúone íntslligcm rft 

B 

íf . quími , 
»o.x. huius. 

33.huius. 

35. quiati. 

T t í E C ^ 
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S l i n fphaera maximi circuli rangant vnum,e«n 
demq; parallelomm,intcrcipiantq; íitniles paralle-
lorum drcunfercncias inter vcríiquemaximoium 
circulorum incencdasjalius aucem maxiraus cir-
culusad parallclos obliquus circuios rangac ma-
iores illisjquos tangunt maximi circuli primo po-
f in , fecetq; obliquus idem circulus cofdem máxi
mos circuios primapoficos in punólis poíitisin
ter máximum parallelorum,6c circulum,quem tan 
gunc circuli maximi primo pofici: Diameter íphx 
nxad diametrum circuli > quem tangit obliquus 
circulus, maiorcm rationem haber, quam circun
ferencia maximi paralleliintercepra mcercircuios 
primo pofitos^eundeiTiq; circulum tangentesad 
circunfeietuiam obliqui circuli ínter eofdem cir
cuios mtcrccprarru. 

I N fphsra dúo maximi circuli A B , C D , tangant cuncTem parallelifia 
A C , ifitercipiantq; fimiles paralle- . I 
lorum circunferentias inter ipfos in- \ _ — 
tenefta^ alius autem circulus maxt-
mus E F,tangat parallelura E G,ma-
iorem parallelo A C , i n E , Gtqueo-
bliquus ací parallclos, & ^cet dúos 
priores A B, C D , tnter máximum pa 
ral íe lorumHF,&paral le lum A C , 
ín pundis I , K . Dicomaiorem eífc 
rationem diametri fphaerse ad diame
trum pafalleli E G , quam circunfe-
rentiae B D , ad circunferentram í 
PenL, enim pohim parallelorum , & 
feunáa E , I , K,m3xirai circuli defcri--
bantur L H , L M , L N 5 a c p c r K , pa- . 
rallelus K O, Tecanscirculum A B,in P . Quoniam igitur maíor efl ratio día-
aetrifphaeise ad.diametxumcirculiE G^cju^marcu& tlM,%ad arcum E I ; ra^ 

ñ t í o 
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«oroll. ÍC. tio autem arcusH M , ad arcum E I , maior eft, quam arcus M N , adarcum 
hmüs. I K ; erit quoqimaiorratio diametri fphcerae ad diametrum circuíi E G;quám 

arcus M N,adarcum I K . Etquia arcusP K , ílmilis cft arcui B D , ex' hy-
io.i.huius. potheíij&arcus'OKjümilis arcui M N;éftque srcus P K,minor arcu OKjerit 

quoque arcus B D j minorarcu M N ; ac proinde irinor erit ratio arcus B D , 
g.qumti. adarcum I K}quámarc«s M N}ad eundé arcum IK.Cum crgo óftenfumíít,ra 

tionem diamctriifphaersad diametrum tirculi E G ^ a i o r e m cííc, quám arcus 
M N , adarcumTK; Multo maior rerit ratio diametri fphaers; ad diametrum 
circuli E G , quam arcus B D , ad arcum I K . Si igitur in fpheera maximi cir
cuíi tangant vnum, &c. Qmad erat demonfírandum . 

S C H O L I V M . 
1 N exemplttrigriteo háhetur , maiorem ejfe rationsm drtfU diametri fjih*r* ad 

diametrum circuli E G , <juam arcus B D , adarcum 1 K CHpod (¡utdem ex noftra dea 
moijtratiene liquido conflat. Cum enim dtameterfpharx maiorem haheat rattonem 
ad diametrum circuli E quam arcus B D , adarcum I K j multo maiorétn rattonem, 
habebit d»pla diametri fphxne ad diametrum circuli E G , quam arcus p, D , ad ars 

g.quinti. fum I K ; prepterea <¡uod dupla diametrifflxera ad diametrum circuli E G^aiorem 
rationem habet^uam diameter fph<er<e adeandem diametrum circuli E G. 

1 5 . T i-1 E O R. 15. P R O P Q s. 1 3 . 

Sí in fph^iaparaüeli circuli ínteicipianc cir-
cunferenrías maximi alicuius circuli vtnnqj a;qua 
lesab illo punólo, i n quo ipfe inaximus circulas 
fecat máximum parallelorum -, per punda aurem 
terminannaasqualescircunferenrias, &perparal-
lelorum poloscleferibantur maximi circuli, aut fi 
deferibantur maximi circuli, qui vnum eundem-
que parallelorum tangant^qu:vleí¿ intercipicnteir 
cunferenciai de máximo parallelorum. 

I N fphaera A B , paralleli circuli C D ,s E F-, auferant de máximo circulo: 
AF,duas circunferentias 
a;quales G C , G F,vtrin-
•que á punéto G , in quo 
ci re u 1 u s A F ,1c ca t m a x i-, 
mumparallelorum B G ; 
& p e r p u n a 3 C , G , F , d a 
cátur maximi circuli fi-
ue per polos parallelo
rum , vt in priori figura, 
ííuc tangétes vnum eun-

demque parallelujVtin figura poíleriori/ecantcs máximum parallelorum ii*, 
Hj I . 
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H',T. DicO arcusGH,G T, «quales eíTe.Qupniam ením aícus GC,GF,3equa-
lesponunturjerunt paralleli C D , EF^aequales. Igitur&arcus G K , G L V 
aeq-'ules éfuntl Quare re&x ÚñStx-Q K , - F L^quales cruntjac próinde in cirO-
cuiis Geqaaiibus C D , E F , arcus aequaJcs auferent C K , F L ; & idcirco ínter 
fe fimile$ erunt arcus C k , F L : Eft autem arcus.G H , arcui C K ,.& arcus 
G I , arcui F L , (ímilis, í g i t u r & arcus G H , G í , íihuies inttr'fe erunt, ac 
proinde , cum Gnt ciufdém circul i ,3equales ínter fe ., Siígitur iti fphxra m á 
ximas círculus,&c..Quoddemonftiandum crat.. 

S C H O L L V M 
H 1 N C etiam conftat^ijsdempofitisy cmnes arcus maximotum circuloruminter 

faral íe los interceptas mter fe ¿qtiales ejfe, ejuales funt C H , H E , K G , G L , D T3 
I F. Cw.nenim arcm G C , G H , arctthm G G' i^xquales fint^cruntíy. reft& C H , 
tVytqudes; acpropterea arcus C H}F l^quales erttnt-.Stmt autem arcui C H , 
arcus K o ,D I , V arcm F 1 yar íus L G 3 E H g u a l e s . Igttur tmnes ilü fex ar*. 
sus ¡equales erunt., 

T H E O R E M A 14:. P R O B O Si 14,. 
S I : iafphxia maxímus cirGulüs aiiquem circu-

lamcangau, alius aiuem maxímus circuios obli-
qaus ad paraüelos. cangac circuios maiorcs illis^ 
quos.cangcbac; maximus circulas pi ímo poficus;. 
inxqaales incercigíent circunferecias. paralleloru.; 
cifculorum , Gaarum propiorcs vtriuis polorum 
tnaiorcs erun^qu^.ni ve tTmiles fint remotioribus, 

I N fphxra maximus'circuIus A,Bjtangatcirculum.ACj& alius maximuss 
DEjtágat aliuín raaioré DF,fccct-
que dúos paralleios quofcüq-, G H , , 
B. r,in ki E.Dico arcus k H , U I , ín-
Equales eife , maioremque cílc k H , , 
polo confpicuo propiorem , quám • 
vt fimilis- fit arcui E I , remotiori:, 
vel iprura E B", polo., occulto pro-
piore eíT'e maiorem , quam vt arcui; 
K G , retnotiori ííraiiis í íc.Perpun-
fta enira E , K , deferibantur maximi : 
circuii Lr E , G N ',:tangentes círcu-
lum A C9ita.vt,femicirculi a.C,per 
N , & ab. A , per B, procedentes non,; 
conueniant: ítem femicircu.ri. a4> L , . 
per E , & ab A, per 1̂  tendentes non ; 
coeant. Erunt'ígitur arcus M^H,, 
EJj.fimiles ..QHarc ^ H , maior eft 3 quám.vt_arcui E I ¿ fimilis í í t . Eodem 

17. i.hums-
••8. z.huius 
j .huius. 
jgtertij. 
10, vcL 1J. • 
a.huius. 

j.huíiK. 
aS.tertij. 
lo.vel i } . -
3 .huiuío 

16,-

IJ.l.huílMa 
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tnodo,quoniam finiiks funt arcusB N^G kjCrit B E,alteri polopropidr mi~ 
ior,quám vt fimilis fít arcui G k,ab eodem polo remotiori.ltaque fi in fphae-
ra maximuj circulas aliqué eirculum tanga tj&c.Quod erat demonñrandiuiw 

F I N I S L I B R I I I I . T H E O D O S I I . 

A D L E C T O R E M -
t P O T E R f N r , fi placel, ha dm figura tribus Mis propofitloníe 

fecunda Ub, 3. adimgi, vtomnes cafws linea perpendicularis F U per-
j¡>KÍantw • In prima namque harum figurarum fegmentum inftfiem 

t A F B , efi femicircu-
^ lusycadit^ perpendicu 

laris FL/mtra fegmen 
tum ^ í D B : í n pofte-
riore auteeadem F L , 
in ipfam drcmferen-
tiam sA D B , cadit, 
exiftente eodem fegmen 
to infiflmte o í F Bft* 
micirculo¡qu€madmo-

á m & in tenia figura difia propofttionis ídem fegmentum infiftens 
*A F Bt femátcu lm eft, lineafa perpendkularis F L , extra fegmentum 
*4DBt cadit • tfoc, benigne leftor, te latere nolmmm. 
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B A M B E R G E N S I S 
E S O C I E T A T E I E S V 

S Í N V S , V B L S E M I S S E S R B C J A R r M 
in circulo fitbtenfirum: 

L I N E M T A N G E N T E S , A T Q^V E 
S E C A N T E S , 

P R i E F A T I O . 

I C I vixpote/i, quantam ins. 
rebm ta júfironomicü, quam 
(jeometricü,cvtilttate haheat 
Sinuucognlúo'.cu innúmera* 
billa peneprohlemata nAflro* 
nomica , & Geométrica ad 

njfumper caículum & rationem Sinuu remcen 
tur, vt tum ex noftris triangulis recítünek > ac 
íjthmcisjum ex Almagejlo Ptolemú.exmfira 
C¡nomónica ^ e x a l í j s variorum Aflronomo-
rumlibrismanifefmmejl. Gluarejumapaucis 
admodmn S 'tnuum demonjirationes fmt expli-
cat popera pretiu mefatturum arbitror,fi> quan 
ta potero bremtate, ac perj¡)icuitate.exnjarijs 
aucioribm, pr&Jertm ex Ptolemao, Purbachio, 

JSI 2 atque 

Sinuá y*, 
liut. 



too s i % r r. 
a t q u e l o b a n n e R e g i o m o n t a n O y d e m o n f l r a t i o n e s 

c o ü i g a m ^ q m h m o m n i u m - a r c u u m f i n m c h o r -

d ¿ t s c o g n i t a s h a b e a m m , & t u b í d m S m u H m x 

a c c h o r d a m m i a m a m í d t ü j c r i p t o r t b u s ' f u p p í ^ 

t a t a s e x a m i n a r e , ( f a c í l e e m m e r r o r i n n u m e r o -

r u m t m p r e J Z w n e c o m m i t t i t u r ) £ ( f n o u a s a l i a S y 

q u a n d o r c s t i d e r i t ( p o f i t o S m u f o t o v e l d i á m e 

t r o q m t c u n q - y p a r t i c u l a m m ) c o n d e r e p o f í t m m . 

Q V O N I A M v e r o R e c e n t i o r e j J u m m a 

f e l i c í t a t e e x f n u b m aliMÜneat c o ü e g e r u t > n i m i ~ 

m m T a n g e n t e * > a t q u e S e c a n t e s , q j t f a c d t u s 

q m d a m y a c h r e u i u s d e m o n f t r a r e n i v d e h i f c e e~ 

t i a m l l n e ü a g e m u s . H a h e n t e m m I t n ea h & e g r e -

g m m v j u m i n r e h m < t é j l r o n o m t c ü £ f G e a m e -

t r i c ü y v t e x n o f t r i s t r i a n g u h s p l a n ü , a c f p h a r i * 

c i s fiet p e r j f i c u u m . I n i t 'mm a u t e m f u m e m m k 

D E F I N I T I O N E S . 

C O M P L E M E N T V M arcasalicums,effi' 
exceií.asj qua quaarans eum íuperat , íi arcas mi-
mor eft quadrancea.velab eo fuperatur, íi eil qua-
á r a n t e n i a i o r . f 



S I 

m 
C H O R D A cí t lmearedlaarcumquemcun-

que in cuerno lubcendens.-
I I I . 

S l N V S reótus eft dimidium c h o r á x fubten- ^ 
dearis dupla eias arcus, cuius dicicur fiiius redus. 

Vel aliter. 
S í N VS reólus eíl linea perpendicularis eadens 

ab vno extremo arcas,cuius dicitar finas re¿l:us,in¿ 
diaraetrum circuli ab altero extremo eiufdcni ar
cas du6burLi. 

l i l i 

S I N V S verfuseft pars diametricirculi i 1 1 ^ 1 ' ^ ^ 
cxtreglum dati arcus, cuius dicitur finas verfus, 6c 
í inum reóíium eiufdem arcusintercepta.,. 

V . 
S I N V S complementialicuius arcas eílfinas pL^y^ 

reólus alterius arcus^qui complementum eft illiasqald, 
arcus, cuius.dicitur fiaus complementi. 

V I . 
S I N V S totas eft femídiaméter circuli * hoc sin«stot̂  

eft, finas reótus, vel verfus qaadrantis circuli. 
V I j . 

$ I N V S tam re6l:as, & verfus, quam comple- f / r c a S 

mentí alicuius angvili reábilinei eft finus illiusar^^ld, 
cus, qui in eirculo defcripto exangulo inter duas 
ic¿tas angalum coaíii cuentes inierijeitur 

MX:TG«-



E X P O N A T V R . circulus A B C D , cuhs centrum Z,per quoi dueantar iu t 
eliametti A C , B D , fefe ad retios ángulos fecantes totum circulum inqudtuor 

t í .ietuj. quadrantes abítales dtmdentes, ytpote qui angulis rtftis eqmlihus in centro fub 
tenditnt»r:fHmanturq»e arcus equales A A G; Item B F , B 1; CT* reft* ducantur 

ExépU defi F G , F I , fecantes diámetros m H , CT* K . Arcas igitar F B , dicitur complementum 
initlonun»» arc„s p A. «p,^ quadrans A Bj^rf»»» F Ajfttperat arcw F B . Eadem ratione arcus 

F A , complementum nominatur arcus F B.ltemarcus B ly complementum appellatU'r 
urcus A l i au taarc» B Ijfuperatur quadrans A B , '̂'f'* A I . 

R E C T A deindeVG, 
chorda dicitur arcus F A G5 
C?* retía F I , c/jorík arcus 

F B I . E t quia diameter A C , 
fecas arcü VAG^bifaria fecat 
quoq; retía FGjbifariá^yt eoi 
coroll. i . propofio . l ib . l $ . 
TLud. ccftat, (quod tamenin 
lemate fequetibreuius ofiede 
mus.)erit retía, F U,finMS re* 
tlin arcus VAjuxtapriore de 

fin.finus reí l i i quia efi dimi* 
diuchord<e F G ,fubtendentis 
arcü VAG,duplum arcm F A , 
cuius F H¡dicitur fwus.ltaq} 
fiquemlihet arcü, eiusqi chov 
dam bifaria ficemus ydmiditíi 
chord<e dicetur jínus reSlus 
dimidiati arcus.Hincfatlum 

Sinus « a i efiyytSin»s re¿U hplerisque 
eurdicámt dicantur Semijfes refíarum 
ícmifles re- i » circulo fuhtenfarum . tadem queque retía F H , eritfinus retlus eiufdem arcus 
circulo fúb F Affecmdumpofieriorem defin.Jtnus retli'.quoniamperpendicularis ejl3dutla ab F , 
leiifárum. extremo dttti arcus addiametrum A C , ab altero extremo A^etufdem arcus duclam^ 

j.tenij . propterea quod retía E A3fecans retid F G ¡bifariam,fecat eande ad ángulos retios, 
B s E C T A yero A H ^Jinus yerfus ejl eiufdem arcus V A s cum Jit pars diametri 

A Cy mter Asextremumdttli arcusy& fiaumeius retlum F H , intercepta . Dicitur 
autemyerfushic Sinus .quia yerto modo collocatur , ft cum (inu retío confsratur, 

Sinus ver» ^ I J 
íüs cur di- ^unc nonnulli dicunt fagittam , quoniam injlar f a g t t t £ eji in arcu F A G , <t chorda, 
catur fagit JG^excufía. 
»»• R E C T A porro F K , e í l fwus complementi arcus F A; quia eflftnus retlus arcas 
Sin' vcr/"s F B3 qui complementum efi arcus F A. 
«Ucuius ar R E C T A autem K B, efi finus yerfus complementi arcus F A , hoc ejljfmus yer-
cus quid. Jus arcus F B, qui complementum efi arcus F A. 
Slf rr^ acT ^ O N N V L L I porro Afirenomi Sinum , <pe») nos retlum diximus yapptllani 
cundu« Ité s'num retlumprimum;Sinum >ero, quem Sinum complementi diximus¿yocant Smum 
finus pri- retlum fecundum. Vt retlam F H , appeüant finum retlumprimum arcus F A Í re» 
mus & fin9 tlam yero F K , finum retlum fecundum eiufdem arcus.Sunt al i j etiam , qui finum 
aV d̂̂ iuos Te^umfirnp^c'ter' aPPêent ítniim prm um f yerfum autem dicantfinum fecundum. 
4*m ¿ i d . Q » ^ 

3 
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< W d h e r i m ^ t i n t e l l í ^ a ^ n o r e s ^ m y a r i e d e f i n a s f t t n t h m i . Ñ e s cammitnem 
wiwmlo' imni ire immmus.Cttenim wmfiriptaresdefmitaliqm loqmntttr,fim= cuiusrinuí 
perinteRKrHntfmumreñu.m-.ntftUlHm yocentfinum complemenn,atit yerfom. abfolute. 

S E M I D I A M E T E R. deinde A E,Jiaíts efi tam retlus^quam yerfus quadrane i^te]^^ 
tU A B: qwtoruá diatu-rjiue maximuítpropterea quodmaximus ftt emnmmfinuum " . ^ ^ ^ ^ 
tam retlorttm^Mm compUmetorum.immo yero V maior ernmbmfintthu,s yerfis tU ^ J ^ ^ f " ' 
lortpm a r c w m , qtti qmdrante minores f m t \ Solstm minar efifinahut yerfis tllomm mus cur fic 
a r c m m ^ i q u a d r a n t e f M t m i i o r e s , yt tnfraduemus , qm q u i d e m r a r w m y f w dicatur. 
yenimt^qttam al i j . Velcerte dicitur totm., fme maximiís^qma in t M a S t m t m , '» 
q»a Simts retti tantummodoponuntar , ommumSirmum maximmefi tile , qi^ f»*» 
drantijeitgradihíts^o.refpondet.yt ex tabula Sinttum, qmm mfra ponemos,perfpf 

ctM'nerit . .. _ _ TT 
P O S T R E M O , rsSía E erit recia F H , fmtti rsEins ang*U F E H í re* 

n a autem F K , complementt etasdem anguli ,• r ecí* A H , Dúo are a . 
^ ^ r / ^ . - ^ a ^ ^ reSi. F H5 r e í í ^ arcus F A , m « r c ^ defeupro ex an* fem,cucu_ 
?»;o F E H3 mterceputsínter rettas E F , E A, angulum ditlum conftituentes: recta cjentes e-. 
rt»fe»» F K 'efifinas complementi eittsdem arctissv retía A n,fmus yerpts. r jem habít 

C A E T E K V M dúo arcus femicirculmn conftkuentes emidemprorfushabentfi-
num3tamrea»m,q»amcomplementi-,q»emadrnodü v dúo arcm ctrcuhtm conficten* ^ 
tes ynameandemí; chordam lubent: finus tamen yerfieorum differiint, conpcmntq; circul¿ con 
totam circuU diametmm. V t dm arcm F A , F C , confidentes femmrculum A B C , ficiétes. ca-
eundem lubentfinum refam F H , qmmadmodum w dwo arcm F A G , F C o^eomm ^ ^ ^ 
dtibU arcvlu-m confidentes .eandemhabent chordam* G , emus dtmidnim ejt^nus ^ 
refim F H T r yult prior defimtio finus reíH } qui quidem finus rettus F H , linea diferentes, 
perpendicu'lans ef i jut la a commum extremo ^ y t n u f q u e arcttsV A, F C , a d d t a . confieos 
metrwn A C , ab extremis reliquis A, C ^eorundem arcuum duBam >ytyultpofie* 
tior Cmus retti definitio. Udem dm arcus F A , F C , eundemfinum complementt ha- sin9 verfu, 
bentV K ; propterea quod arcus F B , cmus finus refíus efi F K complementum arcas qua-
y ^ e í L . S i l t a m e n y e ^ f i ^ e m n o n f ^ J e d A H , efi finus yerfus arcus d ™ 
f A; z s r C H efi finus yerfus arcus F C:qui quidem duojtnus yerjt diametrum A 

finu toto. 
coní í i tuut .vbi yidesfinum yerfum C H , arcus F C^uadrantem fuperantn matorem puoan|u . 
efíe femtdiametro.feujtnutoto b.. fi!Sequales 

S I C etiam dúo aLl id- .obu.srenis gua l e s eundem finum habent tam reBum, 
q ^ m complementt patet inangulis A E F , F E C quorum ytriufque finus r<* ^ a u C c á 
Bus el} F HÍ ^ ^ í m comphtpenti F K.^ro^tere.t gií^. rfre^^í A F , F C tn¡t~ finus ver-
^ - ^ n ^ ^ V ^ ^ F H3 T « autem finus* dtcíurn fos d.ft re -
# S'»»í w w e « T^j í eorundem angulorum ydem nonfunt,Jed A H , finus yerjus ejr ^ ^ ^ 
anvuli A E F , nempe arcus A F , CT1 H C , d ^ / i F E C , p*ta arcus mcuú c6fi 
F C . Conficiunt autem ambo finus yerfi totam dtametrum A C c>anc. 

R V R S V M i ? » ^ r e A ^ c« .m>» arcus ¿quahs efi fegmento dtametrnnter cen* ^ „ ^ 
ttum V finum reííum complementi eiusdem arcus Íntertetlo : Smus autem compLe* plementi> 
mentí cmusUbet arcus aqualis efi fegmento dtametn ínter c e n t r u m ^ finum retlum cuifegmen 
J Z L m a r c u s p o f i t o . V ^ F ú j n í & m arcus'V A , tquaUsefifegmento diametr* 
E K - e ^ F K finus complementi eiufdem arcus F A^qualis efi fegmentodtametn E H , - ¿ I M U 
oh parallelorrammum H K :funt emm tam re£U H F , E K quam reB* K F , E H , 28. páaai. 
p a r a l l e u J o p t e r reBos ángulos H , E , K5 F . U i n c f i t j f i n t dúo arcus quorum ynus 
altenus ftt complementum , y t r i » f * i ' finumreBtim^ualeme^complemento finus 
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- Duorumar ^erfi a l t s r í m dVMS.'Vocdmm ame coplementum fmus yerfiftgmintim dtdmetn, q m 
tum^nus0 *ífeflntíS yerfi*s dfemidiametro f í i p e r a t m , f i e m s arcm quadrante minor efi3 -pal fe» 

.aherius cft midiametrum faperat ¡ f ie i i t sarcm.maier eft quadrante . V i H E , dicimm comple* 
compknié menttim tant fmus yerfi A arcui F A , refpcndentis , quam fm-us ysrfi C H , a r m i 
^u ,̂9, ^""^ F C , refpondentis . Vides igifur , duorum arctmm F A , F B , quorum trius alterms 
libet xqua eJt complemelitU''n3fiíl'imreélumV K , arcws F B, ¿qwalem eJJeiffiH E , complemento 
lis eft com- yerfi A H j alterius arcas JF A: E t r e f l u m F H , rirr?*í F A , aqualem cj]e 
plementcj ipfi £ Kycomplemento finus yerfi'ñ K , alterius arcus F B . 'Eademrattone , quonicím 
ahedu^ar <írc*í * B' complementum eft arcus F Quides finum reEíum F H,íí}-f»i F C^qualem. 

ejfe ipfi E Ks complemento fmus yerfi B K 5 alterius arcus F B; EÍ fmum reÚum F 
rfrmí IB^tequalem ejfe ipfi 
E H , complemento finus ferfi 
C H , alterius arcus F C , Sic 
etiam finus compleme ti arcus 
cuiufuis tsqualts eft compleme 
to finus yerfi eiufdem arcus, 
V t F Kjfinus complementi ar» 
tus A F j y el F C , <tqualis eft 
ipfi H E , complemento finus 
y e r f i A H 3yel C H , arcus 
A F j W F C . 

P A R I ratione in eodem 
circulo, yel tncirculis ¡equas 
Ithui ifinüs tam refti^ quant 
yerfi3aut finus complemento -
rum arcuum xqualtum., ^ • 
quadrante minorum^tequales 
funf.'Et contra ^qualiumfis 
nuütam reíforum, quam yer 

forum,aut finuum compleme» 
torum^arcus quadrate mina* 
res zquales funt. Arcuu yero 

tn<tqualwm , cir quadrante minorum, finus insquales funt,finus quidem tamreÜús 
•quam yer fus maioris maior , minor is yero minor ¡ f inus autem compleme ti maioris 
arcus minor , c minoris m iior ; E t contra , inaquaíium finuum tam reSíorum.^ 
quam yerforum , aut finuum complementorumin<equales arcus funt, maioris quia 
dem finus tam refti quam yerfi maior arcus , minorJs minor jmuieris autem 
finus complementi arcus minor y&mtnoris maior. Sint enim arcus aquales B F 
D G . Dico eorumfmus retios F K , G L , aquales effe;ltem finus yerfos K B , L D) 
nec non finus complementoru E K j E L .^Cum enim arcus B F , D G , ¿quales funt, 
erunt qvoque angultB E V , ® E G^quales.Suntaux & refti a n g u h K ^ q u a l e s i 
nec non latera E Fj E G:¡ iSquaUa,ytpotefemidiameíri..lgiiur tam latera F K 
G L , quam latera E K , E h^inter fe <equalia erunt. nempefinus reftf inter fe, fi
nus complementorum Ínter fe.Detrattis autem E K , E L^qualibus ex fenniiametrk 
E B , E reliqui erwtt finas yerfi K B, L <equales .qmd eftpropofunm, Sint iam 
finus aqualesfiue reftt F K , G L^fiue yerfiK B^L D , fiue finm ¿omplemmtnr^m EIC, 
£ L . Divo pm B F j D G 3 ejfe guales ,Namfi F K , G L , fint ¿qHdeSy erunt torum, 

^uáirAta 

cus. 
Coinple-

nientum ñ 
iwas verfi 
quid. 

54, pnmi. 

•In eodem 
circulcauc 
aqualibus, 
arcuum s-
csualium 
fiaus xqua 
les íuiu;8£ 
contra. A t 
arcuú ina:-
qualium (i 
ñus iuequa 
Ies funt; & 
«oncra. 

ay.tertJ). 

aí.piimi. 
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qmdrata^cfmlia, Cum ergo qmirata , reflarurnTL ¥3 E G3 ¿tqttdlid'^mqiíefint, & 47. ptimií 
illi qmdem <eqmlia fmt quadrata ex F K , K í j m i c yero quadrata G L , L E Í a c 

f romdedm quadrata ex í K E , duohm quadratk ex G L , L E , ¿qual ia -.fiau* 
ferantur dúo equalta quadrata recíarum F K , G L , ¿qualia remanebunt quad.ra* 
ta ex E K , E L ; ac protnde refla E K , E L^quales erunt.Quare cum latera EF9 
E K j laterihuí E G , E L , £qual ia fint3^y bafis F K ^ bafi G L , £qualn;erunt anguli S.ptimf. 
E E B} G E O, £quules; acproinde arcm B F , D G , aquales erunt.Quodfifinus 16. tcníj, 
complementorum E K , E L , fmt equales, cftendemus eodem modo , reftas F K , G L , 
^tquales eJJe.Quareft pr iw^runt arcus B F j D G3<equales.si tándem fmws -verfi K B , 
L D ,ponantur ¿quales ; ijs ablatis ex femidiametris E B , E D , relinquentur finm 
vomplementorum E E L , xquales.Quare rurfus ofienderntu,ytprius 3 arcus B F , 
D G , aquales ejfe. quoderat ofiendendum.lam yero fitarcui B F j maior a r c u B M, 
C?' ducatur finus M O. Dico finum reCium F K , maiore effe finu reflo M O; Item finió 
yerfumKB, maiorefinuyerfo O Difinuyero coplementi EK^minorefinucoplementi 
EO.VoJito enim arcu T)G3<tqu/ali arcui BV¡erun^ytdemonflrauimus}tamfinus refli 
F K j G L ^ u a m y e r f i K B j L D ^ finuí coplementoru E K , EL^xquales.Cum ergo L D , 
tnaior fit}quam O D}erit queque finuf yerfits KBjfinu yerfo ODjnaior-.ltem cu E L , 
minorfit}quam E O^erit queque finus coplementi E K , minar finu coplemmtt E O . 
Ducatur M N3ad G L,perpendicularis ,eritque N L j p f i M O^aqualis.Cum ergo G L , j^.prítai, 
maiorfit3quam N L3 /JOC efi^quam M O^erit quoq;finus reElus F K^maiorfinu re£io 
M O. <poíí demonfirandumerat. Sit denique tamfinus reñus F K , maior finu reño 
M O , quam finus yerfus K B^finu yerfo O DÍ v finus complementi E O, maior fin» 
eemplementi E K.DÍCO finui maiori tam reño3quam yerfo refpondentem arcum B F9 
tnaiorem ejfe arcu D M , qui minori finui tam refto, quam yerfo refpondet.At maios 
t i finui eemplementi arcum refpondentem D M, minorem ejfe arcu B F , qtpi mineri 
finui comphmenti refpondet. N a m f i ¥ K } maiorfit)quam M O , auferatur K P, ipji 
M Oj aqualisj ducatur P Q^ad F K , perpendiculares, ducatur que Q J L , a d n E , s 
perpendicularis.quaipfi P K,/JÍ)C efi)tp(iU.O) £qualis erit;acproinde,ytpaulo ante 3 4.primi, 
ofienfum efl}erunt arcus B Q, D M, £quales iprepter ¿qualitatemfinuum reCiorum 
QB - j M O. Cum ergo arcus B F , arcu B Q^^maior fit}erit tdem arcus B E,arcu DM, 
maior.QubdfiKB^ maiorfit^quam O abfeindatur B R-, ^ D O , £qualki duca* 
turque R. Q^3ít¿ B E^perpendicularis:Eruntq; arcus B Q^, D M , ytpaulo antemon» 

frrauimui^qualeSyob £qualitatemfinuum yerforum R B, O D . QíMrc drcííí B F , 
maiorfit arcu B Q^, entidemar<us B F , árc» D M^maior.Si tándem maior fit E O , 
quam E K j detrahatur E L , J^ÍÍ E K, aqualifj ducaturquead u D , perpendicularis ^ngUjj ^ 
L G; nruntcp, arcus B F , D G , ob£qualitatemsinuumcomph'mentorum E K , E L , quales ha-
¿equales^ytpaulo antefuit ofienfum. Quam ob rem cum arcus D M , arcu D G j sit hem finus 
mnor,erit ídem arcus D M., aren B Fj minor.Quod eflpropositum. ^^ualcs.Scc. 

I D E M prorfus dicendum efi de sinubus angulorumMam anguli xquales ha* rter^a 
hentsinus £quales tam retios.quamcomplemetorum^z? yerfos^c.propterea quad |"j0 iatUÍ 
¿quales anguli insiftunt in centro aqualihus a r c u b u s ^ c . re<So angu 

P O S T R E M Q - m omni triangulo reflangulo, si latus reño ángulo oppositum 1? ^ 
fbhatur sinus totus^rtliqua dúo latera funtstnus reñí reliquomm angulorum acta ^ it 
torum^quibus opponuntur. V t in triangulo reftangulo EKF}r» quo E v¡efl-sinus to* vtrumuís 
tus yytpote femidiameter cir culi ex TÍ, defiripti , latus r K , efi sinus reflus anguli lacerum re 
F E K3ex def in .é .Sk queque si idemeireulus ex f} deferiberetur^fjet latus E si* g^"°r"^t 
nm reflits anguli E i Ktexeademdefw.ó .Qwd etiam hinepatet^uod angulus E F K , angUii iCXl 

O ¿qual is ü oppoíiti» 



j^primi. 

Si in trian
gulo reftá. 
guío, iatus 
redo angu 
lo - oppoíi-
tá fie íinus 
totus jeric 
vetumui te 
liquorum 
alterum la 
tus fínus re 
ñus eíi. 
E.eíia linea 
ecétro du-
ña. fecans 
aliam redá 
bifariá fe-
cae quoque 
arcum ,cui 
illa, fiiibten 
ditur.bifa-
tiam: Etcó 

to6 S l N f S. 
¿qualis eft ángulo-alterno A E FÍ cuius sinm reflits e$í,ex defih. 6 refla v H . , qui& 
qmdem.íeqítalis sji iateri E K. v.odem pafio yirumuis reliqmrum laterum in trian^ 
guio reSlcingwlo eft sinus complementi angftli acuti sibi adíacentii , nempe sinas conis--
plsmenti UUm arcuíjcmus alterum lattií eH sinus reBpts . VÍ / » eo dem triangulo res 
¿langulo E K P, latm r K^efi sinus complementi anguliu F K3 siuearcm F A, cuius 
sinm re£lo F H^alteru' latm E K , xqttah eñAtem latm & K , <eqtuile efl ipsi F H , «=-
nui complementianguli F E - K , sisearcm F B, cuius alterttm latm F-K , ÍÍ»«Í redm-
eJ},Ssd iam Itmma^ cmv¿> fupra fteimus ¡nentionem^demo.nfiremus. 

L E M M A. . 

S*I in circulo Teá:a linea é centro duólta aliam re¿lam non per cen1 
trtim duótam bifariam fecec, fecabic eadem 6c arcum, cui illa reíla-
íub ten di c u r, bi far iam: E t íi arcum fecet bifariam, fecabit quoque re-
¿lara ei fubceníam bifariam. 

£ E C E T "m.eademfigura nffu E *A }n6thm F G } BifariaminHl, 
Dko eandem fecare quo 
que arcum E G , bifaria* 

tn<A, & contra. Dufita 
enim re fia E G ; quomfr 
dúo latera EF3EH3ma 
guli E F H^qualiafunt 
duobus lateribus E G9 
E H , tñanguli E G H , 
vtrumq; vtñqueibafu^ 
H F » bafí H G ifomtur 
aqualis ; erit angulas. 
F E H 3 ángulo G E H , 
t&qmlis . Jgitur arcuS' 
j l Eyarcul \Á G^qualis 
erít, Quod efl propofitui. 

r E K V M fecet ia 
reBa E ^ arcum F Gs¡ 

bifariam in A:. Dico eandem fecare quoquereftam F Gy bifariam in H , 
a^.tef«j* Quonlam en'marms Â Fy^í G , aqudes funt^erunt quoqy anguH F E Ftr, 

G E H> aquales. Jgltur cum & dúo latera E F t E H , trianguH E F H3 
dmbmlateúbm E G., E H , trianguli E G H^qualiafinti.&runt & b ^ 

MWml' fes H F , B G}£quales,Quod efi propofimm 
E % hoefeqmmr3reBamE ^A, qu&afaum F G,hifariamfecabin 

l § c m quocjuen&ml: G i U f a ñ m ' m f í ^ y t fupupofmmm* 

Sif tími.: 

F 

Si 
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'<iy O N I A M yero Sinus to¡:m(hoí efijfimidiameter cuitutih clrmllyintell igi* 

t u r ab Ajlronemií diuifits inaliquotpartes £^mles i yt ratione barttmpartium om* Omnes 
nes aliosfinm metiantur^proportionesye omnium finman adJlnum iotrftm^im adfe- ñus expri-
midiametrtm innumeris exprimantsexplicadmipaticis erit, irv qmtpartes fetnidias muI|tlJ r il1 
tnetrumdifirihuerint: Ñeque enim omnes eodemmoioeam ñ m t p a r t i i i . Vtolemttís f ^ ^ h 

emidtametrum jecattn óo-partes ¿qttales, totamyero diametrum m 1 zo. ñus totus 
Quamlibet deindepartem concipit diuifam tjfein 60.Minuta 3 quoduis Minutum concipitur 
in éO.Secunda.Hanc diuijionem omnes ferméantiqai^ & nonnulli ex recentiorihuf^ dÍU'' 
Ínter qmseft OrontittSyfecutifunt.Supputamt amemVtolemtm l i h A . A l m a g e f l i t a * . ^ ^ ^ ^ . 
hulam omnium chordarum , <p<c arcubus femicircuU dimidiatogradufefe ordinefu= ltt circuli 
perantibus^initio f a ñ o abaren ^O.Minutorumirefpcndetitnpartibw¡qU'aru-m i t o . in qnotpar 
tota dtameter continet, Oronttm yero tabvlam condidit omnium fmuum, qiti arcu* \es í"ecetu'r 
btfs quadrantís yno Minuto fefe ordinefuperantibus, initio faEío ab arcu i . Uinuti , ^ A i ' z ^ e -
refpímdent, inpartibm3qmrum 60.femidiameter^feufinus totus continet. Ar^abel le. 
yero Arabs confiituit femidiametrum partium 1^0 , acproinde totam diametrum 
partium 300, quas quidempartes rurfas diftribuit in Minuta > Secunda^t Vto* 
lemaus.Sed rtrouis modo femidiameter, siue diameter diuidatur 3permoleftum efii 
altos omnes finus Jiue chordas in eiusmodi partibus inuefiigare 3cum femper multi* 
flicatiodwiftoyextraflioy; radicumper fraSíiones Agronómicas infiitttendafit; Vel 
certe Varíes i n Minuta , -ac Secunda conuertendie, contra^Minuta ac Secunda in 
Vartes:qu<e res yalde laboriofa ejt non folumpamm exercitatis in Arithmeticls, ye * 
rumetiamperitifiimis. 

Q V A M O B R E M alij Aftronomi, inter quos efi Georgius Vurbachius, loan¡> 
nes Kegiomontanus.Vetrus AppiaHUS,femidiametrum,boc eft) sinum totum3in multo Cfiftioáíoc 
pluresparticulas tquales partit i funt} ftpotein partes 1 0 0 0 0 0 0 0 . yel 1 0 0 0 0 0 . eft diuiíío 
I t a enim opus non eritpartes has in Minuta , ac Secunda dijhibuere; cum yna ha= ^ i ^ f a p 
t.ttm partium sit y e l multo minor^quamynum Secudum femidiametri in partes 6 0 . totius ia 
fecundumV.tolemaum diuife 3 yel certe non multo maior . Namynum Secundum efi parcicuias 
"a" 1 6̂  o o "o" totius femidiametri diuife i n éo.partes^cum Copartes conttneant 'oooóooo. 

hanc yero -t- .non ejj'e multo maiore illa eadem ———— ^ I ta* 
que etiási in sinu aliquo negligatur interdum vnaferme particula ex rooooooó. 
particudis sinus totius^multo tamen minar error committetur , quamsí¿ leg l iga tur ' 
ynumferé fecundum ex z 16000 , Secundis3 in qua. sinus totus intelligitur ejfe diuis 
fus:Siyero negligatur y na feré particula ex 1 0 0 0 0 0 . particulis sinus totius , non . , >. 
multó maior error comittetur^quamfi negligatur ynumferé fecundum e x z i ó o o o . 
fecundis^in quee sinus totus difiribuitur. 

S V N T etiam , qui difiribuant sinum totum in partes í 000000 . yel 6cooo. fít finus 
extantq; tabula sinuua loan. Kegiom.compositx^ inquibus sinus totus íotpart icu* tus fecun-
las ponitur continere : fedmagis inyfu eflapud Aftronomos diuisio sinus totius in ^"'^ coin* 
partículas icoooooo.yel 100000. Immo communis fere yfas omnium obtinuit, TÍ nmneoi V-
• r • 1 1 1 • . , íum.&raua 
tn Jup^tattombus^quie exstnubus depromuntur3stnus te tusf tatuaturpart ícu las ms ab ail. 
rttm 100000. qualem W nos tam in fpÍ7£ra3 quam in Gnomonica alijscpue operibu-s ftore ÍU -
eenflituimus :quamuh3quo maior ftterit sinus totus3eo etiam aecuratior fupputatto g 
atc¡ue calenlus reddatur.ConJhmxitporro íoan*Kegiem, tahulam omnium sinuum, ri CJieuj¿ 

O 1 <¡tii 



Mcuratío • 5fw' ¿rtubuis qtmdrantisyno Minuto fefe ordinefuferríntihus refpondent3 inpart ía 
i cm. quo hm sirnts totius in partes. loooQOQoJ.imsi^initiofaÚro ab arcu> i.lAiimti'*c['Mm noh 
maior fue- famma cura.ac diliventia exammammtti , in qmbufdam losis correximus-. ano* 

finus to ^ • i ó . . ,. 1 . J i r-r 1 1 tus. ntampropter typographorum mcurtam mendis omnmo non carebat.tlanc tabuLarn 
emendatam mfra fuhijciemti'S,siprius demonflratienes ex loanne R.i'giomo7it.ano pos-
tifíimum'decerpt.'M exponarmiiSyqu>'hus omnium arctmm sintis numefii exprimípoj^int 
inpart ihús sinm totius in quotitis partes difirihuti, f ofl tabule yero yf»m fubijcit 
mu-s qmque Vtolem<ei & aliorum de'monJlratíones}qmbus omnium arcumt chord<e 
numeris exprimantur^ex quibus rurfas fac i l i negotio tabula sinuu confiruipetejl. 

A T Q Y E inprimis, si in plano ali quo Quadrans tantee magnitudink conftrue* 
r.etury TÍ eius arcus cammode in 90. gradus^ O" singuligradus in 6o.}Ainuta;ttem* 
que y traque eius femidiameter^ siue sinus totus^in looooooo.partes ¡equales , yel-
etiam inplures ¡paucioresye diuidt poJfet3facili negotio sine ylla fupputatíonis moles 
Jl,ia,aut laboreyommüfínuu magnitudines cognofeeretur^si ex smgulk arctn Minud. 
tk refía ad ftramque femi diametrü perpendicular es ducerentur.Yt in quadrate hoc 

Qiio pa^o A B C , si a n » s B C 3in Gradus, acMinuta fecetur^ (NOÍ ob fpatij anguftiai eum in 
omnes fi- nouempartes fecmmus.yt sin. 

ñas polsm c 
cognofei ia 
máximo a--
liquo qua-
drante,fii9c 
vilo fuppu-. 
tationis la
bore, aut 
mokília... 

Á-0, 

14* primi. 

3,4. pnmi 

/ 

450 

gula denos complectatur grA 
dus. y Item y traque femidia» 
meter in looooooo.particua 
laí^yel inpluresspaucioresye 
difiribuatur,atquead ytram. 
que fenndiametrumperpendi* 
cularesducantur : eruntper* 
pendiculares ad femidiame* 
trum A ducl<e, sinus re£U 
arcuum quadrantU a p m t í » 
Biincipientium, quibus <equa 
les funtportiones femidiame 
t r i A Canter pmSlum A 3 & 
ferpediculares ad femidiame 
trum A C h u f l a s . Quot ergo 

f articulas cotinebunt hapor 
tiones exillis 10000000. tot 
f articularU-crunt sinus re£l* 
arcü quadr antis.Eodemmod». 

tam sinus complementorum arcuum eorundem^quam sinus yersi cognofeentur, Per* 
pendiculares enim ad fenjidiametrum A G , demiff<e funt sinus complementaruntj qui* 
bus xqualis funt portiones femidiametri A BJ inter punffum A , eT* perpendiculares 
tí¿femidiamelrum ^lS,duSí:aí:Vortiones yero eiufdemfemidiametriAB3interpun* 
¿hím B j & diftasperpendiculares funt sinus yersi eorundem arcuum a puniio B j 
incipientiim.Sed quoniamfieri non potefl 3 yt Quadrans tanta magnitudtnis repe» 
riatur 3 qui commode tot dimsionesrecipiat, inuefiigabimus sinuum magnitudines 
per demenfirationes Geometricat^posito sinu toto quoteunq;particularum,fequen* 
tibuspropofilionihus.Satis autem erit,finus retíos omnium arcuum inquiramus: eos< 
his enimeognitis & finus complementorum. O1 ferfi eerttndem areuum patefient r. 
•vkmyfto tahi'A* Sinm m exponmm*. 

looooo.oo A 
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T H E O R . i . P R O P O S . i . 

í N Qjiadrante eirculi íumptis arcubus xqua-
libusjíi ab eorum cerminis ad alícrutram femidia-
metrorum, vel ad rcclam íemidiam-ecro paralle-
lam , perpendieulares ducanturj erunt fegraenta 
femidíaroctdjVeliliius parallelaeincer illas perpen
diculares intercepra^in^qualia, maiiisc|; erit illud, 
qiíodalteri fenudiamecro propinquius eít. 

S I T Quadtans ABC3in quo arcus iguales fínt I X E , E F , á quorum ter-
ra'inis ad femidiametrum A C , vel ad reftam R S , ipíi A C , parallelam per
pendiculares ducantur D K G , E L . H , F M I . Dico fegmenta G H , H I , vel 
K L j L M,in3qualia eíle}maiuique eíle G H , 
quám H I , vel K Ljma¡us,quám L M»Com-
pleto ením femicireulo B C N,producantur 
re6c£ D G , E H , F I , vfque ad O , P, Q . D u -
QÁS quoque reótis E T , F V,ad D O j E P3per-
pendicularibus , iungantur reíbe E O , F P. 
E t quoniam arcus D E , E F , aequales funt, 
erunt anguli quoque D O E , . E P Fjillis infí-
lentes jSequales: Sunt autem Screfti anguli 
T,V,cequalesJgitur cum tres anguli trianr-
guli E O T , tribus angulis trianguli F P V , 
íint£equales;quód tamilli.^quám hiduobus 
reftis fínt ajquales; erit & reliquus angulus 
T E O , reliquo ángulo V F P , a;qualis : ao 
propterea aequiangula erüt triágula E O T3. 
F P V . Quare erit vt O Ejad E T, i ta P F,ad 
P V: Eñ aute refta O E ,.maior , quám reda 
P Fj quod illa centro propinquior íit^quám 
h^c.Igitur & reQra E T , maior e ñ , q u á m re
da F V . Cuín ergo refta E T , aequalis fít 
fegmentis G H , K L ,ob parallelogramma 
T H , T L j & reda F Vrfegmentis H Í}L M , 
©b parallelogramma V I , V Mj erit quoque fegmentum G H,maias fegmcn-
to H I,& fegmentum K E/cgmento L M . In quadranteergo eirculi fumptir 
arcubus squalibus, & c. Quod erat derr.onñrandüm. 

B R E V I V S . Ducatur refta D F , fecans femidiametrum dudam A Evin-
Z}&reaanvE H,'in a, producaturque refta F V , vfque ad b. Quoniam igi^ 
tur arcus D F ,feftus eftbifariamin E,fe¿ta quoque erit reda D F,b¡fariam 
jaZ^ex-iemmate in defiaitiombus ^oíito^ ac proinde D a5.raa¡or erit quám 

Perpédicu-
lares ex ar
cubus qua-
dtátis fqua1 
libus ad'a!-
tenura fe-
midiame -
trorunijvel 
ad rtdam 
femidiam« 
tro paral -
lélam du-
ft? auferuj 
fegm enta 
inxqualia « 
maiufqjeft-
illud, qá al 
teti femi-
diamet ro 

pinquiu»' 
eít. 

3a . prima» 

4. rexri. 
i5.tertij». 

14 ofn.sai^ 



Di'fFerentíij 
fiauú reiSo 
ni á princi 
pió quadrá 
tis vfq; ad 
eius finem 
fenfim de-
crefcunf.a» 
deovt fin9 
minotu ar 
caá maio-
tes habeác 
differénas, 
^íin9arcuú 
maiorújdú 
modo are9 
habeát dif-

.fer«ntías.?-
quales. 

Latera De 
cagoni , 8c 
Penca goni 
in vno eo-
demq; cir
culo quo 
pa£lo iaue* 
niaacur. 

47.pnmu 

I7.fexti. 

no 5 i n v s. 
a F . Cum ergof í t , VtDa}ad aF,itab V ,ad V F , crit quóqueb V ,maior , 
quam V Fjhoc €ft,G H , maiorjquám H Ij & K L , maior quám L M. 

C O R O L L A R I V M . 
C O N S T A T ex hac propo(iiíone,íj qnoteunque arcus quadtátís a femídiametro eadé 

incipientes habeantxquales d.ííerencias, exceflusve ; finus redos minorum arcuum habe-
re maiores diíFercntias,quáin finus arcuum maiorum ; adeo vt differentis íinuum á prin
cipio quadrantis adíinemvfque femperdecrefcancNatn (i in eadem figura huius propof. 
accipiatur arcusf X, arcubus D E, E F, a:qualis,ducaturque refta X Y, ad femidiameirum 
A C, pcrpcndícularis^abebunt quaiuor arcus B X, B F , B E , B D , a:qua!es exceílus. cum 
B X.ipfum B'Fi fuperetarcu F"X ; & B F , ipfum B E, arcu E F,quiarcui F X , pofícusell 
acqualis-; & arcus B E, arcum B D , arcu D.E.qui arcui E F., aqualis fft . Sinus aucem reéli 
eorum arcuum funt A Y , A I , A H, A G, ve fupra in expoficione definitionum docuimus, 
cum íint partes femidiametri A C> ínter centtum A, & finus complementorum interieña;, 
v t pat^t. Ec quoniam in hac propof. detnonftrauimní,re£latn G H , maioretn efie, quám 
H I> & H I , maiorem, quám I Y ; liquet, exceíTurn G H, inter finus arcuum minorum B E, 
B D , maiorem eflecxceílu H I , inter finus arcuum maiorum B F.B E : Item exceílum H I , 
inter finus arcuum minorum B F, B E, maiorem eíle exceflu I Y , inter finus maiorum ar
cuum B X, B F. Eademque ratioeftdé cacceris. Confiar igitur.differemias finuum reiftorum 
fenfimdecrefeere á principio quadrantis vfquead eius finem :Idquodperfpicué ex finuum 
tabula appatec. 

P R Q B L . T. P R O P O S . z. 

L A T E R A Decagoni., &Pentagoni aquila
ten in vno eodemcj; circulo inuettigare. 

Q V A M V I S haec latera inueniantur.per.ea, quse ab Euclíde lib. 4.runt 
demonftrata : nihilominus eadem á Ptolemas© lib. i . Almagcfti cap.9. inuefti-
gantur rationealia , quae ad'plurímorum finuuminuentíon-em muitum eon-
aucit.Eftautem hae.c.ratio.Sit circuí us}vel(quod fatiseft)femicirculus ABC^ 

ad cuius diametrum A C,ex D5centro 
educatur perpendicularis D B . Diuifa 
quoque femidiametro C D , bifariam 
in E5ducatur reíla E B,cui^qualis ab-
feindatur E F , iungaturque re^a F B. 
Dico reítam B F , eíTe latus Penta-
goni, & D F , latus Decagoni in cir
culo A B C . Cum enim redla C D , 
fefta fit bifariam in E , eique addi-
ta D F ; erit reaangulum fub C F , DF* 
vna cum quadrato redas D E , xquale 

quadrato reóbe E F , ideoq; quadrato reftse E B , quse i,pfí E F , equalis 
eft: Eft autem quadratum redas E B, aequale quadratis redarum B D , D E . 
Igiturredangulum f u b C F , D F , v n á cum quadrato redsDE,sequaleeft 
quadratis redarum B D., D E : Ac proinde ,dempto communi quadrato reda: 
DE,relinquetur redangulum fub C F , D F , asquale .quadrato red» B D , 
hoc eft, quadrato redae C D. Quamobrem eritsvt C F , ad C D , ita C D , ad 
D F5 proptereaque reda C F,diuifa erit in D,extrema ac media ratíone. Cum 
igiturmaius fcgraentum C D , f i t latus Hexagoaiin circulo A B C , ex co-

roil 
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E \ fina re» 
docuiuíuis 
arcus quo> 
pafto fin us 
com píeme' 
ti eiufdem 
arcus, & ex' 
chordá cu» 
iüfuis ar -
cus qua ra--
tionechor-
da tcliqui 
arcus femi* 
circuli co-
gnofcatur. 
47. primií 

ron.propóf.i^.lib.^.Eucl.erit irínusfcgmentum D F,látus Décagoni in eo--
demcirculojVtad propoí". 9. lib. 13, Euc!. demonftrauimus. Rurfus quoniam. 
quadrato lateris HexagoniBD ,vnacum quadrato lateris -DecagoniX) i0, terttjv 
sequale eft quadratum lateris Pentagoni in eodem circulo: Eft autem eifdem dec, 
quadratis rcólarum B D , D F , osquale quadratum reótíe B'F j erit quadratum 47. primi. 
Jaterís Pentagoni «quale quadrato retlae B F ; ac propterea refta B F , lateri^ 
Pentagoni squalis. Latera igitur Decagoni ,& Pentagoni aequilateri-in-vno' 
eodemque eirculo inueliigauimus.Qjiod faciendumerat, 

P R O B L . 1 . P H O P O S . 3. 
E X íinu redo cuiufuis arcus auadrarite mi-

noris cognito, finuni complcmend eiufdem ar-
eusjlte ex chorda cuiufuis arcus femicirculo mino 
m,chordam reliqui arcus íemicirculi cognofeere. 

S I T primo cognitusf ínusreausD E , arcusB D,cu¡usarctrs complémen 
ti íínus íít D F , quem cognofeere debemus . Duda refta D Averit quadratuní 
reftcB D A , gequale quadratis reóiarum D E , E A . Si igitur ex quadrato finus 
totius D A5not¡(Ponitur enim íinus totus particular utn certo numero com-
prehenfarum) detrahatur 
quadratú finus reóti D E , , 
cogniti in partibus finus 
totius D A , relinquetur 
quadratum reftx E A, na 
tum; ac proinde per radí-
cem quadratam re¿ta E A, 
in eifdem. partibus nota 
erit. Gum ergo rcíla E A, 
aequalis íit íínui comple-
nienti arcus B D , hoc eft,. 
rĉ tae D F ,cognitus erit 
D F , finus complementi arcus B D , cuius finus re£í:us D E , nótlis cft pofítus.-

S I T deinde cognita chorda A B,arcus A B5& chorda BC,fubtendens re-
liquum axcum BCjiernicircul^quam iubemur inueftigare.Qu.oniam angulus 
B,re£í:us eft in femicirculo , erit quadratum diaraetri A C j^qualé quadratis 
chordarum A B}B C.Si-igitur exquadrato diametri A C,not3e (Ponitur enim 
diameter diuifa in particulas certo numero comprehenfas) dematur quadra
tum chordae A B^notae in partibus diaraetriA C , notum relinquetur quadra
tum chordae B C!; ac proinde per radicem quadratam chorda B C , in eifdem' 
partibus nota effícietur.Ex finuigitur redo cuiufais arcuSj&c. eognouimus.' 
Qupd faciendüm erat. 

G O R O L L A R I V M ~. 
HÍTNTC efficitur, finum verfum cuiufuis arcus cognofeí quoque ex cognito Chu redó. 

Q^oaum enim es. ítuu it&V D í , cogaofcitui finus compleraenii D l:, hoc eft A t;lí finus* 

34;pnffli;< 

; 1. tertiji-
47,primiaj 

Sinas • yttí-
fus cogno
feí tur ex coa 
gnito fina.; 
t;e&0!)> 
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Cuiufuisar 
c' quadri-
tc miuoris 
fin9 teñas 
raedioloco 
jj) portiona 
lis eft ínter 
femifié fi-
nus totius, 
& finú ver-
fam alicri9 
atc9,q pno 
tis duplus 
eft, & qua-
drance quo 
queminor. 

{.tertij. 

j a . pntni, 
4.fexti. 
15. quinti. 

Ex finu re-
&o cuiuf-
uis arcus 
cogni to no 
tus fit Gnus 
reñus alte-
rius atcus, 

3ui lili us 
imidiú fit 

JJ . primi. 
5.huías, 
Ij .fcxti . 

finu totoAB.notus relínquemr Gnus verfusEB» 
' arcus B D.dematur ex fina 
arcus B D. 

T H E O R . i . P R O P O S . 4 . 

S I N V S re£lus cuiuílibet arcus quadrante mi 
noris medio loco proportionalis eft inter femif-
fem femidiametri, feu finus totius, Se fmum ver-
íum arcus alterius, qui prioris arcus duplus eft, 6c 
quadrante quoquemínor . 

S I T arcus quicunque C E , quadrante minor,cuius dimidium íit C D .Dí -
uifa autem femidiametro A C , bifariá in G , ducatur ex E , ad A C , perpendi-
cularis EF,iungaturque refta A D,qu3e duéta chordam C Ejfecabit iivH,bifa-
riam, ex lemmate á nobis ad definitiones fupra demonftrato,atque adeo & ad 
ángulos rcaos. Erit igitur C H , finus reaus arcus C D , & C F , finus verfus 

a r c u s C E , qui duplus eft arcus C D , cum E F , fit 
eiufdem arcus C E3 finus reílusivt ex definitionibus 
conftat. Dico C H , finum reftum arcus C D , medio 
loco eíle proportionale ínter C G , dimidiú finus to
t i u s ^ C F , finum veríum arcus C Ejqui arcus C D , 
duplus eft.Qupniá enim dúo anguli A C H , A H C , 
trianguli ACH,3Equa]es funtduobus angulis E C F , 
E F C 5 t r i a n g u l i E C F , q u o d angulus CjVtrique 
triangulo fit communis ,& anguli H , F ^reéli; ^quian 
gula erunt triangula A C H , E C F . Igitur er i t ,v t 

A C , ad C H , ita E C , ad C F : Et permutando, vt A C , ad C E , íta C H , ad 
C F. Vt autem A C , ad C E , ita eft C G , dimidium ipfius A C , ad C H , dimi
dium ipfius C E . Igitur erit queque vt C G , ad C H , ita C H , ad C F;ac pro-
pterea C H , finus reftus arcus C D5medio loco proportionalis eft inter C G , 
lemiflem finus totius,& C Fj finum verfum arcus C E , qui arcus C D , duplus 
eft. Igitur finus reéius cuiuílibet arcus quadrante minoris , & c. Qupd de-
monftrandum erat. 

C O R O L L A R I V M. 
C O L L I G I T V R hino.fi finus reñus alicuius arcus cognirus Gt, notura etiam Geri 

Gnum reaum alterius arcus, qui illms dimidium fie: íta vtex E F , finu teao arcus C E, 
cogníto cognoícatur etíam C H, finus reaus arcus C.D, qui dimidium eft arcus C E . Nam 
ex noto finu redo E F , notus fiet finus E I , complementi : quo ablaio ex finu toto A C, 
(sequalis enim eft finus E I , icñx A F.)notus relinquetur finus verfus C F , arcus C E , vt m 
coroli.príEcedentis propof. diftum eft. Cum ergo finus C H , fie medioloeo proportionalis 
inter medietatem finus totius,& fiaum verfum C F, vt oftend¡mi]s;erit reftangulum fub di 
midió finus totius, & finu.verfoCF.contentum aequale quadrato finus C H . Q u a r e f i 
multiplicetur medictas Gnus tóuoé ía finum veríum C F , ptoducetur quadratus numerus 



s i % v $. m 
ifriüsfclí ,cafes'taciix quadratá riotüm dabi.t finura te&n'm C H , Eademque ratio cft 
dccxittis. í :; •. - i'tt ~ • 
, 11> E M hac etiam rationc oftendi poteft. Quoniatn cnim E F, finus rcñus arcus 

C E , notus ponitur, cognofcetur & É í , íinus complemeati ei ufdetn atcus, hoc eft, re- j.fiuíuf, 
fia A F , illi acqualis. Detraíla igitur redta A F , hoceft, finu complementi arcus G E , j^.ptiiní, 
ex fina toco A C , cognitus erit finus verfus F C , arcus eiufdem C E , vt eciam in coroll-
propof.j.oftendiraus. Qij'a V€ro quadratutn refte C E , arquale cft qaadratís reftarurn E F, 
F C i fit, vt quadrau reftarum E F , F C , notarum in vnam fummam colle&a efficiant 
quadratum reftx C E : cuius radix qnadiata ipfam reftatn C E , iedd«t notam ; ac proindc 
huius radiéis dimidium dabic C H , finura re^uni arcus C D4', qui dimidiam eft datiarcm 
CE,notuiri! 

V I C I S S I M exhac cadera propof.4. colligitur, fi íinus reñus alicuius arcus cegnltus-Ex finu rc-
fit,notum etiam fieri finura reftum aireriusarcus,qui illtus duplus fit,dummodo quadran- doeuiuf-
te fie minonita vt exC H, finu redo arcus C D , cognuo cognofeatur etiam E F , finus rcílus uís are9 co« 
arcus C E, qai arcus C D.eft duplus.Cum enim finus C H,fit medio loco proportionalis in- gnito not» 
ter medictatem finus tot¡us,& finum verfum F C , vt oftendimus; erit reiftangulum fub di- fitlinus te 
midió finus totius, & finu vetfo F C , contentura zquale quadrato finus re£H C H . Quare &as alteri• 
quadratum finus C H , noti erit illud reftangulum-, quodiuifo per dimidium finus tocius, arc'.qui ¡1-
notuseuadet finus verfus F C . Quia vero reda C E , cum fit dupla finus C H , noti nota eft, Ji» fitdupl» 
etit &eius quadratum notum: áquo fi aufera tur quadratum finus verfi F C, noti.relinque- dummod» 
tur etiam quadratum reñí E F, notum; (cura quadratd reeftac C E, quadratis reñarum C F, quadranta 
S E,fit 3Equale.)acproinde radixquadrata illiuí notum dabit fiaum reñum E F. minot fit, 

S C H O L I V M. 

Ij.quinti 

QJT O D fi quandoperpendicularis E F , femidiametrum A C ¡fecet UfttrUmr yt 
in hac figura contingit, erit adhuc C H ^ finus arcus C D, 
medio loco propontonalis Ínter C F ¡femijjemfinus totiusy 
C Cvyfinü yerfum arcus C i ^ u i arcus CD^duplus efl.-£.rut 
enim rurfum triangula A C H , E C F , equiángula j ac 
froinde^rt A C , ad C H , ita i . C} ad C v : E t permutan* 
do } TÍ A C j <i¿ C E j ita C H , <ÍÍ/ C F . Cum ergo fit, yt 
Á C 9 a d C E , ita C dimidium ipfius A C , a d C Hjjdimis 
dium ipfitc4 C Eserit quoqsyt C F,<ÍÍÍ C H,?/vt C H,á!rC F; 
proptereaq; C finus reElus arcus C D^edio loco proporp 
tionalis efiinter C vsfemijjemfinus totinSyZy G v^ftnumyer 
fumarcus C G , quiduplas efiarcus C D. 

H I N C fit,fiperpendicularis E F , femidiametrum A C ¡fecethifariam 3 reftam 
C H , ¡equalem ef¡e re fia C F . Si enim maior ejfet^aut minor, nonpofiet ejj/e, TÍ C F , 
ad C H , ita C H^ ad C F : cum ynaproportio effet maioris inxqmlttatiSj c r altera 
tninoris tntqualitatis* 

T H E O R 3. P R O P O S . 5. 

S 1 N V S reólus arcus graduum 54. componi-
tnr ex femiíle íinus rotius, & finu redo arcus grad 
1 8 . Sinusautem verfus arcus grad. 71. componitur 
ex femiflefinus totius, & finu verfo arcus grad. ^6. 

p I N 

Sinus re¿l* 
grad. 54,E-
qualis eft 
femifsífin* 
tou' .&fi-
Bui gra.18. 
fimul. Sin* 
aút verfus 
grad. 72 z-
quaiisefi fe 
miífi fiaus 
toiius,^: fi-
nui verfo 
grad. 36.fi
mul. 



3 .tertij. 

34.prím¡. 

Ji.prini¡. 
S-primi. i 
J.pnmi. 

4.prímí. 

J^primi, 

H4 S ít X P\ 
I N quádrante ABCyGt BDjarcus grad.,54. acproindeeíysx^lementuta , 

G D,grad. 36.quod diuidatur bifariam in H,vt vtcrq; arcuú CH,HDVhabeat 
gi'ad.i8.Pucatur D M>ad ABjperpeiidículárís pro finu areus grdtf.^^&J D E , 

ad AC,perpédicularis pro íínu arcusgrad.jó.Iünga, 
tur quoq*, refta AHj,qu3e ppr lema in dcfínitionibus.' 
demonftratüfecabit t t & i C D,in I , bifariarrijac pro-
inde ad ángulos re£tos:«ritq; proptcrea C I,finuS 
re£tus arcus C Hjgrad. iS.Süpta tandé rctta E I;,ipíi 
E Cj^eo^ialijdiuidantur A C } A F,bifariá ¡n G , , | í ,& 
ex K5ad A C,perpendicularis ducaturK E^Dico íís 
num reóiú D M^arcus grad. ^.hoc eft-, redam A E , 
illi equalé,conippni ex A G^dimidio finus totius, 8c 
ex C í,íinu redo arcus grad.18.hoc cft,redara G E , 
(quae cü A G,conftituit totam redá A E,)equalé ef 

fe ííaui redo CI.Itera íínü verfum arcus grad.72,.componi ex dimidioríinus to 
tius, &ex C E , finu verfovarcus C grad. 36.hoc e{t,redara E K)(qu£ cum. 
fínu yerfo C E3 redara C l^qomponit)3equalem eíle dimidio finus totius,íp-
fam vero C K , effc íinum verfura arcus grad.7i.h0c eft,3rcum C L , (cuius fi
nus verfus eft C K,)eíre grad..7i.Duda enira reda L N , ad A B , perpendicu-
larijpro finu arcus B L jiungantur redce A D 5 D F . Quoniam igitur arcus 
C H , grad. 18. continet - j - , quadrantis B C , ( q u ó d quinquies 18. faciant 90.) 
continebit ^rcu^ C D , eiufdern quadrantis., ac proinde proportio arcus 
C I>,ad arcum B C , erit vt i.ad ^.Eft autéra,vt arcus C D , adarcum B C^ita.. 
angulus C A D , a d redumangulum B A C . Igiturproportio anguliC A D , 
adangulum redum B A C , erit quoque,vt i.ad^.ac proinde angulusC A D5 
confinebit - |- . vnius anguli redi.Cura ergo tres anguli triangulí C A Djcon-
tineant — v n i u s redi,hoc eft5sequales lintduobus,redis,'fintque interTe 

' aequales dúo anguli A C I>, A D Qcontinebitvterque eoru.m vnius redi. 
Et quoniam angulus D F C ,anguioDC F,eft dequalis,q,uód& rédf D F , D C , ' 
osquales fint;(cum enira D ' ^ p r F , latera trianguli D E F ,sequalia íint lateri-
busD Ej E C , trianguli D E C , angulosqUc ad Ejcontineant xqualeSjVtpo-
tercdosjsqualeserunt b a f e s D F , D C,)continebit queque angulas D F C4 
-j*.viiius redi;ac proinde reliquus angulus D F A, ex duobus redis,hoc eftjex 
—-s—. vnius redi,continebit vnius rediiGumergo angulusD AF5oftenfus 
fit continere -y-, vnius redi, & ómnes tfes anguli in triangulo A F D , conti-
neantJL-^-.- vnius redi , continebit angulus A D F , -^-i vnius redi, propte-
reaqueaagulo D A F ,sqHalis etit. Quare jequalia erunt latera D F , A F . ' 
Cura ergo reda D F , redae D C , oftenfa fit seq,ualis,erit & reda A F^redae D C , ' 
squa lis :ideoque & k F , medie tas ipfius A F , ipfi C I , medietati ipfius D C , 
sequaliserit. 

R V R S V S quoniam AKsKF,asquaIesfunt;additiscEqualibus E C,FE5, , 
erit reda compofíta ex A k, E C , aequalis redse K E: ac proinde K E , meciie-
ías erit femidiametri A G3 quandoquidem A C , diuifa efbin duas partes awjua 
les,quarum vna eft K E , altera vero, reda ex A K , E C , compofíta . Eft igi-
tuF: K E , a;qualis ipfi C G . . Ablata ergo communi reda G E , rcmanebunü-
^quales G K , E C . Eft autem E C , furaptáipfí E F , aequajis. Igitur 
Si K , ipfi E F , asqualis erit ;additaque communi reda F G , erit E G , ipfi F K , , 
^aJis4hac.€%j£ÍLC Ircui oílendimvii AipraxedinikE3efle aequalem.Com- -



s r v> r s. n^r 
féníturergo AE,(quoe finui D M,arcusgrad.54. íequális 6ñi) ex A Gsme-; 
dietate fínustotíuSj&G E jquoeaequaliseftoftenía finuiGI, arcusgrad. 1 8 . 
Qupdéftprimum. 

l'A M vero , quoníam K F , ipíí E G ; & E G,ipfí C I , ©ftenfaeftKqualis: 
C r i t ' K F , íinuircíao C I , sequalis : Eft autem K F ,ipíi A K , aeqüalis. Igituf 
critquoque A K , ipírC I,aqualis.Cum ergo A K , finüi L N , ü t x q u a l i s ^ ñ t ^ ^ ^ ¡ ^ 
é t í a m f i n u s L N ^ n u i C I , aequaUs.EftautemCI, fínusarcusgrad. iS.Igitur 
& L N ,finus erit arcus grad. 18. ac proinde arcus B L , cuíusíinus eñ L N , 
continebitgrad. 18. ideoque eius complementum C L ; continebit grad. j z . 
Cü.íus finus verfusKCjCÓponitur ex C G , medietate íinus totius,& ex G K , 
quas finui veríb E C , arcus C D , grad. 36. oftenfa eft aequalis.Qjjpd eft-fecun-
dum.Itaque Sinus redusarcus graduum 54. componitur >&c. Quod erat 
demonftrandum. 

C O R O L L A R I V M . 

ex his,tnangu!um A C D.cuius bafis C t), futitédítgradus 5 tf.verticemq! 
[e líbfceles.cui us vtercjue aeqdálium angüloram C , D , reliqui anguli ad 

C O N S T A T . 
habec in centrceííe Ifófceles.cui us vterque aeqdálium anguloium 1 JJ , icmjui anguu 
centrum duplns cft . Nam angulus C A D , oftenfus efl continere ^_.vnius rcái.vtrutnque 
vero Ct Se D, ' 

T H E O R . 4. P R O P O S . 6 . 

D I F F E R E N T I A chordamdtioramarcuu 
femicirculi,quorum alcer taco minor fie arcu grad. 
no . quantoaker rnai-or eft,asqiialis eft ehorda^ ar 
cus, quo alceruter diótorum ar^uum ab arcu grad. 
iio.differr. 

I N femicirculo A B C , íit arcus B A, grad. 120. arcusTero B D , co tan
to minor, quinto arcus B E , maior eft vquorum chordaefi D , B E : atfcin-
daturque B F,ipíi B D,aequaiiSj&iunganturre¿l9e A D , A E , A'fvBicp E l 1 , 
difíerentiá duarüchor 
darum B D , B Ejaequa-
lem efle chordae A E , 
vel A D.Cópletoenim 
circulo5&inrcr¡ptotriá 
guio aequilatero A B G , 
cuius vnum latus eft 
ABjchorda arcus grad. 
no.cum fubtendat ter 

<iá circunfcretrtiaí par-
temjcrit angulus A G B , 
tertia pars duorum rc-
¿Wum.Cum ergo ei sequalis íit angulus A EB, incodcmcum illoexiftens 

P fcg-

Dífféréatía 
intér chor-
das duotií 
arcuú.quo* 
nialtet t i 
to fie mi
nor árctí 
grad. 120. 
quáto altee 
maior eft, 
Cquatchoc 
da: arcus» 
quo alteru» 
ter diftorií 
arcuu díf-
ferc abaren 
grad. t i ty . 

2X.ternj. 



*7.terti) 

fegmerlto A G Bierit & A E B, tertia pars duorum re^orunt; Dfeinde, quo-
niam latera D B , B A , trianguli D B A, lateribus F B, B A, triang.uli F B A», 
aequaliafunt,angulosquecontinent3íquales-5erunt bafes A D , AF^inter fe 
aequales . Cum ergo A D , ipfi A E , asqualis fít,propter aequalcs arcus A D , 
A E j e r i t & A F , eidem AE,a2qualis j ac propterea.anguli A E i:, A F E,3equ^ 

jls^nti^^t^iifit;Í^í^4,te'm^i.l^-yfc<!^.r|cU||vij.%.j,t^rt%!jars duorura redo.-» 
rum.Igitur & A F E , tertia pars erit duorumiredorum;atque adeo & reliquus,: 

jx.ptími. E A Fj tertia pars erit duorum rectorum. Quaretriangulum A E F^aequilate-
rum erit,cx coroll.propof.ó.lib.i.Euci.ideoque reóla^E F,difFerentia chorda-» 
rum B D , B E,chorda2 A E , vel A D ja»qualis crit . Differentia ergo chordap-
rum duorum arcuum.femieirculij&c. quod erac demonftrandum., 

C O R O L L A R I V M.. 
S E Q^V I T V R hinc,fi^uorum arcuumjqu! fimul gíad. i2ci. confíciant, choreta: fimuli 

iunganruc , effici chordam arcus compoíici ex arcu grad. 14.0.',&• areu minore illorum duo
rum «fi i nEquakí finc.Ica namque vides chordas BíD,, D A*, atcuutn B 0,0 A,corificieiuiutn; 
grad.iio lirnul furnprasxquati chordx B E, arcus B A E.conip'oíiti tx ateu B A, grada 2 o.. 
& arcu A E, qui ñai'noti A O, xqualis eft:propteiea quocLvt.deínoxiftutum eft,. diffitrentiai 
t F. inui chordas B,D, B E, iqualís eft ch-ords A.. O.. 

T H E O R. 5. P : R O P O S . 7 . / 

S I quandcasc|uantitatem excedat, íemiísisiU 
lius íemifsem huius.fugerabit exceíTus íeraiíTo. 

S Y P E R E T quantitas AB,quantiíaté:C,ex.ceíCi,DB^qui bifaria fécetur im 
E,&ipfi EB,squalispona 

A i — ! 5 — \ 
Q l , 

Buae chor-
d? duornm. 
arcuú cófír 
ejétiú gra., 
iio.fimul-
^quales sút 
chor^^arc9 
tópoíici tyi. 
arcu grad.. 
J10.&: arcu 
minore il-
lorum dúo 
rum,. 
Si quátitas 
fug & quá-
titaté.fernif 
Rs femifsé. 
lupe rabí: 
excelTtjs fe, 
TOJÍTe.. 

J ^ i - -i - 1 B 

-ÍB 

tur AF.Quoniá igitur A F , : 
E B, toti eXjCfiíTuLD B, s -
quaíes funt, erit; rcliqua-
F E,ipíi Cjasqualis.Sece-
tur F E , bifaria in G. Quia 
ergo G E i, G F , sequales 
sú t; addi t i s. jeq ua 1 ibus EB ,, 
F A, Kquales quoque erüt ' 
GB,GA;ac proinde&AB,, 
in G , fefta erit bifaria.Se-
mirsis igitur B G , ipííus' 
A. B,ruperatG EjfemiíTem.' 

ipfíüs F E , , hoa efl"3¡pfius C , exceflu E B^qui femifsis eft exceíTus D B.Si quan—' 
titas^ergoquantitatem exccdatj&c.Q^od demonftrandum erat.. 

T H E O R . 6,. P R O P O S . 8. 

D I E E E R . E N T LA. j jnuum duoruin arcuui; 



5 R y S 
Irantís, qüorum alter tanto mínór fit arcu;] ifSf • 

grad. 6o, quanto alter raaior eíl , íequalis cft finui cuum,quo. 

O 1 ^ 1 i j rum alter 

aixüs ^quo alteruter diótcjru arcuum ab aixu grad. °̂rafcl0-
| o . d ' i j í F c ¿ r . . Ík;X;r 

[-j, ! • ntaior cft» 
T N quadrante A B C, í i tarcus C D , grad. 6o. arcus vero C E , eo tanto íqnacTinui 

minor^uanto arcüs C F , raaior cñ: quorum íínus redi E G^F H.Dico horum ^ [ ^ l , . ^ 
íinuum differetiam asqualem eñe fínui arcusD E,vel D F.Prodüfto enim qua- ¿lorúarcuú 
drante, vna cum finubus E G , F H j a d I , Kjruraatur arcus G L jarcuiC Dj^ifFert ab^ 
aequalis, ¡ta vt totus arcus arcu gud»-
D C L , cótineat grad.izo. 
Etquia & arcus C I , C K , 
aequalesfunt arcubus G E , . 
G F y quód per lemma in 
defínitionibusipQÍitum re-

B C , fecet arcus E G I , 
E:G K,bifariamjCum & res 
£las E I , F K , bifariarn fe-
cet: erunt quoque reliqui 
arcus L I , , L K , reliquis ar 
cubus D E , D F , cequales.: 
Siimptis quoque arcabas 
EM.,FN,qui arcubas D E , 
D-Fj.asquales íi.nt, ducan-
tur chordai L M , L N. E t 
quoniam arcus F N , arcui 
L K V& arcus E M:' varcui 
E . I , f qualls cftj additis coni! 
munibus F Lj .M Ijerit tam arcus N L,arcui F K , quára arcus M E , arcui E T,-
aíqua]is:ac proihde tan. clid.fda N Ly chordae F K , quam cliorda M L , chordae; j^tettijj. 
E i , asqualis.Quoniam igitui- arcus L M,tanto minoreííarcu L D , grad^ izo.-
quanto arcus L N ,eodcm maior eft -, erit: per propof. 6. difterentia chor-
darum L NS:L M, chordae D N , ve 1 D M, osqua 1 is; hoc eft̂ , reda k F , redama 
lEjfuperabit chorda D N , vcl D M.Quare per antecedentem propor.femif-
íis HF ,hoc eft,finusarcus G E/uperabit femiflera G E,id eñ,finum arcus C E , , 
fenüfle chordae D N / v e í D M ,hoceft, finu arcus D F , vcl D EVQuod de-
moníírandum erat. 

A L I T E R . Tn quadrante A B D , arcus B E , Gt grad. 6o, & arcus E F , -
E G j squales,ac proinde arcus BiF, tanto minor arauiB E,quantO arcus B G , , 
eodém arcu B E , maior eft: ducanturque F H , G T, ad B D , perpendiculares,, 
quaefínus erunt arcuum B F , B-G. Ducia autem chorda F G , feceteam femi-
diameter dufta D E , i n L . E t quéniamíarcus F G,bifariarn fedus e ñ m E3ent-
quoque reda F G , bifariarn fefta in t ,ex Ifemraate in definitionibus deraon-
ftrato; ac proptcrea &:ad ángulos reSos;EftíergoF L,finus arcus E F - i & G - E r j.terttji. 
ikus:are.usEG.:Duaa quoque refta F a i j ^ d - G I j . p é ^ 
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S,pnmi 

5j.fextí. 
2 0. tetdj, 

>.fextt. 

Dúo ílnus 
duorutn ar 
cuú confi-
cientiutn 
grad.éo.fi-
muí squa-
Ics funt íi-
nui arcus 
compoíici 
ex arcu 
gtad.íSo. & 
arcu mino 
te illorum 
duorutn, 

Qui róne 
omniú ar-
«auraíinus 
tcíti fuppu 
tentar. 

aaeFHjX^alis^bparalIelo^rammumF f. Quare GK,aifFerentia%FÍt^ 
nuura F H5 G I . Dico hanc differentiam G K^quaíem efic íínui F L , v c l G L. ! 
DmaaenimreaaBE,. quxlatus hexagoni eft^epropterca^x corolJ.propof. 

15. lib.^Eucí.femidiamctro D E , asquaiis ; fecetur 
ED,bifar¡á ¡11 M,iúDgátürq;;re¿ía E M.Quoniá jgi-
tur latera D M, M E , íateribus B M , M E , aiquaJia 
funt3& bafis D £ , bafí B E , ojqualis, epunt anguii ad 
M , equalcs, atque adeo redi. Completo autem fe-
•inicipculo A B C , & producéis reftis G l V E M , ad 
N , O , erit arcus N Ojarcui G E , hoc eft , arcui E F , 
aqualis, ex fcholio propof.z/.lib. j .Eucl . propterea-
quod reílae G N , E 0,paralIelae furiü, ob redos angu 
los I , M . Addito crgo communi arcu F O , erit ar
cus F N , arcui E O , cequalis: Sed arcus E 0 , duplus 
eft arcus B E.(Nam reda D B,reftam E O, fecans ad 
ángulos rodos fecat eandem bifariam : ac proinde & 
arcutn E O , bifariam , ex feholio in d^finitíónibus 
,pofito)Igitur&areus F Nyeiufdeffl arcusBE 3du-

1 vr p J u s e i ' i t . Q u , a r e d u a i s r e ¿ ü s D F 5 D N , e ^ 
angulus F D N , anguii E D Bjduplus: Eft autem ídem angulus F D N,in cen 
•tro anguk F GN,incircunferentia duplus.Igitur sequales funt anguii E D M , 
I Sunt a"tem &re<ai M, K , aequales. Áequiangula crgo funt triangula 
E D Mj F G K : atqueideirco erit vt E D , ad D M, i taF G,ad G K.Cum er^o 
E D,dupla fítipfíus D M,(feaa enim eftDB, ipfi D E , squalis, bifariam'ia 
M. ) ent & F G , ipfiusG K , dupla: Eft a u t e m & F G , ipfius F L , vel G L , du
pla . Igitur recia G K ,differentia fínuum F H , G I , a;qualis eft reftse FL,'í íc 
nui arcus E F , veke6ÍE G L , ííaui arcus E G . Differentia ergo fínnum d ú o -
rum arcuum quadxantisj&c.quodetatdemonftrandum. 

C O R O L L A R I V M. 
H;I<N C fequitur.fl duoruro arcuumconjScientium grad.So. finus fimul componanmf, 

cfftci íinum arcus copoílti exar.cugcad.tfo.& arcu míaore illotú duoni, fi inxquales funt. 
Ita enim vides m figura pofteríons demonftradonis huius propof.fínus teños F H , F L, ar-
cuum BF, F E, con.fícientium grad. ío;fímu¡ fumptos nequari finui te&o G I , arcus B E G 
corapofiti ex arcu B Ey.grad, ío. & arcu E G , qui minori E'F, xqaalis eft: proptcre*q«ód! 
vt4emonftramra,eii,diíFerentia G,KJinter.í¡nu3FJl, GI,cequalis eftíinuiF L , 

P R O B L . 3. P R O P . 5?. 

S I N V S reólos omnium arcuum quadrantis 
fefe ordine fuperantiura vno Minuto, in parcibus 
Sínus tocius in quateunque parriculas diiiúbmú, 
fupptitarc, 

P R I M VJM omoíum fu|)putabimusíinusrea<»arcuurarefe n-gradibusu 
fu pe-
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fuperántiümjrefpeílti Sinui?totiusparticularum loofeoo. qóotaiímirum com 
mutiiter ab ómnibus, & á nobis ctiam conftituiturjVtfupra diximus.Vt aute 
accuratior fiatfupputatio, ponemus in hifce fupputattonibus Sinam totum 
p a r t i ü m 10000000* Itaenim fiet y.vt abieftis duabus primis figuris ad dexte- Sinui tot* 
ra ex fíngulis fínubus inuentis,(additá ta.ineíi.vnitate,í] duae figura abicftae nu ^ ^ ' j j ^ 
merú 5o.fuperent)relinqu5tur finus magis^aquifitirefpeclu finus totius par "m ompu 
tium looooo^Q^ód íi quis finusdefideret plurium part i cukrum , p o f i t ó n i - láturvqaot 
mirú fínu teto part iú icoooooo.quot eum Ioan.RegioíD.pofuit,& nos in fe panicuja-
qucti tabula ftatuemus, conftituendus cri t Sinus totuspartiu 1000000000. ^ p^^."s 
Nam hac rationCjabieais duabus primis figuris ad dexteram ex fíngulis fínu- ¿j/us inuc-
b u s i n u c n t i S j V t d i d u m r e ñ j re.manebunt Sinus magis exquifiti rGfpeftu Sinus niáiurma» 
totius partium 10000000. Ratio huius rci eft , q u ó d i n í inuum i n u e í l i g a t i o - gis exquifi. 
neerror folum contingere poteft in vna aut alterafigura-ad-dextratn: quare, s^nuj^ro1* 
abieíiis duabus figuris addextram , r e í i l i q u e n t u r fínusTefpeftü fínus totius ^ paitíá"1 
minor isexqui f í t i f s i in i . Id quodin fupputationibus finuum quiiiis fác i leexpp;- 1ooooo. vel 
r ¡e tur ,& nosinfra^iemonftrabinius. Pari ratione,ínnucíl:igand¡ fínt ííhus re- pauciorum 
fpeftu alterius Sinus totius, qui pkres , aut pauciores partiQulas contineat^; ?̂luriuVe• 
q u á m 100000. vel 10000000 . conftituendus erit in fupputatiene Sinus to-
tus , qui ad dexteramil ium fupqret duabus figuris his 4 00 j adeo vt illius fít 
centuplus^quemadmodum & hic 10000000. quera ia;calculo aííuminvuSjCen-» 
tuplus eítillius 100000. quem nos cum alijs Aftronomjs.'in víu recipimusv 

S I T igiturinquadrante>A B C , arous. C D , grad. i ^ . G E , 50. G.F, 4^. aC; 
proinde E B, grad.6o.& D B, 7$. vtpote complementa arcuum grad.3o,& 15., 
Horum ergo arcuum fínus redos ita fupputabimus^DucanturEH,DI,ad A B , 
perpendiculares , quae fínus redi erunt arcuum g^ad. 60. & grad. 75. Dudara 
autem chordam B C , fecetreda A Fj in L^bi^-
fariamjex lemmatein definitionibus demon-
lirato; ac proinde ad angulos redos:critque . 
B L , Gnus Fedusgrad. 4 ^ hoc eft, arcus B F . 
PucaturrurfusE G , a á - A C , pcrpendicula-
rispro finugrad.^o.ItemdudamchordáCE, , 
fecet reda A D , in K , bifariam,ex dido lem — 
mate-,ac propterca ad ángulos redosjeritque 
C K5finus redus grad. i^.Deniquc rodee iun- • 
gantur A E , E B. Q^.omM>igitur arcus B E , 
grad. 60. fexta pars eft totius circunferentiae -
circuli, cum fexics 60. faciant 36c. grad. e t í t . 
reda B E , latus Hexagoni atque adeo , ex 
coroll.propof.i^.. lib.4. Eueí. femidiameíro AE,cequalis.Anguliergo E A B y 
E B Ajaequales erunt:Sunt autem &angul¡ ad H , íequales , vtpote redi; Igi- s-prirai. -
tur cum duoanguli E A H , E H A, trianguli A E H,xquales fint duobus an-
guüs E B H , E HBjtrianguliB E H,latusquc A E,lateri B E,3equale-,«rit l a 
tas A Hjlaten B H,Gequale;ac proinde A;íl,.medietas erit femidiametri A B. U . f á m k 
Q u a r e c u m E G , finusredus grad.30..GtipfiA-H-^-aequ3-}%GEiKÍífeus-r-edusj suprimí, 
gyad. .30* mediétati femidiametri, fíue fínus;totius , aequalis. Cum ergo fínus1 sinus reft» 
totus ponatur 10000000 . erit E G , fínus grad. .30 . talium particularum^grad.jo.s. 
^oooooo-nempe medietas fínus totius; medietaii 

. E X Jioc fíau,per pcopof. j.cognofcetur finus cotnpleraenti arcusgrad; 30.f ñms toú^ 
nem-

3,tert!). 

Supputatio 1 
iínuucn ar 
cuú gradiv 
büs*i j.'ící« 
fuperantiú' 
quales funt 
aicus gradiv 
i<¡. 50.45. 
6c. 7 5 . & -
50. 



j z.piimu 
primi. 

47. primi 

47.primi, 

J.tertij, 

47̂  pn'mí. 

netnpe finus E H ,grad.6o. fi nimirum quadratu fínas 0̂0dó00.est quaár*tá 
finus tótius 10000000. auferatuiVj& reliqüi numeriradixquadrataaccipia-' 
tur,qu^ eft 8Ó60154. ferc. 

D E I N D E , quoniam reda A F , íecatií 
arcum B C , biíariam, fecat quoque, ex lem-
mate definitionum,re£tam B C , bifariam,at-
que adeo & ad angu los reílos^ ent C L , finus 
arcus C F ,grad. 4 5. quem ata inueniemus. 
Cum in triangulo C A L ,angtilus L j reftus 
fítA angulus C A L,femire(aus,erit & angu-
lus A C L , femireótus , atquc adeo angula 
C A L , xqualis.Igitur reiftse A L , C L , sequa-
leserunt^Cumergo quadratum xedx A C , 
aequale fit quadratis reftarum A L , C L , í i -
tnul 5 erit quadratum finus t o t i u s A C , d u » 
plum quadrati finus C L,grad. 45. Medietas 

igitur quadrati finus totius^rit quadratu refts C L,cuius radix quadratada» 
b i t f i n u m C L , 7071068. fere pro arcu grad. 4<¡.Qui etiamhoc modore-
perietur. Quoniam quadratumrefl-a!fiC,íequale eft quadratis redarum A B , 
A C.5 atque adeo duplum quadrati finus tótius A C ,fi quadratum finus to-
tiusduplicetur,habcbitur quadratum reí):» BC,cuius quadrati radix dabitre; 
ftam B C , partium 14141136. fere, & huius dimidium 7071068. dabit finum 
C Ljgrad.45. 

R V R S V S , quiarefta A D,fecansarcum C E , bifariam ,feeat quoque 
reflam C E , bifariam in K , ex lemmate defin¡t¡onum,atque adeo & ad ángu
los reólos^erit C K , finus arcus C D,grad. 15. quem fie inueniemus. Quoniá 
ex propof. 4. finus C K , medio loco proportionalis eft inter medietatem fi
nus totius,& finum verfum C G;(qui quidem habetur,fi E H , finus grad. 60. 
ex fínu toto A CjdetrahaturjVt in coroll. propof. 3. diximus) fít vt, per co-
roll.propof.4. notus fíat finus C K , arcus C D , qui dimidium eft arcus C E , 
Nam fi medietas finus totius multiplicetur in finum verfum C G ,cognitum, 
producetur quadratum reóbe C K;quód reftangulum fub medietate finus to-
tius,& íinu verfo C G , contentum,sequale fit quadrato medis proportiona
lis C k. Si igitur quadrati redae C K , radix eruatur, habebitur finus C K,par 
tium z588i90.vt in difto coroll.propof.4.docuimus. Quem finum hoc etiam 
modo inueftigabiraus.Quoniam quadratis reftarum notarum E G , G C^aequa 

le eft quadratum reftae E C ; fict notum quadratum 
reftae E C ; cuius quadrati radix quadrata dabit re-
&im E C , notamj& huius medietas erit finus C K , 
cognitus. 

E X finuautemgrad. 15. cognito cognofeetur 
quoque,perpropof.3.finus DI,complementi arcus 
C D , hoc €ft,finus arcus B D , grad. 7 5. qui quidem 
deprehendetur partium 9659i58.Itaq;inuenti func 
haélenus finus refti arcuum eontinentium grad. 
15.30.45.60.75.&: 9o,vtin hac formula apparet. 

H O R V M autemfinuú beneficio ad aliorum 
inueftigationem ita progrediemur, Quoniam per 

co-

Arcus, 
G . 

15 
3° 
45 
60 

75 
90 

Sinus 

2588190 
5000000 
7071068 
86602,54 
9659158 

10000000 



s i i i r s . t ! 
eóróll. propor.^.cx íínu redo cuiufuis arcus noto cognorciturquoquc íinus 
reñus dimidij illius arcus'; cognofcemus ĉx íínu arcus grad. 15. íínum arcuy 
grad.7. Min. ̂ o.Atque ex hoc íínum arcus grad.3. Min.45. qui arcus amplius 
bifariara Tecari non potcft fine SecundiSj(continet enim eius medietas grad.i. 
Min^ z.Sec.jo.^uaein Sinuum traftatiene neg;liguntur.De¡nde quia per pro 
pof. j .ex íínu refto cuiuílibet arcus cognito notus queque cfficitur finus 
complemcnti illius arcus ,cogneícemus ex 'íínu arcus grad. 7. Min. 30. íí
num arcusgrad.81. Min. 30. Exkoc autem, percoroll.propóf .4.íínumar-
cus grad. 41 . Min. 15. Atquc ex hec, per propor.3.iínum arcus grad.48,Min, 
45.Item ex íínu arcus gra. 3.Min.45.cognoíc<rmus,per prepof.3. íínum arcus 
grad.86. Min.15. Quód íí alij arcus,quorum íínus inuenti funtj bifariam quo 
que fecentuiv,& eorum medietates rurfus bifariam , & ita deincejjs,doñeead 
Minuta numero imparia,quíE amplius bifariá diuidi ííne'Secundis nequeunt, 
peruentum íít jlteraque harummedietatum complementa accipiantur , quai 
rurfus,eodem modo continué bifariamfecétur,donec ad Minuta numero ira-
paria íit.peruentum •, & medietatum complementa fumantur, & c. cognofce
mus , per coroll.propof. 4.&perpropof. 3. íínus omnium harum medieta-
tum>& complementorum. Qui íínus cum ilíis fcx primó inuentis cenftituent 
íínus 14 . arcuum feíe ordine fuperantium gradibus 3 . Min. 4$ . vt in hac ta
bula vi des. 

Supputatí» 
íinuum ar
cuum gr%« 
dibus j . 
Mtn.4v.fe*' 
fe fuperaa-
tiuas. 

Arcus 
G | M 

3145 
71?° 

"115 
15I o 

18I.45 
22I30 

Sinus 

654031 
1305261 

1950903 
1588190 
3214395 
3826834 

Arcus 
G|M Sin us 

26| 15 
?o o 

3713° 
4I1 I5 
4$l o 

4412887 
5000000 

6087614 

6593458 
7071068 

Arcus 
G\M 

481 45 
52I 30 

Sinus 

56I15 
60I o 

7518398 
7933533 
8314696 
86602 54 
8968727 
9138795 

Arcus 
G | M 

7M 15 
751 o 
78|45 
82130 
86| 15 
90 j o 

Si ñus 

9469301 
9659258 
9807853 
9 9 ^ 4 4 9 
9978589 

10000000 

47. primi. 

P O S T hxCjper ea,quss propof.i.de inuentione lateris Decagonij& pen- ^ f " " " * 
tagoni sequilateriin eodem circulo demonftrauimus,inquiremus linum arcus g x ^ ^ 0 5 
grad.36.h3c ratione.Repetatur figurapropoíítionis2. vbi demonílratum eft, 
D F , efle latus Decagoni, & B F , latus 
Pentagoni aquilaten.Et quoniam quas 
drata reftarum B D , D E,netarum(Eft 
enirn B D , íínus totus, & D E , eius me-
die.tas.)nota funt, & sequalia quadrato 
redee E B ; netum erit quadratum reftae 
E B j ac propterea & ipfa reüa E B , hec 
e'ft,rei£ta E F , illi 3equalis,nota erit,nem 
pe partium fere 11180339. Ex qua fi 
detrabatur recia E Djtnedi'etas finus to 
tius paríiÜ5oooooo.nota fiet reíta D F , 
partium. 61803 3 9. cuius quadratum fi addatur quadrato íínus tólius B D,no 
tum fiet aggregatum qt^adratorum ex re&is D F , B D , deferiptorum 5 atque 

Q.^ adeó 



t¿f . pnmi. 

Supputatio 
linuum ar-
cuurn gra-
fiibus 2. 
Min, 15,fe-, 
fsfuperan-
tiú, & alio-
rum quo,tü 
dam.. 

5 ? 4: s i TI r s. 
adeo & quadratum redas B F,quod ilíis duobus íequale eíl,cognitum;erit;cu»-
ius radix quadraía notam reddet reótam B F: quxcú fubtendat grad.72.in cir
culo A B C,vtpote quintara partera circunferentiae, quódfítlatuspentago*-
n¡5not,a erit chorda arcus grad^z.cuius medietas partiura 587785Z. dabit fi
nura réfeum arcus grad.36.qui illius dimidiura eft, 

P O R R. O exhoc finu ar.cus grad.3,6.¡nueni£mus,per propof. 3.finura eius-
c.omp'.emenrishoc cftjfinura arcus grad.^4. Quos dúos arcus fí biíaríara fece-
mus, eorumque medietates rurfus bifariam, & ita deinceps, doñee ad minuta-, 
numero impariaveniamuSjquae ampiius diuidi nequeunt, reperiemus quoque 
per coroii.propof.4.harura medietatura finus,nec non,per propor.^.finus ca
ra m complementorum: quíe coraplcraenta fi rurfus bifariam fecemus ,,quoad' 
poírumusj & harura medietatum complementa accipiamus, quae rurfus fece
mus bifariam, &c. inueniemus eodem modo finus omnium arcuum in hac ta
bella con ten torum.Qups finus fí cura prsecedentibus haftenus inuentis in or-

Arcus 
G|M 

36| o 
54l o 
18I o 
7-! 0 

9i. 
8 i | 

4Í30 
8^30 

Sinus 

'5877852 
8090170-

3090170 
9510565 
1564345 
9876883 

784591 
9969173 

Arcus 
G|M 

2I15 
8 7141 
271: q' 
63I o 
^ 1 3 ° 
76l 3° 

6| 45 
8 3 h 5 

Sinus 

39^598 
9992290 

Arcus 
¡G| M 

45 39905 
89ioo<55 

13 3445-4 
9723699 

117^3.74 
9930685 

4° ! 3o 
49l 3° 
zo\ 15 
M 45 
4^ 45 
47l I5 
3 M 3° 
58I30 

Sinus. 

6494480: 
7604060. 
3461171 
9381913 
6788,007 
7343225 
5^24986 
8526 40a 

lAccuSv 
GiM; 

51I45 

Sinus 

2714405 
9624552 
6199940 
7853169 

Mi 45 
65i 15 
9̂1 15 

6oj45 

4186597 
9081432 
488.6212 
8724960 

dinem redigaraus ,,habebiraüs finus rcftbs omnium^ arcuum fefe ordine fupes 
rantium gradibus 2.& Min.i5,initio faóto ab arcugrad. 2. Min. 1 5. vfque ad: 
arcum grad. 87. Min. 45. inclufiue ; & infuper finus aliorum 17. arcuum, qui 
non feruant huiuftnodj increraent.ura.Vt in hac tabella appparet.Vbi manife.-

Arcus 
p|,M,. 

i | . i 5 
413° 
6145 
<)l o 

I J I 1 5 
13I30 

I5l45 
,i8| o 

Sinus. 

392598 
7845 9,1 

"-75374-
I5M345 
1.950903 
a 3 3445 4-
2714405, 
3090170 

101151 3461171: 
22:| ;ô  3826834 

13 3145 
36I o 

Arcus 
GjM; 

38I15 
4° ! 3 o 
4il 45 
45| o 
47 l I5 : 

49l 3° 

54l 0 

Sinus 

55557OÍ 
587785,2 
6190940 
649448 

^5115 
•6713 o 

6788007 
707Í068 

7-343**5 
7604060 
78531^9 
8090170 

Arcus 
G | M 

01 72] o 

74lI5 
76130 

78145 
81I o 

83 
85I30 

Sinus 

9081432. 
9238795; 
9381913 
9510565 
9624552 
9723699; 
9807853 
9876883 
9930685 
9969173 

Arcus | 

i8 |45 
26|,i5 

30] o 
3713^ 
41] ^ 
48|45 

52-1 ?P 
6o| o 

63145 
71I 15 

Sinus 

3214395 
4422887 

5pooooo 
6087614 
6593458 
7518398 

7933533 
8660254 
8968727 
9469301 



I 

4186597 
4539905 
48862,1 z 

8314696 
8516401 
8714960 
8910065 

87l45|9992'i9C' 
üUSJ 6 5 4o 31 

7.13° 
15I o 

1105161 
1588190 

7$| o 
8 i | 7,0 

86 | i 5 
901 c 

965915? 
9914449 
9978589 

10000000 

/ftum eft,í¡numgrad.^4.hoc eft.8o90i7o.componi praeciíe ex Íínubusgrac!.i8. 
& jo.hoc eft, ex 3090170.&^oooooo.Et quia íínus grad.jo.aequalis eft fcmif-
íí finustotius,vtíupra oftenfum éft,l¡quet fínum grad.54;Componi ad vnguc 
ex femifle finus totius,& í inu refto grada8.Id quod propof.6. á nobis eft de-
monftratuni. 

I A M vero fínum arcusgrad.ii.beneficio iínnum grad. 30. & $4. qui íam 
noti fafti funt5Íta inueftigabimus.Sit in quadrá 
te A B C , arcus B Dsgrad.30.& B E,grad.54.ats 
que adeó arcus D E,corumdift'erentia,grad.i4. 
ducanturque reftse D F , E G , ad A B, perpendi-
culares,quK íínus redi erunt arcuum B D , B E> 
Itfciti redas D H , E I , ad A C perpendiculares, 
quje íirí^ redi erunt arcuum C D , C £ , grad. 
60. & 36. qui complementa funt arcuum B D , 
B E . Secet autem reda D H , redam E G , i n K . 
Etquoniam fínusD F , hoceftj K G , i l l i xqua-
l is , & E G , noti funt; erit queque eorum dift'e-
rentia E K , nota . Similiter quia í ínusE I , hoc 
eft, K H , ilii asqualis, & D H , noti quoque íunt,per propof. 3. cum fínt íínus 
complementorum arcuum B E^B Dj erit etiam eorumdifferentia D K,notaj 
ac proindeduo quadrata redarum notarum Ele, D K , nota eruntrquaE cum 
aequalia íínt quadrato redseD E ,notum quoque erit q u a d r a t u m r c d í E D E , 
proptereaque & ipfa reda D E,nota crit,n'empe chorda arcus grad. 14. Hinc 
& eius medretas nota erit,n¡mirum íínus redus arcus grad. 11. continebitque 
particTilasio79i 17.Hac eadem arte^íi duorum arcuum quorumCumque íínus 
cognjti'ííntjCognofcctur etiam finus medietatis difterentiae illorum arcuum. 
Vt íí íínus arcuum BDjBEjquorumcumqueetiamíí non con tincan t grad. 3 o. 
& 5 4. no ti fin t,erunt & íínus complementorum C D , C E^perpropor.j.noti. 
Quare,vt modo demonftrauimus,nota fíet chorda t) E ; ac proinde eius rae-
dietas nota quoque erit,ncrape íínus medietatis arcus D E . 

- C A E T E R V M ex íínu arcu^ grad. ii .(fi hunc arcúm bifariam fecemus 
continxie3quo3d poirLimus,medietatumc[', complementa accip:amus,vná cum 
íínu complemcnti arcus grad.11. qux rurfus íecemus bifariaro continué, &c.) 
reperiemiis per corolLpropof,4.& per propof. 3.íínus omnium horum arcuú, 
qui in hac tabella continentur. Quos íínus íí cum finubus proxims antece-
dentis tabellse in ordinem redigamus , habebimus íínus arcuum numero 110. 

Suppuuti» 
ífinus arcat 

54.pr¡mí, 

34ptitái , 

47. pnnu 

Fx duoru 
arcuú Gnu 
bus nocís 
nom- quo-
cjue tic fin' 
medietatis 
di fteieacia 
arcuum, 
Suppmad'o 
firiuu ar-
cuarn Mi
na CÍS 45, l'c 
fe í'jpeian-

Arcus 
GjM 

i i | o 
78|o 

Sinus 

1079117 
9781476 

Arcus 
GIM 

421 o 
48 |o 

Sinus 
1 Arcus; 

6691306 
743I448 

Sinus 

^145 
77l MI 

2206974 
97534M 

Arcus 
G|M 

331° 
i 5 71° 

Sinus 

5446^90 
838670Ó 

Q 1 



§14 Í r w v s. 
6\ o 

87 

10452,85 
9945119 

1I30 
88I30 

o|4< 

39¡ 
5̂ 1 
J9I.3P 

80Í15 

515360 
9986195 

161769 
9996573 

i i j w 
6_9|_o 

|79ll0 

84l45 

3583679. 
93 358o4 

1:30896 
9999143 
6193104 
•7771460 
3338069 
9416415 

,4313° 
46I30 

i i l 4 5 
^8|i.5 

I-693495 
9855561 

44lI5 
l i l i 5 
i5¡3o 
64I 

1-8,11355 
9831549 

915016 
99,58049 

35 | i l ¡ 
54145 

5.77 M 51 
8166416 

M i 0 
66| o 
34l3o 
55l30 

6883546 
7̂ 5 3744 
3705574 
9188096 
Ó977905 
7163019 

4.3 05 MI-
9015853 

7 M m 

39I45 
5o¡i5-

4067366 
9135455 
5664061 
8141161 

16I30 
7313° 

1965416 
95 5 oí 99/ 

13II.5 
66(45 

57145 

6594390 
7688418 

3947439 
9 l HZ1 z 

&I15 
81I45 

2 840153 
9588197 
1434916 
9896514; 

17145 

18I30 
61] 30 

5.33,6145 
845,7178 

75I45 
36l45 

30Í45 
59|i5 

4656145 
8849876: 
4771588. 

171 
146153 3-
9691309 
5983146 
8011538 

5111931 
8594064 

q u i fe-ordine continuo» fuperant 45. Minutis, quorum prirnus efE arcus gracfi 
o.Min.45.vlt¡mus VCJJO íotus quadransgrad.90,cuiufmodi funt arcusfequen 
íistabellce. Oranium enisn illorum arcuum finus inuentos eíTc comperies ira' 
proximis. duabus tabellis anteoedentibus , licet non eo ordinc íint collocati. 

Arcus 
G|M, 

0|-45 
1I50 

i | i 5 
z\ o 

3l45 
4l 3° 
5115 
6] o 

61,45 
7l 3° 

Arcus 
GllVt 

9l45 
IOI 50 

n i 15 
I i | O 
i i l 4 5 
Mi 3o 

Arcus 
G p v r 
X8145 
19I 50 
10] 15 
n i o 

81 I5i 
9I o' 

14I 15 
15I o 

i i | 4 5 
i i j 30 

i5 l45 
l6j 30 

i8f o 

M-M5 
MÍ 0 
14I45 
2-513o 

Arcus 
G1M 

i 6 | 15 
17] o 

27l 45 
i 8 | 30 

z9\ t i : 
?ol o 

3°! 45 
31I 50 

3̂ 1 ^ 
53-I o 

31.45 
3.4! 30 

Arcus 
G|M 

56|45^45|45 
46l 3° 

•3 9l45' 
40Í 3o 
411 15 
41! o 
4^145 
43Í 3° 

35! 15ÍI44I H 
36| ojj45.| o 

47l ^ 
4 8 I o 

48|45 
49l o 
50] 15 
51I o 
5 i | 4,5 
51I30 

5-3115 
54l 0 

Arcus TArcus Arcus Arcus 
G|M 

54l45 
55| 3° 
56] 1,5-
5 7 1 ° 
57l45 
58I30 
59I i t l 
601 

H 4 5 
6ij 30 

GjM 

63l 45 
64] 50 

5̂1 15 
66| o 

G|M 

71l45 
73l 3° 
74l r1 
75|. o 

66l45Í|75l45 
67I 50 

69I 

69145 
7o| 30 

7.7Í 15 
7«l 

MjG. 
81I45 

•8i| 50 
85I 1-5 
84I o 

84l45 
85Í30 
86| 15 
87j o 

78| 45 
7 9|,? o 
80I15 
811 cJ)9ol 

87145 
88| 30 

I I M T 5 

P O S T R E M O aliorum a T c u u m íínus í tainucniémm. Porratur in qua= 
drante A B C , arcus B D ^ r a d . ^ S í arcus B E,grad. 1. Min. 30. &srcus B Hs_ 
gr3d.o.M¡n.45.Duá;a autem reda E K,ad A B, perpendieulari,di'aifoque ar-
cu B'H^ in tres partes aequales B F , F G , G •Hv& apcuD E , in d'Ua^D I , J E , , 
Vt finguli arcus contineant 15. Min. dücantur ad E K , perpendicularesF L , 
G M , H N , D O , I P . E r i t q u e E K , íínus reftus arcus B E , & 0 K, í ínusre-

j^prími* areus-B-Dj cum se^ualis íit reQis.ex D>du£ÍK;ad jñLB3.pei'pendicularÍ3quaB-



qtii3em finuseft,arcusBD . EademquerationeeritN K , íínus reñus arcus supputatío 
B H . Sit ergo propofitum inucnire finura O K , arcus B D , grad. i . Quoniam finus Fa^* 
N K , íinus grad. ó. Min. 45. cñ inuentus 130896. erit eius tertia pars^nempe u 
4"363i.m3ior,quám M N : propterea q.uod,per. propof.i.maior eft.K L , quám-
L M,& L M , nia-ior,quám M Njadeo vt M N , mi-
nor fit,quá:m tertia pars ipfíus N K , hoc eñjtninor,-
qnám 436Í Z. Multo igitur maior erit eadem tertia 
pars reáix Ñ K., netnpe 4363i.quám N 0:quod,pcr 
candé propof. r. maior queque íít M N,quám N O . 
Quare fi addamus 4363a. ad 130896. id eftjad N K , 
linum Minutorum ^.cffíciemus numerum 174518. 
qui maior crit^quá-m O K,finus reñus grad. i.quan 
doquidem adN K , plus addimus, quám redi N O , 
vt diftum e ñ . Ruríus quia E K , íínus grad. 1. Min. 
jo.inuentuseft 261769.fi ex eo detrahanrus finura N K.-, Minutorum ¿tf .nQía 
pe 150896. relinquetur refta E N , partiura 130S.73. Cu-ius tertia pars, nempe 
4'36i4.fere , minor erit, quám N O^propterea quod,per propof. 1. maior eft̂  
Ñ O , quám 0 ' P , & 0 l^maior^quámP Ejadeo v t N O,maior fit, quám ter
tia pars ipíiusE N,hoc cft, maior, quám 4362,4. Quare fi addamus 43624. ad 
j 30896.id eft,ad N K,finum Min.45.efficiemus numerum 174520. quiminor 
erit,quám O K,fínus redusgrad. i.quandoquidem ad N K , minus addimus,. 
quám reclam N O.^Conftat igitur, finum FC¿ium'gEad.lr.xonfiftere ínter hos 
duosnumeios,i74528.i7452Q. cum illemaiór fit,hic auté minor.Staíuamus. 
ergo eum e{re,i74524.intsr illois números omnino médium.Ita enim non di£-
feret fenfibiliter hic numerus á vero finu grad. 1. 

E X hoc finu grad. i.inucniemus,per propof. 3.: finum eius cóplementi,Hoc Supputatio 
eft,finum arcus grad.89.eire 9998477.Quem hoc etiá modo reperiemus. 
niam numerum 174528.013^efi:,quam finusgrad.i.vtdiximus:fit,vt per eum' 9, 
inuefi:igatus,¡uxta dodrinam propof. 3.finus cóplementigrad.1.hoc eft, finus 
grad. 89. fit numerus 9998476. & paulo amplius ,.qui minorerit neceffario, 
quám verus finus arcus grad. 89 . quandoquidem pro finu grad. 1. numerura 
fumpfimus vero finu maiorem.Rurfus quia numerus i74520.minor eñ , quám 
finus grad. i.vtdiximus;fít,vt per eum inueftigatus, iuxtá doftrinam propof.-
3.finus,eius compIementi,nimirum finus gradiSj.fit numerus 9998477.& pau
lo amplius,qui maior erit neesfiario,.quám verus finus grad.89. quandoquis-
ciem pro finu grad. 1.numerum accepimus vero finu minoremXonftitutus er-
go erit finus grad.89.inter dúos hos-numeros 9998476. &.paulo amplius\ at -
que9998477.& paulo amplius:ac proinde fine notabili erróreeum ftatuemus 
efle 9998477. quantum videiicet eundem inuenimus ex finu grad¡ 1. Ex quo-
eonftat5re6i:econftitutum eíTe finum grad.1 .partium 174524. cum ex eo,per 
propof 3-.repertus fit finus complementiipfius tot pa-rticularun^quot veré ac, 
re ipfa continere debet. 

P R A E T E R E A ex finu arcus grad. i.reperiemus,per coroll. propof. 4; f"^"^,1^ 
finum reñum arcus Min.30.& ex hoc,per propof.3.finum complcmenti,nem- 30-8c finus 
pe finum gradí89.Min. 30.1tem ex finu arcus Min.^o.inueniemuSj per coroll. grad. 85. 
p,ropof.4. finum arcus Min* 15. atqueex hoe finura coraplementi, hoc eftj.fi-Min.jo.ité 
Suragrad.89.Min.45. ' T í a ™ 

Q^V E M^A-D M O-D V M atttemfu£ra ex fíaubus redis ĝ rad. 30. &^4rgrad. 89. 
jnda-Min,45,-
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indagauimus fínum reQ-um;grad. iz . qui dimidiura eft cliord«arcusgrad.t4* 

Supputatio quodia:iarcusc'rad.30.;& 54. inter .fediíFerunt: ita quoque exlinubus re¿ii$ 
a2 & ftld arcus Min. 30. & arcus grad. ^z. Min. jccognitis cognolcemus fínum reaum 
* 4 . 'grad. a6. qui ditnidium eft chords arcus grad. 5 z.^uo didi arcus Min. 30. & 

grad.5z.Min.30.interfe difíerunt?vt fuj)raoftendimus;atque ex fiau grad.ió. 
fietjper^ropof.j.notus quoquefínuscomplementijtiitnrrum fínusgrid.64. 

- Q V O D íi arcusgrad.26.&grad.64.;& grad grad.Sp. Min. 30. quo-
Supputatio rumifinus inuenti funt5tcce;mus.continue bifar¡nnt,qiioad.p.oííümus;, accipia-
íiauum ar musque medictatum complementa,qu^ rurfus continué bitariam diuidamus, 
cuú Mina- &c. acihibeamusque doarinam i l l a m g u a ex duorum arcuum finubus notis 

cognofcitur finus medictatis diftcrentiae iUorum arcuum, reperiemus íinus ar 
cuum.numero 240. qui ¡n ordinem redadi cumfinutusarcuum numero 120. 
prius iauent iSjConfí i tuent finus arcuum numero jtío.fefe ordine íuperantíum 
Minutis i^í. 

V E R V M quia laboriofum eft, atque moleftum tot finus ea ratione in-
dagare/atis erit , tantaditfícultate inueniíTe finus iilos arcuum íupcriorum 

j numero 120. lefe ordine fuperantium MinutiS45. Exillisenim tacilcper re-
fupecanuu gulamproportionum reperiemus finus arcuum fe ordine fuperantium Minu

tis 1 5.bcinde ex his finus arcuum,qui ordine fe fuperant Minutis 5> Ac deni-
que ex iftis finus arcuum per fingula Minuta extenforum; ñeque vnquámin 
hácfupputatione error fenfibilis c-ontinget. Cum enim finum toíum pofue-
rimus centies maior,em,quám 100000 . iit vt abicdis primjsduabus figuris ad 
dexteram,vt fupradiftujn eft, exquifitifsimi relmquantur finus rcfpetíu finus 
totius jooooo.quod totus<:rror,quiin;íiacfupputationccontingercpoteft, 
confiftat in prima figura addexterá , vel ad fummumin duabus primis.Qu.a-
re abieftis duabus pnmis figuris,rcm3nebunt omnino ijdem finus, qui inuen
t i eílcnt priori illo modo Geométrico rcfpeñu eiufdem finus totius 100000. 
C in fupputatione poneretur finus totus centies etiam ma¡or,,nempe partium 
10000000.& ex inuentis finubus du¿e figuras reijcerentur: id quod experien-
tia docebit.Ita autem rem exequemur. Statuatur ordineilli arcus cum fínu-
bus,& ad dexteram cuiufque finus afcribatur diffcrentíajqua á pT^cedenti fi-

nu difterf,v.t hic faíium eñe vides in quin 

ti* 15.lefe 
fuperátiú. 

Alia fuppu 
lauo íinuú 
aecuú feíe 
Minucis 15 

Arcus 
G | M 

<4-45 
i | 3 o 

3.1 o 
3 145 

Sinus 

000000 
13c 896 
261769 
39255(8 
523360 
654031 

Difterentise 

130896 

130873 
130.829 

'que arcubus-Deinde dic. Si Minuta 45.re-
quiruncdiftereatiami 3o596.addendam ad 
finum Minuti. o. vtfiat finus Minutorum 
45^ Minuta 15, quantam poñulant dije
ren tiam addendam eidein finui Minut. o. 
vt fiat finusMinutorum i5?lnuenies enim 
requiridifterenti'á 43632^32addita finui 
Minuti.o.conftituet finü Minutorum 15. 
partium 43632 Jlurfus dic. Pofitis ijidem, 
quantam difrereíiam exigunt Minuta 30. 
addendam eidem finui Minuti o.vt fiar fi

nus Minutorum 3o?Reperies enim diííerentiam 87264.quGe addita finui Minu 
tio.faciet 87z64.finum Min,30.Itemdic,Si Minuta 45.quibus arcus Min.45, 
ab arcu fequenti grad. 1. Min. 30.diftcrt,requiruntdifferentiam 1 30873. ad
dendam finui Min.45.vt fiat finus grad.i. Min. 30. quantam difterentiam jpo-
Ilulant Minuta i5.addédamcidem finui Min.45. vt fiat finus Min.óo.hoctft , 

íinus 

130762 
130671 



Sinus cüf 

fihuígriad.x?tnnenies cnim diíFerenti^jói^quaeaddita ad ijogpó.fínü Mirt. 
45.faciat i!745io.íínú grad.i.qui licet minor aliquanto fít illo3quem alio mo 
do inuenimus, abieílis tame duabusprimií fíguriszo.relinquetur íínus 174!. 
cxquifitifsimusgrad.l.refpeau íínus totius 100000.Dic primerea.íifde pofí-
tis^quantam difterentiam pofcuntMinuta 30. addendam eide íínui Min. 4^. 
vt fiat finus M i m j f . hoceft,finusgradii.Min 15? fnuenies enim difierentiam 
87249.qus addita ad 150896.1^^11 Min.45,faciet z 18145>íinum grad. 1.Min. 
l.$^qui licet fit aliquanto minor illo-, q.uem prior ille. modus exhibet, tamen 
«biéáiis duabus primis fíguris45.remanebitfínusti8Kexquiíitifsimus grad.r.. 
Min. 15. refpectu finus totius ¡ 00000, Item dic . Si Minuta 45 . quibusarcus 
grad.i.Min.50.diflFertabarcu fequentigrad.i.Min. i^. requirunt differétiam; 
i3o829,addenda feuigrad.i.Min^o vt íiat rinusgrad.i.Min.i^.quantádiíFe 
rentiam pofcunt Minuta 1 ̂ addendam cidé finui grad. r.Min-. 30.-vt fíat íínus 
grad.r.Min.45? quantaro prceterca difFerentia flagitant Minuta 30. addendam 
eidem íínui grad. 1.Min.3o.vt fíat íínus grad.. z ?R;eperies enim priorem difte-
rentiáefle 436ic.qu? addita ad 26i769.íínum grad.l.Min.^o.eftíciet'30$ 379. 
íinum grad.i-.Min.45.Pofteríorem vero diffferentiam inuenieseíTe 87119.qux 
addita ad i6i769 . í ínum eundem grad. 1.Min.30.componet 348988.íinú grad.. 
i.quiduo íínus quamuis minores ííntjquám il l i , quos prior ille modus cxhí-
bct,rei.edis tamcaduabus figuris primis ex vtroque, reliqui erunt finus-góS 3.-
3489;exq.uiGtifsimi rcfpeau. íínus totius 100000.Hac cadera arte progredietv 
dum erit in csteris, doñee inuenti íint íínus omnium arcuum per 15. Minuta 
extenforum vfqxie ad arcumgrad.45. Vltra huno etcnim progredi hac via nó-™Z}*J*" 
expedit,cum magis cxquiíi'te'íínu* complementorum arcuü illorum,pcr pro- pt0.. 
pof; 3.inueftigari pofsintjrefpeólu íínus totius 10000000. quám per regulara-p0rtionúnj 
proportionum;proptercaquód,yt fupra oflfcndimus in coroll.propof. r.dif- mueniátur 
ferentiGefinuum.verfusfinem quadrantis minores;func, quám ProPe iniíium;5rraS!isq̂ ni 
quadrantisj-ac proinde fsgius difierentiaeíínuura mutantur prope finem qua- ti. 
drantis,quám iuxta principium. Ex quo fit recluí prope quadrantis initium prope finé.. 
reperiri.íínus per regulam proportionum , quám prope fincm:quandoquidem 
ibi vna eaderaque differentia pluribus íínubus deferuit,quám.hic, vtdióiú cft.-
Id quod experientia apertifsime quoque demonftrat.-

Q V O D ííomnes íínus arGaium per 15.Minuta progredientium,initio fa*- Supputatio-
ñ o ab arcu-Min.o.in ordinem redigantur , vna cura eorum diffetentijs 5 repe- ^ 
riemus eodem artificio íínus omnium arcuum per 5. minuta extenforum : Ex- s _ Minutaj, 
quibusdemum.eadem ratione íínus omnium arcuum per ííngula minuta pso- ^peifinga. 
gredientium explorabimusjae proinde tabulara íínuum confíciemus vfque ad la Minuta 
arcum gra.45.Pcr finusautem horu arcuú eliciemus3per propor.5.fínus cora- exteníoru .. 
plementorum arcuura corundém. Quare tota íínuum tabula conk-da erit:.ac 
proinde fínusreaos oraniura, arcuum Quadrantis fefe ordine fuperantium 
Vno Minuto , in partibus Sinus totius in quOTtcunque particulas diftributi,, 
fupputauimus.Qupdfaciendum erat.. 

S C H . O L I . V M . . 
C A E T . E B . V M yt rationenr fapfiutationU finaumperprep&rtionum: reguldm vo Cúppm* 

mieos$nt in ^ a d r a n t e A B C , * rcmm B D , .B E j n a i D F , E G , n**h ex q » ^ - ^ f ™ ^ 
propofitumfit e lúere[mum H l ^arcus B H , inter dms dios arettspofui-BaBa reBa proporI¡0o. 
•D Krferpetidiwlariad £ G ¡ eritvt reft* L Ia.K Gj finui D V^ guales $ a t ^ e adeQ a]imt 



Compédiú 
miri ficum 
jiro inuen-
tione pluri 
morum fi-
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H L , E diferentU inter fmtuB. i , E G3 w fmum D T . Q M t t l d m y i r é a r c u i ^ ^ 
ftexigU'Uífípem}qualemnosponimu>s,.nempeMinHtor(fm/\').yel 15. T e / 5. (Exbi-i 
mim folis intermediorum arcuum finminquirimuí^a refla linea, qmadfenfiim,non 

'differt,acproinde multo mintts arcus D HÍ ermt trian* 
gula D E K j D H L^t^odammodo reflilinea, xquian* 
gula ínter fs.Quamobrem erit .^t D E , dijferentia inter 
arcum B D, arcum B .s.,ad E K , differentiam inter fie 
num D F , Cî  finum E G , D H , differentia ínter ara 
cum B D, arcumB H , <JflÍH L , differentiam inter fi* 
B«WD F , yí«»;w H l.Cumergopriores tres magnitu* 
dtnes fint cognit*, (nernpe arcus Dzjquo arcus B E , arete 
B Dj fuperat •; re6la E ^ÍÍÍÍyíw«í E G , finum D 
excedit; nec non arcus D H , <po / i r c » í B H , cuius fintts 

ej[ii£ritur,fuperat arcum BD.^cognita etiam ertt quarta magnitudo^id efi3refla}rlL:S 
qu* addendaefi finuiD * , ytfiatfinus H 1 . Conftat igitur ,fintnper reguUmpro* 
portionum imentos fenfibiíiter non differre a veris finuhus^prxfertim quando arcus 
D E^quo aretts cognitorumfinuuminterfe dijferuntj yalde exigua ef l j tayt a reft* 
linea yix dtfferat, 

M A G N V M quoque compendiumin 1ioc negotio nobis ajferet propofitiooElaua. 
E x eaenimplurtmos finus ex aiijs inuentisper folam additionem ¡fuhtrattionemue 
nancifcemur.Nam fifinum cuiufuk araa^qm maior nonfit^quamgrad.io-addamm 
finui arcm3qui a'barcugrad.eo.fuperatur fumpto illa arcu^omponemus finum árcm 
qui eodemillo are» ajfumpto arcugrad. 30. fujjeraf.propterea quod differentia inter 

jtnus duorumhorum arcuum maiorumaqualis ejlfinui arcus illius ajfumptiyqui ma 
tor noponitur^quamgrad.io.ytibtdeinonflrauimiis. Ytf i $46% i j l . f inüarcusgrad» 
tO.Min.l<).adi¡ciamus ad 6y)^190.finum a r c u s g r a d . ^ M i n , ^ qui dbarcugrad, 
óo.fuperatur di£to arcugrad. zo. Min. 15. conficiemus 9,8555 6l-finumarcusgrad. 
80,Min, 15.qui armmgra.óo.eodemarcugrad* z o M i n i5-/vperat. Sicfi 5000000. 
finum arcus grad. $o*addamus finui ^oooooo. arcus grad $o.quem arcus grad. 60. 
fuperat di&o tilo arcugrad. 30. componemus ÍOOOOOOO. fmumarfus grad .90. qui 
arcumgrad.óo.eodem illo arcu ajjumptograd. ^o.fuperat* 

l T E M fifinum cuiuslibet arcus¡ qm arcugrad. 30. maior nonfit^fubducamus ex 
finu arcus ¡qui arcum grad 6o.fumpto illo arcu fuperat^reUnquetur finus arxus^quP 
eodem illo arcu ajfumpto ab arcugrad. óo.fuperatur . V t f i $ 501075. finum arcus 
g i t id .zo .Min. 30 detrahamus ex 98618$ d.finu arcus grad. SoM'n. ¿o. qui arcum 
grad. áo.diflo arx»grad.zo.Uin.io.fwperat3reliquus ertt 6 l6oySl.finus arcu;gra, 
¿p.Min.^o.quemarcusgrad.óo.eodem illo arcugrad.zo.Min. 30 fuperat.. 

K Y R S V Sj,fi ex fin» cuiufuis arcus}quimaior fit arcttgrad.óo.detrdhatur finus 
ar<uSyqui tanto minorfit arcugradt6o.quanto Ule maior efi> relinquetur finus ars 
.cus^quo vteruisillor.»ab arcugrad óo.dtffert.Vtfi ex ^y^l^y .ó . f inuarcusgra .y^ , 
duferatur 66<)T. $oA.finus arcus gra.qz.reliquus eritiogoiyo.finus arcus grad. lS . 
quo yterq; illorü ab arcugrad.éo.differ.t. Qu£ omnia ex ditíapropof.S.colligímtur» 

I T A Q V E fatis efi}yt inueniantur per regulamproportionum finus omntum ar* 
cuum a principio quadrantis yfque ad arcum grad. 30.S/ enim ex his eliciantur finus 
complementorumyiQ' ex his inuentis detrahatur priores illifinus^reliqui eruntfinus 
«mnium arcuum inter arcum grad.^o arcum grad. yo,Item ficogniti effent finus 
•arcuu omniu ab ari-ugrad.io.yfqs adfinem q u a d r a n t i s f i n u s omni»Arcuum, <iui 

l CX • ' ' mis' 
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mtfíónspntArcHgf A i . i ó M t r a h e r e n t u r ex finuhm cmn'mm arcuum nfulorU^mm 
grad. 60.remanerent fintas omnium arcuum a principio quadraatts yfqtte ad arcum 
grad. $0. Henique fifinus omnium arcmm a principio quadr antis y (que adarcum 
grad .óo . inuent i efíent, finus omnium arcuum minorum, quamgrad. iO,fi)iuhuS 
omniumarcuum maiorum^quamgrad.^o.adijcerenturjComponerentur ftnus omnium 
arcuum maiorum^quamgrad. 60 . 

S E D iamfuhijciamus tabulamJinuum omnium arcuum quadrantisper fingula 
Minuta extenforuma loanne Kegiom.fupputAtam, quam tamen plerifque in loas ab 
errorihus3qm incuria typographorum irrepferant,purgauimus.Cotinet autem in hac 
tabula finus totusparticulas woooooo.ratione cuius omnes alij finus inuenti funt, 
Quod fi a fingulis reijcianturprime du<efigur<e ad dexteram, (addita tamen vnita-
te ,fi duxfgur* abiefta numerummaiorem conjhtuantrfuam 50.) relinquetur finus 
refpeflu finus toti us 1 0 0 0 0 0 . Si tamen qms eandem tabulam per pr<ccepta tradita qyüAigta. 
iproprio Marteconfiruere ye l i t , pofito finu totopartium 10000000. conftituendtts dum, ve fc-
ei erit finus totus infupputatione partium 1 ooooooooo.Namfi ex fingulis finubus ^ ^ " ^ 
inuentis abijeiantur dtue prim<efigur£ addexteram^t diximus, reliqui eruntfinus ej£qUj(¡[ee5 
r.efpettufinus totms 10000000. ijdemomnino , quiin tabula leannis ¡Legiom. des ftruar'pofí-
firiptifunt. Hoc ideirco dico^e mireris,non omnes finus per regulamproportionu toQnu to-
inuentos ex finubus arcuum Mtnutis tf.fe ordinefuperantium , pofito finu toto looocaoo! 
looooooo.ad ynguem refpondere finubus huius tabuU. Vt enimfinus exquifitere» 
feriatur refpetlualt cuius finus totius , confiituendus eflin fupputatione finus totus 
cjnt iesmator^ytfupradiñumeft , 
: Q V O D aute^abie^is duabusprimis figur'n ad dextera ex fingulis finubus}rema cl,^aa^(ftV 

neantfinus exquifiti refpettu finas totius 100000.quamuispriores tlli nofint exqui ¿ ^ ^ ^ 
fite inuenti¡manifefluéjt.Quonta enimfinus totus , fiue femidiameter adfinum reÜü mis figurw 
quemcumqi determinata quandáproportione babet; fit, yt omnes partes illÍHs,quot* ex íinü 
cunq, HU fintead partes huius inuetas refpe£íu il larüpar tiu finus totius eand-e habeat ^ ^ ^ ^ 
froportionem,quítm omnes partes eiusde finm totius paucior es ̂  quam HU priores ¿ha nus totini 
bentad partes eiufdem finus refpeSíuillarum partium finus totius pauciorum : alios IOOOQOOO. 
quinfinus totus nonhaberet femper ad eundem finum eandem proportionem,fed ali= j ^ ' ^ g a¿ 
quando ejfet maioris quantitatis refpeElu tllius, aliquando minpris : quod efiah* nu? reí. 

furdum.Quoarca fifinus cuiusiibet arcus^yt y.g illius,qui continetgrad.iS. inuen= du fin9 ro-
(us fit refpettu finus totius in quotuis particulas difinbutf ufadle per regulampro* y9 ^100000. 
portionum inueniemus eundem fi?ift refpeSlu eiufdem finus totius in pauciores partes '¿i^^Q^fo 
dimfi,fi ita dicamus .Si finus totus partium iooooooo.dat finum arcus grad.zS.par exqaiííteia 
ir»»* 4694716, ídem finus totus partium 100000. quot partium dabit finum eiufde uentus. 
arcMS grad.z%?lnue„iemus enim finum partium 4 ^ 9 4 7 " - ^ - f - 5 - f - | - | - | ' ' 0 ? K ? / í : 
faautemhacfrañione , (quod mino r fit, quhn yn-itas. )continebit idem finus partes 
duntaxat 4.6947, quemadmodum intahulis finuumpoiutur ¡ i n qmbus finus totus 
continet partes looooo.Vbi yides^finum hunc relinqui , f i ex ilio du<s prim£figiir<e 
ad dexteram abijeiantur .Katio huius abieBiouis ejhquia yt finus ille g r a d . m u í * 
tiplicatusperfinumtotum 100000. (qu£ multipltcatio fitper appofittonem qumque 
eifiarujioc modos^óy^J 1 600000.TÍ Í» cap.^.Arithmetide. dixmus.^diuidaturper 
finum totum looooooo.yt regulapropertionnm pracipitsfatis efi,fi ex numero pro * 
duflo reijeianturfeptem figura, quotnimirum cifi£ funt in dimfare 10000000. 
t>t in cap. j.Arithmetict docuimus. Q»<íre reijciend<£ funt quinq; i¡l<e cifite appofitas 

praterea dutfiguraprinuyiepe hic numer.us íáooQOO.qui cumdiuifore banc mi 
K nu t iaw 
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nwtiam ^ r - ¿ - c o n f l i t m t , c ¡ u & vnitate mtnor ejl; propteyea quid nm 
merator co tmet feptem figuras3denominatojr attttm oElo.'Eadem^ ratio eft in omvihm 
alijs firitihu'S. Yíinc fitifinum relií lumpofi abiefttonem duarwmprirnanm figmarunt. 

futís exqmfitum ejfe reJpeBtt ftnus toüits IOOOOO, et 'tamfiiüe}a quo duafi^urx abij 
(iímtm^nfipeñufinu^s tottm ioooooo(X,non ejfet exqtii¡ite inuentus. Cum enim to» 
tus error^qui in fitpputatione contingere potefl} (quando nimirum confinu.endus eft 
finus ínter dms nutneros,quorum -mus yero fmu maior eft^z? alter minar ;Vel quan* 
do per regídampropartionam fmtts inquiritur-.hic. enim maius periculum errandi efi 
fe.poteft ..Ham quando fi'nus inuenitur per extracíionem rádicis quadratts, error 
yhitatem nonéxcedit. ) confiftat velin prima fola pgura ad dexteram,yel in duahus. 
prim!-f3ita yt adfummum errorfit in 99. yni tat ihw¡quihmfinm muentus yerumfi~ 
num excedat,yel ah eo deficiat; (quis enimplmihus yuitatihus a fcope.aberret > nifi 
flane rerum Geometricarum, atque Arithmeticarum fit ignarus? ) Dave yeraprima: 
figura cum quinqué cifris appojitis conftitu.int numeratorcm fraElionis^ quam diui-. 
fio exhibet, mmoremdenominatore, ita ytfrafho minar fit, quam ynitas; liquet^ 
fiatis exquifitum finum relinqui. 

cjuerrci"" E A D E M ratione, fi cuilibetfinui refpeélu finus: totius partium T ooooo.inuen*' 
refpeftu ¿. to ^pponalur due cifris ad dexteramjiabebitur idem finus refpeftu fimus totius par*-
nus totius tium 10000000. Nam fi dicamus yerbigratia; Sinus totus partimn i&oooo,. dat 
adiíc^ * finumarcm'Zra^ í^-PArUtmA69i\7:S'^n,{'s erZP totuspartiu iooooooo.quotpar~ 
diii ciña: t '^nJabit eundefinu arcttsgrad. i8.? reperismus finupart'.um q ó p q y o o . Y b i yides, 
addexteiá, finwnhmcprocrear.ifiiüi.duÁcijra ad dexteramadif-ciantur . Katio bmus adiecí io* 
reí'eft eft'ilt*'a T'tfi'1-™ ittegrad. iSVmultiplicatHS per finum totum 10000000 . ( qu/t-
ñus torius'* mH'^t'l}^catiofitPcr ¿Cpofitionem fiptem cifiarum,yt in cap 4. Arithmeticíe tradidi-
tQOQ.0000 .. mt^')diuidatur per finum totum looooo.yt regula proportionum pr£cipie}Jatis eft3 

fit ex numeroprodu£to 46^470000000 . auferantur quinqué cifi-£, yt ex cap.^.ña. 
firA Arithmetica confi,at,.Qmcirca rehnqitetur prior finus cum duabus cifi-is ad dexd. 
tram appoütis.Quod auteexfinu 4^947.»o« sitinuentus sinus 45947 ló . í l le tde, ex-
quo prius tllum el!cumus,fed folum Uic qóQtfOO.caufia eft̂ quod sinus ^ 6 9 ^ . n o n e(h 
omnmo exquisitus refpecíu-.sinus totius looooo.Deberet namq; ejfie 4 ^ 9 4 7 ^ infit¿ 
í e r - r - 5 - | - - o — § — y t e x d t c í - k patet^ex quo. prscife muenietur sinus Ule 
4694716'Sed licet ha t.6,ynitates negligantiur^acciptatur^-sinus ^ 6 9 ^ 0 0 . quas 
lemtnmnimusjiontamenfit error tíotabtlis , cum l e . ynitatei refpeílusmus totius 
smt — — . qus minutia multo minor eft , — — — - i - — - _ . 
Tioc eft , quam ynufecundu refpeñu. sinus totius (¡o. yt mérito negligipofiit. Adfium 
mu poterit rtliquado cotin<rere error, quamuis yalde r a r o j n 2—£. 

-1 • • J . ,. & . 1 v T I O O O O O O O * 
qu&mmutia Ltcetstt aiiquanto maior^ quam ~—-g'-s—5—5-- hoc eft, quamynum 
Secundum refpeSlusinus totitus 60 eft tamen.multo minor^quam — ~ ~ hoc eft, 
quam ynum Minutumrefipeíía sinus totius 6 0 A d yero^.quad de sinubus totispartiu 

Q110 pafto 10000000. e?* loonoo.diximus Jntelhgendum quo^ eft de alijs sinubus totis quots 
reafor^bus5 Cfin<l;Part:!U'miS'u,eplt^rium^siue paucioru.m . Semper emm ex sinuhus. refipeflu sinus 
fiant mino totms'm*'oris inwenth abijciendafiunt tot figune^yt relinquantur sinus-refipeElu sis 
res, &-con- ñus totius minoris^quot eif-ts sinus totus maior, sinurn totum minorem fiuperat: Item 
ira, quoteu sinubus refpefíu sinus totius minoris inuentis adiiciej<efiunt to,t c i f¿*y t ñats inus re 
que- partí-- r*. ci • • • . . ^ ^ v J. * j 
cularum fi Jpettti Slnu's totius matonis^quot cifi-n minor smus totusrasinu toto maiore fiupera." 
nns totu? tur.Quod eodem modo demonftrabitur . Nt sifiupputentur sinus refipetíu sinus totius 
íi&.tuamr. I.QOOO.OO,OO. exjingulff abijciantur. tres primajigurie ad. dexterami r e l i ^ i erüt 

sitttkSi 
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Sintts refpeflu slnus to t íus 100000 . & quidem multo exqulsitiores } quam si slnus 
Ju,pputentnr refpeflu sintts tot im 10000000.CT' ex singulis du£j igur 'e ahijciantur» 
Quodsisinuhm refpeñw sinus totms looooo .tnueritis adijcianturtres c t f t£ ,fient 
sirms refpeBusinm tottm loooooooo.atque itade c<eteris . 

E X h i ípa te t ratio iltítts operaticnis 3 qua frequenter CP" mea Gmmonica, &> 
al i js i n locii yfm fmucum duahtts lineit cognitis refpett» a l icuim Unete re¿í<e , tan= 
quamsmus totim 3 deinde yero y n a earum i te r tm cogmtarcfpeflw alterms linex 
iiefla mawris yel mtnoris yelut i sinus totius,yel refpeftu altenus cmufpiam mer{u= 
V£,a l te ram refpetttt hmmalter im sinus totim , ye l refpettu a l t e r im Imius menfar* 
iuuefitgo.ld quod er Vtolemzus^'i? a l i j Afironomi non raro etiamfaciftnt. Exempli 
g r a t i a ; cum duahus Uneis reBis A, Bj eos 
gnitis refpeflu linex r e ñ a C3tanqud sintis 
totius cottnentisparticular 100000. linea 
quidem A , p a r t m m Q I ^ ^ . l inea yero 
'B ,pa r t ium 40673. Demde yero retta A , 
refpeñu- a l te i ius linea tnaioris D 3 ye lu t i 
sinustotiU'S copUÜentis quoyueparticnlM 
looooo . deprehevfa i terumst t par t ium 
80901. ye l p.dmorum.q refpeflumenfurx 
E . qt i£ palmo f u xqual i s^ye l refpeñu men 

f u r x Fj.qttd:piares palmos^nempe q u i n q u é j o t i n e a t j n q m r o , q u o t p a r t e s ¡ a u t p a l m o s 
linea B ^ contineat refpeñupojiertorls sinus totius, aut refpeñu dtclx illtus menfura 
"E^yel 'B.Quodquidem expedioper regulam proporttonumhoc modo.Si linea A,partiu> 
€) i l<¡ú .dat lineam B , part ium 4 0 6 7 ¡ ¿líadem l inea A , par t ium 8090.1. ye l palmo? 
rum 4. quotpar i ium, a u t p a l m o r ü dahit eandem linea B ? Inuenietur namque linea. 
B.ypdrtium 7,6019. paulo a m p l i u s , y d p a l m o r ü | - f - JL .Cmr t s operati-mh 
ratio a fuperton non dtffert, cum r t t ta A, ad r eÜam B, habeatfemper ynam v ean 
demj determn-ataniq; propo rtionem. 

A'-

C !-
D i -

E>-

Gognftís 
duabus li-
neis reñís 
refpeElu alí 
cu i us men» 
fura:, dein
de verov» 
na eavum 
rel'pefíu al 
ten us men 
fura cogm 
ta.quo pa
ito alterare 
fpeüu hu
ios alteri* 
rnéfurc; co* 
gnofcaiur. 
IdqdArtro 
nomis eft 
familiarif-
ilmutn. 

S E Q V I T V R T A B V L A S I N V V M R E C T O R V M 
per íingula Quadrantis Minuta extenfa,^ áloan.. Regio-

monranoquondam fupputara , nuncautem pernie 
examinaca, di pleníq^e in locis caíligaca, 

arque correóla. 
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Graáus Quadrantis pío fínubus 
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Gradas Quadrantis pro linubus reclis. 
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Gradus Qu^adrantis pro finubus 
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Gradus Quadrantis pro íinúbus 
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3 0 
3 1 
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3_3 ¡96836^7 
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4 1 
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9687177 
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5 0 

5 4 
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5 9 
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GraJus Quadrancis pro (inubus 
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9880497 
9880945 
9881392 

i8?8 
9882283 
98827^8 
9883172 
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9913306 
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9914069 

9 9 ^ 4 4 9 

7 

9925461 
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9926521 
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85 |1 8(5 II 8 7 | | 88 H 89 
9961947 
9961100 
9962451 
9961703 
5(961954 
9963104 

99^3453 
99637o1 
9963948! 
^964194 

O 
I 

"2-
_3 

4 
_5 
6 
2 
8 

_ 9 
10 
I _ I 
1 2 
I I 
1 4 
15 
16 
17 
18 
19 
20Í9966849 
2 1 9967085 

9964440 
9964685 
9964919 
9965171 
9965414 
9965655 
9965895 
9966135 
9966374 
9966611 

2 2 9967320 
2 3 9967^5 
2 4 
2 5 
2 ó 
2 7 
2 8 
2 9 
3 0 

9957789 
5)968022 
9968254 
9968485 
9968715 
9968944 
996) 1 3 

997 5 640 
9975^45 
9976045 
9976246 
9976446 
9976645 
9976843 
9977040 
9977237 
9977433 
9977628 
9977822 
9978015 
9978207 
9978398 
9978589 
9978779 
9978968 
9979156 
9979343 
9979530 
9979716 
9979901 
9980085 
9980268 
9980450 
9980631 
9980811 
9980991 
9981170 
9981548 

4 II 3 

99862^5 
99^6447 
9986598 
9986748 
9986897 
9987045 
9987193 
9987340 
9987486 
9987631 
9987775 
9987918 
9988061 
998 8203 
998S344 
9988484 

^ 3 
9988761 

9 9 ^ 8 9 9 
998c036 
9989172 
9989307 
9989441 
9989574 
9989706 
99898 37 
9989968 
9990098 
9990227 
9990355 

9993908 
9994009 
9994109 
9994108 
9994307 
9994405 
9994502 
9994598 
9994693 
9994787 
9994881 
9994974 
9995066 
9995M7 
9995247 
9995336 
9995424 
9995511 
9995599 
9995685 
9995770 
9995854 

9995937 
9996019 
9996101 
9996182 
9996262 
9996341 

9996419 
9996496 

9 ¿sK4¿2.I 9996575 

9998477 
9998527 
9998576 
9998615 
9998675 
9998710 
9998766 

11 
9998855 
9998899 
9998941 
9998984 

999 (y 015 
9999065 
9999104 
9999145 
9999181 
9999218 
9999254 
9999289 
9999515 
9999356 
9999589 
9999411 
9999451 
9999481 
999^$u 
9999539 
9999566 
9999593 
9999619 

O 

Gradus Quadrantis pro íinubus recti; 

i 9 
5 8 
17 
5 6 
Í_51 
54! 
53 
5 2 
5 i 
5 0 
4 9 
148 
•4_7 
4 6 
4 5 
4 4 
4 3 
4 2 
4 1 
4 0 
3 9 
3 8 
3_7 
3 6 
3 J 
3 4 
33., 

3 2 

3 0 

1 
u 
9 

Í-I 
ce 
M O w 
te 

04 

3 
_Q 
9 
G 

; 
O 
Ul 
Cui 

-o 

« 3 
3 
rt 
Si 

O 
3 
tí 



a-

i ? 
cu 

•T3 

53 
C 
t r 

rt n 

n 
c 
B 

5 

rt 
so 
C •o 

rcñis arcuum ciufdem Quadrantk. 

85 | | 86 | | 8 7 | | 88 | 8 9 
30,9969173 
3 1 |99^94.or 
3 ^ i ^ p ó c é i S 
3,3 ¡ 9 9 4 ^ 4 
5 4 99?00/9 
3_S 997° 3 04 
3 ó 99705x8 
37 ; •99707 ^ 
38 
3_9 
4 0 
4 i 
4 2 
4 3 

9970973 
9971194 
9971414 
99716;3 
9971851 
9971069 

4 4 9971186 
9971501 
9971717 
997193I 

4 5 
4 6 
4 7 
4 8 9973I45 
4 9 9?7335j 
50 ~ 
í i 

53 

9975570 
99.73781 

997399^ 
9974100 

5 4 99744o8 
9974615 
9974811 
9975028 

i 5 
56 
57 
58 
i_9 
60|9971640 

997^3 3 
9975437 

í1998l348 

998-1701 
9981877 

I 1 4 

9981051 
9981116 
9982399 
9981571 
9981741 
9981911 
9985081 
9983151 
9983419 
99835«6i 
9983751 
99859I7 
9984081 
9984145 
9984408 
9984570 

9984731 
9984891 
9985050 
9985109 

99-85367 
99855M 
9985680 
9985835 
9985989 
9986r43 
9986195 

9990481 
9990608 
9990734 
9990859 
9990983 
9991106 
999 i z i 8 
9991349 
9991470 
9991590 
9991709 
9 9 9 l 8 ¿ 7 
9991944 
9991060 
9991175 
9991190 

9991404 

L9991619 
; 9.991740 
9991850 
9992960 
9993069 
9 9 9 3 ^ 7 
.999,3284 
99^3 39_0 
999 349') 
9993199 
9 9 9 37 0 3 
99938*06 

99939o8 

9996573| 
9126Í12\ 
9996714! 
9996798! 
9996871, 
9996943 
9997014 
9997£^j 
9 9 9 7 ^ 1 
9997124 

9997%9i 
9997359 
9997425 
9997491 
9997556 
9997620 
9997683 
9997745 
9997806 
99.97867 

99979z7 
9997.986 
9998044 
9998101 
9998157 
9998112 
9998267 
9998321 

9998374 
999842ó 
9998477 

9999616 
9999^44 
9999668 
9999691 

99997I3 
:9999735 
9999756 
9999776 

9999795 
9 9 9 9 Í I 3 
9999830 
999,9846 
9999862 
9999877 

9999S91 
i 99.99904 

9999916 
99999z7 
9999938 
99 9994 8 
9999957 
9999965 

9999972 
9999978' 
9999984 
999998^ 
9999993 

i 99999^6 
9999998 
9999999 

3 1 ¡ I o 

30 
2 9 

z l 
2 6 
25 
24-
2 3 
2 2 
2 .1 
¿ O 
19 
í s 
17 
16 
i_5 
1 4 
i_3 
12 
1 1 
1 0 
J > 

8 

1 
6 

_S 
4 

2 
1 

•a. c 
oí 
ni 
& 
g 

•3 
"3 

>3 

C3 
EJ 

s 
o 
o 

3 

£3 

O 
CU 

TÍ 

B 
» 3 

•xs 
rt 
O: 

O 2 
3 
3 

compleraentorum aicuum eiufdcm Q¿iadrand& 



tés s i X ' r : Í.-
E X P L í C A T I O , A T Q Y E V S V S T A B V L A E 

prjecedentis Sinuum redoium. 

íxpofitio I N yerticeprzcedcntu tabula erdine defcrifti fantyo.gradttí Quadrantú , 0* 
•3 rtium ta kd finijlram deorfmn yerfus , 6 0 . Uinuta . Intnfimo deinde láte te ijdem 90. gradus 
feuI^Sinuu. Quadranth tepojitt funt ordme rettogrado, o1 cid dexteram fwtftun yerfuí^ 60. MÍ* 

tmta.Quod tdeofatttim e í i a nolis ¡ y t tilico cumslihet arcm complementum cognofca* 
Comple tu t.Nam qmlibet:gradas inyertice tabuU pojitus cum qmui í Minuto ad Jintfttant 

mctutii en collccatofiabetpro complementegradttm in-Ínfimo lá te tegradui accepto itp yettice 
iufuis are9 refpondentcm cum MmHto}qttod ad dexttam Minuto adfinifitamaccepto refpondet. 
ex hac^u- tuomamgradui46 tnyerticei v Mtnuto o adjinifttampofitOjtefpondet ininfie 
l aU*dUeÜ mo lá te tegradm 45. er Uinutum 60.ad dextetam collocatum; erit arcmgtad. 45. 
ior, Mm. ¿ o . hoc efi, a t cu íg tad . 44. Um. o. complementum ateusgrad 46. Mm. o.Sie 

quoqwe arcusgt-fid.^i. Mm. 1 3. complementum habebitarctimgrad.qó.Min.qj.Jiae 
dem ratione quiUbetgradus in ínfimo látetepofitus cum quouis Minuto ad dextetam 
coUocatc Jmbetpto complemento gradum in yetticegtadui accepto in Ínfimo látete 
refpoitdentem cum Minuto^uod adfimfiram Minuto ad dexttam accepto refpondet, 
Vcfiremo fubgradibus in yertice tabuU defenptispofitifunt finas tetfí omníum at» 
cuupetfingula Quadtttis Minutaprogredientiu^quatenuífinus totm :000000o. 
Qwod fiexfingulís finubw bm* priores figura ad dextetam abtjcíatut^addita tamen 
y ñ n a t e , fi du^efigura abiefl* numerum 50. excedunt) tel íquí etuntfinta eotundem 
jttcmmrfuateriffi[mus totusefi l o o o o o . y t f u p t a d t x t m u í . \nde quicquidin yfiuhu* 
tuítabulapracipiemus de finubus tefpeBufinus totius looooooo.intelligendum quoe 
que etit definubus tefpeflufinta totius 100000 . abieñis nímitum duabusptimisfi» 

^ l ' s ga^"¿ guris ad dexteram,yt diximus. 
dúplex.0 H y I V S tabuUyfus dúplex eft. Nam in ea y el cuiuslibet ateta inquitkut fie 
Sinus teft9 nfa3yel cuiufuif finta cogniti an ta inuefiigatur, Quandoetgo dati arcta Quadtante 
cumfuis ar mtnorisfinum reftum qu&rkjumegradus tllita in ysrtíce tabú!<e,Minuta yero adfini 
cus quadrg fram.incommuni enim atigulo^proadendo nimirum a Minutis dexttam yetfta, do» 
16 ttUnao I necadlocum fubgradtbta acceptü peruenias^ illico finum reflum tnuenies . Ita finum 
tatnilatfpe tecium arctagrad z<y.fub grad , i^ . é regione Minuti o adf in i í i tam collocatttepe* 
xiatur. rieJ 41x6185 S/»KW yeto reBum arcusgrad. i^ .Mín. ip. ínuenies 41762.09.Sinum 
Sin9 reftus deni-qMe teflum arcus grad.il.Mm.lo.offendes ^ ^ y ^ ^ . Si yeto finum teElumat* 
ciiiuíuss ar cus x^uadrMitemítiotis.fédfemicirculo mtnoris defideras , dettahe arcum datum ex 
cus quadra f ^ ^ ^ y ^ re(fd'&i ateus finum teñum cape, yt príus . H/c enim finus erit etiam 
te maions» J ' •' . . • r 1 j ¡ r • 1 
^jua tóne finus reflus auus quadrante matons :ptopterea quoA dúo arcus Jemtctrculum con* 
izatmaiüT fia entes eundem fi)M reclum habent, yttn defimtionü ixpofitione diximus. V t f da» 

tus fit arcus gtad. I 38.MW. 47. dettahe eum ex femícitculoyhoc efi) exgrad. 180. 
Sinus namq', t e 6 í u s 6 ^ 9 0 l Á í . t e f i d m ateus gtad. 41.Mi». I j . eft quoq; finus te&ut 
arcusgrad. IJS.MÍ» . 47. cumillo ateugtad. 4 l . M m . 13 . femiciteulu coficíentis, 

• ñu» Q \ ODfiarcus datusptatergraduSy ac minuta habeat etiam Secunda}inquiren* 
cuiufír.sar da eritpars proportionalíSyhocmodo.Accipedijferentiam intet fmumreñum ateus 
cus habétis proxime minons,&finu tettü arcusproxime maioris , cr die.St 6 0 . fe(unda(qui* 
Secúda.pr? ^ í finguli arcus proximiin hae tabula ínter fe differunt)requirüt tota eam dtffeten 
ter Minuta . addendam (¡nui arcus proxime minorís , vt compenatut finus ateus proxime 
qnomoao J 1 r . r J JJ J J r s 
diciafj.et maioris , quantam dijj-etenttani requituntptopofttajecunda adAemém tiAtm Jinmt 

ateus 



s t u r s t é s 
dreut preximeminorisi yt ftatftntts propositi anus? Ñam dijferentu muenta erit partera pra 
f a r s proportionalis^u^fiaddatur finni arcusproxime minoris^efficietuv finns rea Portlona1^ 
B u s a r c » s p r o p o J í t i . Y t f i p r o p o f i t í i ' s f i t a r c u s g r a d . z o . U i n . 4 ¿ , S e c . i o . A c d p e d i f * 

ferentiami 711 ánter finum ^ é ^ - a r c m g r a i . zó . TÁin.^i .proxime mmoris) 
V f m u m tfqoiyOtCircU'S grad, zo. Min,4.4.proxime maioris)o' dic.Si eo.fecnnd* 
reqmrttnt dijferentiam z j z i .addendam finm ^ ^ - j ^ é ^ .arcusgrad. zo. MÍO 4^, 

efficiatur ftms i ^ o i y o . a r c u s g r a d . 10. Mr», ^.ymntamdifferentiampoflu* 
lant zo. fecunda addendam eidem finui 3 5 57469. arcm grad. 20. Min. 43. ytfiat 
Jinus arcusgrad. zo. Mi». 43. fec. zo? Inuenies enim dvfferentiam ^Jlite partempro= 
fortionalem y o j . q u * addita jinm 3 $374(59. efficist 3 5 3837 ̂ ./««w? arcus grad.zo. 
Min. 43 fec. zo .Communiter tamen ab Ajhonomis negltgmttur in hoc negotioSss Secúda cfií 
cunda ¡fipaucio ra f u ñ í , quam 30. Si-vero p iara , addunt pro illis ynum minutum ter ítrafta 
ali¡s Mmutis . Nulhs enim errori qui alicuitis momenti fit, inde orilur . Itaq; pro tioI]e finuú 
dato aren grad. zo. Min. 43. Sec. zo. accipiuntftnumarcus grad.zo. Min. 43. »<?= "b Aítrono 
gleitis lilis zo.fec.Vro aren verograd.zo.Min. q i fec. qS.fumunt fmumarcus grad. mis. 
20. Min, 44. computatis illis qS.fec.pro VIJO Minuto . 

S E M I C l R C V L l ^ o r r o , atq; arcusfemicirculo maioris 5»o» eft quodflnus reSlus Ssmidrcu» 
inueftigetur , cum nunquam tnfupputationibus Afironomicis huiufmodt-arcuum fi= ^ ^ ^ ^ ^ 
ñus adlnheantur , qttod ijsperfptcuum efi, qm in triangulis reñilineis , ac fph<eriz maioris n5 
cis, inqmhus totaStnuum feientia yerfatur ¡ funt exercitati , \mmo femictreulus eít finus re 
nuüumhahet fmum yVt ex ytraq; defn.fmus reftipatet. quod etiam de arcuma- £lus inqtti-
iore dici poteft, mfi quis in prima figura definitionum r e í h m F K , fmum reftum yelit ^ ^ ' u i ™ ' . 
appeüare arcus DBF, fecundumpofieriorem defin.Jinus reeli; zs? retlam •pH^Jinum gft coriífiv 
retlum arcus A C F . quod non yideturproprie dici , cum huiufmodi lineis prior defi- ñus reílus. 
nitio finus reeli nullo modo conuenirepofsitJyt ex eadem figuraperfpicuum efi, 

QVANDO autem datiarcus Quadrante minorisfinumcomplementiquaris , cape p{emétiaí> 
gradus illius ininferioriparte tahulaJAinuta yero ad dexteram. \n communi enim cus cjuadr^ 
ángulo continuo finum complementi reperies, hoc efii fmum reCíum illius arcus , qui te ni¡noris 
dati arcus complementum eñ . Nam fmus Ule reBus debetur a r c u i , cuius n-radus in 5uc!m10̂ ai 
"ferttee t a b u l a m i n u t a tnjimjtro latere collocantur^qut qmdem datt arcus com~ periacur,' 
plementum efi , ytfupra diximus . Ita finum complementi arcus grad. 30 . fupra 
grad, lo . inf imi lateris tabula éregione Minuti o.ad dextram collocati inuenies 
86601 f 4,qui quidem finus reclus efi arcus grad. 59. Min, 60, hoc efi, arcus grad. 
é o , qui complementum efi arcus grad. Ltem finum complementi arcus grad. 30. 

M m . 49. reperies 8588110 qu¡ quidem sinus reElus efi arcus g r a d . ^ . M t n , 11. qui 
complementum efi arcus grad, 30. Min. 49 . SÍ yero offeratur arcus Quadrante Sitias copie 
mator^fid femicirculo miuor y tta finum complementi ipjius reperies .Detrahe ex eo metj emuf 
ciwadrantem j c refidui arcus (inum reñum cape , Cum enim reliqu-ws hic arcus fit. I?"3" c5ua 7 j • 1 r • • 1 i n n • • >• i r arate maio 
complementum dati arcus,yt in depmtiombus dicium efi^ent eius¡mus rectus^ums ns,quaarte 
complementi dati arcus . Y tfi oblatus fit arcus grad, i z j . M i n . 50. Detraíie ex co deprehen -
quadrantemfiioc^efi^yo.gradus.Sinus namque reííus ¿oSy 614.reliqui arcus grad. dacur. 
37. Min. 30. efi finus complementi dati arcas grad. 12,7. Min. 30. cumille arcus fit 
huius complementum, c. 0 , , 

Q V O D fi datus arcus prater gradus y acMinuta habeat etia Secunda ;fi quicíem rac:i cóiuf 
Quadrante minor fit, inuefiigabis eius finum complementi per regulam proporlio* uis are9 ha 
tttm } quemadmedum fupra de finu reElo diximus , mfi quod hic differentia intienta1 ,Ŝ C¿jj 
Jiuefars pi oportiomhs fubtrahenda efi a fin» arcus groxime minoris , Si -yero 4*5 nuta^^ao 

Y cus 



no s t r s. 
toojta eli- f¡¿i ¿a tm Jtt QttJcírante maioryfed f ^micircwlo múám d e t r a í a Quctdrtnte, tnqut* 
cuc per par veí j . ^ ^ / arcus finum reRumfer eandem regutun proportionum í eo nidio i quem 
tionalem» fopra defi^tt reflo tradidimw<. Qmmms Secunda negligi pofstnt) yt fkjira doctiii. 

muSyin hocfi'iuftm negotio. Exsiftplwn, Sit datus arcwsgrad. 69. M>», 1 6.S c. , \0 , . 
Accipedifftreiitiam 17 ínter jmttm 5 5401 po. arcttsgrad, 6 $ . M.iii.i s,j)ro.mmf 
tninoris in parte tabula inferiari defcriptí,ejr finum l^U^áy^arcu , ; grad.6§,M.i)i,* 
ly.prexime maioris m eademparteinftrton. tahulá pofiti; CT" dtc . Si /"o . Sectmdk 
recjuirtmt diff-eríntiam z j 11 .Jubtraiiendam a ftnue 3540190. urcm grad.6<).Min, 
16. ini^finoriparie tabula pofiti, r t relm^atHrfinus ^^^y Í̂ 'ÍÍ). a-i cus grad 6g» 
Mi'i. 17, in eadem parte inferían tabula defcripti: quantamdijferenttum pofluVát, 
¿[o. Secunda fubtrahendamíib eadem finti ^ 4 0 1 9 0 . arcus grad. 69. Min.i 6 . pofiti 
in parte inferían tabula , yt rebne^tiatur finus arcus grad* ¿sp.M/». 16, Sec. 40 ;» 
taáe parte infcriori tahulx contenttilnuenies enim differentiajiu?parteproporúo» 
nale 1 814, <p<eJubtratts exstnu 354011,0. relinquetsiwm itii^yfi^arcusgrad*. 
,69. M;», i £ . Sec 40*tninferioriparte tabula collocatt-: (jui qttidem eft stnus re¿lu$ 
arcus grad . io Min. 43,. Sec»io.boc efi, complementiarcus dat ígrad , 69, Min.iSm 
Sec. qo.Sit rurfum datws arcus grad. 1 i o .M / » .43 . Sec.io.DetraheQwadrantemj,, 
id ejtjgrad. 90 c?' residuiarcusgrad. ao. M;».43. S é c i o . quare sinum reflum^yt 
fupra tr-adidimus. Inuenies enimper partem proportionalem ¿jinum.$t/$Ü ffScpti 
ejisitms complementi arcuspropositi. 

Alia ró In» H O C etiammodo stnum camplemeti arcus propositi quadranteminoris reperieít 
Bíf l igádi íi subtrahe propositu arcum ex qüadrante^ yt babeas eius comple'memum Sinus enim 
mi comple c t - r i 1 v • n i - „ 
mentí are'' ret*^-í eiu's complementi muentus,. yt de smu recto diximus, ejt is:, qut quartiur . Vt 
quadrante si quaratur stnus complementi arcusgrad. 69- Mm. l ó . Stc. qc . detrabe hítñc aria 
mmoüs . cum ex grad. 50. v r e s i d u i arcus grad , 10. Min. 4$.fec. ÍO (qm Complemintum 

efi datiarcus grad. 59. M m . i ó . Sec.qn ) stnum reflum quare , queminitenies ejpg: 
Sin9 S 35:>837(?. atqUehic efi sinus complementt datP arcus grad. 69 . Mm. í Sec, 40,,. 
méti femi- H l C quoque femicircul í , atque arcus femicirculo maioris stnus complementi 
tizcüliyiur. qt'erendusnonefiyobrationemfkpradittam. 
arcas maio. QVAÍiDO deniq;propositi arcus sinum yerjum desideras; si quidem Quadrante 
ncin eft10"5 m*t}or efty detrabe eius sinum complementi ex sinu tota: st yero Quadrante eft ma¡* 

ior ¡fidfemicirculo minar, adde eius sinum complementishtui toti . Numerus enin%. 
S'n9 vetfus rcliquuSjyelcompasitus,erit sinus yerfurdati arcus: propterea quodsmus complea 
tuiufuis ar mentí cuiusuis arcus aqualis eíi complemento sinus yersi eiufdem arcus , yt fupra 
díSte núno 'S di'finttionibus ofiendimus. zx quof.t , ytsinus complementi arcus cuiusuis abla* 
lis fíue ma tusexsinu tota, yel ad eum adieñus relinquat^yel componat eiu.fdém arcus stnum. 
ioris y qio, yerjum: \d quod perfpicuum efi ex prima figura , quam tn expositione definitionum 
jaMo ctlii pofuimus. Exemplum . Si t quarendus-srnus yerfus. arcus grad. z o . M m . 57.. H^ws 
^ ' " ^ sinuicomplementi efi 933892-8 qui detraflus ex sinu tota 10000000.. relmquet 

sinum yerfum 661072 .datiarcusgrad^zo. Mi». tf.Kurfus sit inusfiigandus sinus: 
yerfus arcus grad. 1 38. Min. $1 .Uuius sinus complemtntt efi j^i^S'q.quiaddtttts 
smut toti \ 0000000, efficiet sinum yerfum 17^^1484. arcus propositi grad. 138. 
Min. 31, Voflrema sit inueniendus sinus yerfus arcus grad.. 69 , Min. i t . S e c , 4».. 
Buius complementi: sinus efi ^<{̂ %IJ6. inuentus per partem proportionalem ; qui 

fubtrattus ex fv iu tota \ooooooo .relinquet finu yerfum 6461 óz^Mtiarcu*gradm 
í9 ' ^ t*» '1 é-See 40.SÍC quoque ftnm yerfus a rcutgrad, i j ^ .M/» , I ¿ .Sec^creperiea: 
t m I i j i % t f 6 . p e r p í u t s m p r o p o r t i o n a l e m * 
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e AE T E R V M Qua4rantlsi t/im finw vettus , qulm "perfus efifinta tottíí sfimu 
fyero comflementi nihil efi^t mamfeftumeft ex f rima figura mdefimtionibuí pofita. f . ^ ^ a J , j 

I A M yero ex eognito finitreElo ita arcuminuenies. Quarefinum reElum propo* tijeít finus 
fuum Ínter finus tabuU-, yel fi eu-m non iimenerif, fumeproxime m&iorem, -vel mim* totus, ímui 
rem,qm nimhwm pauciorthm ynitatihm a propofito finu dtflat. Ham in -vértice ta* ver° c5j'.le' 

' i i , 1 í r . ti • mentí ni» 
t u l * reperiesgradmiV adf in i f iram e regtonefinus acceptt , mimta tutus arcm,qut ^ 
propofito finm refpondet . Vt f i cognitus fitfinus 10767 . Inueniofinum 7^10711. 
froxime mtnorem , qui pauciortbus ymtatibus a fmu eognito difiat, quam finus Arcus qua-
j ^ i z e ^ . p r o x i m e maior:Cui finuipr exime mi m r i refpodcnt in yertice tabuUgrad. drame mt-
4 8 . z r ad f in t f i ramWnuta4 i .Arcum ergograd.4S.cr' Min.4i .dic0 deberifinmpro* ^° ^ f i n » 
f ofito, Ntíw ynitates iüie^quibusfinuspropofitus a finu di i í i arcus differt, nontndu* rea0 cogni 
cunt errorem notabilem . Si tamenarcum cupis pracifiorem, inuefliganda eritpars toeliciaf. 
¡roportionalis^hac arte.Cape dtfferentiam inter finumproxime minorem , v finum 
fyoximemaiorem : liemdijferentiaviinter finumpropofitum 3 V illumin tabula re? 
f e r t ü } a quo minus dtjfertasr dtc.Si differentia inter dúos finus in tabula repertcs dat j ^ " ^ * ^ 
60.Secunda addetída arcui finus proxime minoris,y el auferendaab arcu finus proxi- nor mz?¡is 
tne matoris, (prout yidelicet fumptafueritdifferentia inter finumpropofitum , CÍT pcífus, quo 
finum proxime minorem3yel proxime maioreni) yt habeatur arcus finus proxime ma* pz&^S P3^ 
ioris,yelproxme minoris 1 quot Secunda pofiulat differentia inter finum p r o p c f i t u m \ ^ ^ 0 ^ 
C?" finum proxime minorem^yel proxime maiorem y addenda arcui fintts proxime mi= ¿ i t0 (inu> 
norif3yel auferenda ab arcu finus proxime maiork, yt habeatur arcus propofimfimuif, eliciatur. 
Ndm hxc fincunda muenta addita arcui finus proxime minoris , yel oblata ab a u u 
finus proxime maioris , dabunt arcum finus propojiti . Vt in dato exemplo , f idicas. 
Differetia lyzo. inter finum j^ioyzz.proxime minorem,wfinum 17511^41.pros 
qme maiore3dat (o.Secunda addenda arcui grad. «S.Min. 41 .quifinuiproxime mi* 
m r i refipodet, (quoniapropofitus finus minus di ffert a finuproxime minori quam a si 
nuproxime mat07Í)yt habeatur arcusgrad .qS .Min .q i .Secóo .hoc efi^grad^S.Min^ 
4 i . r e f p o d e f í S finuifroxime maiort.Quot ergo Secuda pofiulat dijferetia 4'y.inter finí* 
jpropofitu , finií proxime minore,addenda eide arcui finus proxime minoris, ytfiat 
arcus danfinusflnuenies enim Secundu l . z ? paulo amplius addendü arcuigrad^S* 
W n . 4 1 . ita ytfinui propofito j j i o j ej-refpondeát arcusgrad.4%Min, 41. S e c l . C?* 
paulo amplius. Kurfusfit datus finus 45 5630. quem in tabula qu^fitum non tnmnia. 
Accipio ergoproxime maiorem 45053^. (Ab hoc enim minus difiat, quam a proxime 
vúnori 453630,)c»t refpondet arcusgrad.i . Uin. 37. Quod fimagkprxcijumarcum 
¿efiderem^nquirampartemproportionalem, hoc modo. Ttojferentia zyoK. inter fin» 
4 ^ (3^16.proxime m a i o r e m ^ finum 4^ $67lo-proxime minorem, dat óo.Secüda au* 
ferenda ab arcugrad .zMm. ij.quifinuiproxime maiori refpondet , yt reliquus sit 
arcusgrad.z.Min. $6.refpondens sinuiproxime minen : Quot ergo Secundapofiulap 
áijferentia 906.inter sinumpropositum, sitiumproxime maiorem, auferenda ab 
eodem a r c u finus proxime maioris , ytfiat arcus dati sinusf Inuenio enim Secunda I g , 
fer e y qu<t M a t a ex arcu g r a d . z . M i n relinquunt arcum grad. z MÍ/7.3 ^. SÍC. 
¿ l anuidato 4<<6?o. delitum .Quomam yero ídem sinus recíus refpondet duobus Atcm 
TT' ' • • . . . ' •> r 1 r Í • J a. * arante nía 
arcubus femicirculum conpcienubus , yt fupra dtximus,st arcus dicta arte ex S I K U LOL|._UA AT„ 
rcBo inuentpis fuhducatur ex femniriulojdefi, exgrad iSo. reliquus erit alterar^l( . ex fina 
tus quadrantemaior , qui diflo etiamfinui debetur. Vt (iarcusgrad. 4%. Min. r̂ fto etua-
Sec.i.inuentus dematur exgrad.iSo remanebit a r c u s g r a d , l 3 I.MÍ». I S.Stc. 59 • eide tur • 
íHiuiretto 7 ¡ l o j ó j . d e b i t u s . í u l c b r e a u t t m operatio in triangulis tam retltlineit, 

Y a quam 



quamJphár¡clsJocelh}mm nccipiendus sitareis quadtdnte maíor proposito fimt 
refponiens,dn yero minor, yt proprijs locis appétrebit, 

Arcusqua- 51 vero smus cognitm,eft sinm complementi arcus quúsiti jwmenii eruntgra* 
dranre mi- dw* mparte inferion t a b u l a ^ Minuta ad dextram. Ita enim hahebitttr a r c u í q u * * 
ft^T?;™ si!:m^el certeinu.enttndu.s e n t a r c m , n p r i u s diximm,finm dato¿anqttamreElo 
compleme r e J p o n c í e ^ e x qmdrante demendus^t arcus qu^sttus r e l m ^ a t í t r . V t si coa 
ti eruacur. gmtus sit 7 j i 07 67. i ¿««..5 complement iahc í i imarcm. lnuento stnam'j^xojzi.proi'. 

ritme minoremiqmniampaucionbus hic yn i tmbm a sintt cogntto diftaf, quam sinws 
7511^41. proxtme maior in tabula stnuum'.Cm sinui proxime minór i r efpondent in 
m a fede tabwUgrad.41 . i ? a i dexteram Minuta ip .Arow igttitr grad .4i .Min .19, 
eft ií^qui quarttar. Huim enim complementum eft arcus grad.^S. Min. 41 cm sinus 
datwsdebetttr idim arcus grad .41.Min.ly.reperietur, si arcusgrad. 48. Min. 4 1 . 
sinui dato in vért ice tabuU , & ad sinifiram refpondens ex quadrante fuhducatur.. 

Arcus qua- Qupdsipartemproporiionalemfuprainuentam^nimirumSec.l.detrahas exarcure. 
noarnm™¿i's Pertograd'41 •Mí»'19• (qui* maiorem arcum,quampar eft,dato sinui 7510767.tris. 
pr$cis9,qua ^umus,)inmnietur arcus m a g i s p r t e i f t i s g r a d ^ l . M i n . i ü . Sec. 59, Qui etiam repe* 
vía ex fian rietu};si arcumgrad.qSMin.qi .Sec.x.eidemfmui, tanquam refto'Jebitum, v fe* 
e o S c T c ! ' CíindumPattem proportionalem inuentum , detrahas ex quadrante . Kurfus detur 

45 S^S0' complementi alicuius arcus , quem in tabula quAsttum noninuenh, 
Accipto ergo proxime maiorem 45 65 3 6.(quoniam ab boc minus diftat, quam a pro* 
xme minore 4 ^ 6^0.)cui in paneinferiori tabula refpondet arcus grad,87. Min. 
l5,qu£fttus;cumhmuscomplementumftt arcusgrad,t . Mm. 57. sinm dato, tanqu* 
re£to,deonus.Quod sipartemproportionalem fupra ínmntam^nimirum Sec. 19.ad* 
das arcmtnuento grad. 87. M*». x^{qmA minorem arcum^uam par eft J a t o sinué 
^6lo . tr ibutmus. ) inuenietur arcus magisprxafusgrad.S7 . i ,un.z$.Sec.l9.Que 
m a m reperies,si arcumgrad.z.mn. 5 ó.Sec.^i.eidem sinui,tanquam retío, debitÜ% 
Cffecundumpartemproportionalem inuentum.ex quadrante fuhducas. lam vero si dnn-e^r " ^ P ^ P 0 ^ ^ ¡ i n u s complementi arcus quadrante maions, (Quod quadofiat* 

ior auomó Píilcbre operatio m triágulis ftue refalinek,fiuefph*rtcU docebtt)fumedus erit arcus-
do ex finu eUn yert!ce tah»U^anquamfinui redo refpoiidens^ quadrati adíjeie^^ 
cÓpíe,n£n:i cus qutfitus confióatur . Vt sisinus complementi altcuius arcm.quadrante maioris 
nueitigcc. cognitm í i t 75 1 o7zz.fumendus erit arcus ei refpondens in yertice tabuU yna cum 

f^teproport iona l i ,grad . 4B .um^i .Sec . í .^quadrant iad¿jc iendm . Componetur 
emm arcus grad. 138. Mí». •41. Sec. 1. qui quaritur , cuius nimirum complementa 
datus sinus debetur. 

Arcus quo r» E XT T TT- • r • • 
paaoexf í - " K I Q J & exsmuyerjo cogmto í ta arcum inquires. Si datus sinus yerfus 
nu vetfo '»'«í"• eft^quam sinus totus,detrahe ewm ex sinu toto.Keliquus enim eritsinus com* 
«ruatur. f lementi arcus quxsiti.Quare ex hoc , ytproxime docuimus, arcum qutsitum mué* 

mes . Si yero datus sinus yerfus sinum tatum fuperat, fubtrahe ex eo sinum totum.. 
Kemaneht enim sinus rettns arcus^quiquadranti adiettus arcum qutsitum conficiet, 
Tíxemplum. Detur finas yerfus 954437°- H » W detraho ex s in» tota looooooo.re* 
manebity 45 5630. sinus complementi arcus ques i t i , ex qm ¡nuenietur arcus grad, 
87. mn. 13. Velpartemproportionalemmagispr<ecifu<,grad. 87. Mm. 23. See. i 9 . 
Itemsit aatusspnus yerfus 104,^610. Kxhocfubduco sinum totum xooooooo.r^ 
hnqueturq; 4^610. sinus rettm ¿uius arcus grad. z .uin.^y.yel magis prxcijusper 
fartemproportionalem inuentm,grad.z. uin.16.Sec. 41. adiettus quadrantt efficiet 
arcum quxsHumgrad.yz.wn.tf .yel magispr«cifum,grad, z . w n . ^ S e e ^ i . HW»jt 
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s i v v T. m 
iperatlonhYAttopetfplcuAefi expr ima figura i n e x p o f á 
énim finas yerfus AH^ex ftnn toto A E , f M a t u s relinqmt H E/fe/ v K , p n u m comple 
mentí arcas A T , q m d i ñ o f i n m yerfo A Yí,dehetur. \tem ex fínu-yerfo'ÜC^fubdu-
¿ías finus totas E C , rehnqait E H , yel K v^tnam reBam arcas v B> qai quadraat i 
B C ¡adteflas componit arcam F C , dtfto finai yerfo H C , refpondentem, 

E X eadem tabula f m u u m r e ñ o r a m indagahimas qaoq; caiasq; arcas chordam; Chorda cu» 
'C? contra datx cuiusq; chorde arcam repertemas. Nam f idimidi j arcaspropofttifis '^V^**^ 
ñarn r e f t i í a cdp i amas , eamq; daplicemas) conflabimas difti arcas chordam. Itemfi C(ls (-ho^a, 
data chordíe dímidiam, tanqaam sinam reflam famamasy eiafa arcam eliciamasada cuiufq;qua 
hit htc arcas daplicatas arcam da t t chord<e refhondentem. idqaod ex eademfigura roñe ex ta-
s.' i ^ . . . . . . . - . e n a XTÍ; T_T bula unuu 

pnma^qaa mdefimtionam explicattone defcrtpsimus} mantfejtam eJt.Na tn ea F •Irl-' eiiCian,r>. 
finas reBas arcas kv^ye l vC^efifemifii-schorda -BG^rcas vAG^ye l F C G , ^ ^ 

V E R. V M qaia tahalam Jinaam non femper m prompta habemas, non iniacana 
dam fiadiojis fore fam arbi tratas 3 f breaiter hoc loco doceam ^ anteqaam ad a l i a 

pro<rrediar, qaa rationefinabas Geometricecine aax i l io nameroram,ytipofiimtu i n 
theorematibai3atq-y problematibtts Aflronomorum ac Geometrara explicandisuta y t 
folo c i rc ini beneficio ommailla confeqaamar^qaa longis maltipUcationihís^diaifioni 
basq; nameroraminfinaam tabala contentora i n q u i r í file t . Jríac enim rei js pr<sfer 
t im confaltamer!t) qa i yel magna, molefliam in n a m e r o r ü fuppatationibas fentiat3 
•peí non admodam in ijs fefe exercuerant.Qaod y t commodias exeqaamar3rem totatn 
yno aat altero exemplo exponemos. Sit ergo, exempli caafajnaefiiganda declinatio 
caiufais p a n ñ i t c l i p t i c a , y t g r a d . zo. ^ . Defcribatar (ircalta A B C ynti cam ^ ° b ^ ° é 
áaabus diame • 
tris A C, B D, 
fefe in centro 
u y ad ángulos 
reHos fecantis 
ias . 'Etqaoniai 
y t in cor olí, 
propof. I . bh. 

I . nofineGno* 
monices often» 
dimus , ea efi 
proportio fiz 
ñus totius ad 
finum máxima declinationis, que finos illias a r c a s , qao datum panSlum a yicintori 
P a n ñ o ¿qa inof t i j dtfiatyadfinam declinationis eiafdempunBi;fumatur arcos maxi* 
tn* decl inat ionís 'Dv,(quod qaidemfacilefiet/tadfit qaadras aneos.aat Ugneus ace 
t á r a t e in po.gradas diuifas, de qao in initio nofir* Gnomonices fcripfimus . Sine hoc 
enim qaadrate non effet operapretium yellefinabas ytifine nameris.) v arcosgrad. 
^Q.T)G,qao nimirum datos grados z o ^ ¿ . a principio V . abefi-.atq; ex F , G , ad D E , 
perpendiculares demittantar F 1, G H ; quodfacilefiet, fiar cabos D F , D G , fuman* 
tar arcos DK, DLJ aquales ; Kefta enim puntta G , L , CT* E , K, tangentes erant ad. 
D E ,perpendiculares ¡cum per fcholiumin definit'onibos pofitam fecentur in H , 
I , bifariam > ac proptereaad ángulos recios ; n ran t autem F I , G H , finos re* j.teni). 
& i arcaam D F , D G . \gi tur fi tribus retlis E D , finai toti j F I , f m a i m a -
xim* declinationis G H , finai arcas , qao datam panftam ah aqumoclto 
'- • • dif ia t . 

B 
dúíit Gco-
meiricé fi
ne tabula 
fmuum, 



S T t i F 
$%,C¡xú,'M'diJtdt, inueniattot qtMYta f r ó f o t t i o n a l u , itmentus erk fmuire í t tu decltnattonfa 

qv£jit<e. It* < í» íe» ímagno labore qmrtamproportionalem reperierntn cuín £ » • 
cUde , DUEÍH dmhtts reñis A B, A C, angulum qmmcunq; facienubm in A fomatur 
in earum altera, retta.A D, prim<£ linee , hoc efi , finut tott E I>3 aqualis; e?* D B, 

_ aqualis fecunda linea, ytJinm maxim<e decltnationií F I : \n altera yero^reBa A E , 
t e r t U linea , nempefinui G H, aqualk . Deinde duEia retía D E , agatur illiper B, 
parallela B C . Ham E entqucirta proporctonalk3 hoc e¡t ¡ f i n w teBta décima* 
tionisgrad. zo. ^ . Cuitts arcum ita inquiremus . KeSia E C, inwenta ahfcindemus 
ex femidiametro E K^aqttalem E M, c?' /'e»' M, r e ^ E B, parallelam ducemuí M N. 
Arf»í »<̂ ^W5; B N, erit arcttí declinationh quxfita , cum refpondeatfmui retío E M, 

J 4., primU ^«-e E C ; propterea quod, duSio firm retto N O, arcas N B, inter fe aquales fint re* 
í t a z M j O N j ¿>bparallelogrammum M O . íundem tamen arcum ita quoq; obtine. 

h imM.Keñain* 
uepta zCyaqtiti 
lemabfcindemuf 
C F j E F , 
ipfius ECjfit d» 
pla^hoc efiichor 
da i Hita arcus , 
qui duplfcs e í i 
arctts > cmmfi* 
ntu reñui e í i 
E C,Namfire~ 
fia E F j aqua" 
lem chordá VQy^ 

' í» circulo accomtnodemus, & etm arcum V (V, hifariam fecemtif in R, cr/t quoqiQK, 
t e l P R, <ÍTC«Í declinationií quaftta refpondens finui E hoc efi,dimidiata chord<e: 
P Q j T í conftat ex definitione finut reí lt . Quadransporro in 90. gradus dimfus mona 
ftrabit,(fthoc etiam fcire luheat)qmt gradw ac Minuta in B N,T£¿ PR,<irf<* declin* 

i tionii contineantur:quamuií Minuta fecundüexifiimationeaccipienia fmt;praptirett 
quodgradas quadrantii, mfiadmodum magnus ejfet)in Minuta diuidinon poftt. ' 

R V R. S V S inuefiigandafit afcenjto r c ñ a g r a d . i o . ^ . Q u o n i a m igitur^ft infch» 
liopropo^^.hb.z.Gnomonices demonftrauimuf, eadem eftproportiofinus complemm 
t i decltnattonispunSlipropofiti adfinum complementi arcus^quo datü punftu a yici* 
niori púnelo aquinoflij abeft^ua finus totius ad finum complemeti afceytfionis reBa: 

fumatur in ectdemfigura arcus BN^eclinationisgrad.IO.O,qua in tabula declina* 
tionis continetgrad. lyMin.ty.ducaturqiNM^ad E A^perpendicularis^qua finus eritr 
complementi diti<s dechnationis.Capiatur quoq; arcus DG3grad.^o.quo datumpun 
€lum ab xquinotíto yerno abeft, V ad EA,perpendicularis ducatur G S, nempe finus 
complementi dtfti arcus DG.Vofi hac tribus retín NM^Jinui complemetidechnationit 
dati puncíiyZJ? GS^finui complementi arcus D G^quo datupuntlum ah aqumotíijpurt 
(ío dtfliít,et v.T),fii!UÍ toti^quartaproportionalüinueniatur L I , ytinlmets GHjGI, 
fife in G,fcantíbus fa f lü efi:Sumpta enim tbi efi GKjipfi N MjCT* KU^pfiGS, v GL, 
finui tott E D . ,aqual i s te . Nam L \3inu:nta eritjtnus complementi afcenjionis ret ía 
dati irrad^io.^.Quíirefiipfi L l^exftmidiametro EC^abfcindatti-r aqualis refía -ET̂  

44, ptimi. ducUífirq-^TV>ipfi EB,p.írallela}& Y ^ t p f i E C^parallela.emnt xquales retía E T ? 
' \ X , Qum ergofinui YX^refpondeat arcus B \3erit huius complemenití y C ^ ajcenfi» 

re t i* 

B 

v 



i 

s t v v s: n f 
fefla g raJus ,<!¡tiot atitemgradus csmpleftat í t r dreus V CjndiaiUt e p a d r a » * 
i n 9 0 . vradus dmtfus , 

E O D E M paflo omnia a l i t prohlemata Geometrlcepcrjtnus ahfolttemm^ etiamf» 
j inuhm yerfis f t i oportw.rit^alnjteando, qm quitem eadem f a c i l í t a t e ex datis a rcu* 
bus initehiuntur^ t x i p f s arctiíy qtta fmus r e f f u s f i n t t s complemetorum reperic 
mus. S¡ enitn a rcus datus minor eft cjuadrante^-pt A G ; duSía G S, ad A % , perpendie 
culart^ent A S ftnus yerjus arcus A G.Si yero datus arcus quadrante mator efi^-vt 
Á V ; dufla V T , ad E C3 perpendiculari , ertt A Ty fmm verfos ai cus A V , ""í ex 
dtfmtio'ie mantfeftum e f i . 

S E D tam ad tnquijttionem chordarum Geometricam aggrediatnttr t ex yitihu* 
fttrfmn finuum tabulam factlt negó lio campo uemus • 

T H E O R . 7 . P R O P O S 10. 
I N circulo fumpris daobus arcubus inasqua-

libus, quorum maioris chorda maíor í i t , quam 
chorda minoris ̂ maioreíl proportio arcus maio
ris ad minorem, quamchordae arcus maioris ad 
chordam minoris arcus. 

I N circulo ABCD,íínt¡n^quares arcus AB,BC^ille maior,hic vero minorr 
quorum chordje A B , B C ; illa maíor , hxc vero minor . Dico maiorem eííe 
proportionem arcus A B^ad arcum B C , quam chordae A B, ad chordam B C , 
Concineant enim chorda» A B , B C ,angulum A B C , ita vt arcus íínt conti* 
nuati, minorefq; íínt tota círcunferentia. Nam íí toti circunferentiae forent 
aequaíes, efleteadem chorda vtriüfq-, arcus: fi vero totam circunferentiatn 
«xcederenr j effet chorda arcus minons maior, quam maioris, vt patet in fe« 

Maíor ell 
proportio 
maioris ar» 
c9 in circu
lo ad arcá 
minoié , 5 
chordi ma 
ioris atcus 
ad chordíí 
miaoits» 

a 

cunda figura, íí minor arcui^foret B A I . AnguTus porro A B C,biíariam íe» j.prímu 
cetur reda B DjConncítátiírq-, retle A C . A D,CD,quarum A C,re¿iam B D , 
fecet in E . Erunt autem r e á ¿ A D , C D , a2quales, propter arcus A D , C Dr z9.tertij,. 
qui íubtenílangulis A B D , C B D,ex conftruaione asqualibus oequales ínter Z Ó . K W ] , 

fe funt. Etquoniamin triangulo A B C , recta B E , angulum A B Cjbifariam^ 
f e e a t v e r i u v t A U a a d B C i u A E a a d : £ f t a u t e m r e f t a ABimaio^quam j.fcxu, 

* - - • - ie¿tai 



S I % V Sé 
Téaa B C ^ x íiypotíieíí.Igitur & A E,maíor erit,qu£ ECDíu i fa ergó A C,bi* 
fariá in F5er¡t pundü F}in maiori fegmento A E.Dufta auté reda DFjquoniá 
latera A F , F D , tríárigulí A F D , lateribus C F5F D , trianguli C F D,baíisq; 

l.primí. A Djbafi C Djoftcnfa eftajqualis; erit angulus A F D , ángulo C F D ^ s q u a -
lis; ac proinde vterq; redus erit. Cum ergo in triangulo D E F , dúo anguli 

17. ptimi. E , F , duobus redis íínt minores, erit angulus E , acutus, ac proinde reliquus 
G E D , obtufus. Quare cum in triangulo C D E,duo anguli C , EJ íint duo
bus rettis minores, erit angulus C , acutus . Eft igitur in triangulo D E F , la-

if.primi. tus D E , maius latere D F,& in triangulo C D E , minus latere C D . Qupcir-
caarcuscirculi ex D,ccntro per E,defcriptus fecabit reftam D F,produaam 
in H , redara autem C D , infra pundum C,in G . Quoniam vero fedor D H E , 

S, quinti. acj trianguium D E C , maiorem proportionem habet, quam trianguiü D F E , 

Cotoll. 1. 
propof-ss. 
iib. 6. 

i.fezci. 

a 8, quintí. 

Jt. quiIUl. 

quinu. 

}.fexti. 

ad ídem triangulum D E C : Item fedor ídem t) H E,ad Tedorem D E G,ma-
iorem proportionem habet, quam ad triangulum D E C j habebit multó ma
iorem proportionem fedor D H E , ad fedorem D E G , quam triangulum 
P F E ad triangulum D E C . Eft autem,vt fedor D H E,ad fedorem D E G , 
íta angulus H D E,ad angulum E D G. Maior ergo quoq; erit proporcio an
guli H D E , ad angulum £ D G , quam trianguli D F E , ad triangulum D E C : 
Sed vt triangulum D F E , ad triangulum D E C , ita eft reda F E , ad redara 
E C . Eft igitur maior quoq; proportio anguli H D E , ad angulum E D G , 
quae rede F E , ad redara E C . E t componendo , maior etiam erit proportio 
anguli H D G , a d angulum E D G,quam redaeF C , ad redam E C . Q u . i a igi

tur eft,vt angulus A D C , atlangulum H D G , i t a 
reda A C , ad reda F G : (vtrobiq; enira eft proportio 
dupla) Angulus autem H D G , ad angulum E D G , 
maiorera habet proportionem , quam reda F C ,ad 
redara E C,vt oftendimus^erit ex sequo maior quo-
que proportio anguli A D C , ad angulum E D G , 
quam redae A C , ad redam E C , vt in hac formula 

apparet. Diuidendo ergo erit quoq; maior proportio anguli A D E,ad angu
lum E D G , quam reda: A E,ad redam E C . Atqui vt angulus A D E , ad an
gulum E D G , ita eft arcus A B3ad arcum B C j Et vt reda A E,ad redam E C , 
ita eftehorda A Bjadchordam B C . Igitur maior erit etiam proportio arcus 
A B,ad arcum BC,quam cherds ABjad chordara B C . In circulo ergo fum-

Anguli 

A D C . 
H D G . 
E D G . 

Reda:. 

A C 
F C . 
E C 

ptis duobus axcubus incequalibus, Qupd demonftranducn crat 
S C H d. 



s r N r 177 
S C H O L I V M . 

Q V A M V I S autemTheorema hoc proponattir foltim de ttrtithits UlU í n a q m l i » 
l»s3qt*orUmaiori maior chorda ftthtendittir}qu,ammmori: Idem tamen locttm etiani 
habet in illis arcuhus ijKeqttalibfts , quorum maiorit chorda minor efi , quam chorda 
mtmris. Nam qma tune arcas mator ad mimrem hnhetproportione matoris intquae 
UtatiíiCborda yero maioris arcm ad chordamminorií arcasproportionem habet mis 
naris irnequaUtatis, mator ertt proportio maioris arcus ad mimrem , qwam chorda 
arcus maiork ad cherdam mtnorií arcus . 

C O R O L L A R I V M . 
S E Q J / I T V R ex hac pcopofitione, minorem efle proportionera minotls arcu» ad ma* 

iorem, quam chorda minoris arcus adehordam maiotis. Cum enim maior arcus ad mi
norem habeat maiorem proponionem , quam chorda maioris arcus ad chordam mmons, 
vcdemonftratum eft . habebitconuertendo minor arcus ad maiorem» rainorem propor- iff. quinté 
«onem,<juara chorda arcus mlnoris ad chordam maioris . 

T H E O R . 8. P R O P O S . ri. 
S I incirculoquaclrilaterum defenbatur cum 

fuis diametrisi erit rcdagulum fub diamecris com-
piehenfum sequale duobus redagulis fimul, qux 
lub laceribus oppoficis continentnr. 

I N circulo A B C D,{ít quadrilaterura A B C D,cuius diametri A C,B D . 
Dicoreaangulumfub A C , B D,comprehenfumazquale efle reftangulisfi
mul fub A D j B C , & fub A B , D C , contentis. Fiat ángulo D A C , squahs 
angulus B A E ; cadetq; reda A E , vel in ipfam reftam A C 5 vel inter A C , 
redam , & punaum B ; vel deniq; inter redam A C , & punftum D : atq; ent 
in primo cafu angulas B A C , ángulo D A E j & in fecundo cafa totus angu-
lus B A C , 
toti ángulo 
D A Ejpro* 
pter cómu-
nem angu-
]um E A C , 
additum5& 
& in tertio 
cafu reli— 
quus angu- • :,, • 
lus B A C , rcliquo ángulo D A E , ob communem «ngulum E A C , ablatum 
sequalis. Et quoniam angulus quoq-, A C B , ángulo A D B , xqualis eft ; erit 
reliquus etiam angulus A B C , in triangulo /V B C , reliquo ángulo A E D5in 
triangulo A E D,aequalis. Erit igitur vt A C , ad C B, ita A D , ad D E . Q^a-
rereaangulumfub A C , D E jaequaleeftreftangulofub C B , A D . Rurfus 
quit. angulus B A E , ángu loD A C ,ex conftruaione xqualis eft-, & angulus 
A B Djangulo A C D : erit & reliquus angulus A E B, in triangulo A E B,re-

Re^anga* 
lu fub día* 
mecns qui 
dri lacen ítt 
circulo de-
feripti con 
tencú squa 
le eft dúo. 
bus reétan» 
gulis fub 
oppoficis la 
tenbus coa 
ceacií. 

B 

xt.tettij. 
j z.piimi, 
^.fexti. 
ifi.fcxti. 

2i.teítíj« 



t W I M V S. 
4 ferri. liquo ángulo A D C,ln triangulo A D C} aequaliJ. Érít}gítur,vt A Cjad C D . 
U.fextí. ^a_A jp, ad B E . ,Qu.arc reélangulum fub A C , B E,3equale eíl reftangulo fnb 

C D , A B . Quoniam igitur redangulura fub A C , D E,re£tangulo Tub C B , 
A D , often-
fumeftaequa 
lej & re¿iá2;u 
lum fub AQ» 
B E , reftágu 
lo fub C D , 
A B:Suntau 
tem reftangu 
la fub A C , 
D E , & fub 

J-rccundu A C , B E , fímul reftangulo fub A C , B D,aequaliá; crit reaangulum fub A C , 
B D , reftanguiis fub B C , A D , & fub C D , A B, contentis xquale . Si ergo 
in circulo quadrilaterum defcdbaturj&c. Quoderatdemonítrandum. 

S C H O L I V M. 
Qjy A N D O figmct i n c irculo defcripta efi q t tadratum , •vt tnprima figura, fa* 

^Scho!. J4¿ ctlitts demonflrabitnr t h e o r e m a , hoc modo, Quoniam reclangulum fhb A B D, 
¿Kptimi ^0C ^ ' ^'*acírat'im £X A ĉ  C/̂ »' enim d i a m e t r i in quadrato ¿ q v a l e s ) a q u a l e efi 

quadrat i s A D C , hoc efi, r e ñ a n g t i l i s fub A D , * C , V fub A B, D contens 
tif,proptef ¿ q u a l i t A t e m redarum A D, B C , CT* A 6a D C ; l iqu ido confiattdyqmd 
proponi tur « 

1 

Ex data día 
metra cir-
culi quo pa 
&-o ¡aceta 
triangult 
quilateri, 
quadrati, 
hexagoai » 
pentagoni, 
& dccago-
ni etufdem 
circuli in-
uefligend*. 
Coroll. 15. 
quarci. 
Schol. 47 

47.ptimi. 

P R O E L . 4. P R O F . n . 
E X datacirculidiámetro quotlibetpartícula-

rum, latera trianguli aquilaten, qnadrati^hexago-
n i , pentagoni,&decagoni in eodemcirculo de* 
fcriptorum, in eifdem partibus inueftigare. 

P O N A T V R díameter partium zooooooo. Quoniam igitur latus he* 
xagoni feraidiametrocirculi eftcequalejipium notum fiet partium 10000000» 

R V R S V S , quia quadratum á diámetro quadrati cuiufuis defcriptum j 
duplum cft quadrati eiufdem; Eft autem diameter quadrati in circulo defcri-
pti eadem, qua» circult diameter: íi accipiatur quadratum á diámetro circuli 
defcr¡ptú,nepe ^ooooooooQOoooo.erit dimidiü eius,puta aoooooooooooooo, 
quadratum lateris quadrati^cuius radix quadrata 1414115^. dabit latus quac 
drati. Quod hoc etiammodo reperietur.Qiipniam quadratum in circulo de-
fcriptumduplum eft quadrati á feraidiametro defcriptum, vt patet in trian
gulo reftangulo'A D E,primf figurje prsecedétispropof.íi 100000000000000. 
quadratum feroidiametri duplicetur , fiet quadratum in circulo defcriptum 
partium tooooooooocoooo. cuius radix quadrata 14141126. rurfus dabit la 
tus quadrati» 

PR.AE« 



5 1 V V S* ifí 
- T E R E A , cum latus tríangull asquilateriincfrcuíocfefcrípti íít J J ^ " " 1 ^ 
Jtotentia triplum femidiametri eiufdem circuli, cfficitur , vr quadratum fc-
midiamctri triplicatum det quadratum latcris tri,águl¡ JÓOOOOCOOOOOCCD.CUS 
ius radix quadrata idem latus exhibebit partium 17 220508 . 

S I T infuper A Bsreniidiametcr circulicuiufuis, quádíuifarecundum ex- jo.fcxu. 
tremamacmediam rationem 
inCjVtmaiusfegmentum lít * — « 
B C j produda autem A B, & C j& J> JJ 
abfciíTa B D , quae maiori feg- 1 ^ ^ 
mentó B C , fit aequalis; erit 

^.tertijdec, 
coroll. if.tf 
S:hol.9. IJ 

j.terujdcce 

10. tcru;«« 
dcc. 

^ W J .-W J , ,. . . f 
quoq-, A D , ¡ n B , diuifafecundumextremamacmediam rationem , maiusq*, 
fegmentum erit A B : quod cum íít latus hexagoniin circulo , cuius femidia-
meter A B 5 erit B D , latus decagoni in eodem circulo. Qupd hac ratione 
notum efhcietur. Scfta A B, bifariam in E , erit quadratum refte D E , com-
poíitae ex minori fegmento D B, & dimidio B E , maioris fegmenti B A, quin-
tuplum quadrati reélae B E , quae cognita eft , cum íít femifsis femidíametri 
A B,acproinde partium 5000000. Quare fi quadratum reftae B E,quincupli-
cetur ,fiet quadratum redae D E , 125000000000000. cuius radix quadrata 
dabit redam D E , partium 111 80340. ex qua fi dematur reda B E , partium 
5.000000. reliquum erit B D , latus decagoni partium 6180340. 

P O S T R E M O , quoniam pentagoni latus poteft & latus hexagoni, & 
latus decagonijfí quadratum lateris hexagoni IOCOOOOOOOOOOOO. & quadra
tum laterisdecagoni 38196602515600. fimul componantur, fíet quadratum 
lateris pentagoni 138196602515600. cuius radix quadrata dabit íatus pen
tagoni partium 11755705. Atq; ita latera trianguli 3Equilateri,quadrati,pcn 
tagoni, hexagoni, & decagoni nota fafta funt in partibus diametri circuli, in 
quo deferibuntur. Ex dataigitur circuli diámetro quotlibet particularum, 
latera trianguli a:quilateri, quadrati ,&c. inueftigauiinus . Qupdcrat fa-
eiendura. 

Qus ratío» 

P R O B L . 5 . P R O F . 1 3 . nhxdua. 
J buschomis 

E X datischordis d u o m m a r c u ú i n ^ q u a l i u m 3 ^ 
chordam arcus, quo maior arcus minorcm fupe-

quaarcus rar, inquuero. chordam 
* datará in-

I N femicirculo A B C D , íínt datce choráx A B , A C , & B C , íít chorda ter fe difFe 
arcus B C , quo maior arcus A C minorem A B , íuperat: oporteatq; inqui- runt« 
rere chordá B C . Dudis reétis B D , C Djquoniam j.huiu's, 
chordae A B, A C , ponuntur not3e,not3e quoque E 
crunt chord» B D , C D . Reftangulum ergofub 
daíisredis A B,CD,coroprehenfum,notum erit: 
Itemredangulumfubdatis reftis A C , B D . Eft 
autem redangulumfub reftis, A C , BD,cequalc L y ' «i.huiaí» 
duobus rectangulis fub A B , C D , & f u b B C , A D . >r 
Ablato ergo re¿tangulo noto Tub A B, C D , ex ^ 
redangulofub A C , B D , notumfiet reliquumredangulum fub B C , A D . 

2 2, quod 



Praxis. 

quod díuifum per diametrüm A D , notam,cogñitam facíet chórdam B C . E í 
datis ergo chordis. duorum arcuutn inaequalium chordam arcus, quo maior 
arcusminoremfuperat,inquiííuimus. Qupdfaciendumerat. 

C O R Q L L A R I V M . 

I T A Q^V E datis chordis duorum arcuum inxqualium , fí maíofís chorda multíplice-
tur in chordam arcus, qui cum minori arcu femicirculum conficit,qux quidem per j pro. 
pof. datur; & ex produdo fubtrabatur numerus procreatus ex minoris arcus chorda ¡n chót 
dam arcus, qui cum arcu maiori femicirculum complet, qux per eandera propof. > dat jr-
leliquus autem numerus per diametrüm diuidatur, reddetur chorda iliius arcus, qüo ma.'. 
ior arcus minoremíupetat, nota ; vt ex figura Scdemoafíratione huíus propof, maaife. 
ftumeft. f f 

Qua arte ex 
datis dua. 
bus chordis 
eognofcat" 

P R O B L . 6. P R O P O S . 14. 
E X datis chordis duorum arcuum chordam 

ct'lld arcus^ui cxduobus illisarcubus componitur,iti-
SaKa ueftigaro. 
tarú duarú 
chordaru. I N circulo A B C D E , cuius centrum F , datse íínt dua chorda; A B, B O 

oporteatq; inueftigare chordam A C , arcus A B Cyex duobus arcubus A B> 
B C , compoííti . Duíí;is duabus diametris A D , B E , &reñ;is B D , C E , C D ^ 
PEjquoniamdataeft chorda A B,dabiturquoq5chorda B D , arcus B C i > , 

reliqui in femicirculo A B D . Pari ratione ,,quia 
data eft chorda B C , dabitur quoq; chorda C E , 
arcus C D E,reliqui in femicirculo B C E JEt quia 
anguli A F B, D F E , aequales funt, lateraq; F A , 
F B, lateribus F D , F E , aequaíia, 3equales queque 
erunt bafes A B, D E j ac proinde cum A B, data 
fít, data quoq-, erit D E . Qupniam igitur redan-
gulum fub datis redis B D , C E , sequale eft reftan 
gulis fub datis reílis B C , D E , & fub diámetro 
B E , a c r e d a C D : fi reftangulumfub B C , D E , 

datum auferatur ex reñangulo dato fub B D ^ C E jnotum relinquetur reftaa 
gulum fub B E , C D . quodiuifoper diametrüm notam B E , nota fíet chor
da C D; ac proinde & chorda A Qreliqui arcus A B Cjin femicirculo A C !>. 
nota erit. 

A L I T E R . Qupniam data eft chorda A B^dabitur eíiam B D , rcliqni ar« 
cus.B C D, in femicirculo A B D : Data eft autem & B C . Igitur cum chordie 
B D , B C , datas íínt, dabitur quoq; chorda C D , arcus C D , quo maior arcus 
BD^minoremarcumBC^uperat; ac proinderurfuschorda A C , reliqui 
arcus A B C , in femicirculo A C D,dabitur.Ex datis ergo chordis duorum ar 
cuum chordam arcus ,qui ex duobus illis arcubus compon!tur 5 inueftigaui-
mus. Qupd erat faciendum. 

C O R O L L A R I V M . 
1T A QJf E datii chordis duorum arcuum,íi chordae arcuam duorum,. qui cum illis £©• 

micirculoscomjflentj ^«quidírnrpet pxooof. j,dajwar, iníier femultípliccnturi &ex pro-

f.huí us. 

oprimí» 

ÍLfettiUS» 

j.hui«», 

3 .huias. 

ij.huim. 
¿•huíus. 



S 1 N V S . til 
duño aufetatuf tiumctus procicatus ex «ultiplicationc duatum ehordarum dautum m-
,e?fc; reliquus au«m numerus per diamctrum d.uidamr, rehnquetur chorda. « qua fi p « 
propk 3. inueñigetur chorda arcus,qui cum relíft* chorda: arca fem.c.rculum conficit. 
írh hsc nuenta fubtendens arcura compofitum ex duobos arcubus duarum chordamm 
da arum Operat.o hscpcrfpicua eft ex.figura. & demoañranone pnon hu.us propof 

E A D E M hac operado colligi potcft ex poftcnor! dcmonftrauone.vc mamfeftutn di , 

P R O B L . 7. P R O P O S . 15.^ 
E X data chorda cuiufuis arcus chorda femif-

íis illius arcus inueniro. 
I N circulo A B C , cuius centrum E , data fit chorda B Cjircus B D C5cu-

ius fcmifsis fit arcus B D , eiusq-, chorda B D , quam inuenire oporteat. Dufta 
diámetro D G , fecabit ea, per lemma in definitionibus polítum , rettam JJ 
bifariam, ac proinde ad ángulos rcftos. lunftis autem rcftis B A , B G-, erunt 
dúo triangula A B C , E F C,aequiangula, cura angulus E F C,ofteníus fit re -
ñ u s , & angulus A B C , fit quoq; redus in femicirculo, atangulus C , commu 
nis. Igitur erit, vt C F , ad F E , i taC B, ad B A : & 
permutando, vt C F , ad C B,ita F E , ad B A . Cum 
crgo C F , dimidium fit ipfius C B , vt oftendimus, 
erit & E F , dimidium ipfius A B : ac propterea cum 
A Bjdata fit ex data B C , data quoq; erit E Fj qua 
dempta ex feraidiamctro E D , nota5data erit quoq-, 
reliqua FD.Qupniam vero in triangulo G B D , a n -
gulus B, reíftuseftjá quodemiíTaeft B F , adbafím 
G D,perpend¡cularis; erit reftaD B, media propor 
tionalis inter G D , & F D : atq^ adeo redangulum 
f u b G D , F D , notisquadratoredxDBjKquale. 
Notumergoeritquadratum r e ñ s D B ; proptereaq-, radix eius quadrata re-
aamDB,notamexhibebit . Q i l ^ ctiam ita cognofcemus. Q u o m a m t U , 
nota faa¿ eft,erunt quadrata reaarum F D , F B, nota : qus cum squalia lint 
quadrato redse B D j erit & hoc quadratum notum,cuiusradix quadrata xte-
-rumreaamBDjefficietnotam.quodeftpropofitum. 

A L 1 T E R . S I T rurfus in femicirculo A B i - , data chorda JJL., arcus 
B D C , cuius femifsis fit arcus D C , ciusqj chorda D C , quam oporteat dan. 
Duda chorda A B, abfcindatur ei asqualis A E , iunganturq; tctix Ü U . U t L ' , 
Diuifa quoq; £ C,bifariam in F , demittatur reda 3 
D F . Quoniam igitur dúo latera B A, A D, ^quas 
lia fun^du obús lateribus E A , A D , angulofiq; 
comprehenduntoequales, obarcus aequales B D , 
D C j erunt bafes B D , D E,a:quales. Eft autem 
B D,reaa reftx D C , aequalis. Igitur & reda D E , 
eidemDC,3equaliserit. Quarecumduo latera 
E F , F D , duobus lateribus C F,F D,aequalia fint, 
bafísq;DE,bafiDC,aEqualis;eruntanguliadF, , , 
sequalesjideoq; refti. Quoniam vero chorda A B,nota eft ex data chorda B^', 
erit quoq-, A E , ipfí A B,3equalis,nota: qua ablata ex diámetro A Cañota re. 
l inquetur £ C j ac proinde & huius medietas F C , lam vero, quia C D , media 

Quo pa
ñ o ex da--
ta chorda 
repetíatur 
chorda fe-
miflisarcus 
datz chos-
dse. 

j.terti). 

j i . tenij . 
4.fexti, 

j.huítu. 

J I . tertij. 
C'croli.S.í. 

tj.Cexit, 

47, primí. 

ly.tertíj. 
4. primi. 
ij.terti). 

g.primio 
}.huius* 

CcrollS.fc 



s^.ftxtí. proportfonalis cft inter A C , F C ; erit rc£hogu!uffl ful» A C, F C , «quafe 

Suadrato r e S x C D . Cum ergo illud notü íít5ob notas A C , F C;erit& <juafc 
ratum ex D C , notum : atq-, adeo radix eius quadrata rcftam D C , efficiet 

notam. Qu^are ex data chorda cuiufuis arcus chordam fcmifsisillius arcus ia« 
ueniraus. Quod erat faciendum. 

C O R O L L A R I V M . 
9iaík> I T A Q . V E , fi perpropof.j.inueniaturchorda arcus^uí cum arcu datat chordxfemíelr* 

«ulum confien •, inuentac sucetn huius chordsdimidium ex femidiametro detrahatur, j£ 
reliquus numerus in diametrum multiplicetur , dabit radix quadrata huius produfti chor
dam femifsis illius arcus,cuius chorda data e ñ . Vel fi reliqui illius numeri quadratum iun 
gatur quadtato femifsis chord-t datae.componetur numerus, cuius radix quadrata chordam 
quxfítam exhibebit cognitam. (^iix quidem operatio facile colligitut ex fígura>& príort de-
monítrationí huius propof. 

I T E M fiperpropof. j . reperhatur chorda arcus, quí cum arcu data chordac femicircu-
Jum conficit; inuentaautem ha:c chorda ex diámetro detrahatur, & rcliqui numeri dimi* 
dium in diametrum multiplicetur, dabit rádix quadrata huius produéh chordam femiífis 
illius arcus, cuius chorda data eA. Vt perfpicuum eft ex figura> & poítecioci demonfitá* 
liwnc huius propof. 

P R O B L 8. P R O P O S . ié. 
<Jua tatío-
tione om C H O R D A S omnium arcuumfemicirculi 
" h o S u p ^C^e o i á i n c fuperantium vao Minuto, in partibus 
^mentur. ¿ { V t X Í Q m in quotius partículas diftributx, íuppu-

taro. 
S T A T V A M V S , chordas omnium arcuum Tupputandas elle reípedu 

diametri in partes zoooco. diftributae. Quod vt fíat aecuratius, ponenda erit 
in fupputationibus diameter partium zooooooo.Ita cnim fiet,vt abieftis dua-
bus primis fíguris ad dexteram ex íiingulis chordis inuentis,relinquatur chor» 
dae magisexquifit^ refpeiflu diametri partium looooo.quemadmodum ad ini-» 
lium propof. 9. de Sinubus docuimus, vbi etiam addidimus , quot partícula» 
rum íínus totus aflumidebeat in fupputatione , fi finus totus in tabula plu-
rium particularumdefideretur. Quod etiam de totadiametro hic intelligi 
<íebet, ftatuendo femper diametrum duplo plurium particularum in fuppu-
titione, quara finum totum ibi conftituimus. 

P R I M V M ergo omnium inuentae funtin propof. 12. chordaearcuum 
grad. 36. grad. 60. grad. 72. grad. 90. & grad. 120. nempe latera decagoni, he-
xagoni, pentagoni ,quadrat¡ , &trianguli a»qu¡lateri, partium 6180340. 
looooooo. 1175^705. 14142136. 17320508. qualium 20000000. tota diame
ter ftatuitur.Ex chordis autem 6180340.11755705. arcuum grad.36.&grad. 
72. ínuenientur chordae arcuum reliquorum in femicirculo, vt grad. 144. & 
grad. 108. partium 19021130. 16180340. vtin propof. 3. oftendimus. 

D £ I N D E per propof. 1 eiusq; corollarium reperientur chordae om
nium arcuum, qui diíFerentiae íínt duorum quorumlibet afcuum,quorú chor
da» íint notse. Vtex chorda arcus grad. 120. &ex chorda arcus grad. 36. inuc-
niemus chordam arcus grad. 84. qui illorum diíFerentia eíl . Item ex chorda 

arcus 



1 

t i x r s : i 8 | 
«¿tíá Sf aá.Od'^é* cliórda arcus grad.<ío. cognofcemus chordam arcusgrad» 
3®. quo dúo illi inter fe difíerunt. Eodemqj modo plurimorum arcuum chor
eas inueftigabimus. . 

R V R S V S pcrea,qu3e propof. 14. eiusqj corollano demonítrauimus, 
reperiemus chordam cuiufq, arcus compofiti ex duobus,quorum chordae no-
txCmt. Vt ex chorda arcus arad. 60. & ex chorda arcus grad. 90. nota red-
detur chorda arcus graj. i so. ex iüis duobus compofiti . Sic ctiam ex chor
da arcus grad. 90. & ex chorda arcus grad. 36. cognofcetur chorda arcus 
grad. 116. &c. , . ' 1 

P R A E T E R E A per doarinam propof. 15. eiusq;coroll. cognita chor
da cuiufuis arcus^ognofcemus & chordam dimidiati arcus. Vt ex chorda ar
cus grad. 60. notamefííciemus chordam arcus grad. 30. Ex hac chordam ar
cus <?rad. 15. Ex hac vero chordam arcus grad. 7. Min. 30. & ex hac chordam 
arcus arad.3. Min. 4$. Item ex chorda arcus grad. 71 . explorabimus chordam 
arcus orad.3 6.Et ex hac chordá arcus grad.18.Et ex hac chordá arcus grad.9. 
E t ex hac chordá arcus grad.4.Min.3o. E t ex hac chordam arcus grad.z.Min. 
15. Sicetiam,quoniamper propof. 13. eiusqs coroll. ex chordis arcuum 
erad. 36. & grad. 48. cognofcitur chorda arcus grad. 1 a. quo lili dúo intcr fe 
differunt,cognofcemus ex chorda arcus grad. 11, chordam arcus grad.6.Et ex 
hac chordam arcus grad. 3. Ex hac chorHam arcus grad. 1 . Min. 30. E t ex hac 
chordam arcus grad. o. Min.45. Deinde fí per ea , qua; demonítrata funt, ar
cuum caeterorum chordas diligéter ex inuentis inquiramus,inueniemus chor 
das omnium arcuum,qui fe ordine continuo fuperant Minuíis 45. ita vt pri-
mus arcus contineat grad.o. U i a . ^ . fecundus grad. 1. Min.30. tertius grad.i. 
Min. l í .vlt imusdeniq-, fit totus femicirculusgrad. 180. í m m o v e r o , í i , vt 
proxime docuimus,inuenta fuerit chorda arcus grad. o. Min. 45. jnueniemus 
ex hac per doarinam propof. 14. eiusq; coroll. chordas omnium arcuum fe-
fe continué MinutiS 4^. fuperantium ,fí primoinueftigemus chordam arcus 
grad 1 Min.30. ex duobus arcubusMin.4f.&M¡n.45.compofiti:Deinde ve 
ro chordam arcus grad.a. Min.15. qui ex duobus arcubus grad. 1. Min. 30. & 
Min 4< componitur: Etpoftea chordam arcus grad. 3. qui componitur ex 
arcu grad.i. Min.i & ex arcu Uin. t f . atqi ita deincepsjapponendo femper 
arcuiantecedentiarcumMin.45. t T . . . . . . c. . 

P O S T R E M O aliorumarcuum chordasmueítigabiraushacarte.bitin 
femicirculo A B C D E , chorda A B , arcus Min. 
4^. & A D,chorda arcus grad.i.Min. 30. at A C , 
chorda arcus grad. 1. quae inueftiganda propo-
natur.Quoniam igitur maior eft proportio arcus 
A C , ad arcum A B, quam chordx A C , ad chor
dam A B: Habet autem arcus A C,ad arcum A B , 
proportioné fesquitertiamj habebit chorda A C , 
ad chordam A B, proportionem minorem, quám 
fefquitertiam. Cumergo chorda A Bjarcus Min. * * ^ 
4< ex praecedentibusinuentafitpartiumferé 130899. erit chorda A C , ar
cus tfrad. 1 (quse nimirum ad chordam A B> hoc eft, ad 130899. minorem pro» 
pordonem habet,quamfefqu¡tertiam.) minor,quám 17453^ cum hic nume 
íus adillura proportionem habeat fefquitertiam Rurfus quia maior ell pro
portio arcus A D , ad arcum A C , quam chordae A D , ad chordam A C:Habet 

Supputa» 
tío chorda-
rú arcuum 
Min. 4 5 ^ -
fi íhperan-
tiutn. 

B 

Sueputatlo 
chordx ar
cus grad.i. 

to.huiuSt 

lo.quinti» 

lo.huiu** 



autem atCüs A £>,a(J arcum A C , proportiónem fefquiáítéramj habebit chdf 
da A D , adchordam BC,minorem proportionem,quam fefquialteram.Cum 
ergb chorda A D , arcus grad. r. Min. 30. ex prxcedentibus inuéta íít partiutn 
feré 161792,. erit chorda A C , arcus grad. r. (ád quam nitnírum chorda A D , 
hoceft,numcrus 161791. minorem proportiónem habetjquam fefquialterá.) 

go.quintú maior,quam 174528. cum ad huno numerum nuaierus 16179a. proportió
nem fefquia Iteram habeat. Conftat igitur, chordam arcus grad. i . coníiftere 
inter dúos hos numeros)i74$ 3 i . 174528. cum iüe raaior fít, hic vero minor. 
Statuamusergo eam efle 174530. inter números illos omnino mediam. Ita 
«nim fenfibiliter non differet á vera chorda arcus grad. 1. 

N O N putes autem , eadem hac arte inueftigari pofle chordam arcus cu* 
iufuispluriumgraduum ex duabus chordis notisduorum arcuum circunftan 
tium.Nam cum in maioribus arcubus magna fit difFerentia inter arcus,& chor 
das,3egre iudicari poterit, quinam numerus ex intercnedijs inter dúos inuétos 
conftitui debeat chorda arcus propofiti. Quod hoc exemplo faciemus perfpia 
cuum. Sint cognits chordas arcuum grad. 5 9. Min. 46. & grad. 60. Min. 30. 
partium 9964712.& 10075480.SÍ quísigiturex hiseruere velletchordam aro 

Coroll. so. cus grad. 60. ita eflet ei progrediendum. Qupniam minor eft proportio arcus 
buius. grad.59. Min. 40. ad arcum grad.óo.quamchordae adchordam: Habet autem 

9964711. chorda arcus grad. 59. Min.46. ad 1 0 0 0 5 6 1 4 - y — | - . proportió
nem eandem,quam arcus grad. 5 9. Min. 46. ad arcum grad, 6o.erit chorda ar
cus grad. 60. minorsquam 1 0 0 0 3 6 1 4 - I — | - , vtpote adquam chorda. 
9964712. maiorem proportiónem habeat,quam ad 10003 \ 7 ' 9" \ • ^tem 

io. quint!. 

i c h u i u » . 

so. qaimi. 

Supputatio 
chordarú 
aveuumper 

teafotum . 

Supputatic» 
chocdacú 

quia maior cft proportio arcus grad.60.Min.30.ad arcum grad.60.quam chor 
dae adchordam: Habet autem 10075480. chorda arcus grad. 60. Min. 30, ad 
9992111—^—V-' eandem proportiónem , quam arcus grad. 60. Min. 30. ad 
arcum grad. 60. erit chorda arcus grad.^o. maior,quam 999x11 i - j ^ — • v t" 
potead quam chorda 10075480. proportiónem habeat minorem , quam ad 
99911 I I — 6 — ^ - . ConftituendaigitureíTet chorda arcus grad. 60. inter hos 
dúos números 10003614 | . 9991111—^—-. qui cum valde inter fe 
differant (eft enim eorum difFerentia ferme 11403.) ambiguum erit, quanta ea 
fit aíTumenda . Quae ambiguitas in perueftigatione chordae arcus grad. 1. lo-
cum non habet,cum in tam paruis arcubus chord^ parú ab arcubus differant. 

I A M vero inuenta chorda arcus grad. 1. reperiemus quoq;, per propof. 
15. eiusq; coroll. chordam arcus Min. 30. Et ex hac chordam arcus Min. 15. 
Sed hanc poftremam etiam inueniemus per propof. 13. eiusq; coroll. cum ar
cus Min. 15.fit difíerentia inter arcum grad. i.&arcum Min^.quoru chordce 
iam funt cognitaí. Per chorda autem arcus Min. 15. cognofcemus per propoíl 
I4.eiusqj coroll.chorda arcus Min. 3o.qui ex arcu Min. 15.& ex arcu Min. 15. 
componitur.Item chordam arcus Min.45.ex arcubus Min.5o.& Min.15.con1 
pofiti. Item chordam arcus grad. 1. ex arcubus Min. 45. &Min. i5.conflati, 
JEt chordam arcus grad. 1. Min. 15. Et chordam arcus grad. 1. Min. 30. quama 
uis omneshoe chordae iam fadasfint alia rationenotae. Deniq*, hac via reperie-
muschordas omnium arcuum fefeordinc Minutis 15. fuperantium :quatnuis 
multas iilarum alijs rationibus inueftigare pofsimus, vt ex propof. 13.14. 15. 
earumq*, corollarijs manifeftum eft. 

Q^V O D fi ftatuántur ordineomnesarcusfefe Minutis 15. íuperantes, 
vna cum eorum chordis j & addexteram cuiufuis chordae afcribatur difteren-

tia, 



S I w v s , its 
t ía, qua á praecedenti cKorda dlffert > inueniemus per reguíam proportíonutn ^ " « ^ pe? 
chordas alíorum arcuum intermediorum per quina minuta extenforum : & ex nu^ 
his chordas omnium arcuum per língula minuta progredientium-,quemadmo- f0rum. 
dum fupra de inuétione íinuum diximus.Quod vt facilius intelligatur,propo 
nemus hoc vnum exemplum. Sit inquirenda chorda arcus Min. 10. Quoniam 
igitur difterentia inter 43631. chordam Min. 15. & 87164. chordam Min. 30. 
ef t43ó3a. Dic. Si Min. 15. quibus arcus Min.i$. abaren Min. 30. differt^re-
quiruntdifterentiam 4363a. adijeiendam ad chordam arcus Min. 1?. vt fíat 
chorda arcus Min. 30. quantá poftulant differentiam Minuta 5. quibus arcus 
Min.15.ab arcuM¡n.io.differt,addendam ad eandem chordam arcus Min. 15. 
vt componatur chorda arcus Min. 20? ínueniesenim requiri difterentiam 
14544. quae additaad 43 é3x.chordam arcus Min. 15. conftituet $ 8 l76.chor-
dam arcus Min.ao.Eademqi ratio eft de caeteris. 

S C H O L I V M . 

S E D magnum compendmtn nohii in hac re aferetpropcfttio fexta . K a m ex ea Compea-
f t m í m a s cborda íex á l p i n m n ú s p e r f d A m a d i k i o n e m J u h t T a ñ i o m m u e c t f c i e m t i s . dmm miri 
Si namq; chórdam cüiufuk a rc ta , maior non ftt, quamgrad .6 o.addamm chorda u ^ ™ * * 
a r c w ^ q m m a r c u í g r a d . i t o . fmnpto illo arcn f»perat> cowponemuí chordam a r a c í , plurim arú 
qmeodemillo a r e » affttmptoarcum grad. n o . exceda: propteraa quod di f e r e n t t a chordam . 
í n t e r chordas dmrttm horttm a r c m m maiorum xqualis efi chorda arcus illiuí aflum» 
f t i , quiinaiornonponitwT) q m m g r a d . á o . y t i h i ofiendimus.Yt fi 3471964. chor* 
damarcM grad.zo. adijeiamusad i ^ i o S^o . ch o rd am arctíí grad.^oo. quem arcus 
grad.izo.foperat dtfto arcitgrad.zo.coponemus i S j ^ ^ S ^ . cho rda arcus grad . l^o . 
qui a rcumgrad . izo eodem a r c u g r a d . zo.excedit. I t a quoqueji 10000000 . chor* 
dam arcus g rad . óo .addamus cíiord* 1 0 0 0 0 0 0 0 . arctís g r a d . 6 0 . quem arcus grad. 
l i o . d iño illo a r e » g r a d . 60. foperat, conficwmus loocoooo. chordam arcus g r ad . 
i S o . q u i t r emigrad , no.eodem illo a rca grad . 60. fuperat . 

I T E M fichordam cuiuslihet arcus,qm a r c u g r a d . ó n . maior nonfit^ft i 'htraha» 
mus ex chorda arcus , ¡ jm a r cumgrad . l i o fmnpto illo a r e » fuperat 3relinquettir chor 
daareus, quem arcus grad . i zo . eodem illo a r e » aflhmpto excedit . W t f i 3472964. 
thordam arcus grad , zo.detrahamus ex 187$ 5 854. chorda arcus grad,140. <¡m a r -
cumgrad.izo.fuperatareuil lo fumptograd. iO.remanehit i^zoB^o.chorda arcus 
grad. ioo.qm eodemiüo a rc i tg rad .zo .abarcngrAd. izo . fuperatur. 

R . V B . S V S fiex chorda emufuis arcus^qm maior fit aren grad. izo.fu-bducatur 
chorda areus^qm tanto minor f i t aren grad . izo.qnanto Ule maior efi, rel iqua er i t 
chorda, arcus, q m y t e r a h illorttm ab arcu g rad . izo. differt . Y t f i e x 18793854. 
-chorda arcus g r ad . i^o.auferamus l ^ z o S ^ O . chordatn arcus grad. ioo.rehnque* 
tur ^ y z ^ é ^ - c h o r d a arcus g r ad . zo.quo y te rq ; illorum ah a n u g r a d . i z o . differt. 
Q u a omnia ex dióíapropof. 6-colliguntur. 

S A T I S ergo efi^ytper regulamproportionum inueftigentur chorda omnium a r 
cuum a principio femieir culi yfque ad arcum grad. 60. S ienimexhis repertantur 
chorda arcuum , qui cum illis femieirculum conficiant ,^ ex his repertis fuhducahí u r 
priores i l l a inuenta,remanebunt chorda omnium arcuuminter arcum grad . 60. v 
arcum g rad . i z o . Item finota ejfent chorda omnium arcuum a h a r c u g r a d . óo . i ' j q ; 
*dfinemfemidrcuU) v chorda omnium a r c u ^ q u i minores fmt a rcugrad i to.au* 

A a ferren* 

/ 



ferrentur ex choráis omnmrn í i r cm m a i o r ^ qttamgrad.tzo.reliqu<efierent choreta 
tnnifim arcuum a pr incipo fcmicirculi ffifue ad etvcum grad . á o . H e n i q ; f i chord* om 
nium arcuum aprincipio femicircttl iyfquead a rcumgrad , t í o . inuentaeffent j CÍT 
chorda omnium arcuum minorwny quam é o . g r a d s h o r d i s omnium arcuum maiorunt 
quamgrad, 6o, adijcerentur ) componerentur chorda omnwm arcuum maiorttm^ 

Q,ua x ó n t % > r a ' ^ " 1 1 0 ° 
finas oium P O S. R. Q fichorda omnium arctMtn femicirculi in tahulam r e d i g e t n t t t r c h o r 
arcuum tx d<t omnium a r c m m ¡ q m fe continué Minutú z . excedunt^fecentur htfariam^tnuenti 
chordísin- ertmtjinns omnium arcuum per fingula Minuta progred ien t iúyTt ex defin.i.conftat, 

iantur. H I N C conftat}reElittsfectjfe recentiores}quifinnum tabula confecerunt3quam 
Re£li9 face Vtoleraitum & Títeres ^qui chor das in tahulam redegerunt.Vro Jinubtu enim fatis efiy 
buíá^fui^ú ^ Q.uadre!ns cir culi per fingula Minuta extendatur : a t pro choráis necejfe efitotum 
cóftruúnt, femicirculum per Minuta fingula e x t e n á e r e ü t a Tí cboráarum tabula fit áuplo maior 
quátn qui quam tahulaJitiuum.Taceo^multo expeáit iorem3hreuiorem,fac!l ioremq; ejfeJtnuum} 
chordatu. y fum in rehus Afironomicú, & Geometricis^quam c h o r á a r u m i y t ijs eji mantfeflum% 

qui fefe i n huiufmoái yfu exercuerunt a l i q u a n á o ^ 
BifFeretia! Q^V E M A D M O D V M autem Jinuu átfferenti* fenfim decrefeunt a pr incipia 

chordarú á quadrantis yfque a á etus finem ; t tayt^pojiiispluribus arcubus aqualiter fefe excem 
prin cjpio áent ihus. minorum íinus habeant maiores áifferent ias .quam (¡ñus maiorum,yt i n eos 
lemicirculi Jt r n i - t / I n • i i s 
vfq;adeius fo/i.propoj, i .oftenáinius; ¡ t a quo.quecboráarum át.fper.entiópaulattm áecrejcunt a 
finé fenfim principio femic i rcu l i aá eiusfinem yJq.Nampofitisplu.ribus arcubns, quorum &qua,» 
i^a^^h"^ i*wí^zJ^RÍWÍ'*5W?WOR^MC^OR^* WÁ,OR" ^ MA'* 

' iorum. q u o á i t a áemonftrabimm .. Sint i n femicirculo A B C D E a r c u s A A C , 
AT> ^quorum áijferenti<e B C , C D j aquales finty 
chorá<e. autem eo runáem A B, A, C , A D ; ahfcináa* 
t u r q ; re f i a A v,chordíe A Bj <equalis;0' reéla A G , 
chorá<e:A C , <equalis. Dico F C , á i f ferent iam Í n t e r 
choráas. A Bx A C ) maiorem ejfejquam G D , á i f fe
rentiam inter chorá i s A C , A. D . Ábfciffa enim res 
6ía A H , tequali ipfi A V^pel ipfi A B,iun£ítfque rea 
ttis B C, C D,,. C G , C : l i :quomam latera B A5A C , 
l a t e r i h í s H A , A . C , aqual ia f u n t , angulas^; con» 

tinent ¡equales a á Aypropter. xquales arcas B C^.C D ; erunt hafes B C , € D ; £qua* 
les. E f i autem. refla & C} re£í<e C D, tequalis^ob ¡equales arcus eafáem B C , C D,Igim 
tur & refla c H^reflíe G D^iequaOs erit.Anguliergo^ G H D j C D YL^^quales quo* 
que eru.nt:qui cum fint áuobus reflis minores; erit fterque eorum acutt ts .Eoáem p a ' 
fio er i t y.terque angularum A C G j A G C , acutíes: p r o p t e r e a , q u o á i n t e r fe etiam 
aqueles funt., oh ¡equales r.efí.ts- A C , A G.. Quta igitu.r. m. triangulo. C G H , a n g u l í 
a á G , Í J 'yacut j füntsf i t jy t C l ^ á u f l a aá D H,perpendicularis caáa t i n t r a triangum 
lum in reflam G H', TÍ in fcholio propof. i ^ . ¡ ih . í - . ' íucháemonf i rauimusAtaque quia 
áuo angult C H Ij C I H:, t r tangul . iC H I , áuohus angulis C D I , . C I D ¡ ¿ q m l e s 
funty funtq; áuo . la te ra . C H , C D 3i tequal.tbíts reíiif angulis oppoftta ¡equalia } y e l 
certe latus C l^commune efi; erunt quoque latera l H , 1 D , tequalia. Cum ergo V D , 
maior f i t iquam Q, D3 ertt quoqi-H i y & a f o r t i o r i H c , maior , quam G D. í f l au» 
tem Hi Gj ip f iT C ,<tqualís ¡pr opter ea quoá & reflte A C , A G, tnter. f e , ^ re fía A F , 
A H y i n t e r fe ¡equales fun t . lg i tu r & F C^ dtfferentia c h o r á a r t m A B , A C , maior-
<sm3qi*fim.G,D, dijferentia chor dar um. A- C , A D. Quod efl propofuum, 

N E C 

á x mmoiü 
arcuum ai o 
res habeant 
differentiai, 
quam chor 
da: arcuum. 
maiorií; dú 
modo are' 
habeát dif
ieren tías 3B 
quales.. 

2.7.tertij.. 
a gie.rtij. 
j.primi., 
i.7(.primi.. 

j.primí.. 

i^.prími. 



S T V f S. i? 
Arcus 

zo o 

60 

66I30 

8o| 30 

90} o 
I2o| O 

i j o j O 

Chordae 

Par.|M|Sec. 
o I31Í15 

20|50¡I6 

6o| o| 

<5s|47l43 

84I51Í 

N E C yero pratereundum efi^fi^ofita d iámetro par 
t ium i z o chordas arcuum inquiratrius tnpá¥t ibHS )Mí~ 
ñ u t í s , o1 SecmdUyyt Vtolem<eusfecit, chotdai arcttum 
minarum^quamgrad, ó o j i a b e r e p i a r e s ?artes) M/w^i <», 
a c Secunda : yuam arcus 3 quorum funt chord<e : at y e 
ro chorda* arcuum matorum, quamgrad 60- ejfepaus 
ciorum Vartium3Minutorumyac Secundorum, quamars 
cus tllis refpondentes . Mt m tabula hic appojita mamfe* 
fium efi3quamex Vtolem&i tabula exerceptam huc t ran* 
fluli, I» qua cernís chordaí arcuum minorum , quam 
g r a d . f o . maiores effe i quoai numerum p a r t i u m , M¿-
nutorum, fecundorum s q » a m arcus refpondentes, 
quoad gradus t ac Minuta; chordas yero a n t í u m m a * 
iorum , quamgrad,6o. ejje minores arcubus refponden= 
tibus , quoad eofdem números . Cuius quidem re» bíec efi 
demonfiratio , 

I N femicirculo A B C D E , a r cu i A C , grad .6o, 
A ^ ¡ m i n o r ^ e m p e g r a d . ^ . a t A D^maior^putagrad. ' 

So.Mw.^o.ducanturquechorda A A c, A D . Dico chordam A B , maierem ejfet 
q u a m ? a r . ^ . a t c h o r d a m ADtminorem^quamVar tÜí 
80. MÍ». lO.Cumenim maiorJttproportio arcus A C , C 
ad arcum A Byquam'fhórd* A C i a d chordam A B :fit 3 
autemproportio arcus A C^ad arcum A h^eadttn^qud 
60. ad^ . e r i t p ropo r t i o chorda A C^ad chordam A t ) 
minor , quam 60. a d t f . Quarecum chorda A C , f í t »K 
Var t ium 60. ytpote quafemidiamétro ÁqualUefi^per 
coroll.propof. 1$. Itb. 4. ñucLerit chorda A '&3maior1 
yuamVartium q^.propterea quod 60. adnumerum^quimaiorfit > quam 4$. mi* 
noremproportionem habet^uam a d t f . A t q i i t a in tabella fupenoriyides chordam S.quintf. 
t r c u s g r a d . i t f . effeVartium 45. Mm.f 5. Sec.i9> ^.ttrfus quia maior efi proportio 
Arcus A B ^ d a r c u m A C , q u a m c h o r d * A D ^ a d chordam A C t nft autemproportio lO.huiai. 
t rcus A V^ada rcum A C, eadem^qu^lgrad, 80. Mf». 30. ad 60. erttchord<e A D, 
*d chordam A C , minor proportio, quam Par . 80. M.in. 30. ad 60. Cum ergo chorda 
A C j f i t Vart ium 60. er i t chorda A'D)minoriquam?ar.SoMin. $o.proptereaqubd 
numeruSyquiminorfit tfuamVar. 80. Mm.30. ad 60. minorem proportione habet, Lq^imí, 
quam Var .So . Jíin.^o.ad eundem numerum 6o.Atque i t a cernis tnfuperiori tabella 
thorda arcusgrad.BoMn.^O.cotinerepartes duntaxat 77.M/». 3 z.Sec.6. Eadem^ 
ra t io efi dealijs chordfi minor ib»s )& ' maioribus}quam kC3hoc e f i^uam chorda are 
cus grad, ¿O* 

xo.huim. 

A a 2. TABV-



IB8J T a 'K G U A T E S 

L I N A E T A N G E N T E S , 
atque Secantes. 

QJf(tA¿N^QVA<¿M ^éflronomiomnia 
jtsafrohlemata 3 atque theoremata perfolos fi-
nus explicarepopnt 3 commumter ab omni-
htpsfierijolet, quia tamen multafactlim^ac bre-
u'ms expedmntur̂ fl̂ una cumfinubus linea taw 
gentes, fe cantes que adhibeantur, njt ex doíiri-
na trtangulorum erit manifeñum •, quas qui~ 
dem lineas vttltfane conflíto Re ce nitores exco-
gttamnt, atque in tabulan redegerunt: vifum 
eíi hits etiam lineas paucis expon ere, vt do ¿iri-
na nojlromm triangulorum perfecitor euadati. 
Vnmerja fiqmdem triangulorum doStrina in 
tribus hifce Imearumgeneribus3nempe in finu-
bus, lineü tangentibus fecantibm y potifíi-
mumconfiflere videtur, Primum autem expli-
candum eft, quid fu linea tangens 3 quidfe-
cans propofitt cuiujuis arcus. 

gem* C y M ergoahaltero extremo cuiuslibet arcus , qm quairante minor fit, femi* 
cans quid, diameter dufia fuerit ¡ i n cmus extremitate reí la linea circtdtt'mtangat ^O" per 

alterum extremum eiufdem arcus extendatur alia re£ia linea ex centro ad tangene 
tem lineamyfque: appellatur portio linea tangentis inter daos retía* é centro egre* 
dientes , Linea tangens illius arcas¡quem eade dua re£}-£ e centro eduEl* incluiunt: 
Kefla yero alterap»it£lo contarlas oppojita inter centrum^v lineam tangentem^dis: 
titur Linea fecans eiufdem arcus y t fiiri circulo A B^uius centrum C^fumatur a r * 
SHÍ A B^quadrante minor ̂  inextremitate femidiametri A c ¡ab extremitate A , 

dut ía 

Dodlrina 
-triangulo -
fu ín quo 
coníiftat. 



fctipta, tí 
la quid-
i g.terti). 

E T S E C i A N T E S , 
¿ufta retía A D , i ircuhmtangat,re[la autem C D , circuí»*fecet^ conuentenscum 
A D, in D, ( conmniet enim necesario 3propterea quoddúo anguh C A C , D C A* 
¿uohm reÉUfunt minoresscum Ule reSlm fitMc autem 
teElo minor.propter arctim A p^mdrantemnorem.)^ 
dice tur A T>,Tangens arcus A Bj(it C D, Secrf»í « « / ¿ e 
arcus .TaKgentemwcantnonnuüi Adfcriptam, qiiod S L neaad-
cm-«/o quodamodo adfcrthatur; Secantem yero&ypos 
tenufam^propterea quhdin triangulo rettagulo A C D , 
(angulus enim x^apudcontañum rettús efi)angalum 
retUimfubtendif. Semidiametrumdenique t , C yfmefi* 
numtotum^dicmthafemeiufdemtnanguli. S'm trian 

Q V E M A D M O D V M autcmtnomni triangulo &u 0 ftan 
r'ttano-uloSilatus reElo anwlo oppofitumponatur finus gr.iosheru 
mus,%el ,L dúo laterafitntftnus retit reUquorum anguloum acuforum , ^ ^e-

Í L « « ^ , yt in dcfinmonihusfinuum tradhum efl : Jta queque fi altertttrnm late* &*m pona 
r » » , c i > w 4 » ^ / ^ r e £ h m $ a t * i t * f f i ñ * s to tusjr i t alterumlutus arcaanguUm w { l n u s ^ 
r ^ u m r a n ¿ n y a n g u l i ^ M Í f i M 'atu. 
emfiemanvdi.Nt tn tnangvlo rettangulo A C D. / . t ^ C A. f e í ^ , circa 8ngu. 
remidtamefer circuli A B-. at A D , 4 ^ / / C } y e l arcus A C D^ufdem lam te¿lú 

/ e w » . . *odemfaao,fi D A , fiatúaturfinus totm, ent A C j , 4 , ^ unger.au 

D C , eiufdem fecans . „ • r n , j bi oppofui, 
E T S I J t e m dtxtmus.tangentem , e?'/fc4»í^»J^W^ r ^ e f í ^ r c ^ quadran e ^ ^ ^ 

minorh,tameneademtangens> & fecans refernfoletadarcumenam, qmcumtUo do ángulo 
c m ^ : . t dúo arcus femuirculum conficientes . e l dúo anguh oppo uurn 

r e í í » aquales,ynam eandemq; ungentem^tq-, fecantemhaheant. quemad. ^ 
modum&euJemfmumreaumbahent ,y t in trattationefinuumtraiiaimm^deo üuo arcus 

queratur tangens ^ fecans altcums arcus quadrantenmor^Sumenda ^ U n íemic.ícu-
r e L l r fecans arets q^adrante mtnor^qui cum rttofemtarculum complet duoa¿ 
¿ P O K B-O < ? ^ r 4 t r 0 » e T 4 » ^ » í « , c?- Sec4»í« 4rc»«m quadtantis ^ 
r ^ 4 » ^ r c o J t < e / « ^ r í . ^ M ^ 0 ^ ^ » ^ proinde quayia tabula Tangeuttunr, rea . s^ua 
t<JW4 r t m s t ^ í i ^ c o ^ o ^ ^ ^ t ^ ^ ^ « « U ^ ^ o j í í ^ « ^ ^ 5 2 ^ 4 ¿ Uneos habenc 
Tangentes^c Secantes fpeftantrfUnumfieP. ger¡tero & 

lecantem. 

T H E O R . . 5 ) . P K O P O S . 1 7 . 

T A N G E N S dimidij quadrantis finui toti qp^" 
^qualis eftiTangens aurem arcus noaioiis dimidio ¿ ^ 
quadranns maior eft finu toto: Et Tangens rmno- u«. 
risarcusminoreft.Secans denique dinudij qua
drantis dupla eft finus redi ciufdena dimidij. 

I N ^adrante ABC,fitarcusCD,femifsis ipfiusjCE,femiflemaior^& 



coroll.iS } 

j a . primi 

j.primi. 

Scboí.ij.J. 
j t . ptimi. 
19 ptimi. 

Schol.jy.j. 
) i .pnmi« 

jj .primi. 

¿.primi. 
4.fcxti. 

Corol.10.6 

47,primi. 

Quas tan
gentes in ta 
bula tagen-
tiú mino -
resfint finu 
toto>& qu? 
maiores. 
Ité cur fe-
c5s gr. 4 5. 
dupla fit fi-

l9o T n G E n r n s 
C F.tninor.Dufla autcm refta C H ,ad A C , perpendicukri,qus circulum 
taneét in C , ducaatur reda: A G , ^ H , A I , per punga D, E K Item D K , ad 
A ¿ perpendicularis. Eritq; C G , tangens arcus C D; & C H , tangens arcu 

^ ^ CE- ,&CÍ , tangensarcusCF .atDK,finusrectus 
arcus C D,& A Gseiufdem fecans.Dico CG,squa* 
lem eííe fínui toti A Q a t C H,maiorem,& C í ,mi. 
norem . Item A G , duplam finus D K . Qupniam 
enira anguií C A G , G A B, cequales runt,ob arcus 
anuales C D ^ D B-,eftc|; angulus B A C,redus5erit 
vterq^ illorum femirettus.Quare & reliquus angu
lus C G A , i n triangulo A C G , femiredus eritj 
propterea quód angulus C , reótus eft . Igitur reda 
C G , tangens arcus C D , qui femifsis eft quadran-
t¡s , fínui toti A C ,oequalis erit. Ex quo fequi-

tur, C H , tangentem arcus C E , qui remide quadrantis maior eft , fmu tote 
A C , maiorem eífc; & C I , tangentem arcus C F , qui femiíTe quadrantis mi-
nor eft,minorem : cum punaum H , necefíario cadat fupra G , & pundum I , 

,n c{y O D tamenTeorfum ita quoq-,oftendi poteft,nulla habita ratione tan 
eentisCGjCuius arcus eft femifsis quadrantis. Quoniam arcus C E 5 femifle 
quadrantis maior eft, erit arcus B E/emifle quadrantis minor.Igitur angulus 
C A H , ángulo H A B, maior eft, ac proinde maior femireao. Cum ergo an
gulus C , re¿tus fit,erit reliquus A H C,in triangulo A C H/emireao minor. 
Quare refta C H , tangens arcus C E , qui femifle quadrantis maior eft , ma
ior eft finu toto A C . 

R V R S V S quia arcus C F , femiíTe quadrantis minor eft,ac proinde B F , 
maior,erit angulus C A I , ángulo I A B , minor; atque adeo minor femiredo. 
Cum ergo angulus C , fít reaus,erit reliquus A I C, in triangulo A C I , maior 
femireao : ac propterea reda C I , tangens arcus C F , qui quadrantis femifle 
minor eft,minor erit finu toto A C . 

P R A E T E R E A quoniam angulus Kjreftus eñs& D A K , femireftus, vt 
oftenfum eft; erit & A D k, femireftus •, ac proinde A K , finui D K , aequalij 
crit.Quia vero triangula G A Q D A K,Kquiangula funt, erit vt A G,ad A C , 
ita A D , hoc eft, A C , ad A K ; ac proinde tres redas G A, fecans; A C , finus 
totus, & A K , finus dimidij quadrantis, continué proportionales erunt. Ita 
•ergo erit quadratum ex A G , ad quadratum ex A C , vt reda A G , ad redam 
A K . Eft autem quadratum ex A G,quadrati ex A C,duplum propterea quód 
cequale eft quadratis ex A C , C G , sequalibus. Igitur & A G , fecans dimidij 
quadrStis dupla eft finus A K,vel D K , eiufdem dimidij.Quocirca tangens di
midij quadrantis finui toti a:qualis eft,&c.Qupd detnonftrandum erat. 

S C H O L I V M. 
E X hacpropof. aperte caufa totligltur, tur in tahttla Tangentium omnes Ungen 

tes arcmm mnorkm^qu'amgrad.^.minores flnt fin» totoiTangens yero arcasgra , 
finui totittqíialii: Tangentes deniqiteomnes arenurnmaiorum , q u a m g r a d . t f » 

finu toto maiores tltem cur ia tabula Seeantiumfecans a r c u s g r a d , ^ .dupla fit finus 
arcus eiufdem vrad.A'í» 

6 - THEOR, 



S E C A N T E S . 

T H E O R , 10. P R O P O S . 18. 
1 9 1 

Q V A M proportioncm habet finus coraple-
menti arcus cuiufuisad finum reólum ciuíHcm ar 
cus, cam habet finus totus ad tangentcm eiufdem 
arcus: Item quam proporcionem habet finus rc-
ólus cuiuílibec arcus ad finum complémenti eiut 
dem arcus, eam habet finus totus ad tangentcm 
eiufdem complémenti . Sinus autem totus medio 
loco proportionalis eíl inter finum complémenti 
cuiufuis arcus, &: fecantem eiufdem aicusrltem 
inter í inum reólum cuiuílibetarcus fecantem 
complémenti eiufdem arcus.Sinus denique idem 
totus medius proportionalis eft inter tangentcm 
arcus cuiufuis, & tangentcm complémenti eiuf
dem arcus. 

Quam pro 
pordonem 
habeat tín9 
totus ad ta 
gencé, 6i fe 
cantem cu-
¡ufuis aic*. 

I N quadranteABC, í í t D F j f i ñus arcus C D ; & C E , eiurdem tangens 
inter femidiametrum A C , & fecantem A E : Item B G , tangens arcus B D5quí 
complementum eñ arcus C D.Dico ita eíle finum complémenti arcus C D,ad 
finum redtum eiufdé arcus,vt eft finus totus A C , 
ad tangentcm C E , &c. Qupniam enim,vt in ex-
pofitione definitionum diftum eft, A F , asqualis 
eft finui complémenti arcus C D , cum fit aequalis 
finuiredo arcus BD^qui complementum eft arcus 
C Dj funtq; triangula A F D , A C E,3equiangula, 
ob reftos ángulos F , C , S¿ communem angulum 
A: erit vt A F , finus complémenti arcus C D , ad 
F D , finum reftum eiufdem arcus C D , ita A C,fi« 
ñus totus ad:C E,tangentem eiufdem arcus. quod 
eft primum. 

D E I N D E eadem ratione erit,vt A F j finus 
reñus arcus B D,ad F D , fínú complémenti eiufdem arcus B D , ita A C , finus 
totus ad C E,tangentem eiufdem complémenti arcus BD.quod eft fecundum.. 

T E R T I O in cifdem triangulis erit, vt A F , finus complémenti arcus 
C D , ad A D , finum totum, ita A C , finus totus ad A E rfecantem eiufdem 

arcuss 

4:.fexti., 



5 9 pncni, 
4.fexu. 

arcus C D. Item vt A F^finus reftas arcus B D,ad A Djíínum totum,ita A C , 
íínus totu's ad A E,fecantem arcus CD,qui complementum eft emCdem arcus 
B D . C¿are íinus totus medius proportionalis eft ínter AF,finü cóplementi 

arcus C D , & A E , fecántem eiufdem arcus C D: 
Iteminter A F , finum rcaum a r c u s B D j & A E , 
fecantem complementi eiufdem arcus B D . quod 
eft tertium. 

P O S T R E M O , quia triangula A C E ; 
G B A , aequiangula runt,quód anguli C , B , fint 
re6ti y & alterni C A E , B G A , neo non alterni 
A E C , G A B , acqualps; erit vt C E,tangens ar« 
cus C D , ad A C , finum totum,ita A B, íinus to
tus ad B G , tangentem complementi eiufdem ar« 
cus C D. Pari ratione erit, vt B G , tangens arcus 

B D ,ad A B ^ í i n u m t o t u m s i t a A C , íínus totus 
adC E , tangentem complementi eiufdem arcus B D . quod eft quartum . 
Quá ergo proportionem habet fínus complementi arcus cuiufuis, &c. Quod 
erat demonftrandum. 

S C H O L I V M. 

jangen tes i T A Q V E per ea^q»*primo loco demonfirata funt inhacpropof.ftfiatyytfintu com 
,£ plementi cuiufuis arcus adfinu refíñ eiufde urctuyitafimu totm ad aliud; hoc efi.fifi-

euum tepe* nm arcus cuiushhet infinum totu multiplicetur^^uodfiet:factle,fi et a d dextrapr** 
liaatur. ponas tot cifras, quotin finutoto continentur , nempefeptem, fifinui totus fuerit 

icoooopo. yel quinqué, fifinustotus fuerit looooo.)produéíí is^;7íumerusperjí ' 
num complementi eiufdem arcus diuidatur: muenietur Tangens Ulitis arcus^cuius fi
num complementi accepifti 3 yel cuius finum reclum in finum totum multiplicafii. Vt 
fi tangens arcus gra.$o.qu<eratur,adiun(remus eius finui retío ^oooooo feptemcie 
frasfioc m o d o . $ 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0 . h u n c numerumper 8660154. (inumcomple* 
menú eiufdem arcusgrad. 30. partiemur . Kam quotiens numeras 5773 ¡ o ^ d a b i t 

la diiji tan&entemarcm¿rad' l0'yuatenusfinus totus efi looooooo.l^incfit, tangentes 
fionc om • ovinesper fildm diuifionem inueniri, Namfiomnium arcuum finuhus j initiofafto & 
nes tangen principio quadrantis, feptem cif-as apponaSjZr compofitos números per finus comple 
tescliciun- mentorum eormdemarcuum, quemlibetper fuum correfpondentem, diuidas^prodi* 
íur- hunt omnium arcuum tangentes^vt ex demonfiratis,liquido cofiat, Quamobrempert 

facilis efi conflruBio tabula Tangentiutn. 
R V R S V S per ea^qutcter tío loco inhaeprepof.funt demonfirata, fifi a t ^ f t fi~ 

ícdñ<s om- ntiS complementi cuiufuis arcas ad finum totum ¿ t a finus t atusad aliudiboc efî fi fi-
niiíarcuú ñus totus infeipfummultiplicetur, (quodfacilefiet>fieiaddextrampraponas tót 
inueftigen- cifras, quot funt in finu toto^puta feptem , yel quinqué, prout finus totus hahuerit 

feptem^aut quinqué cifr-as.^numerusq; produflus per finum complementi cuiufuis ar* 
cus diuidatur: reperietur Secans illius arcus 3per cuius finum complementi diuifio f a 
£la efl.Yt fi fecans arcus grad. 3 o-defideretur^diuidemus looooooooocoooo. (pro» 
duüum fdlicet numerum ex finu tato in feipfum)per 8 ¡560154. finum complementi 
arcus grad. 30 tNumerus enim Quottens n^qycof.dabitf'cantem arcus grad. $0 , 
quatenus finus totus e í i 1 0 0 0 0 0 0 0 .Sola ergo diuifone huius femper mmeri 

1 0 0 0 « 



SOOOOOOOOOOOOOO ^er íinus complementorumommiim arcmm, in i t io faéh a ^SoL diui 
principo Quadrantií^omniumarcttttmfecantes emmtuVjytex demonf-ratisli^et. dé fernpC 
Ex ytiofactlima ent confiruñio tahulafecuntium. 

T H E O R u . P R O P O S . 1 9 . 

numeri p íi 
nusomiaes 
fecaates in 
ueaiuacur. 

muí (ic 
quahs» 

I7.tcrtij. 

29. primi. 
í.primt» 

T A N G E N S cuiufuis arcLis3qai femiflequa-rangemac 
•* . f cus raaions 

drantis maior fic^qualis eíltangenti & lecanti l i -
nuil arcus 5 qui dupius íit exccffus, quo datus ai- ¡ * £ ™ f 

cus fcmiílem quadrantis íuperar. 
I N cuadrante A B C , í í t C G , tangens arcus C F , qu¡ femiíTe quadrantis 

m a i o r fit,inter femidiametrum A Cj&fecantem A G,eiufdem arcus C Fscom 
prehenfa. Dico C G,a:qualem eíTe tangenti,& fecanti fimul arcus,qm dupius 
fit excelTus , quo arcus C F , fetnifiem quadrantis 
fuperat. Sumpto enim arcu F D , ipfi F B , xquali, 
ducatur refta A D , extendaturq; vfque ad E . Et 
quoniam anguli B A F , F A E , ob sequales arcus 
B F , D F,3EC[uales funt:Erángulo B A F , C E q u a l i s 
eftalternusangulusG ;erit quoq; idem angulus 
G , ángulo G A E , xqualis.Quare reftas E G , E A, 
jequaiesfunt: ac proptereajaddita communiC E , 
eric C G , tota tangens arcus C F , duabus C E , & 
A E , hoc eft,tangenti,& fecanti arcus C D,fimul 
sequalis. Dico iam arcum C D,duplum efle e x c c f 
fus quo arcus CF3propofítus femiíTem quadrátis fuperat. Produjo enim ar
cu quadrantis ^d partes B, fumptoq; arcu B H , aequali ipfi C D^cum & arcus 
F B,arcuiFD, fit aequal is , erit totus arcus FH,toti arcui CF,squal!S,ac pro-
inde arcus C H,duplus erit arcus C F.Qupniam vero arcus C Hjquadrantem 
C B/uperat a r c u B H,hoc eft,arcu C D^fuperabit C F,femifsis arcus C H ,fe 7.huiuj. 
mifsem quadrantis C B/emifseexceíTus C D . Arcus igitur CD3duplus eft ex-
ceírus,quo datus arcus C F,femiíTem quadrantis fuperat.Eft auté oftenfum, 
CG,tangentem arcus CF,xqualem efle tangenti C £,& f e c a n t i A E,fimul ar-

- cus CD.Ígitur tangenscuiufuisarcus}quilemiíre quadrantis maior fit,xqua 
. lis.eft tangenti, & fecanti íirnul arcus, qui dupius fit exceflus, quo datus ar

cus femiíTem quadrantis fuperat.Quodoftendendum erat. 
S C H O L I V M . 

H A N C prepefitionem mnn»Uiítapropomnt, 
S E C A N S cuiufuisarcus vna cum tangenteeiufdem squalis eft $ec3$t u ti, 

taneenti arcus compofui ex dato arcu , &c femiíre comolcmenti gens eiuf-
,•a•l t> t * dem arcus 
C i U Í d e m . cui tsgemi 

fimul ?qua 
N A M inedemfiguraftt A ^ ^ f e c a n s ^ Q í > t a n g e n s e m f d e m a r m s C t > . S e Ú o tes fmt, 

S b Autem 



aj.primi. 
í.primf. 

194 T ^ n G E N T É S 
atttem arct* B D, nempe complementé arcas C D , bifariam in F , dacatur ex centf 
A, per F , refta A G3 fecítns tangentem C E , produflam i n G . lEritqt C G , tangen* 
arcus C F , compofiti ex dato aren C D , c?* D F ifem'jfc ccmplementi D B. D/co/e* 
canter» A E , C ' tangente CEfJtmttl ¿ q u a l e s ejfetangentt C G.Quia enim angttli B A F , 
F A E j <ec/ítales fantypropter aquales arcus B F , F D j C?" ángulo B A F , al ternas 
angulus G3 aqualU efi; er i t qmque angulas ídem G , ángulo G A E , xqualis .Quare 
aquales f an t rííí<£ E A, E G; at^ueadeo, addita communi n C3dft4 A E , B C¡fim»í 
toti C G, «gua les erunt, 

T H E O R . n , P R O P O S . 2 0 . 
Secans cu-
iufuis are9 
quoril dúo 
r ú arcuum 

S E C A N S cuiufuis arcus asqualis eñtangen-
)9cieiufdem , vna cum tangente fecniffis complc-

fic^uaiú. ixiencj arcus eiufdem. 

s? . tenij. 

j.tertij. 

»7.tettij. 

I N quadrante A B C , fít A D , fecans,& C D , tangens arcus C E , cuius 
complementi E B , femifsis fítEF , vel F B , &huic femifsicequalis íit arcus 
C G. Dufh autem reóla A G , & produda, doñee cum D C , protrafta coeat in 
H a erit C H , tangens arcus C G j q u i femirsiseft complementi arcus C E . 

Dico fecantem A D , aequalem eíTe tangenti 
C D , & tangenti C H j fimul, hoc eft,toti l i -
neae DH.Quoniam enim anguJi E A F , C A G , 
aequales funt,obxquales a r c u s E F ^ C G ; 
addito communi ángulo E A C , erunt toti 
anguli F A C , E A H , xqualcs. Rurfus quia 
in triangulo reftangulo. A C H , d u Q anguli 
A , H,vni reift.Ojriimiru ángulo B A O , íequa-
les funt j ablatis angulis B A F , C A H , qui 
propter aequales arcus BF,CG,asquaIes funt, 
erunt reliqui anguli F A CT& H , squales.Eft 
autem angulus F A C , oftenfus sequalis angu 

Jo E A H . Tgitur &• angulus H , eidem ángulo E A H , acqualis erit: ac propte. 
rea reft^A D,DH,Gequales erunt3hoc eft/ecans A Datangent¡bus D Q C Ha 
Kqualis erit.quod eft propoíítum. 

A L I T E R. Sit rurfus A D , fecans^ C D,tangens arcus C E.Dico fecan
tem A D , aequalem efle tangenti C D , vna cum tangente remifsis complemen 
t! arcus E C , feu anguli D A C , hoc eft , vna cum tangente fetnífsis anguli D , 
qui complementum eft anguli DAC,cum ambo in triangulo repágulo A C D , 
vni reftofínt tequales.Centro namque D , ScinterualloD A,arcus circuli de-
feribatur A H I , fecans D C , produftam in H , & A C , produfom in í , ducan-
turqj rette A H , H I . Quia igitur refta D C , ex centro D , circuli A HI,edu -
«a fecans redam A I , ad ángulos redos, fecat eam bifariam 5 fecabit eadem 
D C H , & arcum A H I , bifariam , ex lemmateindefínitionibusdemonftrato. 
Quareanguli C A H , & I , aequales funt.Quoniara autem, cum anguli D3 & 1; 
eandem habeant bafím arcutn A H , & Ule fit ad centrum D , hic vero ad cir* 

cun^ 



€unferentíam,angu!usD, anguli I , dupluscftj erit queque idcm angulus D , ™ t«"'J' 
ansuli C A H , duplus: ac proinde angulus C A H , femifsis erit anguli D , qui 
complemcntum eft anguli D A C . Cum ergo C H , tangens fit anguli C A H , 
íitq; D A , refta r e á x D H , ex defin. circuli,squalis: liquido conftat, fecan-
tcm A D , arcus C E , aequalem eíle tangenti C Djeiufdero arcus,vna cum C H , 
tangente lemifsis complementi arcus C E , feu anguli C A D.Quapropter be-
eans cuiufuis arcus íequalis eft tangenti eiufde}&c.Quod demonltrandu erat. 

S C H O L 1 V M . 
CompMlá 

E X pnxmhduohus theorematih^nñrif icurnnoh^compendmm^ppeditat^ad mirifieum 
tab» lamtam Tangentmm , quam Secanttum confiruendam. Namfiper e ^ u t p r o ' 
tof.iS e iuñfchol ioprtcepimm, tangentes omnmmarammper Jmgula mmuta ex* {x tam tan 
tenfomm yfyue adíemilTem quadranttpecantes yero omnmm arcuum totms qua* gentium, ^ 
d r L u J m r a m J i t n u e m e m u s etrnm benéfico perfoUm add.nenem tangentes fecannum. 
tliorum a r c w m , yftuead arcumgrad ó j M t n . ^ o ft nmirum tangentem.v jecan* 
tem cumfa arcm minorit femtfe qttadrantis,qm minuta numero parta conttneatstn 
ynamCttmmacolligamm-.proptereaquod tangens e m u f a arca, matoru femtfle qua* 
drantis tqualv efi tangentt.ac fecantt arcus, qut duplus fit exceff^quo datns a r e n 
femiíí'em quadranthfuperats qualesfunt omnes arcus mtnutorupartum rjqs adgra, 
AK.y t arcus Mm.z.MÍ».4.Mm. 6.crc. Ixemplt caufa. fidefideretur tangens a r e n 
jrr4.4S Mm.l colliremusinynamfummamtangentem ^ í S . V f e c a n t e 10000002. 
arcus Mm.z qm duplus efi arcusWn.uquo datu* arcus grad.tf . Mm. l.Jemifiem qu* 
drantisjioc efi^arcu q-rad.A^ fuperat.Numerus entm coflatus looo^zo.dabit ta» 
tente propofitt a r c u s g r a d . ^ . Mtn. I . qmfemifftfn quadranttjfuperatfemtfearats 
\ inIytpropofa9 . t f ienfumef iAde a r c u s g r a d . ^ n . u c o p o n t t u ^ m » . 
z v remifTe copUmett etufde arcus, qmd copleÚnur grad .^^Mm.^.hoc efi ex ar~ 
(u u L i . v a r c u g r a d . w M i n . v a c p r o m d e ^ t m J c h o U o p r o p o f . 1 ^ 
muswmerusiooo^zo.conf latus ex ungente,vjecunte arcus ^ 
ventem di£li arcuscompofiti ex arcu Min. i . v femtfíe complementt aujdem. 

E A D E M rationetanrens cuiufuis arcus mamiifimtffe quadrantis compone, 
tur ex tanzete^fecante arcus,qui duplus fit excejfus^uo arcus ille femifrem qua . . 
drantisfuperat.ltemfi in ynamfumma colligantur tangens a-ficans ' " ' f " * ' ' 
tus minousfem.ífe quadratis.conflahnur tagens arcuscopofiu ex i lh arcu, v femij 
fe complementi eiufdem.Vt tangens i W ^ l . a r c u s g r a L ^ . M m S . " J ' ^ f 
ixtangente 3 ^ 2 o o . ^ / ^ r . l o ó ^ f - ^ g ^ m n ' l f ^ ¿ Í Z Í 
t rcus t rad . lO Mm.8 quo datus arcus g r a d . ^ Mm.S.quadranus fennflemfuperat. 
Itemfi tangens ¡ 6 9 1 , 0 0 . & fecans x o 6 ^ 9 5 L «rcusgrad. 10. 16. m ynam 
fummam colligantur ¿onf labhur tangens l ^ l ^ r c u s grad ^ ^ M i n . ^ c o m ^ 
ti ex ill« arcugrad. zoMm. l é . ^ f i m i j f e complementi eiufdem nempe ex arcugrad. 
,AMin.Kt.cumcomplementu arcus g r a d . z o M i n . i 6 . c ¿ p r e h e n d a t g r a d ^ ^ 

I T A Q V E propofito arcu quocunque , quimaior fit quadrantis dmtdio j i ex 
eo detraerf iemfi f i s quadrantis, id efi.arcusgrad. 4 5 . ^ ^ ^ ^ H 
duplus component tangens & ficans hmus dupU arcus fumpti tangentem propojitt 
7 u s a l c u s % t f i ^ r a t u r t a i g e n s a r c ^ 
45. ex eo, v r t U ¡ u Í a r c u s g r a d . Io . Mm. S-fumendus duplus arcusgrad. xo^ Mm. 



S 9 ^ ' T U V! G 1 n T t s 
»j.hutu$k 16- t ímt fS enim tdngens ,^ fecan* component iü iüs tanrentem^vt iemdnfirdttt'm efi, 

I N V £ N T 1 S awtem hoc modo tangen t ihu í arcu-um femiffe qaadrantif ma io rü 
ffqus ad arcumgrad.fiy .Mtn.^o.inclttjiueífi r u r f a tangentem , acfecantem cmufy 
horutnarcu-um^qut minuta n m n e r o p a r i a c o m p l e ñ a t u r ^ q m l e s fant a r c u s g r a d . ^ , 
Um.z . z sr g r a d . ^ M i v . ^ . & c . ) i n ynamfummam colligarntis , reperiemuttangentes 
maiorum adhuc a r c í i m n ) n e m p e g r a d . 6 7 ' M m . $ i . i ? ' grad.6y,Mm.-$z. z f c y f q m a d 
arcwgra . jS .Min.qj . inc l t í J iU 'e .Nam huius arcu-sgrad, 33.M/». 45. qtto a n u s g r a d . 
78 Min ^ femijfem quctdrantis excedit ¿duplus efi a r c u í g r a d . 67- MÍ». 30. CWO 
ius tangens yltimo locainuentafa i t . Item ex hit tangentibus a r m u m m a i o r » m 9 
quamgrad. 67Min. io . i ' fque ad arcum grad . 78. inclu'fi»e inuentis ; fi 
rwrfm tat?gentem, & fecantem cuiufq; illorum^ qui minuta numero p a r i a compres 
h e n d a t , ; « ynam colligemus [umma, inueniemus tagentes maiorum adbuc arcuam^ 
smufmodifuntarcmg. a d . j ^ . TAÍn. 4^. O 'g rad .yS .Min .^y .& 'c .y fq f t eada rcu tn , 

g r a d . 84. M'w. a i mchifiue . Nam huiusarctagrad. 39. MÍ», Z Z . quo arcus g r a d , 
S^-Min.zz.fimifiem quadrantU faperat^wpluí e f i a r c t t í g r a d . y S . M i n . ^ . q u i maxie 
mus efi eortim ^ u i minuta numero par ia habent, zs1 quorum tangentes iam inuent* 
funt . Sic í tiam ex bis ir.uentis reperiemus tangentes maiorum adhuc arcuum, quam 
grad.Sq.Min.zz.yfque ad arcum grad .%jrMin. l l . Q u i a huius ar cus g rad qz . Min, 

l l.quo arcusgrad. 87 MÍ». 1 i.dimidium quadraniis excedtt^ duplas ef larcusgrad. 
8 4.M/»,2r, cuius tangens yltimo locofiuit inuenta. E x bis yero repertis conficiemus 
tangentes fequtntium arcuum}yfque ad arcumgrad.SS.Min..^^.proptereaquod bus 
tus arcus g rad .q i 5 5^»o arcus grad, SB^.tAin. 3 ^. quadratis dmid iu excedit^du 

f í u s efiarcus gra .2yMiti .io.qui maximus ej'l eoru^qui minuta babent numera p a r i a , 
C quorum tangentesproxtme inuenta funt, Ver has quoque reperiemus aliorutn a r» 
f m m tangen te s^yfque adarcumgrad.89 ü i i n . i y , inclujiue; cum huius arcus grad,, 
44Min.iy.quo arcus grad,%ÍJ .Min. ly .dimidia tum quadrantem excedit, duflus fit 
arcus grad .SS, Min . ^ . y t p o í e maximus eorum, qui minuta numero par ia continente 
€7" quorum iam tangentes funt cogmt¡e . v eneficio deindeharumtangentiuminuena 
tarum eliviemus tangentes aliorum arcuum) yfque ad arcumgrad. 89. Min . 3 8. Í» * 
zlufiue; eo quod. huius arcus grad.44. MÍ» 38. quo arcus grad,8^,Min,i8,femiJfem 
quadrantis fuperatfduplus efi arcusgrad ,2^.M.in. I 6.qui maximus efi eorum, qui 
minuta numero h a h e n t p a r i a , ^ quo rü t angen t e s iam faclte funt nota;Hinc aliorum 
ftrcuu tagentes inquiremus,yfqr ad a r c ü g r a . S p . M m . ^ y . q u i p p e quifuperet quadra 
tk dtmidiu arcugrad.44''!Ain-49 cuius dítplus efi arcus grad.8^,Min,^S. ad que p ro» 
ximeperuenimus. A t ex bis inuefiigahimus tangentes fequentiumarcuum yfq¡ ad ar* 
cumgrad^^ .Min ^q.quippe qut quadrantU medietate fuperet arcu grad- 44.MÍ». 
S Q'Cuius duplus ' f i a rcus g r a d . i y . m n . á f i . q u i maximus efi eorum, quimi.nu'ta hae 
ien t numero p a r i a , v quorum tangentes iam funt inuentie-nade ratione ex bis. in» 
ueniemus tangentes fequentium arcuum yfq; ad arcumgrad.B9. MÍ».^7. Quiahue 
ius arcus grad.44.JAin.yy.quo arcus grad.Syt. Min . ^y.quadrantk dimidium fupe
ratfduplus ef ia rcusgrad .Sy.Min. ^q.ad quemproximeperuentumfuit.Denique ex 
t a n g e n t e ^ fecante arcus grad,%().Min.^6. conficiemus tangentem arcus g rad . 89. 
M/». 58 .EÍ bine tangentem explor abimus arcus g r a d . ü y . M i n . ^ y . M q y t a ^ y t yidesy 
t x tangentibus arcuum yfque ad g rad . 4^. v e x f e c a n t i h u s onmium arcuum qua? 
drantisperficitur tntegra tabula tangentium, 

QJV O D J i fecantem cuiufcunq; arcus fubducas ex tangente alferius arcus ,qui 
9xjprhre i ¡lo y^cftmijfe compkmmti eJ&fdem componitur yreUquamfacies. tangen* 

tem 



B T S E C a J i T E S. 
temewrjempnoris iüius arcm, cuiusfecantem f M v x i p . Uemjt tangentm cmtf 
UbetJcvs ex eiufdemfecante detrahas , remanebit tangens fem.fsts compUmenn 
arcusemCdem . Vrmumconfiat ex fchoUopropof l9. rh, ofienfrm efi Jecantem, V 

r J l f e m p t d n i i aufdem.Urnc e m m f i ^ t f e c a n s ex copcjna luc tangente ab a t a 
r e u L á t a l t e r a r n i U tangentem. Secmdum yero H^et expropof. hac ^ • ^ ^ , 

ge J e ftYnifsis L p l e m e . n a r e s eiufden.. Quare ^ ' ^ / ^ ^ í ^ ^ ; ; 2 3 
f o f i f J b n a m o n e l a l t e r i u s >lU»s tangente ex fecante. Y.g . fifecantem ^ ^ 
%o a u t ^ 1 0 6 4 1 7 7 7 . detrahamm ex 14181480 . tangente a rcmgrad . ^ 

36{970J. e t f d e m g r a d . z o . 1^^42,44748 • ^ ^ ^ ^ J * ! ^ 
l x l o 2 6 \ 6 0 ¡ . r e c a i t e e n > f d e m a r c » s W ^ ^ 
c m g f J ' J u i n . 30. h o c c U ^ c o m p l e m e n u d a U arevs g r a d . ^ • ^ ' ^ 
fi U O 7 0 0 4 . feca i tem a r c a s g r a d . 5 0 . ^ i7?io<c8. tangente arcas g r a d 6 0 . 
L V e l t c u g J d - 50. L p l e L n t i eiaflem c o n t a r , 
L e t u r t a n i e n s 5773^4 . a r c u s g r a d . ^ M t f i i y á ^ a n g e n t e r n a r c j s g r a d . ^ 
I m a m a s ex 1 0 1 5 4 ^ 4 . V » ^ cafdem a r c a s g r a . l o . r e m a n e h t tanges S l90996. 
a r c a s rrad.AO.ciai femtfs is ejt complementi di£í> arcas g r a d . i o . 

n i a m a r c a a m ^ a a d r a n t i s per fing.U Wnata extenforum i nae^gemas; " P J " ™ * 
t a r a m b e n e f i c l p e r f o l a m a d d m o n e m f e c a n t e s o m n t a m a r c a a m p e r b M 
r r e d i e n t i m n j t n m n a m tangentem caiafats arcas - m n a t a m m e r o p a r t a hab n t n 
Zddamas a d tangentem f e m ^ s c o m p l e m e n ü arcas etafdem : p r o ^ 
c l f a l s arcas ^ 4^genti erífdem ^ n a cam tangente femrfns complemenH l . . h « l ^ 
e i u L ™ ; conf lataatem ommam arcaam m i n a t a n a m e r o p a n a habentwm comfle* 
fnLafenníleshabere^xempU caafa,f ideftderetarfecans a r c a s ^ a d d e m m ^ m 
t A n J t e m \ % i % M 9 9 9 ^ ^ a n g e n t e m a r c a s g r a d . ^ 
l l e ^ e n t i a L d a t i Z n . z . N a m t r ^ enim compofitus i o o o o o o . . entfecans a r e . 
Uin.z .* icet iamfi g r a t a r fecansarov g r a d . 29. Wn.^Mdem^ a a . u n g e n U m 
I 7 I 8 8 O ^ 6 8 9 . ¿ % C 9 - ^ 4 » ^ ^ <fi, cornpIeme.tr a r c a . 

*gS*.<B-Bacfathnec^^ 
tes arcaam minuta namero tmparia habentmm^aoniam eoram complementafemfi 

¡es non h a l e n t , mfi ad Secanda y e n i r e y ú i m a s ^ n a e f i t g a n d ^ r a n t ^ t p r o p o i ^ . 
«iufn-fchoUopr*cepimas, . 

R V R S V S fecantem cuiafaU a r c a s inaeniemas , fieias tangentem d e m a m f ^ x 
tangente arcas compof iü ex arcaUlo^femfecomplementi e i a ^ 
y t demonj}raamus, fecans caiafais a r c a s o n a cum tangente emfdem t c g a U fit tan S^ot.t. 
r e n t i a r c a s compofni ex date ana , V femjfe ccmplemenU etafdemiefc t tur ' H t a n 
vens dat i a r c a s ex tangente a r c a s ex eo, & femiffe complemenU compefm a b l a t a re* 
Un.aat fecantem etafdem d^ti a r c a s e t f i capiamus fecantem arcas ^ ^ f ^ 
maS<8iS.tan%entemipfus ex looo^zo . tangentearcasgrad^yMin . i . c cpcpt t ex 
T n a Wn i . ^ e x a rca g r a d . 44. Mm. 5 9- q m f e n n f u s efl complemenU a r c a s datP 
M,„ l K e l i f { m namqae nameras l o o o o c o z e r h f e c a n s arcas d a n Mtn.z. lta qao^ 
T y e h m a s hahere fecantem arcas g r a d . 6o.fab¿acemas ,73x0508. e,as tangentem 
V ^ z o V engente a r m g r ^ c o m p o f m ex dato arca g r a d . 6 0 . V ^ c * 
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19% T ^ Í K G E ' Í ^ T E S 
grai.i^.qmfemifsis efi complementi dati arcus grad. 6o. Ketninelh enm mnttms 

Tan étes& l o o o o o o 6 Pro fa""** ¿at i arcmgrad. 6o. 
s í S " ™ . AE Cr, hocf'boUo tradttaa n o l i s funt^erafunt , f i f inm examfiteinuen* 
gis eltc ac ttfftertntjed quia non omnes finus acettrate funt cogmH,maxime fintts arcas o-rad. 
curcas, per l . v aly ex hoc dependentes, qttales funtfinus arcuumperfingula minuta extenfo* 
tas , a Jer ' " " W ™ ™ * tangentes¡ne^Jeontes inuetaper hofee finus fint admodH aecurata, 
addinoné, ^ a r e f i e x ln»ent* ^ " f d * ™ alia per folam addittonem , f » h t r a 
fubtnd.o - rantur t>t hocfiholio docaimm^nonparítmdtferentabetfdem^ fiperfinm inmfiiz* 
hoc íchoilo rentur-Nílm a g e n t e s vrfecantesper fin»s muent* ex ynofolo prinapto non omni 

iduÚ 60. exPdrte ™ro,nempe exfinubm,gignUntur:at etdemperfolam addittonem, fifbtra, 
¿Itonem-peprocrean onuntur e* pluubus falfisprtncipijs,nimirHm ex ñnuhm pr> 
mum.detnde yero etta ex tangent ibas^ fecattbm perfinus m m n t i s , ™ * aecuruts 

'Jlenonpoffunt^tdixmm.uagkexqmfiteergo cognofeentm ¡mmfmodi Une* per 
Jtnus vtpropof.i S.eivftfchoUo tradttum efi.Hac ratione v tabulan Tan<renttumr 
<srtabulam Secantium breui fupputabimus.Nonparuos entm errores in ahorum t a . 
bul,, deprehendimHs;yt tuto lüt^fidere nonpofs>mus;propterea quhd multas tanren* 
tesio-fecates yelper partemproportionalem, yelperfolam addttionemautfubtr*' 
(iionemtnuefitgarunt.non autem omnes per finus . Subiungemus tamen paulo m f r * 
aliorum ubulas , doñee per tempus nouas confiruere Ucebit. 

T H E O R . 1 3 . P R O P O S . 2 1 . 

T A N G E N S cuiufuis arcus eft ad tan^en-
tem alceriusarcus cuiuílibec 5 vecangens comple-
menci poílerioris arcus ad tangétem complemen
ti prioris. 

c m C V V n t T ^ r r ' i T 5 C D ^ C t t S RtCE>ík fecans A E : Item ar . 
cus C F tangens fít C G & fecans t i Gí.Duftá áutém reda B H.circulum tan 
gonte^ vtncjue fecanti A E , A G4 cccürrente in f, H , erit B ijangens com

plementi arcus C D 5 & B H , tangens comple
menti arcus C F •. Díco ita eíTe C E , tangentem 
arcus C D , ad C G , tangentem arcusC F,vt e í l 
BH,tartgens complementi poRerioris arcus 

• ^ ^ ^^"S601611! complementi arcus prio 
n s C D . C u m e n i m finus totusf í tmediuspro-
portionalis tam Ínter C E.tangenté arcusGD, 
« B l j tangentem complementi arcus eiufdem 
C - D , quam ititer C G , tangentem arcus C F , & 
^ H , tangentem complementi arcus eiufdem 

A a n m l M ^ ^ k ^ V j : i5 u ^ F5erit ^ra reftangulum fubC E,BEquam re-
ftangulum fub C G B H , quadrato finus totius Iqualcíac proinde eftanau-
lumiub C E B l^edangulorub C G , B H , eequaleerit. Quare erit, vt C ^ E , 
pnma ad C O, fecundan), ita B H , tertia ad Bl,quammi n ^ p e v t C E , tani 

gens 

Tangentes 
duorum ar 
cuú quorú• 
libet su t re 
ciprocé £ • 
poriionales 
cú tangen» 
tib9conip!e 
métorú ar» 
euú eorun. 
deni. 

i i . h ü i m 

I 

I7.feiti. 
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t T S E C A N T E S . 199 
gefl íafCUsCD,adCG,tangentcm arcus C F , í t a B H , tangehscomplemen-
ti arcus pofterioris C F , ad B [, tangentem complcmenti prioris arcus C D. 
Tángeos igitur cuiufuis arcus eft ad tangentem alterius, &c. Quod oftenden-
dumerat. 

T H E O R . 14. P R O P O S . i u 

S E C A N S cuiufuis arcus eft ad Secantcnci al
terius arcus cuiuflibet5 veímus complementi po 
fterioris arcus ad finum complementi prioris. 

I N quadrante A B C,íit A D^fecans arcus C E,& A F/ecans arcus C G:& 
E H , fínus complementi arcus C E , at G Ijíínus complementi arcus C G . D i -
co ita efle fecantem A D5 arcus C E , ad A F , fecantem arcus C G , vt eft G I , 
finus complementi pofterioris arcus C G , ad E H , 
finum complementi arcus prioris C E . Quoniam 
enim fínus totuseft medius proportionalis ta Ín
ter fecantem A D , arcus C E 3 & E H,finum com
plementi eiufdem arcus C E,quám inter A F , fe
cantem arcus C G,& GI,finum complementi eiu
fdem arcus C G s erit tam redangulum fub A D , 
E , H , quám reflangulum fub A F , G I , quadrato 
finus totius aequale;ac proinde reótangulum illud 
huicaequale.Qu^are erit v tA Djprimaad A F , fe-
cundam,itaG I , tertia ad E H , qüartam j hoc eft, 
Vt A D , fecans arcus C E , ad A F , fecantem arcus C G , ita G I,fínus comple
menti arcus pofterioris C G , ad E H , finum complementi arcus prioris C E , 
Secans igitur cuiufuis arcus eñ ad fecantem alterius arcus, &c.Qupd demon-
ftrandum crat. 

T H E O R . 15. P R O P O S . 13. 
S I plures fint arcus aequali exceíTu progredicn £zlf™ 

tes, habebunt tam tangentes, quam Secantes ma- f . ^ S S 
1 • nT • v : tiú aueenc 

lorum arcuum maiorem difterennam, quam mi- femperdif. 

norumnta vt in tabula diiierentiíe tam tangentiu, 
quám fecantium femper crefeant vfquead finem 
quadrantis. 

I N quadrante A B C , fint arcus C C E , C F , quorum difFercntiae D E , 
EF,3equalesíint , & eoruradem tangentes fintCG,CH)Cl3fecantcsautem 

B 

Sccáces dúo 
ni arcuum 
quorül ibet 
»út recipro-
ce jfportio 
nales cú £ • 
nubut com 
plcméto lú 
arcuum eo 
r undem. 

tS.'huitaii 

ly.fcxti, 

lá.fexci. 



$7' Pnroi 
i j.priint. 
I7.prirni. 
»5 • pnnii. 

*7.tcr:!j, 

|.fcxc¡. 

i.huius. 
S.quinti. 

jo.ejuimi. 

X2.huías. 

jo. quinti. 
j í , quinti 

S.quinti. 

10. quimi. 

i r a r ^ x G u N r t s 
A G , A HjALEtquía in tHanguIo A C HjanguIusCjTcauscftverit A H C , 
reíto minor, cumambofínt duobus rcóiis minores. Cura ergodúoanguli 
ad H , fíntduobus reftis sequales , erit A H I , maiorredo ,ac proinde angu-
lusl , in triangulo A H I , redo minor. Quare maiorerit fecans A I,fecante 

A H . Eadé ratione maior erit quam A G : Item 
A H,maior,quá AG.Abfcindatur ergo.AKjipfi 
A H,& A L,ipíí AG,aequális.DiCo 1 H,diííeré 
tiá tangentiú C t,C H,arcuü maíorú C F j C E , 
maiorem eíTe difFerentia H Gstágentium C H , 
C G , mirtorum arcuum C E , C D : Item K I , 
dift'crentiam fecantium A I , A H ,arcuum ma-
iorum C F , C E , maiorem eíTe differentia L H , 
fecantium A H , A G , minorum arcuum C E , 
C D . Cum enfm arcus D E , E F , aequales fint, 
erunt & anguli D A E , E A F}«quales: ac pro
inde angulus I A G , fe&us erit bifariam per re

da m A H . Igitur erit, vt I A , ad A G , ita í H , 
ad H G: Eft autem A I , maior ,quám A G , vt oftenfum eft. Redta ergo I H , 
maior quoque erit, quám H G . quod eft primum . 

D V C T I S iam F M, E N , D O , ad A C , perpendicularibus ,ncmpe fi-
nubus reftis arcuum C F , C E , C Dj erit A M , finus complementi arcus C F j 
& A N,íínus complementi arcus C E;& A O , íinus complementi arcus C D , 
vt in expoíítione definidonum didum eft. Qupniam vero reda M N , maior 
eft,quam N Ojmaior eritproportio A N , ad N O , quám ad M N: Eft autem 
adhuc maior proportio A O, ad N O , quam A N , ad eandem N O . Igitur 
multo maior erit proportio A O , ad N O , quám A N , ad M N. Et per con-
uerfíoncmrationis, minor proportio A O , ad A N , quám A N , ad A M:hoc 
eft, maior proportio A N , ad A M , quám A O , ad A N . Cum ergo í i t , vt 
A N , ad A M, ita A I , ad A H ; Et vt A O , ad A N , ita A H , ad A G : maior 
quoque erit proportio A I , ad A H , hoc eft , ad A K , quám A H , ad A G , 
hoc eft,ad A L . Diuidendo ergo maior etiam proportio erit 1 K,ad A K , hoc 
eft, ad A H , quám H L , ad A L : E t conuertendo minor erit proportio A H , 

quám A L , ad L H : hoc eft, maior proportio erit A L , ad L H,quám 
A Hjad K I.Quare cum maior adhuc íit proportio A H , ad L H , quám A L , 
ad eandem L H : multo maior proportio erit A H , ad L H , quám eiufdem 
A H , ad K 1; ac propterea reda L H , minor erit , quám k I . quod eft fecun-
dum. Ex quo fít,difíerentia$ tam tangentíum,quám fecantium in tabula fem 
per augeri ad fínem vfq; quadrantísxuius quidem contrarium in íínubus acs 
cidit, vt fupra demonftratum eft. Quamobrem fiplurcs íint arcus aequali 
éxceíTu porgredientes, &c. Quod demonftrandum erat. 

C O R O L L A R I V M 
Ecntium z S£ VR- h m c f l quotlibet arcuum catigentcs xqualiter fefe excedant,«rctíí 
quaks ex- eatUm •"a'<5ualltcr kíf «cederé , exceíTusq; matorum arcuum eíTe minores: quám ma-
e-íTus habé 0n5n'um Itím lecantium fegmenta extra quadrantcm eííe in^qualia.minoraqseíTc 
cium ín.-c r-S ' <iusPr,nciP'a quadrantis funt ptopinquiora . (iuoniam enim pofidsarcubus D E, 
aailss ha hv £E^al'bus' oftenlum fuit, reébm I H , maiorem efle qüamH G; liquidó conftat, fi ex 
^ H I , auferawt cefta ipfi H G, «qualis. fecantem ínter duas A l , A H , duftam dunderear-



n r s E c i d N T E S : i o t 
tttm t Tratqjaííeo abfcinderearcum minotem atcu D E.nempe partem arcus ̂  F.Eadcm^; 
ratioeltdcalijs. 

R V R S V S quia demonñratum eft, fecantcm A G . nsinorem eíTe , quam A H ; fit, ve 
ablatis femidiametns «qualibus A D , A E, fegmemum ü G , leliquum minm Ih legnaen-
;o (diquo £ H» &C» 

T H E O R . 16. P R O P O S . 1 4 . 
T A N G E N S arcus raaioris ad rangentem 

mi nolis arcus maiore propoicioncm haber, quá 
lecans raaioiis ciufdem arcas ad fecantcm eiuldé 
minoris. 

R E P E T A T V R figura pr^cedentis propof. 
Dico maiorcm efle proportioncm tágcntisC f, 
ad tangentem C H,quám fecantis A í ,ad fecan 
t e m A H . Quoniam enim eft, vt A F,ad F M , 4-ftxtf. 
ita A I , ad I C : Item \ t A E , ad £ N , ita A H , 
a d H C . Eft autemminor proportio femidia- S.qaimí. 
inetri A F , 3 d F M, quám femidiametri A E ad, 
E N * , quód finus F M , maioris arcusCF , ma-
ior fit fínu E N ,minoris arcus C E , vt in ex-
pofitione definitionum diftum eft.ígitur rainor 
quoq; erit propertto A I , ad I C , quám A H , 
ad H C ; Et permutando, minoretíam propor- fthQÍ.ij.¡ 
tío A I , ad A H,quám I C,ad H C ; hoceft,tan 
gensC l , ad tangentem C H , habebit maiorem 

propordonem,quám fecans A í , ad fecantcm A H . QuocircaTangens ar
cus maioris ad tangentem minoris arcus, &c . Qupd demonftrandum crat« 

A rmú i tlf. 
qualiü tan.' 
gens m a to
ril ad tan--
gentem mi 
nolis pro • 
ponionem 
habec maio 
rem, quam 
fecans ma
ioris adfe* 
canteen mi 
nuru. 

tium atque fecant'mm* 

Ce 
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arcuum eiufdem Quadrantis 
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Gradus Quadrancis pro tangentibus 
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arcuum eiufdem Quadrantis. 
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Gradas Quadrantis pro rangentibus 
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Graclus Quadrantis pro rangenribus 
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Gradus Quadrantis pro tangentibus 
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arcuum eiufdem Quadrantis. 

3° il 31 II 32 II 33 I 34 H 
)04^o 

894369 
808280 
902,211 
906134 
910058 
913984 

917911 
92i8?9 
925769 
929700 

937567 

941502 
945438 

3 0 
3 1 
3^ 
3 3 
3_4 
3 5 
3 6 

3 7 

3_8 
3 9 
4 0 
4 1 
4 2 

4 3 
4 4 
4 5 
4 6 

4 7 
4 8 

4 9 
5 ? 
5 i 
5 2 

5 3 
14 
5 5 
5 6 
5 7 5996734 
5 816000690 
^59' 6004647 
6 0 l 6008606 

949376 
9 ^ 3 I 5 
9^7155 
961197 
965140 
969084 

973030 
975776 
980926 
984876 
988827 
992780 

6 Í18008 
6132010 
61360i 
6140018 
6144024 
6148032 
6152041 
6156052 
6160064 

6164077 
6168091 
6172108 
6176126 
6180147 
6184168 
6188190 
6192213 
6196237 
6200263 
6204290 
6208319 
6212.350 
621-6382 
6220416 
6224451 
6228488 
|62 32526 
6246566 
6240607 
6144649 
6248693 

6370702 

637479^ 
6378884 

6382977 
6387072 
6391169 
6^95267 
6399366 
6403467 
64075 69 
641167 ? 

6415779 
6419886 
6423995 
6428105 
6432216 
6436329 
6440444 
6444560 
6458678 
6452798 
6456919 
6461042 
6465166 
6469292 

6473419 
6477548 
6481678 
6485809 
6489942 
6494076 

6618855 
6613039 
6627125 
6631413 
6635603 
6639791 
6643984 
6648178 
6952373 
6656570 
6660768 
6664968 
6669170 
6673373 
6677578 
6681785 
6685994 
6690204 
6694416 
6698630 
6702845 
6707062 
6711281 
6715501 
6719723 
67x3946 
672-8171 

6732397 
6736625 
6740854. 
67450851 

6 872809, 
6877093 
6881379 
6885666 
6889955 
6894146 
6898539 
6901833 
6907119 
69 11416 
6915725 
6920016 
6914319 
6928634 
6931940 
6937148 
6941558 
6945869 
6950181 
6954497 
6958813 
6963131 
6967451 
6971773 
6976097 
6980413 
6984750 
6989079 
6993409 

69,97741 
7002075 

1 1 5 9 II 5 ^ 1 5 7 II 5 ^ 1 55 

19 
2 9 
2 8 
2 7 
2 6 
2 5 
2 4 

2 3 
2 2 
2 1 
2 0 

1 9 
1 8 
1 7 
1 6 

15 
1 4 

1 3 
1 2 
F i 
1 0 

9 
8 

• 7 

± 
3 

al 

& 
3 
3 

>3 
3 
L l 
S-4 
C* 

>3 
M 
O 
H 
a 

"o* 
a 
o 
o 
3 
<u 
c a, ui 
c u 

3 . -a. 
r t 

3 
3 ; 

complemencorum arcuum eiuídcm Quadrancis, 

/ 



O 

S 

c 
3 

P 

3 
n 

cr c 

3 
/? 
s> 

Gradus Quadrantis pro tangentibus 
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Gradus Quadrantis pro rangentibus 
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GradusQuadrantis pro fecantibus 
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GradusQuadiantis pro fecantibus 
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t f* T^Att O E N T É S , I T S E C A N T E S 

V S V S T A B V L ^ T A M T A N G E N -

t i u m , q u a n i f e c a n t i u m - » . 

Vfas tabn» E X ftrafytahula non aliter tangentes , ac fecantes a r c m m , W complemento» 
laetam taa rum arcmm trmeftigabimui, acfupra finus retios, & fintts complementorum arcuttm 
^uam'ítcá* exftnu'um *ahula eruere docmmtis . Vífi queratur tam tangens , quam fecans arcus 
tium* grad. «¡o, M/K. 24. inuenietHrintahwltitangentiumfuhgrad, 5o. in yertice tahua 

l £ pofitis , e regione MÍ». 24. rfá finiflram collocatorum tangens particttlarum 
S 1087923. qualtmtfintu totusponitur lOOOOOOO. I» tabula yero fecantium repe* 
rietur Jhbgrad. 50. eregtone Min. 24. fecans earundemparticularum. 15^88144. 
Qmdfi qu£ratttr tam tangens, quam fecans complementi arcus 39, Mm. 36. repe» 
rietur inpnor 't quidem tabula fupragrad.ty, inima fedepofttos, é regione Min $6. 
ad dextram collocatorum tangens eadem^qu*pr ia í t l i oS jy i i . lnpof t er ior i yero ta» 
huía eadem fecans i j68S 144. proptereaquod complementum arcus grad. 39. M/», 
56. complefti tur grad, $0. Min. 14, cui arcui difla tangens 3 ac fecans dehetur , y t 

f a t e t . 
I AM yerofifinus tetas affumatur particularum tantummodo 100000 . ttbieEik 

duahtf cifiis ex finu tote 10000000. ahijciend/e quoq; erunt ex ftngulU tangentihttfs 
* f fecantibus du<e prioresfigur* ad dextram : quemadmodum definubus dixirmtt • 

S I N V V M , T A N G E N T I V M , 
E T S E C A N T I V M F I N I S . 
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C H R I S T O P H O R I C L A V Ü 

B A M B E R G E N S I S E 

S O C I E T A T E I E S V 

T R I A N G V L A R E C T I L I N E A . 

P R i£ F A T I O . 

I N V V M y l i n e a r u m t a n -

g e n t t u m , & f i c a n t i u m v f m 

y o t í f i m u m i n d o c t r i n a t r i a n -

g u l o m m t a m r e c í t l i n e o m m , 

6 ¡ u a m J j i h m c o m m c o n f t f i i t . 

O m n c s m m A f i r o n o m i t n m o 

t í h m c d e j l t b m v e l i n u e j l t g a n d í s > v e l e x p l i c a n -

d i s e x p l o r a n t i n t r i a n g u l u b e n e f i c i o f m u u m > í i -

n e a r u m t a n g e n t m m , ( j f f e c a n t m m t u m l a t e r a 

e x a n m l i s n o t i s j u m e ú a m a n m l o s e x l a t e ñ h m 

c o g m t t s . I d q m d e x E p i t o m a h a n . K e g i o m . m 

A l m a g e f t u m ^ f m e m a g n a m c o f i m R w n e m P t o -

l o m d , e x o p e r e C o p e r m c i d e r e u o l u t í o m h m c d e ~ 

fiihm > & e x a l i o r u m J f t r o n o m o r ú f c r i p t ü p e r -

J j i i c u e c o n f i a r e p o t e Ü . Q u a m o b r e m m m U m 

t r a t t a ú o n e m f m u u m , l i n e a r u m ^ t a n g e n ü u m , 

a c f e c a n t m m a b j o l u e r i m m , o r d o p o / t u í a t , v t 

f c i e t i a m h a n c t n a n g u l o m m a j o a n n e R e g i o m . 

O o 2 t j ¡ M V § 

Vfus finmí, 
lineacú caá 
gen(ium,& 
fecanttutn 
in aodrin» 
triangulo— 
rum potif-
fimum to« 
fiftic. 



•Angulori 
reailineo" 
rú magm 
ludo nenes 
quid fuma 
tur. 

V K M V A T l O . 

q u i n ^ ü h r i s d i f f u s e e x p l í c a t a m > & a G e h r o í r ñ * 

fyalenfi A r a b e j í e c n o n a N i c o l a o C o p e r n i c o h e -

m t e r q u i d e m j e d p a u l o o b f c u r i m t r a d t t a m , p r o 

n j i r í l t e t i a m e x p o n a m m , c u m i n c r e d i h t U s [ i t e o ~ 

r u m v t i l t t a s c u m i n r e h m Q m r i t h m M a t h e m a -
* 

t i c u , t u m p r & f e r t i m i n c d e j i t h m m o ú h m , & i n 

i j s r e b i u ^ u / z e x i ü i s p e n d e n t ^ r e t t e i n t e l l i g e n d ü , 

r v e l ' m m f t t g a d ü ¿ v t d i c l u m e í i ^ p a r t i m e t i a m 

n o n o b f c u r e e x n o f i r a G n o m ó n i c a c o ü i g i p o t e f f , 

n j b t p e r m u l t a a d h o r o l o g i a p e r t l n e n t i a e x t r i a n -

g u l i s a n o b i s f t m t d e m o n j i r a t a . E x o r d i e m u r 

a u t e m a t r i a n g u l ü r e t l d i n e i s j a n q u a m f a c t l i o -

r i b t u > d e q u i b m e a f o l u m d e m o n f t r a b i m m ^ q u ^ 

a d r e s A f l r o n o m i c a $ 3 ( ¿ f G e o m é t r i c a s r e d e p e r -

e i p i e n d a s n e c e j j a r i a e j j e i u d t c a m m : I d q u o d e ~ 

t i a m i n f y h m c i s t r i a n g u l ü o b f e r u a u i m m , G ^ m 

p l u r a d e j i d e r a t , l e g a t M e n e l a u m , & M a u r o * 

l y c u m d e f p h & r i c ü t r i a n g u l ü s d e r e ü í i l i n e ü v e 

r o l o a n n e m R e g i o m o n t a n u m * < t 4 n t e o m n i a a u 

t e m e x p l i c a n d u m e r i t > p e n e s q u i d a n g u l o r u m 

r e f f i l m e o r u m q u a n t i t a s [ u m e n d a f i t . 

P E N E S Q V I D A N G V L I reailineimagnitudofumatur. 
A N G V L I cmufuls refliliaei magnkudo famitm penes arcum circuli ex ipfi 

ángulo^ yt centro, defcripti ad qmdcunq; interuallum^ ínter reéí.tí lineas angulum 
comprchendentes interceptum. Ñam qmhbetangulHs reBilmeuá tantm ejfe dicitury 
q m m u í efi arcm circuli ¡XHÍUÍ centrttm ejl in ipfo á n g u l o , ínter duaf lineas reftas?. 



Angulas re 
dilmeus ell 
tot partid, 
quot gra--
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15. primi. 
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qua ángulum continente interieBus : i t ¿ TÍ qmtgradtmm ftierit tile arcm, totidem 
partium fit v angulas, qualium quatuor reEii funt 5 60, aut yntts reftus 90 . E« 
qmf i t , indifferenterfinum anguli reBílinei pro fintt arcus accipi pojje , contras 
qvpod etiam de tangente^ fecante tntellígafur: qwandoquidem arcHí ,0 ' angulusil* 
U in centro infiftens cttndem habent partium numerumjtcet diuerji generis,cum par 
tes arcmJint arcuí ¡partes yero angítli fint anguli ; quamuis & partes anguli dici 
f ofsint arcta , ita yt angulus dicatur habere totgradus, quot in arcu > cui mfifiit^ 
cemprehenduntur . 

Q V A N D O C V N Q^V E ergo arcm angulum reciilineum metiens efi qaadras, 
id efi, quarta pars totius circunferentia , ungulus etinfíftens in centro refluí erit , 
nempe quarta pars quatuor reBorum , quibm fpatium , qtiod artumfiat centrum 
circuli ¡equaliter omnes partes arcunferentiz rejficienS) aquale efi; quando autem 
arcuí ídem efi quadrante minor^angulus quoq; minar erit reñojiempe acutus: quan 
do deniq-y arcuí efi maicr quadrante, anguhtí etiam retío maior erit^nimirum ohtus 
fus . E t contra^quando a?igulíis efi re flus, erit arcus illum metiens quadrans-.quan* 
do acutus^quadrante minor : quando deniq; obtufus^maior quadrante . Quf omaioi 
ex lemmate fequenti eruntperfpicua . 

L E M M A . 
R E C T lineíe angulum redum comprehendentes abfcincíu t Quomodo 

quacírantem ex circulo, qui ex ipíb ángulo, vt centro, ad quodcunqj â gh¿breeâ  
interuallura defcribitur : iineíE vero reábe angulum acutum contr linei adar-
nentesauferunt arcum quadrante mínorem: iines deniq; red?con" JJ*¿,tJ¡¡¿' 
ftituentes angulum obtuíum intercipiunt in eodem circulo arcum vt cenuis , 
raaiorem quadrante . Et contra, redas linea? ex centro circuli egre- &cô ia1!3* 
dientes, quadrantemq; intercipientes conftituuncangulum redum: 
lineas vero arcum quadrante minorem abfcindentes angulum acu
tum continent: redaj deniq; linea; auferentcs arcum maiorem qua
drante obtufum angulum comprehendnnt. 

B¿E C T ^ í E Ünedí ^ i B j C B ¡ a n g u l u m r e f f u m c o n t i n e a n t * 4 B C X & 
ex B } c l r c u l m dcfcribatur ^ A C D E * p i c o 
a r c u m C, q u a d r a n t e m e j j e 3 & c . Q u t í n i a m 
enim efiyVt a n g u l m <A B C j n centro a d qua
tuor ret ios y i t a a r c m \ A C3ad totam circun-

f e r e n ú a m ^ e j l autem a n g u l m B C c u m r e -
& u s fit, quarta p a r s quatuor r e B o r u m 1 er i t 
quoq; a r c u s A C y t e t i m c i rcunferemm quar 
t a parss i d efty q u a d r a m , Quoniam yero r e -
6ia l inea conflituens cum ref fa ^ 4 B y i n p u n -
6io Bt angulum acutum cadit in a r c u m C, 

r t U a vero linea c u m e a d e m >A BjCQnflituens angulum obtufum in punfflo 
R t eadit in a r c u m C D i liquido cQnJiati r e f fa t l ineas angulum acutum in 

B 

Coroll. 1. 
j j.fexíi. . 

centre 
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centro B, m f l l t u e n t e s i n t e r c i p e r e a r c u m quadrante JÍ C, m l n o r e m , l i 

neas vero re fias c o n m e t e s angulum obiufum abfcmdcre a r c u m quadr att 

te Cs m a i o r e m . 
S U D auferant iam n B s . B ^ 4 , B C , ex centro B, egredientcs qua-

crante7n A C . D i c o angulum ^ i B C > e f e r e f t u m , & c . Q u o m a m emm 
efo v t arcus „ 4 C, ad totam á r c u n f e r e n ú a m , i ta m g u l m A B C, in cen
tro ad q u a t m r rekos-y efl m t e m a r c m ^4 C r f u a d r a m , id efl>quarta p a r s 
c i r c m f e r e n m t o t l m : e ñ t quoq; a n g u l m ^ í B C > q m r t a pars q u a t m r 
r e t t o r u m , atq-, adeo r e f f m . Qttia v e r o reft<s, ex centro B , e m i f f ó , atque 
a r c u m quadrante *Á C, m n o r e m auferentes angulum conf l i tumt mino-
r e m á n g u l o refto ^ í B C t auferentes v e r o a r c u m quadrante C, maio
r e m c o n f r i m m t angulum r e á o á n g u l o ^ A B C , maiorem ; perjpicuum efl, 
r e f i a s l ineas a r c u m quadrante JÍ C , minorem intercipientes conflituere 
in centro Byangulum a c u t u m , l ineas v e r o r e t i o s a r c u m quadrante J L C, 
maiorem indudentes cont'mere in centro B , angulum ohtufum, Quod c H 
p r o p o f i t u m , 

< A L I T E K . Contineant rur fum refijn > A B , C B , angulum ret lurn 
t A B C , e t e x B,circulMS deferibatur ^ i C D E , 
D i c o a r c u m A C , effe quadrantem* S r c , 
T r o d u f t t s emm reft i s A B , C B , a i D , 1 , 
erunt & anguli . A B E , C B D , cum fint á n 
gulo A B C d e i n c e p s , r e f i i > ex d(finit¡one'y 
necno & a n g u l m D B E^quod á n g u l o U B C t 

f i t a d v e r t i c e m diqual i s , r e f t w s . Q u a r e cum 
omnes quatuor anguli a d B i centrumfint r e -
fti, i d efl, ¿ q u a l e s , ¿ q u u l e s quoq; erunt qua
tuor a r c m > A C , C D , D E , E A ; atq; adeo 

quil ihet eorum quadrans e ñ t . K e ü q m d t m c n f l r a b u n t u r . v t p r m . 
V E K V M rettdí B ^4 > B C , ex centro B , emiff& auferant i a m qua-

drantem ^ C . D icoangulum . A B C , r e f t i m € f l e y & c . T r o ü f i í * enim 
re f t i s d B y C Bt a d D, E , cum a n g u l m D B E , á n g u l o U B C , ad v e r t í -
cem f i t xquAlis ,er i t & a r c m D E , a r c m ^ C , ¿ q u a l í s , & proinde qua
drans , Semic ircu lum ergo conficiunt d ú o quadrantes ^ i C j D E ; atque 
adeo re l iqui d ú o a r c m E , D C ,a l t erumfemic ircu lumcGnf l i tuent .CHm 
ergo d ú o a r c m j d * D C, ¿ q m l e s fint, quod anguli j l B E , C B D , a . i 
v e r t i a m finí ¿equales *, er i t v t e r q ; t o r u m q u a d r a n s ; ac propterea qua* 
t m r a r c M j i C ^ C D , D £ , £ ^ , cum fint quadrantes , x q m l e s e r u n t . 
Q u a t m r ergo m g u l i ad centrum B&quales quoy; erunt; a tq; adeo eorum 
quilibet e r i t n f t m . v d b r e u m . C u m ¿ í C , f i t q u a d r a n s , er i t q m q m 

tam 

15 . pnmi 

a 6. tertii. 
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t a m m f e m l c l m l o C A E , re l iquus a r c u s A E , quam in femc'irculo 
A C D j re l iquus a r c m C D , q m d r j t m : E o d e m j , modo in p m i c i r c u l o 
A E D , v i l C D £ , r e í i q u m a n w s 0 E , quadrans e r n ; <& proinde qua-
tuor a n g u l i a d Biquatuor q u a d r a n n b m ¿equalibus inftfimtes e r m t a q u a - *7* ,crtii' 
les, & n f t l . R e l i q u a , v t p r ' m , of lendentur. 

S C H O L I V M . 
I N materia porro triangwlorum reflilineorum^ cum dantnr dúo anguli noti^ter 

tni4 tlUconotus i¡uoqs e n t , cu-mfit complementum duorum reéíorum : Item cum/n 
triangulo reflagulo datur ynus acutus angulvn^notus etia erit relic^wHi acutHt^mod 
Jít complementum fnim reñí . lta<¡; dttrañís duohuí angulUnotis Jimul ex grad.iSo. 
reliquus erit terti/ts notus. Item tn triangulo reflangulo )Ji detrahatur acutusnos 
ttu exgrad. $0. remanehit alter acuttis notas . Quod ftmel monuiJJ'efatis fit. 

T H E O R . 1. P R O P O S . i . 

I N o m n i t n a n g u l o r e ó l i l i n e o l a t e ra q u í e u i s 
d u o c a n d e m p r o p o r c i o n e m h a b e i u , q u a m l i n u s 
a n g u l o r u m i l h s o p p o í i c o r u m u . 

S I T primum triangulum redangulum A B C , cuíus angulus re£ius B . 
Dico eífe A B , ad A C , vt eft finusanguli C , ad finura anguli B . Item 
A B , ad B C , vt eft finus anguli C , adTfinum angu» 
]i A , (kc. Quoniam enim , vt in defínitionibus fi-
nuum oftendimus, fi A C,ponatur finus totus, latus 
A B , eft finus anguli C5 & B C,finus anguli A : liquido 
conftat,ita eíle iatus A B,ad latus A CjVt eft A B,finus 
anguli C , ad A C , finum totum anguli refti B ; Ve l ita 
eíle latus A C , ad latus A B , v t eft A C , finus totus re . "D 
fti anguli B,ad A B , finum angul iC 5 cum ipfa latera 
fínt finus angulorum oppofitorum , ac proinde v t ro-
biq-, fitidentitatisproportío. Eadem ratione erit^vt latus A C,ad latus B C ^ , 
ita A C , finus totus anguli redi B ^ d B C , finum anguli A : Vel vt latus B C , 
ad latus A C j i t a B C , finus anguh A , a d A C>finuní totum rcfti anguli B . 
Item vt latus A B , ad latus B C , ita A B , finus anguli C , ad B C s finum an
guli A : Vel vt latus B C , ad latus A B , i ta B C , finus anguli A , ad A B , fí* 
n u m a n ^ u l i C . 

S I T deindetriangulum A B C , non reftangulum t Dícorurfus eíTe l a 
tus A B , ad latus A C , vt eft finus anguli C , ad finum anguli B , & c . 
Autemm latera aílumpta A B , A C ,3equalia funt,aut ínscqualia . Sicequa-
lia , erunt quoq-, anguii C , B ^ q u a l e s j ac proinde , vt in defínitionibus fi- j 
nuumdocuimus ,eoruinfinuJ3equales . Quaree r i t , vt latus A B,ad latus 
A C , ira finus anguli C , ad finVi anguli BÍ Ve l vt latus A C , ad latus A Bjita 
finus anguli B ,ad linum anguliC j cum femper fitproportio ¡Equalitatis. Si 

vero. 

Datís tíuo» 
bus angulis 
tiráguli ie-
¿lili nei,da« 
tus eii5 ent 
tenitis. IIÉ 
in tnSgulo 
reftanguloj 
fi deiur va4 
angulus a» 
cutus.datuí 
quoq; erit 
acutus reli
quus. 
Latera tria* 
guli reñili-
nei funi fi» 
nubus an« 
gulorú op. 
poíitoruna 
propomo-"-
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pnmu 
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ig.pnmi, 
Schol. 13. 
fecundi . 
Scho!. it, 

iS. primi. 
Cp rol I.4. 
íexa. 
4.fcxc¡. 

vero latera A B , A C , funt inaequalia, fit A C , maiu^ex quo abrdndatur r c -
á a C E , minori lateri A B , a^qualis, & ex A , E , a d tertium latus B C , perpen 

diculares demittantur A D , E F ,quarum vtraq; 
cadet intra t r¡angulum,quando angulus Bj ina-
iori lateri A C , oppofitus acutus eft. E r i t enirn 
& tune angulus quoq; C , acutus ,cumminor 
íi t , quam B . Quare perpendicularis A D^intra 
triangulum cadet, ac proinde & perpendicula
ris E F . Quando vero angulusB,obturuseft, 
cadetquidem A D , femperextra triangulum, 
at E F^adere poteft vel extra etiam ,vel in pun 
¿tum B , v e l intra triangulum. Q ü o m o d o c u n q ; 
autem cadant didiE perpendiculares,femper ea= 
dem eritdemonftratio. Nam cum A D , E F , fint 
parallek , erunt triangula C E F , C A D , fíroi-

lia.Quamobrem erit, v t C E , a d E F , i t a C A , a d A D . Cumergoex ijs,quae 
in definitionibus íínuum tradidimus,pofito finu teto C E,rea;a E F , lit i inus 
anguli C j pofito Ítem finu toto A B , reda A D , fit finus anguli A B D ; ü n t q ; 
finus toti C E , A B , refpedu quorum i l l i funt finus, xquales; hquet e ü e , v t 
C E , hoc eft, latus A B , ad E F , finum anguli C, i ta latus C A,ad A D,í inum 
anguli A B D : E t permutando , v t latus A B , ad latus A C , ita E F , finum 
anguli C , a d A D,finum anguli A B D ,hocef t , in pofterion triangulo, ad 
ÍInum anguli A B C , cum dúo anguli ad B , aequales fint duobus reais,& pro
inde eundem finum habeant, v t in definitionibus finuum docuimus . E x quo 
conftat,ita eíTe minus latus A B , 3d maius A C , vt eft E F , finus angu l iC ,m¡* 
nori lateri oppofiti ad A D , finum anguli A B C , maiori laten o p p o í i t i : E t 
conuer tendó , ita effe maius latus A C , ad minus A B , v t eft AD, l inus angu
l i A B C maiori lateri oppofiti ad E F , finum anguli C , minorUaten oppo^-
fiti. Non aliter oftendemus effe, vt latus A B , ad latus B C , i t a finum anguh 
C , ad finum anguli A : Vel vt latus B C , ad latus A B,ita finum anguh A , ad 
finum anguli C . & c . dummodoex punfto , vbi conueniunt latera aflumpta 
inaiqualia , (fi forte aequalia non funt) ducas ad latus oppofitum lineam per-
pendicularem , & minori lateri ex maiore redam aequalem abfeindas , ini t io 
fado ab altero pundto extremo maioris lateriSjvbi cum tertio latere coniun-
gitur , v t á nobisfaftum eft,&rc. 

A L I T E R . Sit rurfus triangulum non 
reftangulum A B C : de rcdangulo enim in 
principio huius demonftrationis iam eft de-
raonftratum . Dico eire,vt latus A B , ad latus 
A C , ita finum anguli C , ad finum anguli B : 
V e l vt latus A C , ad latus A Bji t^ finum an
guli B , ad finura anguli C,&c. Duda ením ex 
A,vb i dúo late
ra aflumpta co-
eunt ,ad ter t iü 
latus B C , per-
pédiculari A D , 

qus vel i itra triangulum cadet, vel e x t r a , prout angu-li B , & C , acuti fue-
r in t , 

B 

latus A B . 

fin. ane 
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f in t . Ve] alrer eorG obtufu^eritin triangulo redangulo A B D , v t latus A B , 
ad latus A D , ita (inus anguli redi D , ad finura anguli B j vt fnpra eft dcQion* 
ftratum: í tem in triangulo reíSingulo A D C , v t latus A D , ad J itu1? A C ; ta. 
finus anguli C , ad í ínum anguli recti D . £ x 3Eqnalitate ergo , & perturba ta 
proportione eritjVt Utus A lijad latus A C , ita (inus anguíi C , ( H a b é t emtn 
d ú o anguli ad C , in obtufanguio triangulo eundem finura j vt in traélatione 
íínuurp o/rendimus. ad finura anguli B ,v t in formula fuprapofita apparet: Ec 
conucrtendo quoq; j V t l a t u s A C , a d l a t u s A B , ¡ta finus anguli B ,ad finura 
anguli C . Eodem modo conciudemus efle, vt latus A B , ad latus B C , ita fi
nura anguli C , ad finura anguli B A C : Vei vt latus B C , ad latus A B , ita fi
nura anguli B A C , ad finura anguli C j & c . Quocirca in omni triangulo re-
ftilinco latera quseuis dúo eandem proportionem habent, quam finus angu-
lorum illis oppof í torum. Qupdeiat demonftrandura , 

S c H O L i V M . 
E X hac fropof facile coll'gemuspropertiones laterum cmufm trianguli reñi* ^uo^u^an-

l ine i , cuius otnnes an«ult cogtnti fint, fel dúo tantum Stnt emm omnes anguli m cuiufuu0"1 

Qua róns 
ex mb9 ve) 

Cwnemmeadem tnáguh co-
gnofcancur 
propotiio -
nes la erü, 
t.huuu. 

triangulo A B C , uoti . Dtco proportioms laternm notas effe 
fit proportio laterií A B , ad latus 
A C , tjtte finus anguli C )ad Jinum 
anguli B t fint autem finus angulorü 
C , B, notorttm cogmti ex tabula fi~ 
uuum;nota eritproportio laterií AB, 
ad latus A C, ĉ f. Extmpli caufa , 
ponatur in primo triangulo angulus 
C y g r a d . SO. B, grad. <$o. e?" A, "D 
grad, 70. Horumfinus funt 86601. 
76504. 93965". Efiergo proportio 
A Bĵ rf A C , eadem, qu<e 86DOI. ad 76604. CT* A B, dáB Cj eadenty qu<t 8f.<5oi. 
«d 9$(¿6p. o* A C , ad B C, eadem, ^u£ 76604. «¿93969. 1» triangulo yeroJlcun 
¿oponatur angulus B, retlus , acproindegrad. $o% C, grad, 50. ar A, grad 40. 

ü o r u m finus funt j OOOOO. 76604. 64178. Ent ig i tur A B, ad A C , -vi 766o4.dí¿ 
icoooo. c* A B , «í/ B C , ->'í766o4.dÉÍ 64278. & \ C , ad B c ^ yt IOOOOG ad 
64178. Jn triangulo dtmq; terttofiatuatur angulus B, obtufus grad. IZ4 C, 

grad. 30 c A^grad 26, Hommfmus funt (fiprofinu anguli obtuji accipiaiurjla 
tws compjementiipfiíis-ffij; ad grad, 180 nempe finus grad 5.6.) .8.1 y 0.3«. 5.00.9.0. 
438 37 Quareertt A B ^ a d A C , yt 50000. ad 81903.0" A B ^ d B C ^ t 50000. 
«1^43837, CT1 A C , <Í¿ B C, yt 82,903. « ¿ 4 3 8 3 7 . 

I T ^ i Q J S E ve facUeproport io ¡es U t e r u m h a b e a n t u r j a t i s e f l j t l a - rraxis. 
t e r i b m f m u * angulorum o p p o f í t o r u m a f c r i b a n t i t r : propterea quod la te 
r a eandem proport iontm habent3quam o p p o f í t o r u m angulorum J i n m + v t 
d c m o n f i r a t i m e f i . 

Q V O D fiduo tantum anguli cogniti fint , erit reliquus tertius quaq; ño las . 
Quare, ytprius^laterumproportiones cognofcentur . 

P O S S V M V S eafdem proportiones Uterum cognofcere ex angulis datk y fine 
auxilia antecedentespropof, hoc modo. C i ñ a datnm trianguhm A » C > dejcrtba* y.qUár,ft 

í f tur 
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CotoW. 5. tur ci r w l u s , emus centrum D^ttod caiet >el intra tr iang^hm^elm y m m latttsj 
y d extra triangulum, provt triangitlum fuerityelacutangulum > vel rettangulü, 
aut obttifangulum. T>uílU deindeex centro T>,ad omnes ángulos reflis D A,D B^D C , 
( I» reElangulo triangulo fatU efi^fi ducatur D A, cjuod D B , D C,partesJint late* 
ris B C . ) fecentur ftngula latera, varcus,<]Uos fubtendunt, hifariaminfunEiis F , 
HJKJCT'E^GJI.I» reClangulo tamen triangulo arcas B C ^ u i reñus angulus infiftity 
nonefl dimdendus l i f a r í a : \ n ohtusavgulo autemftcadus efi bifuriam arcus B A C , 
in cuo exifiit obtufus angulus3non autemarcus B C , eminjijlit, n r m t a n t e m i n e » 

dietates laterum fmus refti medietatum arcmm ¡ e x defin. (Inus retti . Uaqt quo* 
niam tam angulus A D B, anguli A C B, quam angulus A D C, anguU A B C, c?* *» 

ae.tettij. tria„gUi0 acutangulo etiam angulus B D C, anguU B A C,, duplusefl iponmtnr 
autem anguli triangulorum noti; erunt quoqs eorum dupli tn centro cogniti. Qua* 
re eoru arcus A Bj A Cynecnon o1 arcus B C3inprimo circulo noti erunt¡acproin 
de femijfes eormdemt Igitur^ex tabula finuumidabunturJJnus harum femifsium^ 
hoc ejh}fem>ffes laterum A B,A CO" in triangulo acutanguló femifsis quoqs laterís 
B C; proptereaq; i ? tota latera A S , A C , y n a c u m latereB C , in triangulo acu* 
tangulo , cognitafient inpartibus finus totius A D. I » triangulo porro reftangul» 
latus B Cyreflo ángulo oppofitum duplum efi finus totius ̂ ac protnde notum in eifdem 
fartibus finus totius A D ; I» triangulo yero obtufangulo latus B C, ángulo obtufo 
eppofitum ita dabitur . Quoniam arcus A A C, dattfunt, datus etiamerit totus 
arcus B A C , ex ipfis conflatus. Igitur eius femifsis B E , CT* proinde &huius 
fumifsis finus refíus B dabitun proptereaq; & totum latus B c . Cognita ergo 
erunt hac ratione omnia latera in parttbus femidiametri chculi triangulo circunm 
fcr ipt i ; proinde eorumproportiones not* , 

l T ^ i au tem fine longa c l r c m ú o n e l a t e r a cognofces tn p a r ú b u s d i f i a 
tMxís. f e m i d i a m e t r i , S' inm r e ñ a s cumfuis angul i a c u t í dupl icetur, & habebU 

t u r l a t u s i l l i á n g u l o oppofitum in p a r t i b u s d i f i x f e m i d i a m e t r i . quod f a * 
ci le ex demonflratis intelligi po te f l . TSlam quilibet a n g u l m a c u t m con' 
t inet t o t g r a d m , q u o t f u n t in femiffe a r c u s ^ u i i n f i f l i t i V t a n g u l m LACB, 
continet t o t g r a d n s , quot funt in a r c a Gt femiffe a r c u s B, cui inft* 
fl itJ propterea quod angulus ^ D cui to tus a r c u s j l B , debetur 3 d u -

acterU). p l u s efl angul i ¿ t e B , Q u a r e cum U H , femiffis l a t er i s *A B, ftt finus 
a r c u f *4 G , er i t e a d m JÍ l i x finm angul i ^ i € B : atq-, adeo finus a n * 
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g u l i j í C B y duplUatus dabit latus U B , in part ibus femidlametr l D9 
& c . L a t u s autem re fio á n g u l o oppofitum p e r p e t u ó efl d iameter c i r c u l i 
c lrcunfcr ipt i triangulo, q u a r e ¡ i f e m i d i a m e t e r , finusve totus dupl ice tur , 
cogmtum fiet ipfum l a t u s . l a t u s deniqx obtujfo angula oppofttum habe* 
b i tur , f i v t e r q ; angulorum acutorum d u p l k e t u r , & dupl icatorum femif-
fis a c c i p i a t u r . T^am fmus h t ú u s f m l f s i s duplicatus i U k o latus oflendet2o. terti/. 
no tum. tAnguli namq; ^ADBiXAX> C> dupl i f m t acutorum angulorum 
* A C B , I A B C : q u i b u s q m d e m d u p l i s a n g u l w to tusarcus B ^ A C , de-
betur y (¿re* 

I M M O yero finon dentftr anguli , feá eorum tatitam proportiones , cognofee* 
mmnihilominus proportioneí laterum / j ipr ius ex angulorumproportionibus datit 
torundem magnitudmes tnueftigemus , hoemodo , Inprimo triangulopriorisfigur* 
hmusfcho l i jponaturptopor t toangu l iC^dañgu luml í^adem^qu* H , ad 10. 
anguh Bj ad angulum A , que zo . ad z8. c¡u<e du«e proportiones notefatisfunt, e~ 
tiamfi proporttoanguli A3 ad angulum C , ignotafit. Inuentis autem minimU nu* 
meris 6» 5. qui eandem proportios 
nem babeant^uam anguli C , hoc 
eft 3 quam numeri i z . i o . fihi mini» 
mi non fmt t Item minimis 5, 7. ean* 
demproportionem habentihus^ quam 
anguh ByAjJiue numeri zo. 18. fus 
memus tres hofee números deincepí 
mínimos 6* 5. 7. in proportionibut 
numerorumminimorum 6. í - c r 5 7. 
g»/" fi non effent deinceps minimiy i n -
juirendi ejj'ent tres mmirni, per ea > qu<e ab Euclide demonftratafunt lib, 8. Er/> ^ofiauJ, 
ergo angulas C , f t 6. B, 5. A , > í 7. quos ingradibusper regulam Societatum 
ita notos efficiemtts . Colleftis numeris 6. 5. 7. inynam fummam iS-dicemuiper 
auream regulam.Si iS.dantgrad. 180. (tot enimgradibus omnes tres anguli t hoc 
efty dúo reÜty aquiualent.) quid dabunt 6 ? quid 5 f c quid 7 f yt htc vides. 

Qnemodo 
cxdatis jp. 
porcionib» 
omniú an« 
gulorü m í 
guli cogno 
fcantur ipfi 
anguli. 
J5. íeptimi 

18. 180. 

f 6 • ' ] f t e - g r - - } f C . 

Kgrad.^ t • ^ fimt ^0 'Sr ' ^ pro ángulo ^ B , 

1.7 U [ . 7 0 . g r . J l^A. 
Inueniemusíp angulum C3grad' 60. x3grad. 50. CT* A, grad. 70. Quod J¡ duit no» QjjSdo pro 
t<eproportiones angulorum non fint continuáis , yt tn dato exemplo , ccntinuandA V0*1^*™ 
erunt. Vtfi dicat quis. Vroportio anguli C3ad angulum B, eft yt u . a d i o . z s r pro* nm* non 
por tío anguli A^ad angulum Bj yt z S . a d z o * ybi yides}eundem angulum C , in funtconti. 
ytraq;proportione ejfe confequens : continuabimas il las, fi, dicarnus ^prvporttonem nuat^.^uid 
C , ad B ̂ ejjeyt I z. ad l o . e r B , « ¿ A ^ t 20. ad zd.Autjiquis dtcat.Vroportio anm "' 

gu l iC^ ad B , eftyt i z . ad lo.proportio autem A^ad C,eftytz%.ad Z4. continuas 
bmtts easjponendoproportionem A, ad C , > í 28. adz^ . v C , ad B, yt i z . ad 10. 
Autdem%fiqm dicat. Vroportio C ) a d s , eftyt i z , ad 10. c ad A , yt 24. ad 

Vp 2 2 8 . « » » 

'endum , 
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rf.contimahimtif eM,fonenio l í s d C ^ t lo . a i C , ^ A,W 1 4 . ^ ^ . é ' f . 

S E D demás aliml exembhmin tertio triangulo emfdemfignr* , m ymji tpro* 
p o r t i o a n w U V i a d a n r u l u m C ^ t Ó i . a d 15. O-propomo m g v b v ^ d a n g M 
A ^ r t z A S . a d ^ z , Qupniamangulm B, his fmt antecedens , hoc efi, proportiones 
date non f m t c o n t i n ú a t e continuabimt^flatuendoproporttonem A3ad B ^ t ^ . 
ad 148. "B^ad C , f t 61 . ad 1 5, Inventi* autem minimk numen, i 3.61 eaniem 
proportionem hahentthus, quamanguli A , V,fwe numeri 51. 148- " r u n t ^ dat* 
proportiones continúate i » his tribus numerts mintrnn 13. é l - 15- vtconjtat . Coi* 
íeíí/í e^o ¿pyu /» vnamfummam 90. inueniemusper regulam Societatum ángulos m 
gradibuí; yt hic apparet. 

i to .grad.^ 6% ? ^ < I M - ^ - ^ í * - ^ ^ 0 3' 

f4t¿0We ^ ^ « / w , reperientur laterumproportiones, ^ P ^ ' , 

Quo paflo P O R R O m t n ^ ^ " ^ " S ^ P ^ ^ ^ ^ 0 r ^ ^ 
ex propor- Sf> f n ^ / o emfdem figura proportio an^uh A, ad angulum *,re 
r f i ínmra ^ 8. ̂  18. Q«0«MW er^o r e ¿ l ^ 4 » g # f B3 ̂ - r ^ . p Q . muentemusper re* 
Inguloríx gulamattream angulum A, ejfe grad. 40. TÍ Í>W 
in triangu-
loreaangu l8( 90. « W . S ? fiunt 4 0 . g r . pr* ángulo A . 
¡ r o n r i a t ^eliqi*™ er$0 angulu* C , compleEleturgrad. ¡ o . V e s>t rurfu™proporttoacni* 
T n Z o ^ o anguü A> atangulum acutum O, * 16. ̂  *0.- Q « o „ ¿ ^ ^ o 4 » ^ / ^ A ^ 
fcantur. yefl0/-^t «ea^ /^ , efi, continetgrai. 90. Co/Zecl/í »»»»er« I ó.e?' ™ 

/ ^ w á w 3 Í . reperiemm per regulam SocietatumytrumiiangulumtngraawWy 
bii cernií. 

9o. 

5<- po.grat I m t 
r40 

rf^Z/í hac ratione, nottfient laterum propomones.ytprtui. 
Quo pañe E O D E M wo^o m ^ ¿ ^ / ^ Ifofcelefatk e f i J v p r o p o r t t o y t n M e t ^ a l y 

lorum aquabum . NÍÍ?» ̂  m triangulo Ijofcele A B C , ctfe 
ÍHS dúo latera A B, A C , ¿ q u a l i a f u n t , cognhaftt propor* 
tioanguU B^adangulum Aynempeeadem, qu<e lO.ad 16. 
er>f g»o<i;proportio anguliC3 ad angulum A>yt io .ad 16. 
Q ^ r e duaproportiones note emnt, quai continuabtmuí, 
fi dicamus proportionem A^ad-Byeffe, yt 16, ad ÍO. CT* B, 
ad C^yt 10. ad 10, EX quibusinuenietur angulas A,grad. 
80. v yterc^i B , C , g r a d . <>o.per ea3qu* tam demonfira* 
ta f u n t . . 

D E equilátero triangulo non efi, quod quicquamprtcipiams, cumin ea m e -
ra haheMp tqualitathproportionem. 

uis ángulo 
rum sequa-
lium ad ter 
tium angu 
lum in tná 
guio Ifafce 
le inueniá" 
tur lateiú 
proponio-
3US. 
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$ í ' t > i m ad tnítentíonem latertfnttat^í ungulomm in ttlangulis re&iline'u e« 
quibufdam datis ac cognitis accedamuá; qua in re, yt certum ordinem}ac methodttm 
feruemus, agemtts primo loco de triangvÁis reEíangulis^deinde yero de non tedangu* 
la 3 cttm in iíUs miner , quam in his , difficultas rejieriatur . 

P R O B L . 1 . P R O P O S I T I O 1 . 
D A T O v n o l a t e r e , c u m v n o á n g u l o acuco 

t r i a n g u l i r e d i g u l i , v e l c u m p r o p o r c i o n e d u o r u m 

a n g u l o r u m q u o r u m c u n q j ^ r e l i q u a d ú o lacera c o -

g n o f c e r e , & q u o r u m l i b e c d u o r u m l a c c r u m p r o -

p o r c i o n e m efficere n o c a j r u . 
S I T triangulum A B G , cuius angulus B , redus, Citqyfdmd latus A C , 

re í lo ángulo oppofitü datum i3.palmoruro,vnacum ángulo acuto C , grad. 
z z . M í n . 37. ac proinde & cum ángulo acuto A,grad. 67. M i n . z j . Oportet 
ex his indagare reliqua latera . Quoniam, per ea , quae in defin.Sinuum tra-
didimus,pofíto íínu toto AC,la tera A B5BC5funt finas oppofitprum ángulo 
rum:funt autem anguli dati;noti erunt finus d i -
¿torum angulorum j A B , quidem 3845 6. at B C , 
tjzjio.Per regulara ergo auream dicemus.Si A C , 
partium 100000. nempe quatenus finus totus, 
dat 13. palmos , quid dabit A B , finus partium 
38456. &quid finus BC,pa r t ium 91310? v th ic 
vides.Inueniemusque latus A B j p a l n i . 5 . & B C , 
paira, iz .feré. 

" A B . 1 

In tríangu 
lo reñangu 
lo ex vno la 
tere dato, 
vna cií án
gulo acuto 
reliqua in» 
ueñigátur. 

Qyando k 
t9 reflo án
gulo oppo
fitü datur, 
cum acuto 
ángulo. 

A C . 
100000. 

A C 
I5 - [ fiunt j 

38456? 

9x 310? J 
I T ¿ i Q V " E quando la tus re f io á n g u l o oppofitum d a t u r cum á n g u 

lo vno acutQ,ac proinde cum al tero e t iam acuto: s \ fiatyVt finus totus a d 
latus da tum r e t í o á n g u l o oppof i tum, i t a finus v tr iusque angul i a c u t í 
feorfum a d aHud3 reperientur l a t era eifdtm angulis oppofita m p a r ú b u s 
menfurXyfecundum quam d a t u m e ñ la tus á n g u l o refto oppofitum, 

D E I N D E datura fít vnum ex latcribus circa angulum reftum vt B C , 
palmorum 12.cura ángulo C , grad.ai.Min. 37. & proinde cum ángulo etiam 
A , grad.67. Min. 13.Oportet ex his reliqua latera inueftigare. Quoniam per 
ea^use in lineis tangentibus^aique fccantibus ad initium oftendimus, pofíto 
íinu toto B Cjlarus A B , eft tangens anguli C , &• latus A C , ciufdem fecans, 
dabitur tanges A Bjpartium 4i66o.& fecans A C,partium 1085 51 .Quare per 

jregu-

Praxis* 

QjiSdo la
tus vnum' 
circa anga 
lum réftu 
datur, cum 
acuto án
gulo. 



B C . 
100000. 

B C . 
12. • 

f A B . 

-j A C . 

fraxis, 

regulam auream dícemus. Si B G , quatenus finus totus Pa; , t íu" ^ . ^ l ^ 
i í palmos , quid dabit tangens A B , inuenta partmm 4/660. & quidlecans 
A C , inuenta partium 108331? Vt hic cernis.Inucnieinusque latus A B,palra. 
5.& A Cjpalro.i j .ferc. 

f A B . 

^ A c / h u n t 
^108331?^ 

i T ^ í Q j J E cum d a t u r v n u m l a t m á r e a angulum reftum>cum v n o 
a m u l o acato yac proinde cum a l t e r o et iam a c u t o : S i f i a t , v t f m m t o m 
a d d a m m latus á r e a angulum r e a u m j t a t a m tangens anguli a c u t í dato 
l a t e n a d i a e e n t i s r f u á m f 'ecans emfdem anguli , a d a Í m d , p r o d i b i t t a m a -
t u s . quod f u l t tangens, qudm l a t u s , quod f u i t f ecans , n o t u m m p a r t i b u s 
m e n f u r a j e c u n d u m quam la tus á r e a angulum r e ñ u m f M t d a t u m . 

AUter per P E R íblos autem finusjoum datur vnum latus circa refhim angulum , cu 
folos finus. vno acuto anPulo,& proinde etiam cum altero acuto, ita rcliqua lateia ex -

quiremus.Sit íutfus datum latus B C , p a l m . i i . & angulus C g r a d . z i . M m ^ / . 
ac proinde angulus A,grad. 67.Min. zj.Quoniam ^ ^ " ^ V V " T r ^ " " 1 " 
diXLus,pofi to finu toto A C , latus A B , e l l finus anguh C & B C finus an« 
guli A- funt autem anguli datij noti erunt difti finus, v t A B , 3«4r)6- «15 ^> 
¿ M í o . Per aureamigitur regulamdicemus.SiBC ,finus partium9*310. dat 
palm.iz. quid dabit finus A B , partium 38456.& quid finus totus A C , par
tium 100000 ? &c. v t hic apparet. Inuenietur enim latus A B , paim. 5.(X 
A C j p a l m . U . feré. 

/ • *v 
A B . 

384561 
A C . 

100000? I J ' 
Praxis Q j ^ ' ^ i ' H D O e r g o r n u m la tus datur c irea angulum r e t t U y & 'Pnu* 

ucutus angulus ̂ c proinde & a l ter aeutus : S i f i a t , v t finus anguli a c u t í 
dato la ter i ú r e a m g u l u m r e B u m o p p o f i ú a d latus d a t u m , i t a t a m J i m s 
alter'ws anguli acut'hquam finus totusyad a l iud ,prodib i t t a m l a t m alte-
r u m circa angulum r c £ i u m y q u d m latus reffo á n g u l o oppofitum, notum m 
part ibus menfur^fecundum quam latus á r e a angulum n f t u m f M t d a t u . 
S e d expeditior eft v i a per lineas tangentes, & fecantes icum ibi finus to
t u s in regula á u r e a p r i m u m locu o h t m a t y & proinde diuifiofiat fiiálior, 

Quandóla* Q V O D fidetur vnum latus,vná cum proportione duorum angulorum, 
tus vnü da. j ta problema abfoluemus.Ex proportione angulorum reperiemus acutorum 
tur, & Fo- angu|orum inagnitudines,vt in fcholio propof. i.oftendiraus. QiJam ob rem 
m m L S f o i n u e n ¡ e m u s e x a n g u l ¡ s n o t i s r e l i q u a l a t e n , y t p n u s . 
tum quoru I N V E N T l S autem:la ter ibus ,manifeñumeft ,propor t ionemquorum-
líber. Jibct duorum dari in numeris, in quibus inuenta funt. £ r i t enim proportio 

A B> 

B C . 
91310. 

B C . 
i z . 

A B . 

KfiuntJ A^¿# 



nota,vnacii 
vno lacere 
quocunque, 

in-
^uuuntur. 

A B , a d A C , u t ^ . a d 13. V e l ut j S ^ ^ . a d 100000. V d ut^i66o. ad 108331. 
¿fec.In his enim ómnibusnumerisdida latera inuenta íunt.Dato ergo uncía» 
tcrejCutn uno ángulo acuto trianguli rcftanguli, &c. Qu.od faciendum crat. 

P R O B L . i . P R O P O S . 3; 

D A T I S d u o b u s l a t e n b u s t r i a n e u l i r c d a n g u tnsgui© 
r r reflágulocx 

, d ú o s á n g u l o s a c u t o s e m c e r e n o t o s , v n a c u m ^obusiate 

terc io l a ce r e . I t e m da ta p r o p o r c i o n e d u o r u m la te- propeon"̂  

r u m J & i n f u p e r v n o lacere da to q u o c u n q u e , d ú o s 

á n g u l o s a c u t o s , v n a c u m r e l i q u í s d u o b u s lateri-rTqu 

b u s c o g n o f c e r o . 
I N triangulo A B C, cuius angulus B, re(9:us,fit príTium latus A C , refto 

ángulo oppofitum, &infuper latus A B} círca angulum reftum datum,nem- t ^ a n E u l 
pe AC,palm.i3.& A B, palm.5.0portet ex his & ángulos A, C, & latus ter- reóooppofi 
tium B C,explorare. Quoniani,pofito íinu toto AC,latus A Bjeft íínus an- tum.cú vno 
guli C, dicemus. Si AC, palm. 13.dat A C , íinum totumpartiu looooo.quid laterc citc» 
dabit A B, palm. 5? inueniemusque ^ 
íinum A B , partium 38461. ut bic 
uides. 
A C . A C . A B . AB. 
13. 100000. 5?fít 384(51. 
Ex tabula ergo íínuum dabitur ans 
gulus C, grad. iz.Min.3 7. ac pro-
indereliquus angulus A, grad. 67. 
Min. 23. Igiturá huius; anguli A, 
finuSjnempeBC ,dabitur partium 
9a 3 lo.ex eadem tabula fínuum.Dicemus ergo rurfum.Si íínus totus A C,par 
tiumicoooo.dat A C, palm. 13. Vel íi finus A B,inuentus partium 38461. 
dat ATJ, palm.̂ .quid dabit finus B C,partium 9 X3io?repcriemusque BC,ef» 
fe palm. 1 a.ferméjUt hic apparet. 

A C . 
100000. 
A B . 

38461. 

A C . 
i?. 

AB. 
5-

J 

B C . 
91310? 

B C . 

C V M ergo datur latus angula re fita oppofttum, cum vno laten «V- Praxis 
sa eundem angulum reffunj;Si fiat tytdatum latus re fia angula oppofi-
tum ad finum totumjtckaltentm laius, datumadaliudyprodibitfinus acu 
ti anguUtíjüi laten data circa reftum angulum apponitur» Inuenta autem% 
beneficio huius fmuiinumkvnofaangulaacuto^^ 

totus 



t o t m a d d a t m l a t m r e ^ o angMo oppof i tum; y e l v t p n U S 4 n g u n a c u t í 

d . ^ l a t e n c í n a r e t t i m a n g u l m oppofm a d datum U t m a n a angulum 
r e c i t a f i n m a l t e r i m ang d i a c u t í ad aliud^ognofcetur t e r t m m L a t a s 
m m n l h m m e ^ u r ^ O c m i u m q m m d m latera, f u m d a t a . 

Alicer perli A L [ T E R . Sitrurfus A C,palm. i ? . & A B palnM- Q i 1 * f ' ^ ' " ^ 
Bea, range- ¡n i t ium \ ine imm tan^eat ¡um,ac iecantium oftendimus^potuo A K ^ ^ t o 
* * * ^ latas A C , fecans eft anguli A,& B C } tágens eiurdem^icemus. S A B,palm. 

5.dat A B , (mum totum partimn 100000 quid dabit A C , palm. 13? mueme-
musq; fecaatem A C , partium zóoooo.ut hic patet. 

A B . A B . A C . A C 
5. 100000. 13? fit 160000. 

E x tabula ergo Secantium erit angulus A,grad ó j . M i n 13. & P r 0 I " d ^ r ^ 
quus angulus C , grad.az.Min.37Jgitur & tanoens an^ui. *r.^"^..o SHinus 
¿ i tu r paVtium i l ^ S . e x tangentium tabula.Quare rurfum d.cemus.Si ünus 
totus A B , parttum looooo.ckt A B , paloM-Vel fi fecans A C , - u - t a par. 
tium a6oooo.dat A C , paim. 13.qu¡d dabit tangens B C , part.um 140038?m-
wenieipusque iterum B C , efle ferme palm. 11. ü t hic coní tat . 

A B . A B . 1 
100000. $. I B C . B C . 

A C . A C . ( 140038? fit. i i -
a 60000. J 

iraxís. I G I T V K quando latus n t t o á n g u l o ofpofttum d a t u r , cum vno 
la tere á r e a angulum r e t t u m ; S i fiat, v t da tum U t t x á r e a angultm^ n ~ 
fium a d fmum t o t u m , i ta da tum U t m á n g u l o rcffo oppofitum ad a l i a d , 
p r o d i b k fecans angull a c u t í fub datús l a t e n h m cqmprehenfi. í n u e n t o e r -
g o M n ' f i ú o h u i u s J c c a n t i s r e p e n ^ v t r o í j u e a n g u l o a c u t o , & tangenteact i 
t i a n g u í i fub dat is l a t e r i b m comprehenf^ex t a v g e n t i ü tabula; S i i t erum 
j i a t y V t finus m u s a d datum l a t m á r e a c m g u l u m n t t u m ; v d v t j e c a n s 
a c u t í angul i fub datis l a t e r i b m comprehmft a d latus datum rec ia á n g u 
lo o p v o f t t u m j i a tangens acut i anguli fub lateribus d a m compnbenfi a d 
a Í m d s n o u m f i e t tert ium l a t m i n p a r t i b m m e n f u m / e c u n d u m q m m f m t 
d a t a d i o l a m a , F e m m f a t i u s t j i per [ o í o s Ctnus o p t r a r i , cum tangentes 
U n e A ^ t q u n í e c a n t e s m h i l compendij hfferant, ftntqt*e par finm i n u t m a . 

A D H V C aliter.Ponaturrutfum A C , p a l m . i 3 . & A B , palm.5. Qupn iá 
¿"Ptiiai ergoquadratumreftK A C , duobus quadratis reftarum A l i } B C , s q u d e 

' eiijfi auferatur quadratum iateris A B , quod eft z^-tx quadrato lateris A C , 
q u o d e l t i ó p . r e l i n q u e t u r q u a d r a t ú lateris B C , netnpe 144. cuius radix qua-
drata n.dabit latus B C , palm.12.Et quia,pofito A C , finu totOjlatera A Bf 
B C , f u n t í i n u s a n g u l o r u m oppofitorum, utindefin. finuum explicauimus: 
Si fiat, ut latus A C , ángulo reflo oppofitum palmorum 13. ad A C , fínum 
totum partium 1 ooooo.ita alterutrum laterum circa angulum réQ;um,ncmpe 
B C , palm.iz. adaliud, prodibitfinus anguliacuti A,funiptolatcri oppohti 
parciumsiijoS.Exfinuum ergo tabula dabitur angulus A , grad.67.M1n, 13̂ . 



IOOOOO. 
B C . 

2,40000. 

I I E C T I L I N t LA. 3 0 9 
atqueadeo rel iquusC} grad. %i. Min. 3 7. Hoc modo primó loco inuení tur 
tertium latus,deinde vero anguli:cü alijs vijs inucnti íint prius anguli, quam 
tertium latus. 

S I N T iam dúo latera A B,B C ,Girca reñurn angulum data,vt A B,palm. 
5.& B C , palm. iz.Oportet ex his tertium latus A C , & acutos ángulos i n -
uenire. Quoniam^ex demonftratis in principio líncarum tangentium , lecan=« 
tiumque, poí i to A B , íinu toto,latus B C , tangens eít anguli A , & latus A C , 
ciufdcra fecansjdicemus. Si A B , pairo.5.dat A B , 
finum totum partium IOOOCO. quid dabit B C , 
palm. i z ?reperiemusque tangentem B C , par
tium i40ooo.vt hic manifeftum eft. 

A B . A B . B C . B C . 
5. : IOOOOO. 12? fít. 240000. 

E x tabula ergo tangentium dabitur angulus A , 
grad.67. Min.a3. ac proinde reliquus angulusC, grad. i l . Min. 37. Igitur Sí 
A C , fecans anguli A , dabitur ex tabula íecant iunvpar t ium 260035. Rurfus 
ecgodicemus.Si A B,finus totus partium 100000.dat A Bjpalm.^. Vel,{ít an» 
gens B C , inuenta partium 240000. dat B C , palm. 1 i.quid dabit A C jfecans 
partium 2,60035 ?inueniemusque A C , palm.13. feré vt hic vides. 

A B . A B . S 

^ \ .60035? fit. 13. 

í T ^ í Q y E ft d e n m d ú o l a t i r á á r e a angulum r e f í u m : S i fiat, v t 
a h e r u t r u m datorum l a t e r u m ad finum totum , h a a l t t r u m l a t m datum 
a d a i m d . p r o m n k t tanges a c u t í anguli huic a l t e t i dato la ter i oppofiti. In~ 
uento ergo^eneficio huius tangentis i n u e n t ^ v t r o q ; á n g u l o acutoym t a b u 
l a tangentium \ & ex tabula j e c a n t i u m , f é c a n t e anguli a c u t í , qui a l t er i 
huic dato l a t e n opponi tur ; S i r u r f u m f i a t , v t finus totus a d p r i m u m l a -
t u Í d a t u m ; v e l v t tangens inuenta a d f e c m d u m latus d a t u m , i ta fecans 
accepta ex tabu la f e c a n t m m M a l i u d , notum fiet latus t er t ium re&o á n 
gulo oppofnum in ijfdem p a r t i b m , in q u i b m d ú o l a u r a c i rca angulum 

r c f f i m data funt . 
A L I T E R . Sitrurfum A B , p 3 l m . 5 . & B C , p a l m . I ^ . E t q u o n i a m q u a -

drata laterum A B , B C , íímul asqualia funt quadrato lateris A C ; erit qua-
dratum lateris A C , palm, 169. cuius radix quadrata dabit latus A C , palm. 
13. Qu.ia vero^ vt in defin.finuum traditum eft, pofíto A C , fínu toto, latera 
A B , B C , f u n t finus oppofitorumangulorum:Si fiat,vt latus A C,quod án 
gulo refto opponi tur , inuétum palm.13.ad A C.íinum totum partiü 100000. 
ita alterutrum lacerum circa angulum redum, nempe A B , palm. 5. ad aliud, 
reperietur finus anguli acuti C , qui accepto lateri opponitur, partiü 38461. 
E x tabula ergo.finuum dabitur angulus C , grad.n.Min. 37. ac propterea re* 
íiquus A,grad.67.Min.23. H a c v i a primo loco reperitur tertium latus , de-
inde vero dúo anguli: cura tapien alio modo anguli prius inuenti fínt,quam 
tertium latus, '' T » ». 

Qq I A M 

Qijandd 
dúo latera 
citca angu 
lum redu 
data funt. 

Praxis. 

Alicer fino 
tágentibus 
& Secand-
bus. 
47.priir¡. 



Quádo ¿J-
potdo dúo 
rum latciú 
datur,8: v-
Aú latus. 

m r R i a w a r i j ' 
I A M vcro fidftur duorum laterü quorumlibet pmpor t í o ,& vnum latuv 

quodcucjue illud í i t / umemus números proportionis notce^c fi eíTcnt partes 
alicuius raenrur?,in quibus dúo i l la latera denturjatq;ex liis>vt demonftra-
uimus m hacpropof.angulosinueniemus, ac tertium latusin eifdé partibus. 
IJeindejíi ha t , v tnumerus i l l i u s I a t e r ¡ s ,quodda tume l l , ad ip fum latus datú 
ita numeri aliorum laterum %illatimada]iud,reperientur alia latera in par
tibus menfuraj/ecundum quam il lud altcrum latus eft datum. V t fí propor-
tio A B , ad A C , íltsvt i ^ . ad 3 9.& la tus B C , palm. 1 i.reperietur, ex demon» 
I t ra t i^anguIusA^rad .^ .Min . i s .&an^ulus Qgrad .zz .Min .^ . l a tus vero 
B C , pmium 36.qualium A B , eíl Í 5. & A C , 59. Quare fí fíat / v t latus B C 
inuentum partium 36.ad idem B C , datum palm.u.i ta tam A B , partium H 
qua^ A C , parcium 39. ad aliud, inuenietur A B , palm. 5. & A C , palm. i ? . 
Uatis crgo duobus lateribus trianguli reaanguli,duos ángulos acutos eííecí-
tnusnotos^c . Quoderatfaciendum. 5 f e n e c í 

S C H O L I V M . 

A B S O L V T V S iam eft rettangulorítm tñangu,lornm calculu! ^faui tur de 
tn-angultí non reEhnguüs. Sedfntts q^damad hanc tem necejfanademonftranda 

J»nt)quoru.m nóñhuÜa j>lttfim»m ettam triangulis fphsricis conducent, 

T H E O R . 2.. P R O P O S . 4 . 
S 1 d i a m e t c r c i r c u l i c h o r d a m q u a m l i b e ^ e i u s q ; 

a r c u m fcccc i n duas partes ^ h a b c b u n c f e g m e n t a 
c h o i d x e a n d e m p i o p o n i o n e m , q u a m finus f c g -
m e n t o r u m a rcus r e f p o n d c n t i u m . 

cum^R A n "10 ^ B C I D ' d i a«e te r A C f e c e t chordam B D , i n E , e i u « u e ar
cum B A D ,n A , uel B C D , in C : ducanturque B F , D G , a d diametrum 

^ perpendicularesj quarujn B F , fínus eft arcus B A , uel B C : & D G , fí-
ñus arcus A D , uel C D . Dico i ta efle B E , ad E D , 
ut B; F , ad D G . Qu^oniam enim in triangulis B E F , 
D E G , anguli F , G , asquales Tunt, utpote recbi: I t é 
anguli E , ad uerticcm sequales 5 equiángula erunt 
triangula B E F» D E G . Quare erit,ut B E , ad B F , 
ita E D , ad D G ^ E t permutando, ut B E , ad E D , 
ita B Fyad D G . Si ergo diameter circuli chordam 
quamlibet, eiusq; arcum fecet in duas.partes, &c» 
Quod erat demonftcandum.. 

' T H E O R . 3. P R O P O S , 5. 

S I i n c i r c u l o c h o r d a c u i i i í l i b e t a r c u s a d v n a m 

circuli 
• p a i t e m p r o d u c a t u r j c o n u e n i a t c i j ' c u u i d i á m e t r o 

q u a -

Quam pro 
poruonem 
habeát dúo 
fegmenta 
cui uf^ue 

15 • pn'mí. 
J i . primi, 
4.fsxti, 

tionem ha. 



1 

ueniens,ad 
métum 

cxceriut. 

R E C T 1 L I N Z 3 1 1 

í j u a u i s a d e a n d c m p a i t e m p r o d u ó l a j e r i t e a d e m ¡ p ^ ^ 
p r o p o r t i o t o c i u s c h o r d x p r o d i g a d í e g m é t u m ™ £ ! Z 
e x t e r i u s , qux finus a r c u s ince r p u n d l ú , per q n o d "e" 
d í a m e r e r p r o d u ó l a e í l : , & remociLis p u n el 11 m e x -
t r e m u m d \ í \ x c h o r d x ^ d í l n u m a rcus í n t e r í d e m 
p u n d u m d i a m e n i , & p r o p i n q u i u s p u n d u m e x -
t r e m u m e i u í d e m c h o r d í e . 

I N circulo A B C D , chorda A D , arcus A D , ad partes Djproduda coft-
ueniat cum diámetro B C , ad eafdem partes produda in punfto Ejdemittan* 
turque A F , D G , ad diametruin B C , perpendicularcsjquarum A F , finus eíl 
arcus A C:& D G3íínus arcus C D.Dico k a ef-
fe A E , ad D EjUt A F,ad D G . Quoniara enim 
A F , D G , parallel íerunt ob ángulos reé losF, 
G j fimilia erunt triangula A E F , D E G . Q u a -
re eritjut A £ , ad A F , ita D E,ad D G : E t per» 
mutando, ut A E3ad D E , i t a A F , a d D G . Si 
igitur in circulo chorda cuiuílibet arcus ad 
unam partera producatur , conueniatque cum 
diámetro quauis,&c. Qupd oftendendum crat. 

18. primí. 
Coroll. 4. 
fexti. 

P R O B L . 3. P R O P O S . ó . 

D A T O aggi 'egato d u o r u m a r c u u m , q u o 
r u m finguli f e m i c i r c u í o fine m i n o r e s , v e l d u o r u m 
a n g u i o r u m r c 6 l i l í n e o r u m , í i u e m i n u s i l l u d í ic , ( i 
u c m a i u s , q u á m g r a d , 1 8 0 . v n á c u m p r o p o r c i o n e , 
q u a m e o r u m finus h a b e n t : v t r u m q u e i i l o r u m í ¡ 
g i l l a t i m e x h i b e r e n o t u m * 

I N circulo A B C D , cuíus centrum E , datum fit primo aggregatuni ar
cuum B F , F D,quorum fingulifintfemicirculominoresjuel^nguioiü B E F , 
F E D , & aggregatum tam arcuum,tjuám anguiorum minus,quátn grad. 180. 
nimirum datum fit grad. 130. Data quoque fit proportio finus arcus B F , vel 
a n g u l i B E F , adífinum arcus F D,ue l anguü F E D,cadé5quae ic.ad 5 . 0 p o r -
tet exhis utrumque arcum B F , F D , uel utrumque angulum B E F , F E D , 
notum effícere.Duda chorda B D , ducatur ex pun^o F , ubi dati arcus con-
iunguntur,diaineter F C , fecans chordam B D , in G.Diuifo quoque toto ar-

Q^q i cu 

Ex fumma 
dataduorú 
are iú ,quo 
rum quili-
bet femicir 
culominot 
fit,ve¡ dúo» 
rum angu" 
lorum, vna 
cú propor-
ticne, qul 
eorú finut 
habéuV'er-
que ci gno 
feitur. 

Q_uSdo ag 
g'egafúar-
cu um,vel 
anguloru 
-minus cíi, 
quíl grad. 



f.tertij. 

Praxij, 

3 1 1 T K T <yi N G V l \A 
cu B A D , bifariam in A , fecabit femidiameter duda E A , chordam B D , biV 
fariam in H , ex lemmate ad defin. íínuum demonflrato; atquc adeo & ad ana 

gulos reftos. Qupniam vero proportio íínus 
arcus B F , a d finum arcus FD,poni tur ,v t 10. 
ad 5. eítque vt íínus arcus B F , ad finura ar
cus F D , i ta B G , ad G D ; eritquoqueB G , 
a d G D3vt 10. ad 5. Pofita igitur refta B G ^ 
10 . erit G D , 5. ac proinde tota B D , 1 «¡. 
vtra^ue vero retnifsis B H j H D , 7 - | - . & - d e -
nique H G , difterentia ínter femiflem B H , 
& maius fegmentum B Ci, vel ínter femiflem 
H D , & minus fegmentum G D ,eri t z—. 
Rurfus quia totus arcus BAD,poní turgrad. 
1 30. erit vtraque feraifsis B A , A D , g r ' a d . 
65. ac proinde & vterque angulus B E A , 

A E D , graduum quoque 65. E t quoníam ex ¡js, quoe ad initium tangent íum, 
íceant iumque traJidimus,pofito finu toto E refta B H,tangens eft angu-
l i B E H , & H G , tangens anguli H E G-, dabitur,ex tangentium tabula,tan-
gensgrad.ó^.nempe B H,pai tium 114451. Qu.arc,vt tangentem anguli A E F j 
nímírum H G,inueniamus,dicemus per auream regulara. Si B H , feraifsis ag-
gregatí terminorura proportionis datae , nempe 7-|-.d3t B H , tangentera fc-
mifsís aggregati angulorum B £ F , F E Djve l arcuü BF,FD,par t ium 114451, 
quid dabit H G , differentia ínter feraiflem aggregati terminorum datas pro
portionis, & vtrumlibet terminorum eíufdem proportionís,nímirum 2-|-?in-
ucniemusq; tangentem HG,partium 7 1 4 8 4 ^ hic fadum vides, 

B H . B H . H G . H G . 
7-I - . 114451. z - f ? fit 71484. 

E x tabula ergo tangentium elicietur angulus H E G,hoc eft,arcus A F,grad. 
3 y. Mín .54 . quí additus femifsí A BJgrad.65.componet arcurn B F,maiorema 
atq; adeo & angulum B E F,grad.ioo. Min. 34. ablatus vero ex femifle A D, 
re l ínquetarcum minoremF D,& proinde & angulum F E D,grad.Z9.Min.2 6. 

/ T ^ i Q j ^ E , quando duoarcus ftmnl minores f m t , q u d m f e m u i r * 
mlwSyVel duo anguli f m u l d m b m r e f í t s m i n o r e s : S i fiat, v t femij j i s a g 

gregat i t erminorum proportionis d a t a a d tangente?n f e m i j i s aggregati a r 
c m m ^ v e l a n g u l o r í i m ( q u ¿ r e n d o tangentem p e r p a r t e m proportionalem 
r e ¡ p o n d e n t e m 5 o . f e c u n d i s ) ft for te aggregatam b'ifiiriam dluidi nequeaS 
fine Secundis . ) i t a differentia intcrfemiffem aggregati terminorum d a t a 
p r o p o r t i o n i s , & a l t e r u t r u m terminorumyad a l i a d j e p e r i e t u r tangens a r 
cuSyVel a n g u l i v t e r q u e arcus^angulusve qu&fttm dfemij f t aggregati 
e o r m d e m d i j f e r t . a d d i t u s ig i tur a r c m J v e l a n g u l m huius i m e n t a tan* 
gentis a d jemij fem dabi t ?nalorem a r c u m , v e l angulum; a b l a t u s v e r o ex 
eademfem'ijft relinquet a r c u m } v e l angulum m'morem* 

AlíademS, A L I T E R . Produfta femidiametro B E , ad K , & diámetro C F , produ* 
fttatio. ¿l:a,donec in L^onueniat cum re¿ta K D L , ex K,per D,du í la , aga tu r fi I , ad 
j.tertij, D K , perpendicular is ,qu« ipfam D K , bifariam fecabitjac proinde cum later 

ra D £ 5 



f { t c T t L i v n u . \ n 

ra D E , E I J a t e r í b u s KE,EI,3squalía fínt}& baíis D I,bafí KTjañgulüs D E I , 
ancrulo'lC El , :equalisent . Quia ergo arcus B F D , datus eftgrad. 130. dabi- s.priraú 

(tuf re l iquusDK,defe íEÍc i rcu lograd .$o .^e¡usfemifs i s , idef t ,angulusDEr , 
erad. 15. Rurfus quia fínus arcus B F , ad fínum arcus F D , ponitur , ut 10. ad 
f.eíláueidem finus arcus K F , qui a r c u s B F , v t i n dcfin.fmuum oüenfum eft: 
erit quoque finus arcus K F} adfinum arcus D F , vt lo.ad ^.Cum ergo fít5vt 
finus arcus KF,ad finum arcus D F J t a K L,ad D L;er¡t etiam K L,ad D L^vt s.buicsí. 
lo.ad ^.Pofita igitur K L , 10. erit D Ls5: ac proinde & reliqua K D ^ . & cius 
fcmifsis I D , 2—. At quoniam,vt ad initium tangentium & fecantiu diximus, 
pofíto finu toto E I , reda I D } tangens eft anguli D E L hoc eíl, grad. zs-da-
b i t u r l D , e x tabula t anaé t ium, partium 46631.Dicemus ergo per auream re 
.gulam . Si I D , femifsís difFerentix inter términos proportionis datx , nempe 
z-í- .dat I D,tangentem femifsis differentiae inter aggregatum datum3& femi* 
.Circulum,,partium 46631. quid dabit I L,compofita ex femiffe difrerentioe Ín 
ter términos datae proportionis, & confequente eiuldem proportionis5niroi-
rum 7JL. ? repcricmusqae I L , partiura 1 39893. qua l iumID , eft 46631. vc l 
E I j IOOCOO. vt hic vides. 

I D . I D . I L . I L . 
24-. 46631. 7^-? fit 139893-

Cura er^o I L 5Ct tangens angulU E L,po.fito finu toto E r ,vt in t r a í t a t i one 
tancrentíum ac fecantium tradidimusjdabitur,ex tangentium tabula,angulus 
I E F , g1-ad.54.Min. 26. Ablato ergo ángulo D E I , grad.25. nimiruraYcmifle 
differentiae inter datum aggregatum , & femicirculum, reliquus erit angulus 
F E D,ac propterea & arcus FD^minorjgrad. iy .Min^ó.qui Tubtradus ex da
to aggregato grad. 130. relinquet angulum B E F , & proinde & arcum B F , 
maiorem,grad.ioo.Min.34.vt prius. 

I G I T P I \ ¡ifiattvcfewijfis d'ifferenm ínter términos propertw- Praxis. 
nls data ad tangentem femiffis diffcrenm ínter aggregatum datum, & 
femicirculum s ita aggregatum ex femijfedifferenm ^ 
proportlonii, & confequente emfdem proportioniss ad almd, mutnictur 
tangens anguliyd quo fi dematur Jemi(fis dijferenm Inter datum aggrega-
tumy&femicirculum/eUqíius erit angulmjeu arcm mlnor qm/itm íqtti 
detrafim ex aggregato datojelinquet maiore angulum/me aren qutfttú. 

A L I T E R adhuc per folos finus fine tangentibus. Ijsdem pofitis, quo-
niam vt in finubus declarauimus,pofito finu toto E B,reaa BH,eft finus an- Q^™$1' 
cruli B E HvTiempe femifsis a^gregati angulorum,vel arcuú dati,nempe grad. 
65. & H E , finus angüli E B H 5grad. 25. vtpote complemcnti anguli B E H j 
dabitur ex tabula finuum, B H , partium 9063 i . a t H E , partiÜ 42262.Quod 
fidicamus.Si B H , femifsis aggregati terminorum proportionis datae, nempe 
7-L..dat B H,finum femifsis aggregati angulorum,vel a rcuum,par t iü 90631. 
quid dabit HG,difterentia inter femiflem aggregati terminorum proportio
nis dat3e,& alterutrum terminorum,nimirum a-|-? reperiemus H G , partium 
soiio.quaUumfinus totus E B , eft 100000.vel E H,42262.vt hic patet. 

B H . B H . H G . H G . 
yJL.. 90631. 2^-? fit 30210. 

O u i a vero quadrata reílarum H E , H G , nempe 1786076644, 912644100. 47.primi. 
* qua-

Aliter abs-



Crasis. 

r m i u m c r . i j t 

v i n 9 £ Z m Z T t0 T t0t0 E G ' reaa H G ' finus ^ a n g u l i H E 
- L F - partium<io49 
da tE , fínura totum partium 100000. ̂ u id dabit H G , i n L n a Dard ím 

• t ^ . H G . H G . 
_ S I W - 100000. 30110Í fit. t g u i 

« a n g u l u m B E F . g r a d . loo.Mm. j ^ a b l a t u s verocx femilTe A D relioi,um 

' , 5 f ; , 0 í : i S C ^ ' ^m¿' ' ' ' t%rmiumdmrumarcmm,vüángulo. 

gregatü ar .Truloouno. íTn<.rn^^^56 ^ luraIarcuum l3 ^ J ^ D ^ q u o r u m finguli feniicú 
luú>clan culo^uoqvlint minores, vel angtilorum B E C 'C E D , a t apére la tu m tam 
gulorú ma ^ u a m ^ u a m angulor^^fuperltgrad. x8o. nempe de u S ^ S e ^ 
l ^ r 5 o u l T c E T ' e a d e UnSarCllS B E C ^ a L n u r a f c t e ^ 1 n! 

v trumq, angulum B E C , C E D,elicer-c, Dufta diámetro*C F , &deíra í io da« 

lum arcuum Jj F , f JL>, vel ancrnlrirnrn Tí c c r n I * 6D 8 
grad. i8o. E t q n o n i a m a r c u s £ C B F eundem f D ^ r a A 1 m Í n t l S s ^ u s C D F D vf in rlrfir, r 15 ̂  i>eundem í i nuumha ten t j necnon & a r -

ob rem , vt iam d e m o n ^ t u L 7 ^ L e l ^ / " c t B ^ " F D ^ t ' ^ f " 1 
B E F , F E D , grad. roo. M i n . ^ / e i . v T z T i Z Z n - ' FrD ' v d a"8u'os 
•eft^ex grada 8 o A b l a t i r e I i n q u ^ t a . | u s V r r S ' ^ ^ ^ 
m * . 7 9 ' Min . . 6 . & grad. ^ M S ^ * ' an8UlOS B E CíC £ * 

i H ó . 

Praxis. 



I ^ E c T i i r x 31 j 
180. Q u a r e fi, v t k m demonj iratum eft, beneficio huius a^gregati mino-
ri.ss & p r o p o n l o n h d a t a , v t rumq} a r m m , ve langu lum'mqt i i ramus3& 
T>trimq¡ inuent tm ftgil latlm e x g r a d , 180. d e m a m u s , noti rel'mquemur 
arcuSj v e l anguli q i w f i t i . 

C ^ V O D fí quando proportio í ínuum data fít proportio aequalitatis, hoc QLiandofi-
eft, finus fint x q u a l c s , crunt quoq^ tam d ú o arcus , quam d ú o anguli ^ q u a - P Q ^ ^ J 
les,vt iadefin. í ínuum oftendimus. Q u a p r o p t e r f e m i í s i s dati aggrcgati dabit eft jfpor 
vtrumq; arcum, fiue angulum c o g n í t u m . D a t o igitur aggregato duorum ar« tío aequali-
cuum , quorum íinguli femicirculo fint minores, vel duorum angulorum re - tai's' 
ftilineorum , &c. vtrumq; i l lorum fígillatim cxhibuimus notum . Q u p d fa-
c iendumerat . 

S C H O L I V M . 
S I aggregatum duorum arcutim, yel angulorum fuerit prxcise grddt 180 non 

poterunt arcm :lli}yel anguli cognofci¡etiam fiproportio, quam eorum finus habent, 
datafit . Nam ymmodocunq; femicirculus in dúos arcus Jecetur, habebunt ferttper 
eorum fmuíproportionem ¡eqmlitat'n^ cum er i¿em Jlntíí fit ytriufq; arctí-s^yt 
ad defin.Jinuum demonjlrauimus . Necejfe efiergo^ aggregatum datum y d minus efe 

fe^yelmaius j qwamgraii 180. y t i n propofitione expreffumefl, 

P R O B L . 4 . P R O P O S . 7 . 

D A T A d i f f e r e m i a d u o r u m a r c u u m , q u o r u m 

finguli f e m i c i r c u l o fine m i n o r e s , v e l d u o r u m a n 

g u l o r u m r e ó l i l i n e o r u m , v n a c u m p r o p o r c i o n e , 

q u a m e o r u m finus h a b e n t : v m i m q j i l l o r u m figil-

l a c i m n o t u m e f f i c e r o . 

Qiiádoag* 
gregadí da 
tú condnet 
grad. 180. 
problema 
folui non 
poteft. 

Exdiffc-
rencia data 
duorum¡at 
cuií,quoru 
quilibet fe» 
rnicirculo 
nninor fit» 
vel duorú 
angulotú,. 
vna cú pro 
portione, 
quá eorum 
finus ha-
bent,vterq$ 
cognofcit. 

I N circulo A B C D , cuíus centrum E j ruperet arcus B F , remicirculo Quado fi-
u9 maioris 
arcas, vel 
anguli ad 
linutn mi-
noris. ha-
bet propor 
tioné maio 
ris in^qua-
litacU» 

mínor arcum D F , arcu B D , vel angu-
lus B E F , angulum D E F , ángulo B E D , 
íí tque differentia haec-, nerape arcus B D , vel 
angulus B E D > data grad. 60. Proportio 
quoque finus maioris; arcus B F , vel angu
l i B £ F , ad finum arcus minoris D F , ve l 
anguli D E F v fit primo maioris insquali ta-
tis data ,eadcm , quae n . ad <f. quod quidem 
contingit,quando dúo, arcus B F , D F , femi» 
circulo funt minores fímuifumpti. Oportet 
ex his vtrumque arcum B F , D F,fiue vtrum-
que angulum B E F , D E F,,cognitum faceré. 
Duda ¿horda B D , & diámetro C F , conuc* 

1 

nient 



i'R.primü 
'3 j.pvimi. 

5.hnius. 

Praxis. 

T R N G F t J t 
nient hce linca» produña: ad partes D , F , v t in p u n d o G . Curi i etiim í ínumi í 
proportio fie data maioris inxqual i tat i s , maior erit í ínus a r c u s B F , hoc eft, 
perpendieularisex 13, a d C F , demif laj í inu arcus D E , hoc eft, perpendiculari 
ex D^ad C F,demiíía.Qii ,are minus diftabit punflium D , á re í ia C F , q u á m p u n -
6i:umB;atqueadeo tandeaj coibunt B D,CF,produ6i:2e ad partes D , F . Q u p d 
etiam ita probabitur. Si ambo finus3hoc eft, perpendiculares ex B , D j a d C F , 

demiflae e í í ent sequales, cum ipíae fint paral -
IclaEjCÍTent quoque B D , C F , parallelae. C ü 
ergo perpendicularis ex D j d e m i í T a minor 
í í t , e f í i c i t u r , v t c o n u e n i a n t , & c . D i u i í b dein-
de arcu B D , bifariam in A , fecabit femidia-
meter du¿ta £ A , c h o r d á B O , quoq; bifariá. 
in H , ex lemmate ad defín. fínuum demon-
ftratoj& proindc & ad á n g u l o s r e ó l o s . Q u o * 
niam vero proportio finus arcus B F ,ad í í -
num arcus D F , eft , ex hypothefi , vt 11. ad 
5> eftque vt finus arcus B F , ad finum arcus\ 
D F , ita B G , a d D G j erit quoque B G , ad 
D G , v t 11. ad $ .Pofita igitur refta B G , 11, 

erit D G , ^.ac proinde reliqua B D , 6. vtraque uero femifsis B H , H D , j . a c 
denique H G , 8. Rurfus quia arcus B D , p o n i t u r g r a d . ó o . e r i t u t r a q u e í e r a i f -
íis B A , A D , g r a d . 50. proptereaque Se uterque angulus B E A , A E D , g r á -
duum quoque j o . E t q u i a , p o f í t o finu toto E H , refta H D , tangens eft angu» 
l i D E H , & H G , tangens anguli H E G , ut ad initium tangentiurn , atque 
f e c á t i u m monuimusjdabitur ex tangentiurn tabula5tangensgrad .30 .hoc eft, 
H D , partium 57735 .Quapropter,ut tangentem H G,angui i H E GjCognof-
camus,dicemus perauream regulara.Si H D , femifsisdífterentia; terminorum 
proportionisdatse, nempe 3. dat H D , tangentem femifsis difFerentise datoe 
arcuutn B F , F D , uelanguiorum B E F , D E F ,part ium 57735. quid dabit 
H G , aggregatum ex femifle differentiae terminorum data: proportionis , & 
confequentc eiufdem proport ionis , nimirum 8? prouenietque H G , tangens 
partium 15 3960.ut hic apparet. 

H D . H D . H G . , H G . 
3. 57735? 8? fít. 153960. 

I n tangentium-autem tabula haec tangens inuenta oftert angulum A EF, í rue 
arcum A F , gr3d.57.cui íí addatur femifsis A B, grad. 30. dabitur maior arcus; 
B F , fiue angulus B E F , grad.87. fi uero ab eodem fubtrahatur femifsis A D , 
grad.^o.remanebit minor arcus D F , uel angulus D E F , grad.27. 

1 G L T f \ quando.proportio fims metioris arcm, y el anguli, ad fi
nu mlnorls ejimamis imqualim'mSifiat, vtfemiffis diffwenti& termi
norum proportionis dat A dd tangentem femljjis dijferem arcmmyycl an-
gulamm dat a ¿ ta aggregatum exfemiffe di ferentite terminorum propor
tionis, & confequente proportionis ad aliudy producetur tangens arcus, 
vdanguli, qú femiffi differentiüanuum, velangulorumdatóadditm 
cmtporiit malorem arcum, feu angulum; <¿r fi ab eodem femiffis diffa 
fibducatur, remanet arcus > y el angulus minor, 

ALf* 



. . . A L I T ' E R í i n e t a n g e n t i b u s p e r folos finus. lisdem p o í i t i s , q u 6 n í a m , p e r Alíterllae 
ta-jquatin fínuuradefín. oftendimus, p o í i t o í ínu toto E D , refta H D , finus t58éíli>Ui • 
íft anguli H E D , nimirum femifsis difierentitEarcuum, vel angulorum datce, 
I ioceft ,grad. 30. & H E , fin us anguli H D E j g r a d . 60. vtpotecomplementi 
anguli H E D jdabi turcx finuum tabula , H D , p a r t i u m 50000. & E H , p a r -
t ium 86603 . lam vero fí dicamus. Si H D , femifsis difierentioe terminorum 
proportionisdatJe,nimirum 3 .dat H D j í í n u m 50000. vtpote fínum femifsis 
difterentiaj arcuú , angulorum ve date3quid dabit H G , a g g r e g a t ú ex fcmií íc 
difFerentíae terminorum proportionis>& confequente eiufdem p r o p o r t í o n i s , 
nempe 8?inueniemus H G , c í í c i33333.refpeau finus totius E D , v t hic vides. 

H D . H D . H G . H G . 
í 50000. 8? fít. 133333-

Ig i tur ,cum quadrata reflarum E H j H G j n e m p e 7499906404.17777688889. 
sequalia fíntquadrato r e d s E G,f ie t quadratura rettíe E G , 15Z77595Í93. 47.primf. 
cuiusradix quadrata indicabit reftam E Gjcfle 158989. refpcdu finus totius 
E D . C u m autem , vt in noñr i s finubus dix imus, pofito finu toto E G , ret ía 
H G,f i t finus anguli H E G ; dicemus rurfum. Si E G , ¡mienta partiú 158989. 
dat E G , finum totum partium 100000. quid dabit H G , inuenta partium 
i l l l i í 1 ' reperiemusq;HG,finum anguli H E G } p a r t ¡ ü 8?86?.vt hicapparet. 

E G . E G . , . H G . H G . 
158989. 100000. 133533? fo- 83863. 

H i c finus in tabula finuum m o n í l r a t a r c u m g r a d ^ . T a n t u s cft ergo ano-ulus 
A E F , f i u e arcus A F ; cui fi adijeiatur femifsis A B , grad. 30. fiet arcus maior 
B F , & a n g u l u s B E F , g r a d . 87. Si vero abeodem minuatur femifsis A D , 
grad. 30. reliquus crit minor arcus D Fs& angulus D £ F , grad. 17. vt prius. 

_ S l %itur {quando propomo finmm data e/i m a i o m i n * ^ Praxis. 
patyVtfemilJis diffcrentm terminorum propon'wms daUad ftmmfemif. 
fis difftrenm arcmm, y d angulorum dau 3 ha aggregatum exfemijje 
difftrentU terminorum proportionh, & confequente áufdem proponio-
msM aliudy inuemeturnumerm; CUÍIM quadratumft adijeiatur quadra-
tofinm cowplt mentífemiffis differenm arcuHm,vel angulorum datA:Et 
tándem fiat, vt compofui hu'm mmeri radix quadrata ad fmum totum, 
ita numírws per regulam auream nupt r inmntm ad aliad, imenkm ft~ 
r>ws anguli, fine arcm, cm ft addatur femlffis diferente arcmm, y el an
gulorum data, notns fiet ttia'wr arcm 3 fine angulus: ^4b eodem yero ¡i 
eadtmfemijfu detrahatur, remanebit rmnorarcm3 angulusve cognitm, 
Sed prior m í o breuior efl s yt conflat. 

A ? H Y C alit:er tam P ^ ^ g c n t c ^ q u a m per finus. Tjrdem pofit is ,& 
extenfa refta B E , vfq; ad I : Q u p n i a m arcus B D , hoc eft,d¡ffcrentia arcuutn 
B F , D F , datur grad. 60. dabitur reliquus femicirculiarcus D I ,n imírum ag
gregatum arcuum D F , F I , g r a d . 110. Datur autem & proportio finus arcus 
B F3 hoc eft, arcus F f, (cum arcus B F , F í, eundem finum habeant, vt in de-
hn. finuum d i x i m u s . ) ! a d í i n u m arcus D F 5 e a d e m , q u K n . a d 5. Q u a r e , vt de-
monftratum eft, vterq; arcus I F , D F , cognofeetur , quorum D F , c f t minor é.huíns. 
propofítorum arcuum : at F I j complementum maioris B F, vfq; ad femicir-

- R r culum. 



í ¿ . tertij. 

Praxis, 

QjiSdo (i. 
ñus inaio-
ris arcus , 
aiu anguli 
ad finum 
minoris ¿3 
p iniotiecn 
min orî  

us habj;. 

Praxis. 

Qiiancíó 
propociio 
íinuú eñ c-
qualicatis . 

Praxis. 

51" T R i ^ n c r i J 
c u l u m ^ c proinde ex femicirculo fublatus m a í o r é B Fjt iotum r e l í n q u e t . £ r í t 
a u t é femper arcus í F ,maior ,quam DF3proptei-ea quod ^qualis eñ arcus I 
arcui B C , q u ¡ maior eft arcu D F , q u ó d illius fíous maior ponatur í inu huius, 

Q^O C l K C>A ijjdem pojuis •: Si ex data proponione finium ma~ 
m h ináqmlitatUi & ex arcu, (¡tú rellnqmtur pofl dttrattiontm difieren 
tlíZ data ex femicirculo, tanquam aggregato dmrum arcuum, inquiran* 
tur dm arctM ham aggregaú, vt in antecedente propof. oflt njum cfl;da' 
bit maior inuentm, (i ex femicirculo auferatur 3 maior arcum 3 atque 
adeo & angulum propofitum-y minor vsro inuetm erit mimr propofitus, 

D E I N D E fuperet a r c u s D B C , r c n i i c i r c u l o minor arcü B C , a r c u D B , v e l 
angulus D E C j a n g u l ü B E C , á n g u l o DEBjí i tq^dif terét ia heCjnépe arcus D B , 
vcl angulus D E B,data grad .6o .Proportio quoq; finus arcus m a i ó r i s D B C , 
vel an^uli D E C , ad í inü arcus minoris B C5vel anguli B E C,f i t data, & m i 
noris ¡ n x q u a l i t a t i s , eadem, quae $. ad i r . quod quidem accidit , quando d ú o 
arcus fimul íumpt i D B C , B C, f emic ¡rcu lú e x c e d ú t . Oportet ex his vtrumq; 
arcum D B C , B C , v c l vtrumq*, angulum D E C , B E C , notum fieri. Ijfdenx 
c o n ü r u t H s , quoí prius, non conueniet chorda D B ^ u m diámetro C F , adpat1 
tes ü , C , minoris arcus produfta, fed ad partes D , F , v t ex ijs,quse ad initium 
huius propof. o l l endimuSjmani fc í lum eft. Q u i i vero tam arcus D B C , D F , 

eundem fínum habcnt,quam arcus B C , B F , e r i e 
quoq; proportio Gnus ai cus D F , ad finum a r 
cus B F , data, eadem , quoe 5. ad 11. & proinde 
proport io finus arcus B F , ad finum arcus D F , 
vt 11. ad 5. nempe raaioris inoequal i ta t i s .Qúa* 
re cu ín arcus B F , D F a candem differentiam 
habeant B D , datam , reperiemus vtrumq-, a r 
cum B F , D F , atq; adeo & vtrumq; angulum 
B E F , D E F , v t ante deraonftrauimus,il!um n i -
mirum grad. 87. hunc vero grad. 27. qui ex fta 
micirculo fígillatim detradi relinquent mino-
rem arcum propofitum B G , g r a d . 93. maiorem 
vero D B C , grad. 153. 

1 T*A Q^F E , quando proportio ftnmm data efl minoris mtqualitar 
thtS'i inuertatur^t fiat ma'iorü ingqualkatis proportio,& exhac}etdif 
ferentia data inquirantur duoarcm, dablt maior inuentpps, fi ex ftmhir 
culo dematury minoran arcum, atq; angulum propofitum^ minor vcro}ft 
ex eadem femicirculo auferatur, maiorem . 

I A M vero íí q u á d o finuum data proportio fuerit tEqualitatis; quod q u i 
dem euenit , quando d ú o arcus propof í t i B F , D F , femicirculo sequantur, 
erunt arcus D F , B C 3 í e q u a l e s , v t in finuum defin, demonftrauimus, ob sequa-
l i tatem finuum. 

0_ VtA R E ft tune data dljferentiítgrad.éo.nempearcmB D3exfe
micirculo dttrahatuTy & refidui arcm grad. iio.femijfis, nempe grad* 
60. ad differentiam addatur^ componetur maior a n m B F , fine angulus 



K E C T I L I N & 319 
5 E P,grad. 12, o. Ipfa vero femips erit arcas minor D F , ve/ angulas 
D £ F , gr^í/. 6o* /fd// different'u data compleMatur grad, 104. Mi». 
10,' detrahemus eam ex grad. 1S0, & reliqui arcas grad. 75. M'in.40, 
femijfemy nempegrad. 37. Aíw. 50. ¿¿t^ dijfñrentm addemus, vt com-
fonaturmaior arcasy fea angulas propofitasy grad. 142. M'm.io. Minor 
emmerlthfa different'm femiljisgrad. 37, M'm. 50. 

Q^V O C I R C A , data difTerentia duorum arcuum, quorum fínguli CeJ 
tticirculo fínt minores, vel duorum angulorum redilineorutn j &c. vtrumqj 
illorum íigillatim notum eftecimus. Qjiod faciendum erat. 

T H E O R . 4 . P R O P O S . 8. 

c S I a b a n o - ü l o t r i a n s u l i c u i ü í a i s d u o b u s l a t c r i -

p u s i n x q u a l i b u s c o m p r e h e n f o l i n e a p e r p c n d i c u -

l a i i s a d b a í i m d u c a c u r , í l q u i d e m i n c r a n i a n g u -

l u m cadi t ,er ic q u a d r a t u m m a i o i i s l a t e r a m d i ó l a m 

a n g u l u m a m b i e n t i u m t D a i u s , q u a m q u a d r a t u m 

m i n o r i s , r e ó t a n g u l o f u b b a f e j á : d i f f e r e n t i a f e g -

m e n t o r u m á p e r p e d i c u l a r i f a ó t o n n i i c o m p r e h e n -

í o : fi v e r o e x t r a c a d i t , e r i t q u a d r a t u m m a í o r í s l a -

ter i s m a i u s , q u a m q u a d r a t u m m i n o r i s , r e ¿ l a n g u 

i o fub bafcj & r e 6 l a l i n e a , q u ^ ex b a f e 5 & d u p l o ex^ 

t e r i o r i s lineas í n t e r p e r p e n d i c u l a r e m , & a n g u l u m 

i r i a n g u l i c o m p o n í t u r , c o m p r e h e n f o • 
I N triangulo A B C , cuius dúo latera A B , 

A C , inxqualia fint, A G , maius , & A B , rain us, 
ducatur ex ángulo A , ad baíím B C,'perpendicu-
Jaris A D , cadens primúm intra triangutum , vt 
i n priori figura . E t quoniam tam quadrata rc-
ftarum A D , D B , quadrato rediae A B , quam 
quadrata re£hrum A D , D C , quadrato redae 
A C ,squal ia funt ; eft autem quadratum rectíe 
A Bj minus quadrato rettee A C,quód minor po 
natur refta A B , quam A C : erunt quoque d ú o 
quadrata redarum A D , D B , íímul minora 
duobus quadratís A D , D C , í imul , ablato-
que propterea communi quadrato reóhe A D , 
quadratum r e d » B D3 quadrato r e d i D C , 

mínus 

Quáto mi 
ius íic ^ua • 
dratu ma* 
ions late-
ris , quárn 
roinorís ¡a 
quouis iriá 
guio. 

47.pnmi, 



minus e r l t , & proindc& r e d a | B D , minor , q u a m r e í i a D C . ÁbrciíTa ergéT 
reda D E , ipíi B D , sequali, crit E C , differentia inter fegmenta B D , 
D C . D i c o quadratum lateris A C , íuperare quadratum lateris A B , reftan-
gulo fub B C , E C,comprehenfo . Q u i a enitn r e ü a B E , fcéia cft bifariatn in 
í > j e i q j addita in continuum refta E C , erit r e í l a n g u l u m fub B C , E C , 

c o n t e n t u n ¡ vna cum quadrato refts D E , q u a -
í.fecuadi. A drato refta; D Csxquale. . Addito'crgo quadrato 

communi rcftae A P ^ e r i t r eé tangu lumfub B C , 
E C , v n á cum quadratis redarum D ^ , A Q , h o c 
cft , rcftarum B D , A D , hoc eft, cum quadrato 
r e ñ ^ A B , sequale quadrat í s reftarum D C , A ^ í ) , 
hoc cft^quadrato reá .x A C , Maius ergo eft q u a 
dratum lateris A C , quam quadratum l a t e r í í 
A B , reftangulofub B C , E C , c o m p r c h e n í b * 
q u o d ' e f t p r o p o í í t u m . 

C A D A T deinde perpendicularis A t> i ex 
tra triangulum in b a í í m C B , p r o d u é U m , vt ift 
figura pofteriori. AbfciíTa reda D E , ipíí D B , 
sequali, erit reda E C , compofita ex'bafe B C , & 
E B^ quae dupla eft ¡ ineE D B , inter perpendicu-
larem , & angulum B . D i c o rurfus , quadratum 

lateris A C , fuperare quadratum lateris A B5 ireftangulo fub B C , E C , c o m -
prehenfo. E r i t e n i m rurfus re í tangulum fub B C , E C , v n á cum quadrato re« 
& £ D B , quadrato red>E D C , xquale . Addi toergo quadrato c o m m u n í r e f t ^ 
A D , e r ¡ t r e t íangu lum fub B C , E C , v n á cum quadratis re&arum D B , A D , 
hoc eft, cum quadrato redg A B , tequale quadratis reftarum D C , A D , hoc 
eft, quadrato refte A C » Excedit igitur quadratum lateris A C , quadratum 
lateris A B , retlangulo contento fub B C , E C . 

47 prirui. A L I T íi R . Qu,oniá quadratis ex A D , D C,quadratum ex A C ; & qua* 
dratis ex A D D B,.quadratum ex A B , aequale eft : idem erit exceflus q u a » 
drati ex A C , fupra quadratum ex A | J , qui quadratorum ex A D , D C , f u -
pra quadrata ex A D , D B r E t , ablato communi quadrato ex A D , ¡ d e m / j u i 
quadrati ex D C,fupra quadratum ex D B , per pronunciatum ^ T l i b , ! . E u c i , 
Sed quadratum ex D,C,fuperat quadratum ex D Bjfeftangu-Io fub B C , C E , 

S. fecandú comprchenfo •, propterea q u ó d quadratum ex D C , a»quale eft quadrato ex 
D B , vei ex D E , m prima figura,vná cum r e £ b n g u l o fub B C y C E,contento* 
I g í t u r & quadratum ex A G , fuperat quadratum ex A B , reó iangulo c o m -
prehenfo fub B C , C E . Q u p c i r c a , Si ab angu lo trianguli cuiufuis duobus 
Jateribus inaequalibu? comprehenfo linea perpendicularis ad baíim ducatur^ 

< - &c . Q u o d oftendendum e r a t , 

B 

S. íecundí. 

perpédira 
iaris in Ifo 
Tcele fecat 
baíim bifa 
riam. 
47. primí. 

C O R O L L A R I V M . 

E X demonftratis conílat, In líbfeele perpendicularetn fecare baGm bifaríam.Nanj Ci ía 
priore triangulo latera A B.A Cponantur «quaha.ecuat eorum quadrata quoque squalia» 
Qijirc cum qua iratam ex A B, xqivale fie quadratis ex A D , B D ; & quadratum ex A C, 
quadratis ex A D, C D; eruntquoquequadrataex A D , B D, quadratis ex A D,C D.xqua. 
lia s Ablatoque communi qaadraro reáx A D) rehqua erunt quaduw ex B D, C D, xquá. 
lu,& pcoiüds ícete B D, C Ds rqiwics 

P R O -
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S I a b v n o á n g u l o t r i a n g u l i c u i u f u i s n o t o r u m 

í a t e r u r a ad o p p o f i t u lacus p e r p e n d i c u l a r i s d e m i t - í cú iu^íg , 
* V r» • 1 • 1 o menta ba-

t a t u r : q u a n t a í ic re ¿ l a m r e r p c r p e n d i c u l a r e m , & fi» 

v t r ü m u i s a n g u l o r ü m r d i q u o r u m c o m p r c h e n í a , ^ f ^ ' ; 

t o g n o í i e r e . ^mhcX 
R E P E T A N T V R d u o t r i a n g u l a p r a e c e d c t i s p r o p o f . í í t q ; l a t u s A C , 

ao. A B , 15 . & i n p r i o r j quidcm triangulo , B C , Í I . in pofteriori v e r o , 1 1 . 
Oportea tq ' ,Cogno ícerCjquanta fit tam refta B D j q u á m CD. Quon iam q u a -
dratum ex A C , fuperat quadratutn ex A B , re- «.haíos. 
ftan^ulo fub B C , C E j contento j fí quadratum 
reftx A B , hoceft , 169. d e t r a h a t u r e x ^ o . q u a -
drato redas A C , reliquum erit redangulum fub 
B C , C E , contentura Z J I . quodiuifo per latus 
B C , hoc eft, per 11. in priori triangulo, prodibit 
i r e d a C E , 11. qux ablata ex latere B C , id eft, 
ex a i . relinquet B E , 10. Huius er^o dimidium 
$. dabit reftam B D : a c proinde reliqua C D , 
erit 16. nempe reí ídüum l a t e r i s B C . I n pofte
riori vero tr iangulo , diuifo codera redangulo 
^,51. p e n i , nimirum per latus B C , inuenietur 
C E , a i . aqua íi latus B C ,hoc eft, 11. aufera-
t u r , retnanebit B E , 10. cuius femiís is dabit B D , 
5 . ac proinde C D , erit 16. nempe compofitum 
ex lacere B C , ac B D . 

* ' I T t A Q y Si dljftremió. ínter dmquzdrata Uterum amhien- vtaxiu 
úum angulurn y & (¡no perpíndicnUrU datla e ñ , dmdatur per tcrúum 
latus, in quod perpendiculms efldemijfa , prodmetur numerus , qui 
Jiminortenio htere fimit ¡indi'cahit perpendiculanm intra triangu- Quo paito. 
lumcecidife , ideniqueexteniolatere fubduñusrciwquetnumerum, " ^"¿cl 
cu'm íemiffis dabit m'inus fevmentum bafis : hocautem ex tertiolatere UgaS á o m 
febtrañum cxhibebit fegmentummam . Si yerommerus lüeexdim- far¿intra 
ftone produUiis fuerlt tertio lateremúor, argumento eji, perpendicula- ^ 'g1^ 
rem extra trlangulum cecidijje . Quare fiexeotertlum k m detraha- txit¿ 
tur, reliquus erit numerus, cuius fmijjis dabit reñam extra triangu-
lum inter perpendicularem, angulurn obtufum; eadem yero femiflis 
tertio lateri addita exhibebit altcram reftam inter perpendicularem, & 
angulnmacutum, _ 



Alia inu£-
tio fegmé-
totum ba-
íis, & faei-
Itor. 

j.tertij. 

eorol.i. JÍ« 
tertij. 

H.íexú, 

l i t T K i ¿ í W G V L o* 
A L I T E R & facilius. E x A , ad interuallum mínorís lateris A B^irculus 

dcfcribatur fecans maius latus A Cjini Fjidemq-prodU(^um in ^ ^ C , 
íí perpendicularis intra trian 
gulum cadif^vel certe, íí ex 
tra cadit,ipfum produélum itl 
Etfecabiturq-j refta B E,bi fa-
riarn in E . Quia vero redan» 
gulum fub B C , C E , re í ian-
gulo fub G C,CF,cequale eftj 
e r i t , v t B C , latus, in quod 
perpendicularis ducitur,ncra« 
pe vt . in priori triangulo, 
ve lv t í í . i n pofteríori,ad G C , 
fummam reliquorú duorum 
laterú A C , A B , (quod A G , 
ipfi A B , fit xqualis) hoc eft, 
ad 33. i t a C F , difterentia í n 
ter eadetn dúo latera , id eft, 
ita 7. ad C E . Quare per 
regulam aureatn inuenietur 
CE,pa r t ¡u rn 1 i . in triangulo 
priorijin poñeriori autem n . 

F 

F 

hic pcrfpicuum e í í . 
B C . 

11. 

G C . 
33-

33-, 

C F . 
i 7 

Item 
ni 

fit. 

fit. 

C E . 
11. 

21 . 
Qupd f T E C , ínuenta partiutn 11. in priori trianguloauferatur ex latere 
B C , nempe ex a i . remanebit B E j i o . cuius femifsis 5.ewt fegmentum B D j a c 
proinde alterum CD,e r i t i ^ J n pofteriori vero triangulo, íi ex E C,inuenta 
partium zi.dematur latus B C , partium 11. relinquetur rurfus B E , 10. Qua -
re eiusdimidium $. dabit reftam B D , extra triangulum inter perpendicula-
rem, & angulum obtufum j ac proinde tota C D , compoíita ex latero B C j 65 
dido dimidio B D , erit 16. 

Praxí *. S I igitur fíat j r t latus, in quod perpendicularis duffa efi, ad fum
mam allorum duorti iatemm, ita dffi renda eormdem laterum ad al'md. 

Olio paao reperictur numerus, qmft m'mor fucrh tertio latere% mdkabit perpendi-
ratione co cularm Intra triangulum cecidijje, idmfa ex tert'wlatere ahlatus relin-
gnefeamr, numcrum. cu'm dinúdium erit mmus fcvmentum bafis. hoc autem 
an perpea- 1 ' J & •> 9 , 

ex tertio laten demptum reliquum faaet matus fegmentum. Sí vero nu-diciilaxis-
uilnguiaf merusper aureám regulam inuentm tertium latus fuperet, argumento 
an extw. eft, perpen itcularem cecidijje extra triangulum . Quare fi ex eo latus 

tert'mm detrahatur y dabit femijjis reliqui mmerl rc&am extra triangu
lum inter perpendieularem, & angulum obtufum: Eadem vero femijjis 

u n i ó 



v j ^ E C T I t I N E *¿» 3 i 5> 

h r ñ ó laten ad'mnfta offeret alteram reffm intrr perpendicularem, & 
am'dum acutum • 

S I ergo ab v n o á n g u l o t t i a n g u l i c u i u f u i s n o t o r u m I a t e r u m , & c . Q u o d t a * 
c ieadumerat . 

S C H O L I V M : 
V I D E S igitur^in atraque praxi calculum ipfum monftrareytwmjierjitndicula 

rls tntra triAnrulum cadats¿n yero extra . 
I D E M hicproblemaabfoluipotefiperpropofA^aut u M . i . n H c l . p r o n t p e r * 

p e n d i c M s intra trirntulum cadit^el extra.Cadat enimprtm* ferpendicularts 
A V j n t r a J n t k U t e w t p n m ^ ^ . A C.io.B C . Z l M ^ y t e r ^ « n ^ l m 3,0, 
ac^HS,propter reños ángulos ad D.cít tam dúo Angvb B,C?;A D BsqHAm dúo C e ? 
A D CSmt duohus r e B s mtnorei.Quoniam ig'tur quadratuex AC,mmHS efi^uam 
dúo quadrata e x A B , * C^reñangulo bts coprebenfo fub C v ^ V i f i quadratu Uterts 
A C.nempe4oo.auferatur exfutnmaqtadratorum laterum AB, JJ C . n í m n u m e x 
610 reliqmm erit reflangulu fub C B,B D, bis coma 
frehefum zio.Semifsis ergo huius^tpote io^.ertt re» 
ñangulumfub C B, B D 3 comprehenfum : quo diuifo 
per latus B C, hec ejt ,perzi . exihitfegmenttm B D, 
^.f^eliquum ergo C D,erit i ó.Quod tameti eedem mo 
do reperirt poiefl,jlquadratum lateris A B , ex qua= 
dratis laterum A C , c B,fuhd'ucatur, v e . nfienim 

17. ptími. 

ij.fceundí» 

B ^ 

tllud nunus 3 quam hac dúo , reciangulofub B 
C Tt^bis comprehenfo. 

CADAT deindeperpendicularls A'D¡ extra,fintqi 
latera 3 -vtprius; A B, I 3. A c, zo. B c I I . Eníó; 
.angulus A B c )obtufus :propterea quod dúo D , C 
,A B funt duohtis reí i is minores; acproindi, A B D , 
acttms D , reflus fu . Quta ergo quadratum ex 
A c^maius efi^qukm dúo quaarataex A B , B c^re* 
ftangula bis comprehenfo fub c B, B Dsfifumma quaaratorum laterum A B , B C , 
fdefi, z9o. mferatur ex 400. quadrato lateris A c , relmquetur retíangulum k s 
comprehenfum fuh C B,B ñ3 l io.Semifsis ergo h m ^ n m i r u m s í-erit reftangulum 
fub c B. B D ¡contenmm : quo diuifo per n . latus B C5 prodtbtt recia B D , extra, 
triangulum^.qu* ciim 11. lattre B c . componet recíam c D, 16. 

I T ^ A O y cadente perpendicularl intra triangulurn; Sifemijjtŝ  
differcnúTinter quadratum vtrmsuís laterum amhienúum avgidum , i 
quo perpcndkiihm demiffa efl 3 & flmmam quadratorum ex reliquis 
duobus lateribus defiriptorm , dmdaturper íatm.in qmd perpendicu-
lañs cadií, producem ftgmentum bafis prope angulmn, qum continent 
lattrayqucmmfumma quadratorum accepta faít'.Hocautemfegmentum 
exeadembafedetraftumrclmquctalterumfegmentum. 

C A D E N T E vero perpendkulari extra triangulum; Si fe m¡(Jis 
diffcrenm'mter qmdratümlateris ángulo obtufooppofmt&jummam 

sj.fecund/. 

i j , pnmi 

u.fecundü 

Praxis. 



' quadratórum ex reliquis duobus lateñbus defcnpmum > diuldaturpet 
latas, in quodprodu&um perpendicularis cadit, procreabitur linea ex-
tra trlangulum ínter perpendlcularem & angulum obtufum: HM vero 
addita bafi conftitmt alteramreÚkm ínter perpendícularem, grangtí* 
lian acHtum bafts, 

P R O B L 6, P R O P O S . i o f 

ín triangu 
lo non re D A T I S ó m n i b u s a r v n i l i s t r i a n e u l i n o n re-

fna|uuh0sneí ¿ t a n g u l i , v e l d a t i s e o r u m p r o p o i d o n i b u s , v n a c u 

^ t o í o u T o . v n o laterej r c í i q u a d ú o la tera c o g n o f c e r e , & q u o -

r u m l i b e t d u o r u m p r o p o r t i o n e m f a c e r é n o c a m . 
nib» angu 
lorum no-
lis, vna cú 
vno Utere, 
rcliqua in 
ucftigatur. 

I N triangulo A B C , fintprimumomnesanguli acutí s & d a t i ; A , g r a d . 
7$. Min. 45. Bjgrad. 67. Min. 13. C,grad. 36, Min. 52. Datura quoq; íit l a -

tus A B , 13. Oportet ex his 
reliquaduo latera inueni-

B.httíus, rc .Quoniam eft,vt íínus 
anguli C , ad finura anguli 
A , italatus A B jda tura^d 
iatus B C :í í fíatjVt fínus 
anguíi C , nempe 59996^4 
96923. finura anguli A , ita 
latus A B,datú i3 .adal ¡ud, 
inuenietur latus B C , 11 , 
fcréjVt hic apparet. 

C. A . A B . B C . 
59996. 9^913. 13? fit 21. feré. 

Item quia eft , vt finus anguli C , ad finura anguli B , ita latus A B , datum 
ad latus A C : fi fiar, vt 59996. finus anguli C , ad 9 2 ?io. finura anguli B , i ta 
latus A B , datura 13. ad aliud, inuenietur latus A C , fere 20 . -vt hic vides. 

C . B . A B . A C . 
59996. 92310. 13? fít 20. fere. 

l huius. V e l q u i a c í l , vt finus anguli A , ad finura anguli B , i t a latus B C , inuentum 
ad latus A C : fí fíat, vt 96923. finus anguli A , ad 9 23 10. finura anguli B , i u 
latus B C ^ n u e n t u m i i .ad aliud ,reperietur latus A C , ferclo. vt nic cernís. 

" A : B . B C . A C . 
96923. 92310. 21? fit 20. feré. 

S I T deindeangulus B,obtufusgrad. l 12. Min. 37. A,grad. 30. Min . 3?. 
Cgrad, 36. Min 52. &rurfum latus A B , 13. Quoniam idtm eft finusanguli ' 
B , quieiuscomplementigrad. 67. Min. 23. vt in t raí la t ione finuum detnon-
fírauimus, inuenietur ratione iam expofita iatus B C , n . & A C , 20 . ferme. 
v th i c l iquidoconfíat . 

At C t 



Í9996' 

C . 
•5999^. 

A . 
50779 

\ n c r 1 1 1 x n ¿ . 
A B . 

I t e m . 
A B . 

V e l . 
B C . 
11? 

A . 
50779. 

B . 
fít 

B . 
9x310. fit 

B C . 
11. 

A C . 
2.0. 

A C . 
20. 

tete. 

fere. 

ibré. 

1 T U E , datú angulis <mmbms cum vno latere; Si fiat3 vt fi- pnrís, 
m s anguli laten datooppofiti ad finum vmufms reliporum angulómm, 
ita k m datum ad aliud, imenietur l a m ángulo illi ^ cumfmm acce-
ptus efl y oppofitum: E t ft rurfm fiat, r t finm anguli laten dato oppo-
fiti ad ftnum tenij anguli, ita datum l a m ad aliud j e p e ñ e m l a m ter 
t'wángulooppofitums&c. t.xr i r r - ^ l ^ e V í f » 

Q V O D fi triangulum fuerit Kofceles}& den tur anguh: V e l fi fuent í c a - fc.eles>vel ?, 
l e n u m , & d ú o dentur latera cum angul is , vniustantum lateris inuentione qUiiateru : 
o p i í s eft, vt patet . I n e q u i l á t e r o autem triangulo,!! detur vnum latuSjCrunt auc ^uádo 
& reliqua data, v tpote i l l i x q u a l i a . . ¿^mt ¿ao 

I A M vero fi datas fínt proportiones angulorum 5 cum vno latere, inue- iatera curn 
ftigandx erunt ex ill is proport ionitus magnitudines angulorum,vt in í c h o * angulis. 
l iopropof . 1. demonf trau imu's :De indeverore l iqua la teraexploranda ,v t r^pdr0o^* 
hic oftenfum eft -. tiones an-

I N V E N T I ' S autem lateribus / l iqu ido conftat , eorum proportiones guIorú t cá 
eí le notas in numeris,in quibus ipfa cognita funt. Dat is ergo ó m n i b u s angu< rno latere* 
lis trianguli non rcaanguJi , &c . Q u o d crat faciendum. 

P R O B L . 7 . P R O P 

D A T I S ó m n i b u s t r i a n g u l i 

l a t e r i b u s , v e l e o r u m p r o p o r t i o n i i 

2 ;ulos n o t o s ejfficere^. 
I N triangulo prlori A B C , í í n t d a t a ó m n i á 

latera ; A B , 13. A C , zo. & B C , z i . Oportet ex 
his i n u e ñ i g a t e á n g u l o s . I n m á x i m u m latus B C , 
ex oppofito á n g u l o A , ducatur perpendicularis 
A D,qu^ nece í lar io intra triangulum cadet .Cum 
enim latus B C , fit maximum,erit & angulus A , 
ipíí oppofitus, maximus: ac proptetea vterqj B , 
C , acutus . E x quo fit,perpendiculirém A D^ina 
tra triangulum cadere. Pr imúmitaq4 , i n q ü i r a n -
t u r r e a a e B D , C D . I n u e n i e t u r B D , ^ & C D , 
16. Q u i a e r g o p o f i t o finu tbto A B , reda B D , 
l inusef tangul iB A D , v t in ttaftationefinuum 
o ñ c n d i m u s j d i c e m u s per auream regulara.Si A B , 

13.dat 

O S . 11. 
n o n r e a a n g u l i ^ ^ t 

b u s j o m n e s a n ^ ^ l 
portionib* 
notis, angu 
li inueniú* 
tur. 

if. primt. 
17. prími. 
Scholium 
ij.fecundú 
j.huius. 



3 U S T K I N G F l ^ 
i j . dat A E , finttm totum partíum 100000. quid dabitB inucnieniuyq* 
finura B D, 38461. vt hic vides. 

A B . 
100000. 

B D . 
fít. 

B D . 

E x tabula ergo finuum dabitur angulus B A 
grad .n . Min. 37. atq-, adeo eius compíementum 
Bjgrad.67. Min.z3.qui eft vnus angulorum qu(j, 
fitorum. Rurfus,quia pofíto A Cf ínu toto^C D , 
íinus eftanguli C A D>dicemus itcrum per cegu-
lam aureara. Si A C , zo. dat A C , 100000. finura 
totum, quid dabit C D 3 i 6 \ ínueniemufqj finura; 
C D , 80000. V t hi€ patet. 

A C . A C . e n . C D . 
zo. IOOOOO. 16? fít 8000.0.. 

Q u i finus in tabula fínuum monftrat angulura 
C A P,grad. 53. Min. 8. ac proinde eius compíe
mentum C , eritgrad. 3 6. Min. qui eft vnus.. 
etiam angulorum quaeíitorum . Quod fi dúo an-

guli duorum íínuum inuentorum , nempe grad. 2a. Min.37. & grad.5 3. Min., 
8. fimul componantur, fíettertius angulus B A C,grad. 75. Min.45.Vel cer-
te fí fumma duorum angulorum B , C , inuentorum ex grad. f 8o. auferatur 
reliquus fíet tertius angulus B A Cjgrad. 75. Min. 4 5 . 

J 7^4 O f Ei ( v t t o t a m p r a x i m c c m p l e B u m m ) f i f i a t^r t m á x i m u m ' 
t a t m [ i n q u o d p e r p e n d l c u L l W d t á í a é f l ; ) a d f u m m a r n a i i o r u m d u o r u m , 
i t a differentht eoyundem d u o m m a d a l í u d h reperietur nurneru-s, qui e x 
max'mQ U t e r e f u b d u f f m r e l i n q u e t n i m e r u m , cmmfemij f i s dabit m i n a s 
fegmentum baf t s , hoc autem ex bafi d e t r u t h m rel inquet ma'im fegmen-
t t m j v t con/i a t ex f e cunda p r a x i propof. Q u o d fi r n r f u m f i a t , v t m i -
n imum tatus a d f t n ú m t o t u m , i t a fegmentum hafis m i n m a d a i i u d , ¡ n u e -
m e t u r f i n m , emus a r c m c o m p í e m e n t u m dabit angulum f u p r a b a f m me* 
dio l a t e r i o p p ó f i t u m . Deinde fi r u r f i m f i a t ^ y t m é d i u m l a t m a d f m u m 
t o t u m , i t a m a i m fegmentum. hafis a d a í i u d > reperietur finas, c u i m a r * 

• c m c o m p l e m e n t m dabit a n g u t ú m f u p r a bafim m í n i m o l a t e r i o p p t f í t u m * 
T e r t i u s vero angulus m á x i m o , l a t er i oppofitm Qonfiabitur ex duobus i l ~ 
l i s a r c u b m duorum fimum inuentorum : v e l c e n é ve lmquttur poj i de* 
traf t ionem duorumangu loruminuentorum e x d m b m reffiw^ 

• D Í " y R ¿ V S ínPofterioritriang«ÍQ.dat.umfít l a t u s A B j i T . A € . i t . S : 
B C v z o . DemiíTain máximum latus B C , perpendicuJari A D , inuenietuj: 
fegmentum B D , 8 - f . a tC D , i i - f - . vt hic appaiet.lecundum praxira poftc^ 
í iorem propof. 9, Í í . 

B C . ' A B . A C . P í f F e r . i n t e r A B ^ C . 
I o - z4- 2 ? fít i X , 

H i c numerus ex bafe i&. ablatus relinquit 17-f, cuius femifsis 8 ^ . dat feg-
^ n t i ^ m m i a ^ B D . £ r g o maius C D e r i t 1 i-j;-. H¡inc inuenietur angulus 



A B . 

A C . 

l^É C T 1 l t N M *¿* $7 
B , grad. j á . M i n . ^ r . C , g r a d 30. M¡n. 31. & B A C , grad. n i . Mln. 37. v t 
| i i c vicies. 

A B . B D . B D . 
:0000o. 8-j-? fít Soooo. 

I t e m . 
A C . C D . C D . 

JOOOOO. ^T S6154. 
Cofflplemétum arcus,quem prior finus inuentus ofFert,dat angulum B,gradk 
36. Min. j z . Atcomplementum arcus poftcrioris fínusinuenti dat angulum 
C , grad. 30. Mín. 3 i* 8cc. Eftergo doélnna huius propofit ionisgeneralis, í i-
ue angulus maximus A , acutus íít , vt in priori triangulo , íiue obtufus, vt in 
pofteriori , íiue deniq; reftus íit j quamuis in reátangulo triangulo iam íupra 
traditum íít propoí". 3. quo pacío ex duobus lateribus cognitis facilius an-
guli dúo acutí inueniantur . 

I A M fi dcntur laterum propor t iones , ía l temdu3e,cont inuab¡mus eas in 
tribus mínimis numeris , íí proportionucn numeri minimi non í i n t , Vt Eucl . 
docuit propof^. lib. 8. eosq; números lateribus afcribemus, perinde ac íi in 
i l l is numerisdarentur. V t fi in priori triangulo proportio A B j ad B C , í i t , 
quae 26. ad 4 1 . A t A B,ad A C,qu3e 39.ad 60. reuocabuntur h s proportiones 
ad mínimos hofcenúmeros 13. 2,1. & 13. io.Dabiturergo A B , i 3 . A C , 10. 
& B C , z 1. E x quibus ángulos eruemus, v t prius. 
¿ i P O R R O in líbfcele datorura laterum ducendaefl: perpendicularis ad 

Baíim3ííue ea íit máximum latus,íiue minimum : quae diuidet baíim bifariam. 
Qu^areíi fiat, vt vnum sequalium laterum ad finü totum , ita dimidium baíis 
ad aliud, inuenietur íinus cuiurdam arcus^cuius complementum dabit vnum 
asqualium angulorum íupra baíim^vtex demonftratisliquet.Ergo &al te rda» 
bitur : ac proinde & tertius baíi oppoí i tus , vtpote reliquus duorú rcdorum. 

I N asquilatero deniq; triangulo dabuntur anguli,etiamfi latera non den-
tur , cum quilibet íit tertia pars duorum reftorum , hoc cft ,contineat grad. 
é o . Datis igitur ómnibus trianguli non reftanguli lateribus, &c. Quod fa-
ciendum erat. 

Genetaíítas 
huiiis pro-
pof. 

Qaando l£ 
terum pro-» 
portiohes 
dat.r fant. 
IJ.feptimiK 

Quádo trii 
guiij eíl Ifo 
fceles. 
coroll. 8. 
huius. 

Q¿jádíotrjá 
gulúeft Xm 
quilatesú. 

S C H O L 1 V M . 

E T S I in hacpropef. prácepimHí, perpendicalarem a i máximum latta ejfe d i t s 
cendam ex ángulo oppojíto, TÍ- tntra tríangulittn cadat, fiatq; calcultií facilior: ta» 
tnen eademfere yiaproblema alfoluemus^fiin triangulo ehlufángulo 'fhrpendiculdi 
ris non ducatur ab ohtufo anguloin máximum latui3fed ab alterutreacatorum an* QgiAoyet 
gulorum in latuí oppofitumprotraEiúm, ita yt cadat extra 
triangt'Aum, TÍ m hoc triángulo A B C^mnnifefium efi, in 
qm latuí A Bj datur z i . A C , 3 í . e r B C , 14. Namfifiat, 
y t B C j 14, ( inquód latui perpendtcvlaris e f t d u í l a ) ad 
%l.fummam aliorum laterum A B, A C , i ta 9. diffsrentia 
forundem laterum ad aliud,repertetur numeras 3 4 — a 
*¡uoJl fubducatur latus E C, remanebitnumertts ZO-Y—^-. 
cuifts femifsif 10—I—, erit retta B D , de proinde CTD, 
2'4T"I'8'* Quamobremjtiamfiat^yt A B , z t . ad A B , ft~ 
n»m totum 100000. i ta B D , i c ^ - 1 — , ad a l i a d , innenietur B I?, f m t í ^ ¿ t j * 

S f 2, CHÍM 

pendicúla-
ris in obcu-
iágulo triá 
guio cadit 
extra trian 
gulunn s 
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In triágulo 
no redtágu 
lo ex dúo-
bus lateri. 
bus notis, 
velex eorú 
proportio' 
ne nota, cu 
ángulo ab 
ipfís com.-
prehenfo, 
tertium !a-
tus, & rclíf 
qui angulí 
exquiriit'; 

i.Huius. 
í .huius. 
l.huiui. 

tuitu aretu eemplementum exhihehit angulum A B Dj grad. ¿z . Mtn. ¡ i . aeprepte* 
rea reliquam dmrum rettomm A Z C^grad. 117.Mm. 8. Item fifiat.ftA c , 21 . 
a d A C 9 \ooooo.fmum totitmjta C D . z ^ 1 ^ . adaltitd^reperieturfinus 77534. 
cmutarcm complementa o j f e r e t a n g t t l » m C , g r a d . 39. MÍ». 10. Quodfidman* 
guh A B c?' c , exgrad. iSo . demantitr, re l inqueturanguluí B A c g r a d . z z . 
m n . 42. Katio httm o'perm.oms colUgitur ex trattationefinttttm, ybi oflendimus (i 
A B J a t u a m lirws toita, B D , ejfefmvm angult B, A D i ltem ft A crfonatur f m m 
tetfiíj C D) ejfeJintt'/n angíili c A O 'Ct . ' -

P R O B L . 8 . P R O P O S . u . 

D A T I S d u o b u s l a c e r i b u s t r i a n g u ü n o n r e -

d a n g u l i , c u m á n g u l o a b i p f i s c o m p r e h e n f o j v e l 

d a t a p r o p o r c i o n e d u o r u m l a c e r u m a n g u l u m d a -

w m . C Q n r i n e . n n u m : c e r t i u m l a t u s , & r e l i q u o s á n 

g u l o s , i a u e n i r o . . 

I N triangulo A B C , data ffntprimmn dúo latera A B , A C , i l I u d ? . hoc 
^.ambientjaangulumA, obtufum ,quidatus etiam fít gfad. 9?. Min . <o. 
Oportet ex his tert íum latus B C , & reliquos ángulos B,C,mueft ¡gare .Quo-
niam daturangulus A}grad. 93. Min . 50. fídetrahatur exgrad. 180. hoc eft, 
ex duobus r e í b s , reliquum crit aggrcgatum duorum angulorum B , C5Prad. 
86. Mm. jo . Eft;autem & proportio finuum angujoru taC^^a ta^empe ea-
dem, quje lateris A B , 3. adlatus A C , ^ propterea quod cíl ,xt latus A B , ad 
latus A C , ita finus anguli C , ad finum anguli B . Quare v.terq; angulus C , 
B^fígillatim cognituserit^iJIegrad. z9. Min . 55. hic vero g r a d e ó . Min . 15. 

Qu ia vero latera funt fínubus angulorum op-
pofítorum proportionalia,erit,.vt finus anguli 
C , ad finum anguli A , ita latus A B , ad latus 
B C :.vel.ví finus anguli B , ad finura anguli A , 
italatus- A C ,ad l a t u s B C . Perauream ergo 
regulara inuenietur latus B C , f e r m e 6 . v t h i c , 
appareto, 

C . A . A B . B C . 
49874,. 99776' ' '_ _ 3? fít 6.fere 

Praxis 
8,3147. 

A . 
99776, 

V e l . 
A C . 

5? fít. 
B C . 
6.fere. 

V T ergo totetm* praxifn cmpleffamur: Si (ablato. ángulo dato ex 
grad. 1 %o,.vtfumma aliorum dmrum habeatur) fiat> ytfmijjis fumma 
duorum laterMm.datorum.nempefemijJis fummateminomm proportio-
ntsftnmm angulQmmrdiquorum,adtangentemfemijJis fummx /¿^ao-
WmAngdQYum¿itadiffm^ 



^ E C T I L I N E A . 

hoc e/I? tem'morumpropomonü finuum angulormn rellqHWtm, & al~ 
Urum laterum, ftue term'inomm proporthnih ^ Mfod% repeñnur tan-
gem anguthqm cum femljfe fummó reliquorum angHloram ccmponetma." 
iorem angHlum^mnlmlním maiori U t m datooppomtHr: ídem vtró ex 
eademJémiffe dlfta (Umm&detratiw relinqwt angulum mmorem mino* 
rl laten dato oppofttum; vt perjpicmm efl ex pra xi priore propof. 6. 
Qubd fi rurfus fiat, vt ftnus vtriufuh angularam inuentorttm ad fmum 
angttiiinprincipio dati, ha latmimtnto ángulo, qui acceptus faeút in 
regula aurea^ oppofttum ad aliud^inumletur tert'mm latus. E t admaio~ 
remptrjpicuitatemproponemus aliud exemplum. 

S I N T in triangulo A B C , data dúo latera A B, A C , 31. vná cura 
ángulo A, grad. 13. Min. 4a. Htc angulas ablatus ex 
grad. 180. reliqua fiet fumma angulorum B , C , grad. 
156. Min. 18. Si ergo fíat , vt z6-|-. fernifsis laterutn 
A B, A C , id eft , terminorutn proportionis finuutn 
angulorum B,C,ad 476595. tangentem fernifsis fum-
tnx angulorum B, C , hoc eft , ad tangentem grad.78. 
Min. 9. ita 4-|-. differentia inter femiíTem fummae ia-
terú A B, A C,vel terminorü proportionis fínuü an
gulorum B,C,¿$¿ alterutrü lateiumjfeu terminorum, 
ad aliud, reperietur tangens 80931. cuius arcusgrad. 38. Min. 59. additus ad 
grad. 78. Min. 9. nempe ad femiíTem fummae angulorum B,C,conftituet an* 
gulum maiorem B,maiorj lateri dato A C,oppoíuum grad. 117. Min.8.Idem 
vero arcusgrad. 38. Min. 59. ex eadem femifle fummae angulorum B , C , i d 
eft, ex grad. 78. Min, 9. detraótus relinquet minorem angulum C , minori la* 
teri dato A B , oppofitum grad. 39. Min. 10. Operationemaureae regula; 
hic vides. 

a<4-- 4 7 ^ 9 ^ 4 Í - ? fit 8o9?i-
Quód ííiam fíat, vt 6315 8. í ínusanguliC,ad 40195. (ínumanguli A, fta la
tus A B, 22. ad aliud: Vel vt 88995. fínus anguli B,ad 40195. fínum anguli 
A , ita latus A C , 31. ad aliud,inuehietur latus B C , 14. íeré. vt hic cerni*. 

C . A. A B . B C . 
63158. 40195* fit 14 feré 

Vel 
B. A. A C . B C . 

88995. 40195. 51 fit 14. feré. 
S I vti nolis tangcntibusjvfurpanda eritpofterior praxis propof. 6.in itl-

«entione angulorum B , C . 
f A M fi proportiolatcrum A B , A CjdatafitjVnacum anguloA,ab¡pl ís 

cómprehenfo, alcribemus diftis latciibus números proportionis,ac fi in ipfis 
data eflentjproblemaq; abfoluemus, vt prius. 

H O C etiam problema afafolui poteft fine auxilio propof. 6. hoc modo. 
In triangulo A BC,detur latus A B,i9.A C,24.& angulus A^primúrv» acutus 
grad. 38. Min. 1 (5. Ducatur ad roaius latus A B,ab ángulo oppofito C , per-
pendicularisCD: quee neceírarioiotratnangulumcadet . Cum eoim latus 

S í 3 A B , 

Quandola 
tetum pro-
Jorcio daca 
eft. 
Alia den>& 
Ittatio pro-
blemacis ís-
ne jppof.í. 



pnmu 

ly.prítni. 

Schol. IJ , 
fecundi. 

i.huiusv 

l.huiui. 

l.huius k 

Sehol. i z 
fecundi • 

l.huius. 

5?» r K t \ j v G r t j i 
A B, maius fit latere A C , erit & angulas C , ángulo B,maior. Quare B,act¿ 

tus crit. Nam íi redus efíec, aut maior , effet C , etiatn 
maior refto. quod eft abfurdumjquód B, C,fítu mino
res duobus reftis. Cum ergo & A, ponatur acutus, ca-
det perpendicuIaris C D, intra triangulum . in trian
gulo igitur reftangulo A C D, cum angulus A l t e r a d / 
38. Min. 16. eriteiuscompiernentum A C D , grad. 5 / 
Min. 44. Quare cum fit, vt finas totus anguli re6í;¡ D* 
ad finum anguli A, ita latus A C , 14. adlatus C D ' 
inuenietur latus C D3pcr regula auream3i 4-2__íL_2._9." 
Vt hic apparet. 3 1 2 s* 

A. A C . C D . 

Eadem ratione,cum fít,vt finus totus anguli refti D,3d fiñun^an 
ita latí 
vides, 

B 

IOOCOO. 
- igu Ii A C D 

itajatusAC, 24. ad latusAD:repcrie£urlatus A D, i8-^-|_^_j_t vt 

D. A C D . A C . A D . 
lOOOOO. 78514. Z4? fit WS-TT 

Ablata autem A D,inuenta ex A B, data 29. relinquetur 
Etquia,vtinti-aftatutangentium oílcndimus, pofitoílnu to'to BD x 3 w 
C D, tangens eft anguli Ba inuenietur C D, tangens 146544. ytAic « S S Í 

_7_ 
S i 9 7 

C D . 
" 4 m fit 

C D . 
146544. 

flum eft. 
B D . BD. 

^ I o — V V V - 100000. i 4 -
langens autem 146344. monñrat in tabula tanqcntium anguíum B ^rad 

55- Mm.40. acproindeduoanguli A.J^grad. 38. Min, í l '&orad M¡n 
40.exgrad.180. rubduai rcliquum facient angulum A C B . grad 86 Alin 4*' 
Qupniam autem eft, vt finus anguii n.oti ad hnum anguli A ^ a V i italatu¡ 
datura A C , 24. ad latus B C , reperietur la tus B C , 18. ftré. vi hic vides 

B . A . A C . B C 
82577. 61952. 24Í fit 18. fere. 

R V R S V S in triangulo A B C , datum fit latus AB, 15. A C, 11. & an 
gulusAjabipfis comprehenfus obtufus, & da tus grad. 112". Min.'57. 'Duca' 

tur ex alrerutroangulorum acutorum5vt ex B* 
ad oppofitum latus C A, perpendieularis : qus 
extra triangulum cadet. Qui^gitur^ngulus 
B AC,pcftiiturgrad. 112. Min. 37. eritB A D 
grad. 67. Min. 25. eiús4; compl.ementura pro-
pterea A B p,necéílariógrad. 2-:. Min. 57. 
Qiiare cura fit, vt íínus totus anguli reóti D ad 

fin um anguli B AD,ita latus A B,datum 15. ad latus B D : Item vt finus to
tus anguli redi D,ad finura anguli A B D,ita latus da tura A B, 13. ad latue 
A Dj inuenietur BD, quidem 12. at A D , 5. feré. vt hic apparet. 

D. 
100000. 

D. 
SÓOÜQQ» 

B A D. 
92310. 

A B D . 
ítem. 

A B. 

AB. 

fit' 

fit 

,B D. 
ix. feré, 

A D . 
5 i í ere. 

Addlta 
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Additaautem A I ) , inuenta 5. adlatus A'Cjdatum 1 i.fíet totaC D}i6.Cum 
ergo, pofito ííriu toto C D , reda B D , íit tangens anguli C ; reperietur tan-
eens B D , 75000. vt hic cernis. 
b C D . C D . B D . B D . 

16. 100000. ii% Ct 75000. 
Quse tangens offcret in tangentium tabula angulum Cjgrad. 36. Min. 51. & 
proiride dúo anguli A , C , grad. 112,. Min. 36. & grad. 36. Min. %z, exgrad. 
180. ablatirelinquent angulum A B C , g r a d . 30. Min . 31. Quon iamtándem 
eñ , vt íínus anguli C,cogniti ad íinum anguli B A C ,da t i , ¡ta latus A B j l 3 . 
datum ád B C , inuenietur latus B C , 20. feré. vt hic apparct. 

C . B A C . A B . B C . 

[.huiui. 

59996. 92310. 13? fít 20. feré. 
Vetum, vt vides, prior ratio mul tó eñ brcu{or,& expeditior. 

CVV O D fi quando data dúo latera datum angulum ambientia fuerint Q ûSdo da 
¿qualia , facilius erit problema . Sint namq^ in triangulo A B C , dúo latera t * ' a J t ^ ü , 
A B , A C , sequalia, quodlibet 9. & angulus A,com. 
prébeníus grad. 80. Ablato hoc ángulo ex grad. 
iSo.dabit fetr.ifsis rcfidui,quod eft grad. loo.vtrum-
que ansulorum B , C , grad.50. Si autem fiat,vt íínus 
angul¡T5,vel C,'ad finum anguli A , i t a l a tu s A C , 
vel AB3ad aliud^prodibit latus B C , i i - y - | - f - f - ^ r -
Vthic vides. 

B , v c í C . A . A B , v e l A C . 
76604, 

Datis ergo duobus lateribus trianguli non reftanguli ,cura ángulo ab iplis 
comprehc;HÍb,&c. Qu^pd erat faciendum . 

P R O B L . 9< P R O P O S . 1 3 . 

D A T I S d u o b u s l a t e r i b u s t r i a n p u l i n o n r e - n o ^ S n 
- ^ N guio ex da-

¿ h i n g u l i , v c l c o r u m p r o p o r t i o n e d a t a , v n a c u m 

á n g u l o , q u i a l t e r i d a t o r u m l a t e r u m o p p o n i t u r : 

r e l í q u o s á n g u l o s ^ t e r t i u m l a t u s i n q u i r e r e . O p o r 

t e t a u t e m c o n f i a r e , n u m a l t e r a n g u l u s r e l i q u o l a -

t e r i d a t o o p p o f i t u s fit a c u t u s , a n o b t u f u s , f i ^a tus /u£1^uui s ' 

a n g r u l u s a c u t u s e í í : . t ^ X k ™ * 
S I N T in triangulo A B C,data dúo latera A B , A C . i 3.8: zo.datusq; fít 

acutus angulus C,grad. 36. Min . 51'. lateri dato A B , oppofitus, conftetque 
de ángulo"B, qui alteri dato latéri A C,opponitur,nuro acutus {it,an obtu-
íu^-alias enim nihil certi colligi poffet,vt ex fequeriti fcholio patebit. Q u o 
niam ergo eft,vt latus A B , ad latus A C , i t a fínus anguli C , ad finum anguli j.huma, 
B;Tuntque tria primad ata,inuenietur per auream reguiam ^uartunijhocclt, 
finus ar>guli B ; 92, j o i . v t hic li^uet, ^ 

guio ex da
tis duobus 
laterib9 da 
tis,vel ex eo 
rú propor
tione data, 
cu vno an< 

nó ab 
cópre-

henfo, ter» 
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A B. A C . C . B. r 
I? . zo. 1»999<5? fit 9x30».^ 

Qui fínusin tabula finuum exhibet angulum B, feré grad. 67. Min.l J . ff aet» 
tusfueritjVtin priori triangulo: íí autem obtufusyvt in triangulo pofterio-
rijgrad. n z , Min. 37. vtpote qui cum illo femicirculum compleat; cum oba 
tufus^acutusconfidentes grad. s8o. eundem fínum babeant, vtaddefinía 

í iones íínuura dcmóftraui-» 
mus. Abiatis autem duo« 
bus angulis C j B , ex grad. 
180. relinquetur in priori 
triangulo angulus A , grad, 
75. Min. 45, ínpofteriori 
vero grad. 50. Min.31. L a * 
tus autem B C,in uenietur, 
per auream regulara , par-
tium feré ai.in priori trian 
guio ; in pofteriori autem 

chaina, fere r r. quód fit, vt finus anguli C , ad fínum anguli A , ¡ta iatus A B,adla-
tus B C . vt in hac operatione apparet. 

C . A . 
599^6. 96913. 

Item 
C . A . 

599<j<J. 0779. 
í T ^ i E , fifiat yVt latus datum dato ángulo oppofitum ad al* 

terum latus datum ¿ta finus dati anguli adaliud, reperietur ftmSfCuius 
arcus dabit angulum alten lateñdato oppofitum, fi acutus fuer it, (quoi 
quidem femper cont'mgit, quando datus angulus efl obtufus) aut certe ex 
femicirculo fitblatus dabit iUum angulum yfi obtufus fuerit: Summa ye* 
ro ex dato ángulo, & inuento ángulo conflata ex grad, 180. fubdufta 
exhibebit terium angulum. Si denify fiat, vt finus anguli dan ad finum 
tertij anguli a datis iateribas comprehenfi, qui vltimo inuentus efl, it& 
latus datum dato ángulo oppofitum ad aliad, producetur tertium latus. 

O D fí deturduorum laterum proportío, 
lí lateribus illis numeri proportionis alcribantur, 
codera modo problema exequemur. 

A L 1 T E R. Dentur rurfum dúo latera A 8,13. 
& A C , xo. vná cum ángulo C,acutograd.36 Min. 
¿z. fitqj primura alter angulus B, acutusetiam, vt 
in priori triangulo . Duáta ex A, ad B C , perpendi-
cularí A D , qux intra triangulum cadet: quoniam 
in triágulo reftangulo A C D,poí í to íinu toto A C , 
refta A D , finus eft anguli dati C , vt in tradatu íí-
nuum docuimuí; íi fiat, vt A C , finus totus ad A C , 
latus datum, ita A D,finus dati anguli C , adaiiud, 
reperietur A D a i » , feré, vt bic vides. 

A C . 

Praxis 

A B . 

A B . 
«3? 

fit 

fit 

B C . 
t i . ferca 

B C . y 
n , feré . 

' Qî &do pro 
pottío dúo 
rum latem 
4icut. 

Schof. i ) , 
ftcandi. 
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A C . A C . A D . A D . 
icoooo. 20., ^9996? fít i n fere. 

R u r r u s q u i a p o f i t o f í n a t o t o ^ B , r e a a A D , e f t f í n u s a n g u l i B } v t ¡ n finubus 
traditum eft ; fi;fíat, v t A B , Utus datutn ad; ííaum tomm> ita A D , iam m-
u.enta ad aliud ,,inuenietuc fínus A D , . 91308. v t hicapparet.. 

A B . . A B . A D . fít. A D . 
13. 100000. 11? 91308. 

I x tabula ergo fínuum dabitur angulus B ,grad. 67. M i n . 13. ac proinde 
B A C , reliquus duomra reaorum,grad.7 ^ . M i n . ^ í . QHPniam vero e f t ^ t f i -
ñus anguli cíati C , ad fínum anguli A , inuenti,ita latus A B3adlatus B C s m - uhmm 
uenietur latus B C , 2,1. ferme;.vt hic cernís. 

B A C . C . A B . B C . 
59996.. 969x3. 13?. fit n.fere.. 

D E I N D E , i j fdempofúis , fítalterangulusB^obtufus^vtinpoft^ 
r i triangulo . Duda ex A , ad B C , perpendiculari A D , quae extra tnangu-
lüm cadet: quoniam ¡n triangulo reftangulo A C D , pofito finu toto A C , 
reda A D , finus eft angdi C , vt diautn eft in traftatione finuum 5 fí fíat, v t 
fínus totus ad datum latus A C ,¡ta fmus dati anguli C^ad a l iud , muemetur 
AD, fe rme u . v t hicapparet.. 

A C . A C . A D ; A D \ 
100000. zo. 59996? fit n-fe^* 

Rur fus , quia pofito finu toto A B , refta A D , finus eft anguli A B D , vt ¡a 
defin. finuum explicauimus; Si . f ia t^ t latus datum ad finum to tumea A D , 
j roxime inuenta ad aliud}rcperieíur.linus A D , 9a.3o84Vtmc vlCles, 

A B . A B : A D . A D . 
13., IOOOOO; t i l fít 91308. 

Qui finus exhibetin tabulaXmuum angulú A B D ^ r a d ^ ; Min.23. ac proin-
dTreliquum duorum redorum A B C5grad..ii. Min. . 57- ̂ l a t i s autem d ^ . 
bus angulis C , & ABC,not is exgrad.iSo.rera^ebit an^ulus B AC,grad .30 . 
Min . 5 i . H i n c , quoniam eft , vt finus anguli C , dati ad íinum anguli A , in-- i.hums. 
uenti, ita latus A B ^datum ad latus B:C ,.inuenietur.latus B C ,.fere 11. v t . 
Jiic.manifeftum eft.. 

C A . A B . . B C 
59996. 5077^- I3- : fit "• feré-

P O S T R E M O , datis ijfdem lateribus, detur angulus obtufus A B C , . 
g r a d . i u . M f n f ^ v t in pofteriori tnangulo,faaa^u 
l u o n L m pofito ímu toto A B , re f ta -AD, fínus eft anguli A B D , hoc eft, a n 
guli dati A B C , inuenietur rurfum A D , 1^fere,vt hiccernis. 

A B . . A B . A D : A D . ^ * 
tooooo. 13. 9 ^ o 8 ? ñ t : I1-feree-

Rurfüs , quia pofito finu toto A C , refta A D 3/mus. eft anguli C ^reperietur • 
fihus A D3 6 oooOaVt hic apparet». , ? A Q. 
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A C . A C . A D . A D ; 
10. IOOOOO. i i? fit 60000. 

E í l e r g o a n g u l u s C , g r a d . $6. M i n . ^ . & proinde reliquusduorurareftoruia 
B A C , grad. 30.Min. 51. Latus B C jinuenietur n . v tpr ius . I g i t u r ,D a t i $ 
duobus lateribus trianguli non reíí:anguli,&c. Quod faciendum erat. 

s H O L 1 V M . 

B C » -E 

Quido da-
nu . angu- Q ŷ O D autem nihil certi celllgi pofsit, quando datm angulus yni datorumla* 
^mt^*c^ terumoppofitus aculm efh , nifipTius ccrnitum Cit, num anvulus alteri datóla* 
tUS,CUrcC- l i r J r i r • • r 1 • • /> • 

ftare de- ttn oppojttU'Sjit acutusjobtíijusue , yt tnpropoj. diximm^ttaperjptcuumfactemus, 
beat, num Sint in triangulo A B c , data latera A B , A C , vna cum angnlo acuto B . D » -
alter angu ftaex A* ad B C , per pendí culari A D , irnorabítur , num eacadat extra trian» 
lujfitacu- ' i r i . * ¿> r r . • . , ' 
tus,vel ob- gulum^antntra¿itji¡aatur.¡anguUtrn alterum A c B , efie 
lufus. -A- obtufitml) acutumue. Sutnpta quoaue retía D E j ex altera 
^.prími. parte perpendicularis A.D} ipfiD C, aejualis^uflaq; retta 

A E ; erit A EJ ipfi A C 3 ¿yítalis : propterea quod latera 
D C , D A, lateribus D E , D ky^quaHafunt̂ angulosq; com 
prehendunt aquales^tpote recios, Itaque etiAwfinotafint 
latera A B , A C , fe l A A E , angulas acutns^^nott 
tamen tdctrco reliquum latus notum erit, aut reliqui an* 
gulhcam reliquum latus pofsit ejfe yel B C , tel B E } ae 
propterea reliqui anguU yel B C A J B A C ' , yel B E A, 

B A E ; nifiprius cenfiet, angulum B C A, obtufum ejfe, yel acutum. Hoc entm co~ 
gnito^fciemus} quando perpendiculares A D , extra triangulum cadit, qttande 
intra; grc. 

Error Mico E X quihus conflat, Nicolaum Cppernicumtalioquin dtligentifiimum , hallucina* 
lai Coper- tumfuiffe l b.i.Keuülutionumpropof.ó.triangulorum reflilineorum j, dumfimplici» 

ter propomf.Sid.uo latera trianguli data Jint^cf angulus vni eorum oppejitus datus 
efiam^reliquitm latuSiO1 reliquos angulas dartpcjfe.Hoc etenimfieri nonpotefî yt 
demonjlrauimus,quando datus angulus efi acutus , nifi conftety num angulus alteri 
lattrumdatorum oppofitus fit acutus}an obtufus. 
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mn necejf¿iú¿u re teamm^ alt^J mnpauc¿m 
ab ea$mtJjM ex Gebro lit¡}alenfi%Íoanne%e^ 
giom, Francifcoz^auroljco> ^exaUjs adié-
ciwHSy qu¿t$ omnino necejfariaj ejje ¡udicaui-
mmad rejttájlronomictts tnteBgendtu \ 'Ple-
run^etia?n nouas demonfirationes êasd̂  hre~ 
uiorcSy acfacdtorcs adMhmmm jtonnuilM item 
eodem modo demojlrauimm> qm e&dem de an~ 
gulü^triángutü rettdmeisdemo?ifrat&funt 
abÉmlíde, evt̂ tamorfieretearum demonfcra* 
tio: ex qaarum numerofunt fropof j * á. 7.8. 
( f p. ü^onfaYum tamen oper& in eofoJmmm3 
*üt omnes pnopofttiones triangularum íjph&rico* 
mm ita mordtnem redigeremm^ <vtpofieriore* 
ex ̂ rioribw pender et/fjemadmodmm res NLa-* 
thematica pajiulant, & in omnthm elementk 
(jeometricisjieri conjuemt .Sed ¡am adrem ve^ 
n mmmy exordtofumpo a dejimtiomhm» 

D E F I N I T I O N E S.. 
L 

Aaguiuf A N GV L V S fpliaericus quem in fphasre 
fuperíicie duoarcus cirGuloFum tnaxiiDomm le-
fe mutuo fecantes continente . 
- Q V O N I A "k- angulm fphtericus, qm a Gtometríi in fphxricafupetfície eanfo 
ietatm x aharmhttJ mximerttm(irchlorttmtantfimmodo cMnfatmtur >.*m(sa»* 

fphxiicus 
<%nid 



S T H ^ E R I C *¿. v4X 

^ « 0 ^ ^ . « / ^ tnplana fvperf.ce evfientibvs dici nonpottfi. [„ w Í / w . 
^ W r ^ , >e¿ c^^ ,>e / ^ . r ^ , ^«^ recia efi3 & altera c ^ a j e mutufi 

rum v t r a ^ e yel curua efi, yel „na curva, & altera reBa, fefe t i e n t e s tanlm* 

<™t>»S™t>**Geomet™ 

rauonthm c t n f i r m a r e ^ c ^ yt ex fohii0nibm ¿ 
larum qvasmfchoho diClxprojjof.addvximmjerfpktm efi. Ñeque yero Veíetaritis 
tn Apología de contaB* Imeart, qtíam anm j 579. /„ me confirrpftt, (aUam modefie, 
Xrfyncerespfe v d e r n . ) á»fas eftfilutiones meas impugnare J ( ( t v l U o n e famjo 
« ' a m t l U m q H i d e m ^ m a u d n a m . n o m s rationrbus(fcUnet nul!a, habelat)confirm^ 
re: feayerhs d u n t a x a t ^ conmttjsfe defenderé conatur^t facile ü , a i , e . L . r -
legennt^iudicahunt. . J l i l * " e'"i'f*T 

\ H V I C ego Apologiaeiam pridem non tam me í purgandi, quam vc-
ma t i s tuend? grana refpondiíTen^niíi me ab hoc confiUo grauifsuM eru-
d i t i í s i m o r u m h o m m u m a u d o r i t a s , qui e a m r e f p o n í o omnino indignam 
l u d i c a b a n r ^ r e u o c a í r e t .Nunc veroquoniam de re iofa , eiusqj Apolo
gía n e c e í í a n o menno fada eí l .non alienum eífe dtixi,breuiter calumnias 
atq, i n i u m s quibus frequenter me in ea A p o l o g í a affici t , cuanta p ó t e 
l o moddtia depellere, v tbemgnusleaormte l i iga t , fine caufa eum tan
to anmn dolore, & iracundia, quantam pra. fe f e r t , contra me exarliíle, 
ia lsoq; m i h impofmíre multa : me autem é contrario nullum verbum U 
iunofum m li lum effudxíre, aut conuhiun^quod fruílra in ep iño la nunGU-
f atona crimmatur.vbi me á conuitijs non abftinere.aperte teftatur. Ath* 
f l l l a h f f % ^ ^ o fend i t , q u á m q u ó d me Peie ta í ius non 
l y n c e r e / e d ammofe,atq; adeo muidiofe feciíTe inf imula^vt eum in meis 
Commentan;s vel reprehenderem , ve l laudarem : quK fane vitia pufilli 
f e m p e r a m m r e í r e duxi .&abhomine l ibe ra l i t e r , dnif t ianeq; educato a-
l i emís ima . Verum ea quam longe abíint tum á n o í l r a Societatis difcipli-
na, tum a mea confuetudine, nemo omnino, qui nos ac noí l ra noricigno-
4-at. h i s vero qu, noí l ra minime norunt3 í i be r ip fe f idem faciet, fyncerc 
oronia d i c , m h i l inuidiofe.mhd animofe : p l a ñ e v t veriraremqu/fitam-

7 qj aU,a?r i t f í m ^ n t f % W eífe appareat. Neq5 enim mihi tan 
tum derogo, (etfi njhil arrogo)vt mihi vni in te rd iaum p í t e r n , ne, í i quid 
in aliems fcrrpns falfum videatur^occafione obla ta^ur idmhi minus p m . 
betur, o í lendamí modo (quod pudentium5ac bene moratomm hominum 
confuetudo poftulat ) i d r m e conuit io, atq5 irrifione faciam : Hoc autem 
Jiber 1 pfe, qut in medm eft,ita a me fadum eíle clamat, Etenim v t totum 
i l lum hbrumperaolutes , ne verbum quidem vnum reperias, quod vel 
ípectero maiediéh habeat, ̂  conui t i ; . Nam i n feholío de ángulo con. 

u t o 
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3 4 i T K I ^ A t J C V l s A 
taftus íurarc liquido pofíem, nihil me minus cogitafíe, quám vt Peleta-
lium obtreftandi animo oppugnarem j fed illud habuifle propofitum, (í¡ 
modo confequi poírem) vt fuus effet veritati locus. Quod quidem ed l i -
berius feci 3 quod Peletario ipíb non modo inuito, fed etiam libenti exi-
íhmaui me eíTe faaurum, quod vel ipíb auftore facerem: qui non á Car-
dano folum 3 atque Campano, fed etiam á Proclo, Theone, A pollonio, 
Eratofthene,Pappo, Ptolem^o, Hippocrate Chio, Geometriaelumim-
bus, ab ipíb deniqj omnium magiftro Euclide diííentire non dubitauit. 
Kimirum quia,vt ab eodem in Apología veré didum eíl, in omni doctri
na, praifertim vero in Geometría, nonauílorítas eíl ípeílanda, fed veri-
tas : quanquam non video, qui amicus veritatís íit is, apud quem veritas 
odium parit j niíi forte aut decipi fe non poífe arbitratur, qui columina 

• illa Geometrix erraífe ínterdum praedicat, aut veritatemin alíenis rebus 
amat, ac quarit potius,quám in fuis. Equidem fi quis mein re quapiam 
(quod prohumaniingenij imbecíllitate fierí poífe video) errafíeíoften-
derit, nx ego maximam iili gratiam habuero, qui errantem in viam veri-
tatis reduxerit. Atenim probatftudium veritatís Peletaríus,conuitia 
ferré non poteft: quae tándem conuitia ? rogas ? Demonftrationes meas 
appellas fophifmata. Nunc demum, quae conuitia dicat, íntelligo. Nam 
alia nulla in meo libro eífe cenó fcio : ab hís (fi conuitia funt) fateor me 
non abftínere. Atego homo fimplex, & ignarus verborum,conuitia eífe 
nunquam duxí, cum veré dicerentur . Neq; enim,quo alio vocabulo de
monftrationes plañe fallaces, & adulterinas appellarem, habebam: neq; 
verophiloíbphorum, ac Mathematicorum confuetudo loquendimagis 
appofitum míhi verbum fnppeditabat. Accedít, quod cum á Peletario, 
homine in loquendo confideratifsimo, germanas Campani, Cardanique 
demonftrationes paralogifmos appellari videremjexiftimaui in falfis eius 
demonftratíonibus refellendis impunius perfimili me vocabulo vfurum. 
Quódfifophifma contumelioíius verbum eft, quam paralogifmus,in Gal 
lia, ignofcat confuetudinis eius ignaro, atq; exirtímet, me paralogifmos 
dicere voluiífe. Atqj vt plañe intelligat Peletaríus, me non contradicen 
di ftudio illa fcripfiífe , mecum vná conííderet, quantam míhi materiam 
fui refellendi dederit, fi hominem refellerc potius, quam rem, quae tum 
agebatur,explanare in animo fuiífet: quanquam occaíioné eius repreheti 
dendi in finum delatam facpius omiíi, ne illum míhi delegiífe víderer, ía 
quempotifsimum incurrerem . Quám preclara enim occafio fuitinpro-
pof. 4. &8. lib. 1. atqj in propof. 24. lib. 3. quam ipfe 23. facit ? In his 
enim ómnibus reijcit demonftrationesantiquifsimasEuclidis,tanquani 
non Geometncas;quíppe in quibus figuram vnam alterí fuperponi concí-
pere animo oporteat: quod ipfe a Geometría? dignitate putat eífe alie-
num, hac folum induausratíone, quod fuperpofitíonem illam mechani-
cum quid eífe arbitretur , &qu6domnes fere propofitiones hoc modoj 
•vt aít,pofsínt demonftrari, etiam problemata, ín quibus alíquíd propo-
nitur conftrucndum: atq; in huius rei exemplum adducit propof. a. & 3. 

lib* 



Itb. r.quae problemata funt. Hiccerte Peletarium iurec2rpereporu'•f-
ícmJ fiidmihi fuiíTet propoíitum,vt faifo criminatur;maxjmein eo^quód 
eademranone vfui foreexiftimauitfuperpofitionemin demoíhádispro-
blematibus, ac theorematibus. Namnonfatisintellexiffe videtur, ano 
pado G 

eometraí íuperpolitioneniillatn víurpent. Neq;enim voluntare 
ipfa faciendam efíe fíguramm fuperpoíícionem, (hocenimmechanicum Superpoff-
quid eíTet) fed cogitatione tantum, ac mente3quod opas eft rationis atqít'0 fi8ur*-
intelledus. Itaque in theorematibus quidem locum habebit genus hoc ctomllti 
argumentaudi , in problemaribus vero non . Namq,-in theorematibus, 

quo modo 
proptermagnitudinum aequalitatem, in^qualitatemve^quae, vtnota, po- Íu[eI'¿P'* 
nitur/acileíntelleéluscuiufuisííne vllah^íitationecomprehenditjvnam caVocunr 
vel non excederé alteram, vel excederé 3 ñ animo concipiatur vna alteri habeat ia 
effe fuperpoíita., quamuis re ipfanon fíat illa fiiperpofitio5vt inpropof.4. ¡ S n o ñ 
l ib. i . faftumeíl: Atinproblematibus^n quibusmagnitudinéquis alte- aucem ÍR 
ri aequalem conftruere iubetur, licee mente cogitet magnitudihem propo ProbIcma-
fitam ttansferri in aÜum locum, non tamen propterea quicquam efficiet, " U5* 
cuín re ipfa tranílatio milla fa<5i-a íit; Vt mirum lít,Peletarium ííbí perfua-
derc potuifíe, propof.2.& 5. lib.i. & alias pene omnes per fuperpoíítio-
nem, fine tranflationem linearum , figurarumvepoííe demonftrari, fi hoe 
modo argumentandi in Geometría vti liceret. £ t certe hac in re non ib-
lumEuciidem in crimen vocat Pelerarius, verum etiam Archimedem, 
quo , omnium iudicio,acutiorin demonftrando, & ílibtilior fuit nemo, 
emrque commentatorem grauifsimum, lumque dodlifsimum Eutocium 
Aícaionitam, qui eodem argumentandi genere vtuntur in aequeponderan 
tibus, tmmo vero 8¿: omnes Geómetras redarguatneceíTeelljqui non ra
ro hocargumenti genus adhibent. Sed videamus, quo tándem egregius 
hic nofter Geómetra, qui omnes alios Geómetras reprehendit,íic deuo-
lutus. Viderat Peletanus3(neq5 enim rem adeo manifeftam videre non po 
terat) íí hunc modum argumentandi é medio toilat>vmueríám fe Geo-
metriam flmdítus euertere, cum píurimse, exque prsecipux propofítiones 
in Geometría demonftrentur ex propof.4. ¿ 8. lib. E. &:ex 24, lib.5, 
quajquidem alio modo demonftrari nequeunt, quam perdiólamfígura-
rum fuperpofitionem , non quidemre ipfa exiftentem3 fed cogitatione 
duntaxat, vt dixijcomprehenfam . Quoigitur fe verteret ? quid ageret * 
Excogttauitfaneremmagis á Geometria alienam , quam eft íúperpoíític^ AbfurJasg 
illa fíguraruro. Coaftus enim eft afíerere, propolítionem 4, lib. 1. eñe de- ,eatî  Pc'ff 
finirionem angulorum ?qualium,(& quis vnquam talem audiuit defínitio- pon4.e& gt 
nem .«*) atqj adeo concedendam eam efle fine demonftratione :' propoíí- Hb.i. Eue¿ 
tionem vero S> eiufdem lib. principiumefíe per fe quoqj noturo. Quod 
vtcredibile magis efiiciat, ita ícribitin propoímonem^. lib. 1, [Etenim 
nulta tmdentiori í^ecie aqualitas fígurarum dignojeitur, quam ex íaferum 
éqHaíitate.l Idemquequaíi confirmatj& repetkin propolítionem 8.eiuC-
<fem Iib.dum ita loquitun [ Q u ü enimnegmeritMasfuperfieies ejfe £qm~ 
fe* parHi» lattra & pantitate, & numeraJimtAmalia i } Haec Peleta.» 



úas}vtái£tq propoíítiones Eudidisíine dtmonftracione acímittanturjCÓ-
niétams eftjí'ed qu^ omnino faifa funt: vt magnopere mirandu íir,potuiflfe 
cú propoíítiones a Geometría prorfus alienas tam incóííderate proferreé 
Scilicet verum eft, quod philofophi afíerunt j Dato vno abfurdojC^tera 
confequútur. AíTampferac enirn Pelecarius propof.4.&S.lib.i- proprin 
cipijs: quod quidem falfum eft, atq; abfurdum. Vnde ad eas abfurditates 
neceíTario deuenit, quas etiam iUi, qui vix adhuc principia Geometriae 
attigerunt, vel facile vitare potuiíTent. Nam quisnon videt, Rhombum, 
& Quadratum, etiamfi laterahabeant & quancitate, & numero «qualia, 
polTe tamen inter fe valde eííe inxqualia ? Id quod in Pentagonis quoque 
aequilateris)& in alijs figuris pluriú laterum íequalium cerni poteíb quod 
non eílhuius loci pluribus verbis explicare. Cum ergo in ómnibus figu* 
ris muitilateris inxqualitas reperiamr, licet latera habeant & quantitarej 
Enumero aequalia, demonftrandum fuit neceíTario Euclidijxqualitatera 
triangulorum colligi ex laterum ̂ qualitate^quandoquidem in alijs figuris 
ea non coUigitur. Quare neq;propoíitio 4. Definido, neqj propofitio S. 
principium eritjacproinde omnes propoíítiones, quxillis nituntur, qu« 
innumerabiles propemodum funt, corruant neceífe eft, niíi demonftra^ 
tiones Euclidis recipiátur in lilis propoíítionibus,cum alio modo demon 

Petítut (h-ari non p0fsint. Demonihatio enirn nona propof. 4. quam Peletarius 
5 r j ^ ^ a confinxit, nihil aliud eft, quam (vt cum Logicis loquamur) petitio prin-
in propof. cipij. Idquodperfpicuum erit cuilibet, qui eam diligentius coníiderare • 
4. Ijb. 1. voluerit.Namineafolumcóftrfitur vnum triangulumpofteriori ex duo-
û bus datis acquale, immo idem, atq; hoc ipfum quidem ineprifsime, cura 

ad id prxftandum circuios defcribat Peletarius, quibus tamen in demon-
ftra ione non vtitur, quod vitiofum omnino eíl in Geometría: Deinde 
infert, triangulum hoc conftruftum, quod a pofteriori ex duobus propo-
¿tis non diffcrt, pnori elfe xquale, fine vlla demonftratione j certum au-
tem eft, hoc ab initio propoíkum fuiífe, vt demonftrecur. Quocircama-
nifefte principium petit, cumeadem facilitare ftatim inprincipio conclu 
detepotuiftet, etiaraíínullamadhvbuiíTetconftiuaionem, triangula pro-
poííta efle aequaliaj quippe cum conftrudlio, illa ad rem non faciat. Idem 

• ílico de demonftratione propof.24. lib. 3. quam etiam nouam confinxit: 
quod eorum iudicio,ad quorum manus eius commentaii) peruenerunt,re-
linquo. Proteico alia loca innumerabilia, in quibus abudturpropoíitio-
nibus Euclidis in demonftrando, vt quod plerunqi fecundara propof. lib. 
1. infcite pro tertia aífumat, &c. M eqj enim mihi in animo nunc eft,eius 
commentarios examinare, fed folum calumnias, quas frequentes infua-
Apologia adhibuit, a me depellere. Quae cum ita íínt,quod ille falso de 
me, veré ego de illo dicere poflem, rubere rae, (vt eius verbis^vtar)Eu-
clidi interpretem contigiíTcquinó iam Theonem,aut Campanü emédet, 
fed ipfum Euclidemíine caufa reprehendat; quippe cum ego. Euclidem 
(vti par eft) a calumnijs ipíius defendam, omnefque infidias, ac fallacias, 
quas contra eum inftruxeratj detegam ac refdlam. J-iquet igkur, me ea. 



mente non fuilfe, vt Peletarium redarguerem, cum tot ac tantos ettótes' 
difsimulauerim: quos ego henunc quidemin lucem protuliírem,niíí vel-
lemomnes& intellígere,quantum Peletarius ame, de quo tam acerbe 
querítur, tum beneficium acceperit, Síexbreui bac difputarione fliKÍhis 
aliquid, vtilitatifque percipere . Nunc vt, quam difpari ille animoin me 
fuerit, appareat, eius calumnias breuiter exponam, atq-, ita refellam ac 
diluam, vt omnes oculis videant3eas eíFe calumnias : In quo tamen eiuf. 
modi a me moderatio adhibebitur, vtmodeília?, quae hominem religio-
fum decet,minime obliuifcar.Neq; enimilli, vti prouocauir,refp5debo. 

P R I M V M itaqj mihi obijcitPeletarius, quódin eiusdemonftra-
tiombus citandis ita me geflerim, vt íí quo modo nomen ip/íus fupprime-
te potuiífem3id me oílendamlibenter fuiffe faólurum. Quod quam fit fal-
fum,facileiudicabuntij,qui meos commentarioslegerintjcum vbiqi eum 
hononficeappellem3eique plurimas demonftrationes afcribam3tanquam 
proprias, quas tamen aliter, quam ipfe, 8c multo breuius demonftro 3 & 
interdum etiá (quodmaius eííjvniuerfaliüs^vt liquido conrtatexijSjquae 
turnad propof.38. tum adpropof.45. lib.i. exPeletario demonftram"avt 
alia interim taceam; quse non iniuria mihi vendicare potuiíTem: vt mirer, 
quid illi in mentem venerit a id a me parum fyncere 3 atqj adeo inuidiofe 
faólum exiftimare} quod ego verebar, ne nimis ambitiofe fadu quifpiam 
iudicaret» Quod veropropof.16. lib, 3. & in prioribus duabus defínitio-
íiibuslib.j.vtipfeobijcit, animofe,vtegofateor, libere3quidde eius de-
monftrationibus fentire3expoíuia id fecijVtiam ante dixi, non cuiufquam 
la?dendi caufa, fed qujerendae veritatis. Ea enim eft natura 3 8̂  conditio 
eorum, qui liberalibus artibus dant operam , vt etiamíí alter alterius in
terdum fententiam impugnet, non tamen idcirco odijs potius, quam in~ 
genijs inter fe certare videantur. Qui íít aliorum fenfus ignoiOjequidem, 
vt fupra dixi, ira fum animo., vt íi quis me alicuius errons in demonftran-
do commifsi admoneret3ei quam máximas gratias haberem : atq,- vt libe-
rius id facerent, enixe rogaui non paucos, & nunc iterum eofdtm 3 atque 
ctiam alios amicé oratos volo.Scio enim quam facile pofsit in fuis quisq; 
inuentishallucinari j video (quod ipfe quoq; Peletarius in Apología fa-
pienter afleruitj ómnibus hominibus commune efíe} vtpeccent. Deinde 
quódin additionibus adpropof. 47.1ib. 1. eius mentionem non fecerim, 
non eftjquod ¿cgre fcrat3cum illa! propoíítiones non fint ab ipfo inuentse. 
Quísdam enim multo tempore ante ipfum dernonftratx funt vel a Cam-
pano,vel a Proclo,aut Theonerquafdam vero demonfíraui egomet,ante-
quam ipíius demoníhationes vidiífem j quod adeo manifeftx íínt3& fáci
les, vtnulla probatione egeant, fed fint inttarcorollariorum propof. 47, 
Vt nulla prorfus laus,aut gloria illi acceífura videretur3fi máxime eas ab 
ipfo inuentas eíFe(quod tamen verum non di) pra'dicaffem)-cum eas qui-
libet , modo primoribus labris lludia Mathematica deguftant, millo 
negotio ex illa propof. 47. colligere pofsit: V t non videam, cur tándem 
eas propoficiones taníi ponderis eífe dica^cumíint ommum iudicio leuif 
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fím^jadeo vt in plerifque earum nec ipfe Peletarius demonftrationem vi 
lam3propter earum euidentiam, adducac, fed easnulla probatione egere 
fateatur. Denique non eíl^quod rantopere mihi íliccenfeat idcirco, quod 
conllrudionem Pentagoni aquilaten,&íKquianguli fupra daramreflam 
lineam finitam ei non tribuenm:quoniam in ea conllruótione nihil prorfus 
ab eo fumnuituatus:quod ijs djjudicandum relinquo^qui meam cum illius 
conllrudione contulerint . Nam & mea omnino diuerfa eíl, & ille in fuá 
mirificeCvt alia peccata taceam)abiititiir propofitionelib.3. cum ex ea 
probet,pim¿ium quoddam efíe centrú circuli, quinondum eíí defcriptus, 

Improprie Geómetra fané dixiíTetpundlum illud eíTe eiuíinodi , vt circulusex eo 
taíoinde-^criptLlsac^ interuallum cuiuíbbét lineae reftaí ex illis tribus 3 quse ibi 
monftran. oftenfe íunt aequaleSjtranfeat per extremitat.es reliquarum duarum linea-
do' rumxqualium.Nam propofitio ^ . l i b . 3. nihil eo locoad rem facit, cum 

propofitum ex ipfa cóílrudlione pofsit cócludi^&ex demórtracis, vt pro-
xime dixijetiamíi propoíítio illa vera non eííet, aut nufquam demonílra-
ta.Jdempeccatumcommittit Peletarius in ómnibus propoíitiombusíib. 
4. in quibus vel intra figuram reótilineam,vel circaeandé circulus defcri-
bédus eft.Quódííideo íumreprehédendiiSjquod propoíiionem vnájmul 
to alicer a me, & breuius demonllratam, ei non afcripferim ,non video, 
quo paílo in idem ipfe vitium non incurrat, cura problema hoc [Vropofi* 
tis dttahpti lineü imqualib'M, fotentiam maiorü Jupra minorem cognofce-
re,} multis feculis ante ipfum a Theone demon(lratum ftbi arroget, hac 
folum de caufa, vt arbitrora quód illud alia rauonej iongiore tamen, de-
monftrauerit. Mittohoc aliud problema, [Dato ángulo reclilineoizqua-
lem angulum curmlineum conítituere.l quod in Apologia fuum proprium 
appellat, idemque haítenus deíideratum eíTe gloriatur j cum tamen illud 
ipfum ego ex Proclo^quimultis ante eumfeculis floruit3in defin. j . l i b . y , 
multo breuius, & clarius demonllrauerim . NamjVt eo in loco oñendijíí 
reóts lineaídatum angulum reftilineum continentes ponanturc€quales,& 
circa ipfas dúo femicirculi (qui aEqualeserunt) verfus eafdem partes de-
fcribantur, illico conrtitutus eritangulus curuilineus dato ángulo reólili-
neo xqualisrNeque opus eft tot ambagibus vti, quot Peletarius ad eam 
rem demonftrandam adhibetjquamuis robur demonftrariomsipíius idem 
lir^quod me». Et quod magis mirandum eít, fatetur Peletarius, fe meam 
demonftrationem vidiíTe, & eam nihilominus íibi audet j tanquam pro-
priam arrogare. En cur Peletarius clamet, roe non paucas demonílratio-
nesparumhonefte}vt mihi vendicem5Ííbifubducere conatum . Quisau-
tem non vider^ideum in altero vituperare , quod ipfe ííbí gloriofum pu-
tac ? Itaque multo verius, ac iuftius eodemillum crimine ego, quám ille 
me,condemnare poííum ; cum nunquam propoíírionumillarum inuento-
remme appellauerimaVtipfejfed folumeiusnomena ob raciones a me ex» 
poíiras,reticuerim. 

D E I N D E angulum contabas,&acittumreflilineuraeiufdem ge-* 
neris eíTe 1 contra me pluribus verbis conatur oftendere. Sed neício quo 

modo 
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modo aberra^quod dicitui^a fcopo. Solum enim probat, vtrumque aneu-
lum eodem genere qaantuatis concineri, hoc eft, vtrumque aní/ulum pía-
num eíTe j quod acutús angulas redilineus, vel etiam redus coníhre pof-
lic ex ángulo contadas, & alio anguIo™ixto:quod ñeque ego.neque vllus 
n S r p 6 0 ™ ^ ^ ; ^ 0 f ^ l o s llIos eiufdem eíTe generis nega- AnRu!af 
ui nac lolum de caula^uod anguius contadas quantumuismultiplicatus C 0 1 1 . 
anguiam acutum reailineum fuperare nequeat, vt in fcholio propof. ,6. neustldi 
lib.5 emdenteroftendi. Hinc enimfi^vt alterad alcerúmproportionem ™ 
nonnabeat3atqueadeo quodammodo diuerfi generisíint: quemadmo- diuer,i 
dum eade de caufa linea reda finita,& infinita non cenfentur effe eiufdem ^ 
genens, cum altera ad alteram proportionem non habeat; quamuis fub 
eodem genere magnitudinis j nimirum fub linea reda, comprehendantur. 
Hoc i taque feriat,vt coilimafíe videatunquamquam vt omnia faciat.col-
limabitnunquamjitalongé abeíl,quodeft propofitum. Magnitudinesau-
tem.quarum altera multiplicata alteram fuperare nequit, non cenferi eiú-
idem genens, (quod ad proportionem attinet) licetfub eodé genere quan 
titatis.hoc eiyublongitudincaut latitudme3aut profunditate5aut nume-
rojcollocentu^liquido conftat ex defin. y.Iib.j.vbi Euclides fatis perfpi-
cue expiicat,cuiufmodi debeant eíTe magnitudines eiufdem generis, Ínter 
quas proportio reperitur . Quare viderint alij, Peletarius homo coníide 
ratus quam cogítate me incogitantem hominem appellariti quafi non re-
¿temtellexenm,qua? magnitudines íinteiiifdégeneris,qux non fint.Nun-
quam emm dixi (id quod mihi affinxit, vt carperet) duarum magnitudi-
nunr.qua: fub dmerfis quátitatis generibus collocantur,quales funt linea, 
íuperficies,corpus,ac numerus.alterutram ita poífe multiplican vt alte
ram fuperet:In quo^emine relujante, fruftra fefe fatigat, vt doceat id 
fien non poíTe^ed de illis duntaxa t magnitudinibus fum locutus,qux cum 
m eodem genere quantitatis verfentur, diuerfi tamen generis cenferi pof-
funt:quales funt fuperficies redilinea & curuilinea3fiue mixta- Itemque li 
neareda, &curua. etenim ita differre Ínter fe videntur, vt Ariltote-
les liquido atfirmant.vnam alteriasqualem eíTe non poífe: quod tamen f pa 
ce Anílotelis diélum íít) verum vfquequaque non eft ; cum Archimedes 
m lib.de lineisípualibus demonftrauerit, quaenam linea reda xqualis pof 
lit eüe circunferentix cuiufuis circuli dati.Non igitur negare poterit Pele 
tarius,autquifquamalius,ab Euclide defin. 5. lib. 5. aligas quantitates 
a propomoms defimtione excludi}diuerfíque propterea eífe quodammo
do genens, quod ad proportionem attinet, licet in eodem magnitudinis 
genereponantur.quales funt angulüs contadus3&angulasredilineusjLi 
neaitem reda finua,&infinita: Multas Ítem magnitudines comprehendi 
in eadem defimtione proportionis,quas plerique excludebantj cuiufmo-
di funt curuilinea fuperficies, & redilmea^ necnon linea circularis, & re
da vt paulo ante diximus,latiufque in defin.^.Ub.y.expofuimus . Verum 
Peletarius ne opmionem illam fuam,quam de ángulo contadas femel im-

bibeTat^deíererecogeretur.noluit hanc expofitionem quinta defin. lib.;. 
V u 2. reci-



reciperejimmo eá vt oppugnet,omnes videtur in Apologíaintédiííe ner^ 
uos^oblitus rui,g.fere eodé modo illam definan quinto lib.olim expofue-
ratinifi quod no reíte inde colHgit, angulura cotaólusnon eíTe quanciraté, 
propteréa quod multiplicatus nullaci magnitudinem3 vt dicit,pofsit exce
deré. Hoc enim (pace eius dixerim) falfum eíl. Nam licet angulus conta-
ftus multiplicatus angulum redilineum non pofsit excederé , excedet ta-
men alium angulum contadlus. Quare ex illa defin.íolum rede colligiturj, 
angulum contaólus ad angulum reólilineum non habere propordonem 
vllamj ad angulum vero alium contaftus quemcunque proportionem ha-
bere.Sed íiueita intellexerit eam defin. vt ex commentarijs eius inlib. jv 
colligi poteMue fecus, vt in Apología indicare videtuiyion multum la
boro'-Certé ita illam eíTe intelligendam,vt expofui^emo^ui yerba Eu-
clidis diligenterexpenderitinegabit. Vemm enim verójíí mihi íidem ha
bere non vult Pele'tarius, habebit cene , (nifi arrogans haberi yolet) aut 
Proclo grauifsimefcriptorijqui lib, i. inlib. i.Euci.ad definitionem an-
guliplanieodem modo definitionem illam intellexit, aut Petro Nonio 
jLuíitanOjquem tanti facit,(&mérito id quidé : fuitenim acérrimo vir in
genio 3 & nullo hac noftra setate in Mathematícis inferior) vt eum vnum 
pro multis millibus teftem citet, & fuarú demoftrationum approbatoremy 
qui difertifsimis verbis tura in libro de Erratis Orontij, tumin Algebra, 
fuá, illam definitionem expíicat, vt ame eíí expoílta: quinetiam ibideni 
^íTeritjex ea defin.colligi3angulum contaétus ad angulum reélilineum 3 & 
lineam finitam ad infinitara nullam habere proportionem j vt Petrus No-
nius3quem teftem produxerat pro fe Peletanus3iara pro me teílimonium 
dicat. Atque ex hifce duobus locis Petri Nonij facile quiuis rnteíligee, 
quam fine ratione, quanto contradicendi ftudio mihi infultet Peletarius, 
cura femel atque iterum odiofe percontatur, vndenam potuerim ilii lineá 
infinitara deportare.ln idera enira crimen (fi crimen eft , lineam infinitara 
exempli caufanominare) vocat etiam Petrum Nonium teftem fuum, at
que adeo omnes philofophos, quorum eft illa vox nemiai inaudita, prae-
terquam Peletario , finid ad infinitum nullam eífe proportionem . Defi-
nat igitur a me fcifcitan,Ynde lineam infinitara deportauerim: Inde enim 
refpondebo3vndeeam Petrus Nonius, vnde philofophi oranes deporta-
runt. Quid ? nonne fophifma illud Peletarij/emper in hoc erro, demon-
Uratío illa, volui dkere}& quidera palmaris^ua conatur oftendere, pro-
pofitionem i . Üb. 10. cura propo£i6.1ib^.ftare non poíTcfi angulus con-
tz&m concedaturefíequantitas, a Petro Nonio Peletari} cogmtoreea-
dem prorfus ratione, qua a me ipfo, confutatur? Qax fi germana demon-
ííratio eft,miror quid íit3 cur eá Nonius Geometrix fcientifMmus}1demqí 
Peletarij approbator, minus probarit: Cur nihilomagis demonfirationes 
ciufdem,quibus planumfacit, (vtputa?) angulura contadus quantitateni 
non eíTe^eunderaillura Noniumnihiladmodura mouennt?Id enim(nni faí 
lor)ilIa Nonij verba IS i quis fententiam Peletarij de ángulo eontaftm am~ 
tUtit z/^Wdeclaraiit.Namí¡ deraonftrationes exiftimaíret,profe¿lo Pe-

¿etan.| 
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letarij doftriná in eo retinendam eíTe dixiffet, Geometricae enim demon« 
ftranones eiufmodi funt, vt aflenfum extorqueanr , ac dubitacionem om-
Tiem exckdant, nulloq; modo quempiam finant ancipiti opinionediftra-
hi ficjvt tiimaírennatur3íí veli^tunijíí nolit3diirentiat. Encur Peletarius 
Nomj teftimonio aliorú iudiciacótemnac.en pr^clarum teí l imoniú.quod 
Petrus Noniuseius demonftrationibus dedit: quóíequiore animo ferat, 
easamenihilo magis^quá abillofuoapprobatore3dem6ílrationesputari. 

T E R T I O , quód exiftimare dixi Peletarium, angulum conringen-
tix mhil eíTe.falfum eíTe^clamac: Nufquam enim dixiífe fe, nihil eííe, fed 
quantitatem non eíTe . Ita ne vero?at in predicamento Quancitatis, quod 
ñeque eíl pun(ftum,(quis enim indinationem illam punftum eíTe dixerit?) 
ñeque quantitas 3 quo alio nomine vocetur, quam Nihil ? Sed vt vt dixit, 
profedlo non modo mirabile eí l , fed monftri in Geometr ia í imi le , putare 
angidum contadas non eífe quantitatem, qui portea additus alijs angulis 
efficiat curuilineum angulum reólilineo squalem.Quis enim vnquá Geo-
merrarum i d , quod quantitas non eft, magnitudini adiunxit, vt sequalera 
eam alteri efficeret ? Prstereo , quod figura trilátera curuilinea imra tres 
circuios fe mutuo tangentes conclufanullum haberet angulú ex Peleta-
rij fententia,-quia tres illi contaíluSjanguli non funt:cum ramen tribus di? 
ueríis lineiscontineatursquodomninonouum e í l ^ i n a u d i t ú apud Geo-^ 
metras. I t emquc í i quatuorjautplurescirculi fe mutuo tangerent3vt fie-
ret figura curuilinea quadrilatera, vel plurium laterum^illa nulium angu
lum haberet. Atque edam,íí duae linee r e é l e angulum continentes^vnimi 
eundemque circuium tangerent, trilátera illa figura habens tertium latus 
curuum , vnicum tancum haberet angulum. Que omnia fi funt abfurda, 
confentanea non eíl opinio Peletarij . Sed nimis fortaífe multa ad Nihil 
iilud Pele tari; euei-tendum,ad quod tuendum Ule nihil afferac. Quoniam 
venene pro Nihilo íuo nihil agere videatur3quando res nonpotert3mea 
verba carpit, verba defendam:qu3e quidé ille nefcio quibus preíligijs ita 
deprauat, vt dicere videar, nihil eífe minus quocúqj* angulotatqj (vt íím-
plicem^credojhominé irretiat) quaerit ex mcquod tádem genus fermonis 
í t illud. Videritis,cuius exofficinaprodijt. Ñeque enim ego eiufmodi 
fermonem agnofco^qui, mhil eífe minus quocunque ángulo, nufquam di-
xerim,niíí ex fententia Peletarij.Sed videlicet homo vehemens, vt íuum 
iilud Nihil vlcifceretur,aliud mihi nihil affinxit,quo cum impune pugna-
ret; At quam palseftrice pugnat?quam íibi placet hoc loco,dum meum ii
lud argjmení:um,quo petitus fuerat,in me ipfum mira venuftate conuer-
tit.? Sic enim argameñtatur. lAngulus contaüm nihilefl: Amulm coma-
Bus ángulo contaUm maior efl. Angulas igitur maior nihilo e$: Atqui Cía 
UÍHS eunde ponit minore nihilo.Efl tgitur angulus contañm nihilo maior3et 
ide mhilo minor 3Mox quaíi Nihil illud ab fe effi<5lQ iugulaíret,exclamat. 
i E n Clauij argumenta, qm vtrum tándem Peletarij fophifmata junt 3 an 
Clauij potius figmenta, cum ipfe fuum angulum contaftus nihil ejje dicat, 
mn ego .?j Verum vt hominem fsneum, atque adumbratiimnequicquam 

petere 
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petere defínat, vírüm oílendam, qui cum, íl velit^certare cum laude pof-
í i t .Ego vtoílenderemjaiigulumcontaéluSjex Euclidisfententia, veré ef-
fe angulum,& angulumfemicirculi ángulo redo reéli l ineo minorem3 ita 
fum argumentatLis.Si Euclides fenííflec, angulum contaí lus nihil prorfus 
círe,(hoc eí l , vt Peletarius íntelligitition efíe angulum,vel non eíTe quan-
titatem)& angulum femicirculi «qualem re¿lo reótilineoiquid^obfecro, 
tantopere deíudaíTec, vt demonllraretjangulum conta¿lus eíTe minorem 
©mniacuto reólilineojangulum vero femicirculi maioiem?Quid enim cía 
rius, quám nihil, cuiuímodi eíl anguius contaélus, ex Peletarij fententia, 
hoc eíi:3 quám id3 quod quantitas non e í l , minus eíTe quocunque ángulo? 
Quidrurfus magis perfpicuum,quám angulum reílum^qualemponit Pe
letarius angulum femicirculi j maiorem elfequolibetacuto ? Agnofcat 
itaquePeletarius, Nihil illud fuum male á nobis acceptum, idque ita 
vlcifcatur, vt meum hoc argumentum refellat: in quo ego íi angulum 
contaí lus dixi eífe nihi l , &non potiuseum nihil eíTe aíferui ex fenten
tia Peletarij , libentermanusdabo . Videtur Peletarius autnon intelle-
xiíTe meum argumentum}aut intelligere noluiíTeiniíi eum quis dicat) de
dita opera verba mea voluiíTe cauiliari; quod & plerisqne alijs in locis 
faceré videtur.Nunquam enim dixi3angulum contaí lus minorem eire3aut 
maiorem nihilo:Solum affirmaui,angulum contaí lus quemcunque mino
rem e f í e , aut maiorem aliquo alio ángulo c o n t a í l u s , quem non ego dixi 
nihil e í fe , fed Peletarius 3 eundemque Euclides minorem quolibet acuto 
reí l i l ineo reí le demonílrauit . Vt autem intelligac Peletarius , m e , quod 
ipfe negat, didiciífe D i a l e í l i c a m , illum ipfum tam lepidum, atque acu-
tum fyllogifmumjquo Nihil illud ab fe cófi í lum mira venuílate coníixit , 
paulifper confiderabimus 3 vt quám fuo iure Dialeílicae ignaros alios vo-

Paralogif- cet,appareat.Nam mihi quidem male tornatus ille ipfe fyllogifmus vide-
urT iofi2'1x1X3 ^nCLl^clue reddendus. Etenim cum verfeturin tertia figurajin eo ma-
gnh'.m ' ior extremitas,(vt Dialeí l ici loquuntur)quíe eí ljNihiljde minori^qu^ e í l , 

ángulo contaí lus maior,in r e í l o prxdicari deberet, hoc p a í l o . Anguius 
contaí lus nihil eíl: Anguius contaí lus ángulo contaí lus maior eíl . Igitur 
aliquid , quod ángulo conta í lus maius eíl 3 nihil e í l . Quje quidem con
cluso reí le fequitur ex prsemifsis, quarum prior Peletarij e í l , non mea, 

, poílerior autem mea^ & Procli, immo & Euclidis . Concluíio autem illa 
Peletarij, Anguius igitur maior nihilo eí l , nullaratione ex praemifsis in-
ferri pote í l .Namíí ,angulum cum dicit,intelligit Peletarius angulum con 
taílus,aírumitur medius terminus,qui in vtraq/prsemilfafubijcitur: quod 
nefas eíTe, Ari í lote les in prioribus Anal.& Diale í l ic i omnes clamant. Si 
autem alium angulum intelligit, aflumiturin conclufione terminus, cuius 
nulla faíla eíl mentio in praemifsis:quod nihilo magis Iicere,nemo eíl tara 
plumbeus in D i a l e í l i c i s ^ u i nefciat. Ñ e q u e contendat Peletarius, men-
tionem faítam eífeanguli in minore extremitate,vbi di í lum eíl ,angulum 
contaí lus ángulo contaí lus maiorem elTe.Nam anguius in minore extre-
mitatepolitus eilin obliquojqui in concluf iónefubijc i tur inreí lo:quod, 

vtau-
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Quod vtplanumfiat,vtemiu-eapaladha}quam a b i l í o didicimus.Si quif-
piamita argumentetun Angulusin íemicirculoreólus efl: Anguius infe-
micirculo ángulo acuto maior eft. Angulusigitur acutus maior re¿lo e í l ; 
quis, modo íkimbutus ü i a l e ó l i c i s , eíufmodi argumentationem probet, 
cum prxmiíTasverx í i n t , concluíio autem faifa ? Talis Ule fyllogifmus 
eftPeletarij, quiapudimperitammultitudinemalter Chryfippus videri 
yoluit. Contluíío5qiice refte exprasmifsisinferretu^hxc eífet.Igitur ali-
quis angulus^qui acuto maior eí^redlus e í l .Sedtamene i veniam dandam 
puto^quod fe Geometricum Dialeaicum,exalio quodam Dialeé l icorum 
genere, profítetur^cuius ego me Dialeaica; > fiab Ariftotelicaabhorret, 
plañe fateor ignarum . Fatetur deinde Pe íe tar ius /e non intelligere , quo 
pado dicérepofsim3angulum reíli l ineum mínimum dari non polfeJ& ta-
men angulum contadus eífe omni acuto redilineo minorem, (ipf^vt al i -
quidaddatdefuo}dicit}omni minimoacutoreót i l ineo minóreme cum ta-
men verbum illud,minimo5ego non addiderim)cupitque fcire3quid aliud 
íltj angulum conta¿lus minorem eífe omni redilineo acuto , quám angu
lum contaftus eífe acutorumredilineorum mínimum. Quain re morera 
geram homini non granate , etíi é fcholio ad propof. 16. lib. 3 .potuit id , 
quod cupit, cognofeere .Nempeearatione me il iudpotuiífe dicere, qua 
dícimusaangulum obtuílim reélilineum mínimum dari non p o í T e ^ tamen 
angulum redíl ineum acutum eífe omni obtufo reíHlineo minorem. Item 
quemadmodum aliud eft^angulum reíl i l íneum acutum minorem eífe om
ni reélílíneo obtufo , quám angulum redhlineum acutum eííe obtuforum 
redilineorum mínimum: propterea quod angulus acutus non eíl obtufus, 
í icut neo angulus contaí lus redilineus eíí ,aut acutus.Id quod etiam c í a -
rifsíme docet Proclus lib»z.inprímum Eucí.ad defin.anguii refti^obtuíi^ 
& acut í . Sed hsee puerilia funt, & quíe magis ad Grammaticos fpeólent, 
quám ad G eó m etras . Quod etiam, ne librum meum parumfpiífum vide» 
rer feciífe^uas demonílrationes ad verbum me reciraífe queritur3id in me 
reprehendit, quod ego in ipfo deíídero. I d enim eo a me confilío fadum 
eft, vt omnes plañe viderent/yncere me,ac fídeliter eius opinionem retu-
liífe3nullumqj omníno verbú jmmutaífe .Quod vtínam in meis verbís recí 
tádis ipfe faceré in animum induxiífet. Multo enim minusfpiífam Apolo-
giam fuam faceré potui í feu Nam ego,quid erat,cur laborarem meum l i 
brum Peletarij verbis magis fpíífum efflcere?Qui enim parum ípiffuroiuk 
dicarem librum eum, qui nec raras, nec inanes in librosomnes Euclidis 
commentationes contineret, cum Peletarius fuum librum, qui íex p r í o -
rum duntaxat líbrorum demonílrationes compIe¿litur,fatis fpíífum fftar-
bitratus f Sed eo fum aequior PeÍetario,quód ex fe aíios iudicat. Nam in 
Apo log ía íua,ne inanísrerum videretur, tres demonílrationes nihilpe-
nitusadeam pertinentes inferfit: quarum priorem immerito fuam pro-
priamfacit3vt fupra dixi:poí lenorem vero, quammirum inmodum glo-
fíatur fe clariorem feciífe,ego Ss longé breuius^ac dilucidius(niíi meorum 
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me amor fallat)iam pridem demonftraui, vt mox,Deo adíuuantcex l ibeí -
lo meo de dimeníionibus magnitudinum apparebit. Sed licuerit Peletario 
fux Apologi^ne incomirata prodiret,nouo more comités acpediflequas 
adiungere:mihi cur non liceac3quod ómnibus femper licmr, aliorum fen-
tentias tocas meis fcriptis intexere? Aut igitur omnesreprehendat s atque 
inprimis Petrum Noniumlaudatoreiii fuum^qui idemfecitin refellen-
dis paralogifmis Orontij^ aut fine caufa id fe mihi vicio dediffe fateacur. 
Q u ó d fi, poliquam tam fideliter ems verba propofui, Peletarius crimi-
natur}me eius fententiamperperam efle interpretatum^quid fadurus fuif-
fetjfialienis verbis eius opinionem in médium adduxiííemíEquidem fa-
cile fibi perfuadebit quis s nullum eum verbum relidurum fuifle 3 quod 
non reprehendiíTet. 

Q^V A R T O vt leuiora hsec omittat, illud putat palmare, quod me 
laborare oftendit, vcprobem, ángulos cótaélus alios alijs elTe inaequales: 
propterea quódfcripíi, sequalitatem angulorum eiufdem generis require-
re eandeminclinationem linearum, ita vtlineae vnius conueniancomni-
no lineis alterius, íi alter alteriíuperponacur3iuxtao(Sauumpronuncia-
tum.Qua in re dupliciter me peccare ait . Primum quod dicam, ad xqua-
litatem angulorum eiufdem generis requiri eandemlinearuminclinatiof 
nemj cum tamen angulus redilineus oftenfus fit a me sequalis circuilineo, 
atque adeo eiufdem generis cum illo 3 licetnon fit in vtroq; eadem linea-
rum inclinado .Deinde quodputem ángulos conradus ideointerfe in-
aequales eíre,quod fibi mueuo non congruant.Equidem fí quid in eo a me 
peccatum eíTe intelligerem, &peccatum (quod eft ingenuo , &liberali-
ter educato homine dignum) agnofcerem, & Peletario c o r r e á o r i , & 
cmendatori meo(quocunque id animo fecerit)gratias agerem. Nunc ve-
lOiCum, tota re etiam atque edam confiderata, mhil omnino vitij ineífe 
videamjitaíquíE obijciuntu^diluamjVt tamen gratiamhabeam Peletario, 
qui occafionem dedit eius loci diligentius explicandi. Ego igitur eo loco 
intellexí ángulos eiufdem generis illos,qui vnam lineam habenr reótam,; 
& alteram circularem, quales funt anguli conradtus, & femicirculorum, 
dequibus tune agebamus. Quare cum l ineareóla vnius congrüatlineaí 
redGe alterius,circularis vero circulari non ité,nifi circuli ponantur xqua-
leSjefficitur, ángulos illos eíTe insequales inter fe , quippe cum alter alte-
rum excedat. Eadem ratione, fi dentur dúo anguli curuilinei aequalium 
circulorum sequales, neceíle eí l , lineas vnius lineis alterius congruere, íi 
alter alteri íuperponatur. Quod íi Peletarius hanc doólrinam oppugnat, 
fciatjfeiam bellummouere non mihi afed Proclo, qui lib. 5. in primum 
E u c l . adpropof.4. idem prorfus docec^quod ego. Ait enim [Angulorum 
autem ACjualitatem fumemus iuxta conuenientiam laterum in reílilineis 
inc&terisque ommbmtfui eiufdem funt ffiecietyVt in LunarihptsjnSyftroi* 
dihm, atque in vtrinque comexü, ^ r c ] E t infra.[^í/¿c ¡zqualia data fuat^ 
fibünuicem congrmnt . Hoc autem non in ómnibus veru eft,fed in ys^ua-
fáeciefmtHa¡um,SpecÍ€ antrn Jimilm h&cdwQi vnnUa lima reth linea. 
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eircunferentla circunfírentU circuli ciufdem ̂  angult a/ímiU* 

hm fimtliteriactnúbm lineis com r̂ehenfi fum. Horum auttmdkoy ^md 
*¡u<& etqualia datafmrmt^fibiiniticem congrmt.Ivonne luce clarius ex bis 
co l l ig í tur , Proclum illosfolum ángulos contaí lus concederé acquales, 
qiioriimre¿lasline3eJ&curuaefibi mutuo congruunt? Temeré igitur i M e -
tariusmihi obijcít angulum re£i:ilineum & circuilineum, triangulum & 
quadratunijatque alia huiufmodijde quibus eo loco fermo non eraLjquip-
pe quae non ímt eiufdem fpeciei,atque adeo asqualitatcm tueantur3eciamíi 
alterumalterinon congruac. Vciam vereriincipiam,ne Peletariusnoller 
contentionis fit cupidior,quám veritatis. 

P O S T R E M O , vt nihil intaólum relinquat, me non modo G e o -
fnetrixignarum vocat,fed etiam Logices:propterea quódl ib . j .d ix í , non 
r e í l e á quibufdam diuidi Proportionem rationalemin proporcioné aequa-
litatis 3 atque inaequalitatis ? quod multae proportiones inaequalitacis íint 
etiamirrationales. Ego vero(etfi non is íum,qui mihi quicquá vilo in ge
nere arrogem)tamen inhifce ftudijs, in quibus mediocriter verfatus fum, 
plañe rudem non eflejprae me femper tuli . Quantulum autem íit id,quod 
in vtroqj pofíim,ca:teri meliuSjqui vacant amore3& odio,iudicabuntjPe-
ietafio quidem ipíi ita me adhuc refpódiíTe arbitros vtiam minus fortafíc 
ígnarus Geometriae,ac Dialeólicae videar,quám putarat.Nunc,vt perfpi-
dat,neqj me pertinacem eíTe^eq; illa^qus exa gitana Dia íe íhcoru pra:-
ceptis abhorrerer Ubéter ei concedo.diuií ioné illam}quam á me reprehen 
fam criminaturjprobáeíTejitatamen,!! in quolibet diuiíionis membro D i -
uifum intelligaturmeqi vero hoc vnquá negaui, cum alibi íímiles diuifio-
nes vfurpem. Solü id eo loci contedi,re¿i:ius meo iudicio, diuidi Propor
tionem in vniueríum duplici diuifione,priori quidem in proportionem ra 
t ionalemí& irrationalem;pofteriori vero in propcrtioné a£qualitatisaatqí 
injcqualitatis} (quod veriísimum efíe 3 neminem negaturum cenfeo, qui 
rem diligentius expenderit)cum tam priora dúo membra diuidétia3quain 
pofteriora totumDiuifum( vt Logici loquuntur) exhauriant: quám fi 
prius membrum prioris diuiííonisjhoc eft,proportio rationalis^fecetur ia 
proportionem a:qualitatis, & imequalitatis, cum hice membra diuidentia 
latius pateant, quam Diuifumj niíi in illis Diuifum intelligatur. Arque eo 
magis dúplex illa diuifio mihi probatur^qnód non deíínt,qui primum par-
tiantur Proportionem in proportipné 2equalitatis/& injequalitatisjpoíle-
riorem deinde hanc in proportionem rationalem)& irrationalem:contra-
rio fcilicet modo^quám priores. V c igitur hanc controueríiam dirimerem, 
ac dubitationem, vtrire¿lius faciant, priores ne an pofteriores, tollerem, 
ftatui duabus diuiííonibusfecandam efíe Proportionem, quarum vtraque 
abfolutifsima eíl,ac perfeélifsima. Non aliter arbitror}omnes magis efíe 
probaturoSjíi corpus duplici diuiíione feceturaprimum quidem in viuens, 
& non viuens j deinde vero in á lbum, nigrum^ac mixto colore affeílum: 
quam fí corpus viuens diuidatur in albumjnigrum, ac mixto colore afte-
fíumjob caufamiam didtamiliceth^c fubdiuifio bona fít, fi Diuifum fem-
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per inteíligatíir.Huiufmodi diuiííones fexcentas adducere pofíemtfedfa* 
tis eft,me prudenri ledori infticutum meum in diuiíione Proportionis ex" 
pofuifTe , &curduplicem illam diuifíonem fubdiuiíioni aliorum prsetule-
rim.Quod íi tam acres,8¿: feueriiudices íingulorum verborum aut impro-
prietatum, quas per incogitantiam interdum excidunt, eíTe velimus, nx 
ícriptorum nullusaliquo vitiocarebitjnequeipfe quidem Peletarius, vt 
partitn ex ijsjquae di<5la funr5conftat,partim etiam ex alijs eius demonftra-
tionibus apparere poceft : quas íí liberet ad certam illam Dialeí t icorum 
normamexqiiirere3 proferto reprehendendi materia non deefíet. Verum 
non eft hoc noftri confilijjrefellendi ftudio vitia aliena fcrutari,fed vbi fe-
fe occafio obtulerit)meam(qualifcunque eft)de aliorum fentendjsfenten-
tiamexponere j Solutn abeo petOjCquoniamfe tamacutum Dialedicum , 
iadatjvt alios conremnere videatur j quanquám ex fuperiore fyilogifmo, 
quem in me coniiertit3liquido conftat^quam fit Dialefticx pentus)ex qua 

Arguméta Lógica hanc argumentationem haufentj'Omnes angulicontaótus funt mi-
«iones Pele nores qUOlibet ángulo acuto re(ítilineo:ergo omnes inter fe funt asquales. 
üicx. OP1, I t emquehanc í Anguli feroicirculorum,quóamaioribuscirculisfiunt, ea 

funt maiores:igitur tándem ad aliquem perueniemuSj, qui redo redilineo 
maiorfitj in qua quidem ad Cardanum fcribitjnullum eíTe paralogifinum. 
Ego fane vehementer miror, qua ratione in tam apcrtas hallucinationes, 
& viro Geómetra omnino indignas,incidere potuerit.Sedargumentatio-
nes eiufmodi fatis fuperque in fcholio propof.16. lib. 5. a me funt confu-
tátae^addudis contra ipfas euidentifsimis inftantijs.Deinde quod me per-
ftringit, quaíí parú intelIexenm,quíE íit proportio rationalis,& q u « irra-
tionalis, non multum laboro. Coní lat enim eum ftudio mihi detrahendi 
id dixiífei cum has proportiones vbique ex fententia grauifsimorum fcri-
ptorumdefinierimrneque vero ipfcvllum peccatu ame eain re eíTe com-
miíTumjpoterit oftendere.Certe commentarius meus in lib.!o.Eucl.abun-
de declarat,niim illas intellexerim, nec ne. Denique quod criminatur, me 
in definitionibus lib. j.proportionis nomen confundere cum Rationis no-
minejnullo modo verum eft.Perfpicuis enim verbis docui in defin, 4. lib, 
j . m e i n commentario comparationemduarura quantitatum Proportic-
nemcum pluribus Geometris appellaturum,habitudinemaurem propor-
tionum3Proportionalitatemjlicetin textu cum interprete illam dicam R a 
tionem,hanc vero, Proportionem.Neque enim quicquam in textu E u c l i -
dis voluiimmutare.Itaque nullain meis verbis poteft eíTe ambiguiras. 

E X H I S, quae diximus/atisCvt opinior)apparet,dodifsimos illos vi 
ros,de quibus initio memini,non fine caufa ApologiamPeletarij inanem, 
ac.refponíionisindignam indicaífe . Ego tamen,necontemnere hominem 
viderer,quem femper laudandum eíTe duxi ,occaíione inuitatus refponden 
dam amice putaui. ExiíHmetille,anguluni eontadus quantitatemnon ef-
fe,atque adeo angulum femicirculi redo redilineo eíTe aequalem,cgo cer« 
te contrariam fententiam tuebor, doñee aliudmihi demonílratum ab ali-: 
quo fuerit: rationes enim Peletarij fallaces funtj nihilque continent in fe 
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ProbabílitatíSjVtmfcholio propof, i6.1ib. 3. oftendijvbi omnes diíTolui: 
^eque meis ipfe folutionibus vel vnum verbum (exceptis i j s , quae íupra 
cxlib.io.adduxi)refponditjquodtamen máxime ad Apologiam pertine-
bat: V t noníinecaufapermultiexif í imauerinc, eumnon vericaris i ludió 
cam Apolog iá fcripíilTejfcd ne veritati ceísiíTe videretur. Nec vero quif-
iquam putetj me vnum exiftimare, angulum contadlus veré efle angulum, 
&angulum femicirculiredo reótilineo minorem. Multosenim eius reí 
au¿lores3eofquegrauifsimos laudare poíTumjTlieonetn, Campanum^Pe-
trum Noniiim3& (vt Nonius refert^)Archimedem3atque lordanum: quin 
etiam(quod plurimi fació)Euclidemipfumjeiufque commentatorem ce-
leberrimum Proclum j vt taceam ex Gallis praítantifsimos} arque eru-
<litifsimos viros non paucos, é quorum numero in primis eft Franciícus 
Candalla ex illuftrifsima Flufíatum familia onundus^ qui iníígne volumen 
in elementa Geométrica Euciidis edidit,vbi ad propof . ló . l ib . j .aperdf -
í íme docet3angulos contingentiae veré efíe ángulos,, ex definitione anguli 
plani,aliosq; alijs efle maiores,a;quales,ac minores: Eos aurem,qui alicer 
.fentiút,(Peletariú proculdubio intelligic.Prgeter eum enim ad hunc diem 
nenio hac de re fcripíit)abfurde multa ex fallís fuppofitis concluderc af-
firmat. Huc accedat etiam Henricus Monantholius Mathematicarum ar-
tiumprofeífor regius qui 3 cum Apologiam Peletarij in me conícriptam 
vidiffet, opufculum eruditum aduerfus Peletarium de ángulo conta í lus 
cdidit. V t autem lludiofus ledor videat,quid in hoc negouo fentiat Pro-
clus3afFeraminmediupauca quaedam exeiuscommentarijs i n l i b . i . E u c l . 
quse obiternotaui,& ex quibus liquido conftabitjeius fententiam efle Pe -̂
letarij commento prorfus contraríam. Primum itaque ita fcribit lib. 2. in 
primum Eucl . ad definitionem anguli phm. [Du£na>nqMe circunferentidí 
fewuicemfecando3velfeJecont'mgendo.,angulos effictunt. Quinetiam are-
ña linea, & comexa circmfaentia angulpts continetur^vt Cornicularü.'} 
Inteiligit autem nomine Corniculans anguli angulum contadus mixtum. 
Paulo enim ante dixeraraangulum Cornicülarem efle omni reftilineo mi-
norem:quod folius anguli contaftus propríum efl:. Deinde in eodem lib. 
ad definitionem anguli re(5i;i,obtufí,8(: acuti ira \iú>eu\Cormcularü nam-
que angulas omni retío eft minor, quandoquidem & acutOsnec tamen acu-
tus efi:Semicircularüitidem quocunque reflo eñ minor, acutus tamen non 
efl'l Qnid clariuSjquam Proclum hic aíferere, angulum femicirculi mino-
noremeflcredofRurfuslib.3.adpropof.4.1ib.i.Eucl.irafciibir. l^ddi-
Jcemus enim^uod angulpts Cornicularü acuto femper in&qualü efl, & nun-* 
quam Aqualü: E t femtcircularü fimiliter)tranfitmque a maiori aáminm 
non omnino peraquale fit.] En quam aperte docet, angulum femicirculi 
aequalem efle non poífe ángulo reóHlineo, tranfitumque proprerea fieri a 
maiori ad minus non per aequale'.quorum vrrumque Peletarius negat 3 au~ 
detque pofterius appellare paralogifmú.Denique in eodem lib,3. ad pro
pof. 25.ha?c verba habentur. \Cumautemnullusangulas mixtus retttltnc* 
tqualü ejfc pofsit, ^-í1,] E t Peletarius tamennon dubitat angulum femi-
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Varí; a a* 
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fenferunt, 
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ángulo eó* 
tadu;., & fe 
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ídem dict> 
tium eft de 
aneulo c6 

circulíjquí mixtüs eíljangulo refto reólilineo faceré 3equaleni3c6tra Pr<5-
cl i fententiam. Ex hisliquere arbitror,vt de ca;teris taceam^idem fenrire 
Proclum de ángulo conta6í:us,& femicirculi3quod ego concra Peletarium 
fcripíí: quis autem negetjmaiorem eíTe auóloritatem, meliora argumenta 
Procli,quam Peletarij? 

O B I T E R quoque hoc loco monendum leélorem cenfeo, id, quod 
de ángulo conta(5Íus,qui fie in circulis,ex fententia Euclidis,& Predi do-

taáus^qui cui ,veri imetiameíre de ángulo c ó t a d u s , quiin conicis fedionibus effici-
feaionS' TURJnimirum in Parabola,Hyperbola>& Ellipfí.Vt enim Apollonius Per-
£t>quod de %'S[XS demonftrat lib. i . propof. 31 , in locum, qui inter coni feólionenr, 5 í 
iilo Eudi- redam Imeam tangentem interijeitur, altera redta linea non cadit j atque 
én dícuur. a(;jeo anguiys Contadus minor etiam eft omni acuto reólilineo, & re-

liquus angulus ex re í to (fi nimirum ex punélo contadlus ad lineam tan
gentem excitetur perpendiculans)omni acuto reélilineo maior.Si igitur,' 
vt opinatur Peletarius^angulus conraílus quantitas non e í l / e a d e m e n i m 
hic eft ratio,quaí in circulo) erunt omnes anguli contadus inter fe sequa-
les, hoc eft3 vt ipfevult, non inxquales, & reliquorum angulorumfingu-
l i redo re¿tilineo aequales. V b i fané maior abfurditas apparet,quo ad fen 
fum,in Ellipíijquse perexiguam habeat latitudinemJ& in Hypeibola, quae 
feré linea reda eífe videatur. V alde enim insequales cernuntur anguli ad 
verticem Ellipíís, & Hyperbolafconftitutijvtincredibile omnino fit^ni-
íí firma ratione demonftremr, ángulos illos contadus ad verdees fedio-
num conftitutos inter fe, & reliquos ex redis inter fe quoque elfe sequa-
les i propterea quod in ea Ellipfi linea tangens magis recedere perfpicia-
tur a circunferentia Ellipíis jquam in circulo^ in illa vero Hyperbola mi-
nus.Sed ha?c alio tempore examinanda reiinquamusíaunc adinterruptara 
expofít ionem definitionum reuertamur. 

I I . 
A N G V L V S fphxricus re&us eft, quem I n 

fphaerg fuperficie duoarcus circulorum máximo-
rum fefeadángulosrc¿los fccantiumjid eft, quo-: 
tum akerad alccrum rcótus eft,con ciñen 

I I I . 
A N G V L V S fphasricus obtufus eft,qui re-

¿lo maior eft. 
l i l i . 

A C V T V S vcró,qui minor eft rcólo. 

Anguli» 
í^hacricus 
tea9 ̂ uid. 

AnguTus 
l"phaeticus 
cbtuíiu 
fuid. 

Angulas 
fphxricas 
*«U5Us (jd. 
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C O N S T I T V I T V R tngulm fph<ericns reElm adpunBum datum irt dato ar~ C8ñ tuAfe 

m circult maxtmi fyperficie in fph*r£)fi per illud p imB» c r per polum dati arciafatii ^ 
per propcf l l . b h iJTheod.inuemtttr^circuhtsmaximM defcrthattt'r.YLmpK enimcir^ 0btuG & 
culi circtwferentia cum a r m dato angulum retium conftttuet } cum circulm h i c a ¿ acuti. 
circulumilUua arcut ftt retttu. Si yero per datar»ptrníiam defcrihatttr arcm circuli 15. i.The»* 
maximi nonper polos dati arcítíiconflit»et circunferenti* huim eircuU sutn dato &r 
su ángulos tn£c¡iiales¡obtufam ymm, c alterumacutum, 

V, 
T R I A N G V L V M fpharricum eít}quod tn cuin 

busarcubus circuloruai maximorum in fpĥ râ  
uperhcie continetur, vcteai i»-

* > neum ab 
H O C a»tem efi yel aqmlaterum^fi omnes aretti ttqttales fuerintsyel jfojceles, Eudide. 

Jlduo arcuí tantitmfwerint ¡equales; r e í deniqm Scalenum,fi omnes a cuí tn<eqwa~ Difctime» 
les inter fe fuerint . Itemq; yel reñangulmn ¿fi aliqmm angulum habuerit reftum'y r e ^ , 
yel obtufangwlumjin quo angulas aliquis fuerit ohtttfussyel deniqne acutangultitri, guium.ob-

fi omnes angwli fuennt acutí:quemadmedum de recitlineo triangulo dixit luclides, tufangulú» 
Hoc tamendiferimen reperitttr inter triangulumreftanguhm , obtufangulumque ^ j ^ ^ . 1 * 
retíilineum^zsr[ph^ricum^quodin reEiilineo reliqui dúo anguli necejfartojtnt a c » - fp"^^^ ^ 
t i , propterea quod dúo ariguli quomodolibet fumpti minores siít duobus reBk;infph& 17 .ptirai» 
rico ¿tttemfi ynw angultts fuerit reflm^el obtufia, poffwnt alij dúo etiam ejfe reírí» 
-yel obtuJ¡}yelalter¡altemy ytex demonfiratíonibftí jequentibuiperfptcuum fiet, 

V I . 
A R C V S anguli fphxrici eft arcus circuli ma í r ^ S 

ximijCuius polus eft in ipfo ángulo, incer dúos ar- ^ 
cus anguluni íphxricum comprehendentes inter-
ceptus. 

Qjy' I A yero polus circuli maximi quadrante maxtmi circuli oh eo aíefi , fit, y t cofoll. itf. 
yterque arcuum angulum coitiprehendenttum interangulum , arcum anguli pefi- i.Theod, 
torum fit quadrans . Quarefiangulus fuerit reflus, arcus anguli ertt quadrans if i 
acutuf^uadrante minonft denique obtufufymaior quadrantelz-r contra, Ytpropof. 
ió.demonftrabimut, 

C O M P L E M E N T V M arcus eft exceflus, f ^ ^ - J 
quo quadrans cum fuperatjfi arcus minor eft qua- ^ 

aran* 



draritc,velab co fupcratur, fi eft quadrantc maior. 
V I I I . 

e0mpietrí C O M P L E M E N T V M ansuli fph^rici di 
tu anguli / " i 

fphxnci cicui* exceílus, quo quadrans arcum ipíius anguli 
íuperat,vel ab eo fuperatur. 

I X . 
S I N V S, Tangens, & Sccans alicuius anguli 

Iphasrideftfinus, tangens, & fecans illius arcus, 
qui arcus anguli dicitur. 

P R O B L E M A L P R O P O S I T I O ! • 

A T I S duobus arcubus circulorum ma-
ximorum in fuperficie fpHasras inarquali-
bus, quoru neuccr femicirculo maior íic, 

de maiore asqualem minori arcum detrahere. 
S I N T duaarcus circulorum maximorum inaequales A B^CDjquorum 

neuter femicirculo maior í i t , & 
maior fít C Djoporteatque ex ma 
iori C D,minon A B,a?qualem de* 

l.qnartf, X / X X trahere. Du6ia reda A B, applicc-
tur ei aqualisC E , i n arcu C D , 
Dico arcum ablatum C E , aequa-
lem effearcuiminori A B . Cuni 
enim circuli arcuum A B , C D , 
maximi fint, & propterea aequa-
Jes 5 auferent re£be aequales A B , 

,» í . wt i j i CE,arcu?a»quaIes ABjCErquód 
vterque arcus femicirculo minorponatur, Datisigitur duobus arcubus cir
culorum, &G. Quoderatfaciendum. 

T H E O R . i . P R O P O S . i . 
1N omni triangulo fphaciico, latus quodcun-

que minus eft femicirculo. 
S I T triangulum fphajricum A B C . Dico quodcunque latus femicir

culo effc m¡nusJ?roduais enim arcubus B A, B C , doñee conueniant in D,vl 
trá-



B 

O -

tra A, 8? C,erunt arcus B A DSB C Djfemicirculii cum círculi miximi fe mu- n.i.the«4í 
tuo bifariam fecent.Quare tam arcus B A, 
B C , femicirculo minor eft. Eodem modo, 
p-roduéiis arcubus A B, A CjCÍlendemus ar 
cun. A C , femicirculo eíTe minorem . Con-
uenient autem arcus B A, B C,produdi v l -
tra puníla A, & Cjpropterea quód fphae-
ricos ángulos faciuntcú arcu A C,funtq; 
omnes tres arcus portiones circulorum ma 
Ximorum , qui fe mutuo fecant in punftis 
A , B , C , non autem tangunt. Hinc enira 
lít ,vt vterque arcus B AjB C , produftus arcum A CjproduQium fecet in pun
á i s A, C , vt ex defin.conftatjac proinde ¡nter fe coeant vltra puníta Aj C.Ia^. 
omniergo triangulo fphaericOj&c.Quoderat deraonftrandum. 

T H E O R . i . P R O P O S . 3. 
I N omni triangulo Cphxúco, dúo latera reli-

quo funt maioraíquomodocunqueaílumpta. 
S I T triangulum fphserlcum A B C.Dico dúo quaelibet latera^t AB,AC» 

maiora efle latere B G . Si eniru triangulum eft squilaterum , manifeftum eft 
dúo íimul dupla eíle reliqui, atque adeo maiora.Quod íi alterum latera A B9 
A C , cequalc fít lateri B C,vel maius, 
vel etiá vtrumq; maius , perfpicuum 
quoquc tft,duo latera A B, A C ma
iora eíle rcliquo B C . Si vero vtrum-
que latus A Bj A C , aííiimptum late-
re tertio B C , minus ííí,demonftrabi-
mus,latera A B,A C,íimul maiora ef-
fe lacere B C , hac ratione. Perfíciatur 
circulus arcus tertij B C . Deinde ex 
polo B , nampe ex altero extremo ma 
ioris lateris B C,ad interuallú vtriuf-
uis arcuum minorum., nimirum ad in
teruallú arcus B A, in fuperfície fphíe 
rae circulus defcribatur A D , fecans ar 
cum BC5qui maior ponitur arcuB A, 
in D,pun(áo inter B,& C . E t quoníam 
circulus B C , tranfít quoque per reliquum polum círculi A D íít alter po-
ius E , qui per femicirculü remotus erit á polo B-, ita vt femicirculus fit B C E . 
Cum ergo arcus B Csfemicirculo minor Í5t,ex¡ftet polus E,vltra punftum C : 
Eft autem punélum D , inter B , & C , vt diclum eft. Puntura igitur C , inter 
pundla D,E,cadef . Quarecum ex pumftoC, quod extra peripheriam circuli 
A D,eft,& praíter eiufdGin polum E,fignaturjducantur dúo arcus maximorum 
circulorum C B , C A , femicirculo minores(quód latera fint trianguli fphs- a.hoiiM. 
rici A B C . ) ad peripheriam A D,erit arcus C Djper polüm B, tranfiens, mí^ fchol. *»• 
ñor aren C A. Additis ergo squalibus arcubus DB» A Bj (funt autem aequas- j.Theod. 

les. 

fchot.to. t . 
Theod. 
t.huittSo 



SÜ.Thfead 

|.hutas. 

f^o T K t U y G V Z J i 
lcs,proptíreaquód reSiae eosfubtendentesaequales funt,per deñn. poIi.)er^ 
totus arcus B C , minor duobus arcubus A B , A C ; hoceft ^duo latera A B , 

A C , maiora erunt latere B C . Eodemquc modo quaelibet alia dúo latera re-
Jiquo maiora demonílrabuntur • In omni ergo triangulo, &c. Quod erat de* 
aoonílundum. 

T H E O R . 3. PROPOS. 4. 
I N omni triangulo fpkxrico, tria latera fimul 

minora fimt integro circulo máximo. 
S I T triangulum fphaíricum A B C.Dico tria latera fimul minora efle ín

tegro circulo máximo. Produftis cnim duobus arcubus quibuílibet B A, B C , 
4oncc<oeantinD,punao,(Coibunt autem neceíTario vltra A, C,quodc¡r-

culum máximum A C/ecent in pundis A , 
C . vel proptcrea quód vterque arcus B A , 
BC,femicirculo minor eft .) erunt dúo ar-
us B A D , B C D , femicirculi; proptc
rea quód circuli maximi fefe bifariam di-
uidunt.Quoniam veró in triágulo D A C , 
latera D A , D CjtnaíQraíune latere A Q f i 
addantur communes arcus A B , C B , hoc 
cñ , aggregatum ex arcubus A B ,C B, fient 

quoque arcus B A D , B C . D , maiores tribus arcubus A C , A B, B C Í hoc eft? 
tria latera A C , A B, B C , minora erunt duobus fcmicirculis B A D , B C D , 
hoc cft,integro circulo maximo.In omni ergo triangulo fphserico.&c. Quod 
detnonfírandum erat. 

T H E O R . 4. P R O P O S . 5. 
C V M arcus circuli maximi in fpĥ ra foper ar 

cumcirculi maximi confiftens ángulos facit»* auc 
dúos reía:os,aut duobus reáis asquales cfficiet. 

A R C V S circulimaximi A B,c5fiñens fuper arcum circuli maximi C D , 
faciat dúos ángulos fphasricos A B C , A B D. Si igitur circuíus arcus A B, per 

ij.i.Theo. polum circuli arcus C D3tranfít, fccabit oranino arcum C D , ad ángulos rc-
ftos ; atque idcirco anguli A B C , A B D , 
redi erunt.Si veró arcus A B, per polos ar
cus C D , non tranfít, faciet vnum quidem 
angulú obtuíumjalterü veró acutum. D i -
co igitur ipfos duobus eíTereílis sequales. 
Ducatur enim arcus circuli maximi E B,pcr 
jpunaum B , & polum arcus C D ; eruntquc 
dúo anguli E B C , E B D , redi . Qupniat» 
vero angulus reñus E B D,a»qualis eft duo

bus angulis D B A,A B E 5 appofíto communi ángulo refto E B C,erunt dúo 
re^i EBDjEBCjtribusangulií jD B h3h. B E , E B C^quales.Rurfus qufa an

gujas 

(f.l.Theo. 



A / 

S T B %AE R Jf C f f a 
gutus A BCyduobusángul is A B E , E BC^qualisefl^appofíto com-munian-
gulo^ABDjCruntduo anguii A B C , A B D /tribus anguíis D B A , A B E , 
E B C ,.ísquales. Sed eifdcra his tribus oftenfum fuic cííectíam squales dúos 
reftos E B D , E B C 5 quce autem eidcm siqualia s ínter fe funt a;qualia . D ú o 
igitur angulí A B C , A B D , céqualesfunt duobus redis E B DSE B C . Cuta 
ergo arcus circuli raaximi in fpha;ra,&c. Qupd erat oftendenduia* 

C O R O L L A R í V M . 
S E 0.3' I T V R ex h i s , dúos arcus duorum angi'loruni, quf 

d ü o b u s tecbis anguiis funs aíquaies, h o c e l t , qtú p.b arca circuli 
ntasisoi arcuialteriRs areiúl w&ximi iáf i f teate e í l i c iuntur , qua 
les fuá? duo anguli A B C ,A B D,femicirculam conl t i tusrcNam 
fiexpo!o B . c u c u l u s ra^ximus defcribatur C A D , e r u n t , e S 
«isfin. á. C A, A D, accus angulorura A B C , A B D, Perfpicuum 
autem eft,arcus C A> A D, fcmicireulum conficere;cum circuli 
maximi C B D» C A D , fs mutuo fecent bí íariatn i a C , D . 

T H E O R . 5. P R O P O S . 6 . 
SI dúo arcus chxulomm maximorü in fph^-

ra fe mutuo fecuerint, ángulos ad verticem ̂ qua-
lesintcr fe cfficient. 

S E C E N T fe dúo arcus A B , C D , circulorum maximcrum' ín fphaera 
in E , vtcunquc. Dico angulos,qiios faciunt ad verticem E,¡nter fe efle sequa-
lesiangulum videlicet A E D , ánguloBEC, 
&3ngulum A E C , ángulo B E D i Qupniam 
enira tam anguli A E D , D E Bjquám angu
i i D E B, B E C , duobus funt redis sequales, 
crunt iííi dúo his duobus asquales ; ablato 
ergo communi ángulo D E B , remancbit 
angulus A E D5anguloB EC,squa l i s . E a -
demque ratíone confinnabinius,anguluin 
A E C , a n g u i o B E D a asquaiemeíTe.Siduo 
crgo arcus circuiorum maximoruma&c.Quod oúendendum erat. 

T H E O R . 6 , P R O P O S . 7. 
SI dúo triangula fpb^rica diiolarera duobus 

lateribus íeqoaiiahabeao^vtrumque vcnquei ha-
beantveró &angulum ángulo â quale fubsequa-
libus areubus contentu:Eí bafím bafi ^quaíem ha 
bebunrjeritque triangulú triangulo asquale, ac re-
liqui anguli rcliquis anguiis squales erunc, vterq; 
vmque>fub quibus xqualia latera íubrendun tur. 

&i.7heo<i; 

l.huius^ 



S I N T dud tdaagula fphaerici A B C , D E F , habentia duO latera A 
ACjduobus UteribusD EjDFjaequaliajVtrumqjvtnq^&anguIum A,an-

gulo D,3equalem. Dico & bafem B C^ba-» 
fíEF,aequalen) eílej&triangulum A B C , 
triangulo D E F , & rcliquos ángulos B , 
C , reliquis angulis E , F , vtrumq j vtriqj . 
Quoniam enim arcus A B , arcui D E , ae-
qualis ponitur, fitjVt fi altcr alteri intel-
ligatur fuperponj in íuperficie fphxrar, 
collocato pundo A, in punfto D , & pun 
ñ o B,in púnelo E}plana circulorum A B , 
D E , ílbi mutuocongruantj& proindear 
c u s A B , a r c u i D E , congrua t . Alias fe 

ji.i.Theod. mutuo fecarent bifariam circuli illorum arcuum in A,& B , atq-, adeo Temicir 
a.huíus. culi eflent A B, D E . quod eft abfurdum » Eft enim femicirculo vterq; mi-

ñ o r . Cum ergo angulus A , ángulo D , ponatur sequalis, congruet quoq; ar
cus AC»arcuiDFjpunftumq'jCj inpunñum F,cadet, obaequalitatemar
cuum A C , D F . Bafis igitur 6 C,bafi E FjCongruet quoqv: alias, fi fupra ca 
deretjaut infrajcuiufmodi eft arcus E G F , eflent arcus E F , E G F , v e Í B C , 

«.•.TheQd. mutuoíecantesin E , F , femicirculi jcum circuli maximi fe mutuofecent 
a-huiiií bifariam. quod eft abfurdum . Singuli enim femicirculo minores funt. Quo-

circabafis BCjbafi E F , asqualiserit, cum neutra alteramexcedat j& trian 
gulum A B C , , triangulo D E F; & anguli B, C , angulis E , F , vterq-, v trique» 
asquales crunt, ob eandem caufam . Quare fi dúo trangula fphserica j &c. 
QijpdQftendendum erat • 

T H E O R . 7. P R O P O S . 8. 
I S O S C E L 1 V M triangulorum íphxrico-

rum, quiad baílm funt, anguli incer fe funt anua
les : Et produdis seqaalibos aixubus, qui fub baíí 
funr, anguh ínter fe asquales efünt>, 

S I T triangulum fphaerícum Ifofceley A B C , cuius dúo latera A B, A C ^ 
aqualia fínt. Dico ángulos B , C,fupra baíim B C,£equales effe : Item fi pro-
«íucantur arcusa?quaíes A B, A C ,infra bafim BC,quantumlibet, ángulos 

a hoiaí» quoque B , C y fub baíí B C , seq,u ales:e(re. Quoniam enim arcus A B , femícir« 
culo minor eft, poterit in e o p r o d u ñ o accipi adhuc arcus minor íemicircu-

i huíus •'0' Sit igitur arcus A Djíémicirculo minor ;& ex arcu A E , quantamcunq; 
produíioabfcindatur arcus A F,squafis arcui A D 5 & per duopunfta B, F» 

>o.i.Thco. nec0,011 Per C> D , ducaaturduoarcusmaxfmorumcircuiorum B F , C D » 
Quia ergo dúo latera A B , A F ,trianguli A B F , Equalia funt duobus late» 

. ribus A C , A Djtrianguli A C D , vtrumque vtrique j continentq; angulum 
>huius. communem A; erit bafis B F,bafl C D , squalis , & anguli A B Fs& F , angu

lis A C D » Ruífus, quoniam arcus A D j A F , asquales funt j fi deman-
tuc 



$ T H iAE K l C oí* 
t u n q u a r e s A B , A C , e r u n t & B D , CF,«quaIe8» 0 ¿ a r e d u o r a t e r t D B , 
D C , trianguli DBC,sequaJia funtduobus 
lateribus F"G,F B,tr¡angui¡ F C B : quas cum 
contineant ángulos aequales D , F , vt oflen-
dimus, erunt & angüli D B C , D C B, angu« 
lis F C B, F B C , aequales. Q ¿ ó d íí ex angu-
l isA B F , A C D , quos oftendimus aequale» 
cfle, auferantur anguJi F B C , D G B , quos 
etiam aequales efle demonftrauimus, rema-
nebunt anguli A B C , A C B , fupra baíím 
B C , «quaies: Oftenfum eft autem & angu» 
Jos D B C , F C B , infraeandem baíím B C , 
efle aequales. Igitur & anguli fupra baíim ín
ter fe,& anguli infra eandem ¡nter fe aequales funt. Quam ob rcm Ifofccliuia 
trianguiormnfphaer¡corum,&c, Quod dcmonftrandum crat» 

C O R O L L A R I V M. 
H 1 N G manifeftum cft, omne triangulum fphsncuin xquilatetam« eíTc ^tto^ueft» 

^uiangulum. 

T H E O R . 8. P R O P O S . 9. 
SI trianguli fphxrici dúo anguli aequales inrcr 

fe fucrint: Et íub asqualibus angulis fubcenfa lace
ra jequalia inter fe erunt_». 

I N triangulo A B C , fint dúo anguli B , C , fupra latus B C» aequales. O l 
eo latera quoquc A B, A illis fubtenfaefle aequalia» Sieaim non funt 
qualia, fit, íi ficri potcft A B, maius. Bt quo-
niam arcus A C j minor eft femicirculo, abfcin-
datur ex arcu maiore A B , afcus B D,arcui nü-
nori A G , squalisj & per punda G , D , arcus cíf 
culi maximiducaturG D . Quoniamcrgo dúo 
latera A G , G B, trianguli A G B , aequalia funt 
duobus lateribus D B, B G , trianguli D B G » 
continentq; ángulositequales A G B , D B G j 
crunt triangula A G B, D B G , sequaliaj totum 
& pars. Quod ficri non potett. Non ergo iná6« 
qualia funt latera A B,A G,fed aequalia.Si trian 
guli igitur fphaerici dúo anguli, &c. Qupd erat 
©ftendendum» 

l.Í5lt!US» 
1, huí a 
«o.i.Thee* 

7.hiuar« 

C O R O L L A R I V M . 
im, effe qiio< 

Y y 1 P R O -

8E Q V I T VR. hinc, omne triangulumffhjsricttm«quianguluin, eíTcqaoque aquí 
latctum. 



i . huias, 
i.huí us. 
»o.i.Theo. 

f .huí Uf. 

^.huiet. 

B L . z . P R O P OS. lo. 
A D datum arcum eírcdü niaximi in íphxr¿¡ 

datum^ in eo punílnni, dato ángulo íph¿enco x* 

S I T datu«arcus májdmi círéuíi in fphífera- Á B , datumq; ?n eo punSuni 
O , oporteatq; dato ang'y lo fpbxfico D , ad punciiim C , ?iáua?cra árioulúoi 
fphxrícura conftinjerc. Prpduciis srcubus D E , D F^angulum D ,conSncn-
íibus quantumlibet 3 fuiáasur ^liadraas D G ; atqs per G 5 & pbíynj cifculj 

- D E , arcus clrculima» 
s imiducátur QH3Té* 
cans arcum D F , ín í í , 
Erit igitur anguíusG^ 
xcñüs. Deinde íumpto 
quoquc quadreníeCÍ, 
ducatur per í,& poium 
círculi A B , arcus na* 
ximi circuli I K . Er i t 
igitur & angulus I j r e -
áus . PoftremOjqtiia ar
cus G H , femictVcuio 
minor eft, abícindatur 

ei arcus I K , aequslis, ducaturqueper K , arcus circuh maximí C K . D i c a 
angulum C ,a:quaicme0e á n g u l o D . Cum enimlatera D G , G H , aeqüalia 
íint lateribus C I , I K , contineantque ángulos éffqualesjVt pote rídosjnequa-
les erunt anguíi C . Ád daíum ergo arcum ciítculluiasimi^ca^ Quod fa« 
ciendúaí erat. 

T H E O R . 9. P R O P O S . n * 
O M NIS trianguli fph^rici maioi* anguíus 

maiori lateri fubtenditur.Ee malos latos maioxcm 
angulum fübtendií^. 

I N triangulo fphaerico A B C , fít angulas A C B. ángulo A , inaíor.DicO 
ktus A B, maius eíle iatere B C . Quonium snguiasf 
A C B,m3iorponitur ángulo A, B i t angulasÁCD¿ 
ángulo A^qualis/ecetquearcusG D , arcum A 3a 
in D . Qupniam igitur in triangulo A B Ó s a n g u i i 
A,& A C D.sequales funtj eruot& latera A D } C " D , 
a^'ualiá,Addito crgo coinmum" arcu D B,erunt ar« 
cus B D j DC,aquales areui A B : Sed arcusB D , 
D C , fímui rasiones funtarcu B C . Igitur & arcus 
A B3cadé arcu B C^maior erit .Quodcíl propofitú^ 

S E P 



S E D !am In triangulo fphaerico A B C , latus A B , tnaf«s Gt latere B C 
¡Dico angulum C,tna¡oretn eíTe ángulo A, S i enim angu lus C , tnaíor non eñ: 
ángulo-A, erit vel ei acqualis, vei minor. Si eft «qu&liíjCfunt latera. ÁB3C % Í ^ W P ^ 
aequaiia.Quodeft abfurdum,cum A B,ponatur ma-
ius>quá5í- ¿ B: Si vero minor eft angulus C , ángu 
lo A', erit latusB C , latere A Bs roaíus, vt iá often-
fum eft. Quod etíaro abfurdum eft. ponitur enin» 
A B , rDaius5quám B C . C u m crgo angulus C jSqua-
Jis non S t , ñequetn inór ángulo A ^ r i t vilque ma-
ior .Quod eft propofítum . Oranis ergo triangulj 
f^hericTmaior angulaSj&c.Ciupd crat ofíendendu. 

T H E O R . 10. PP^OPOS. i i . 
SI dúo' üiangula fph^rica dúo latera duobus 
ribus jE.a-nalia habuermt j viiumque .vtnque, 

ángulum vero ángulo maiorem fub íeqoalibus ar-
cubos conteomm : E : bafim bafi imiorero habe« 
bunc.Qmxi fi bafim baíi maiorem habuerint: Et 
anguiamfob ^qualibusarcubus coptentumán* 
gu! o m ai o r e m háb e b u n t>. 

S í N T dúo latera A B , A C , trianguíi A B C , aequalja duobus la ter l -
busD E j D F ^ r i a n g u l l D EF^redangu lusED F sinaior fít ángulo A. Dico 
bafim E F , maiorem quoque eííebaíi B C . Siot enim primara triangula haeí 
fphErica Ifcfcelia , & es D , polo per punfta 
É , F 5arcuscirculi deferibatur in fuperfície 
fpbajraí E G F , qui circulus, fí max imus íue -
}-itjidem erit omninOjqui E F:aliaSjCum rna-
Xúm circuli fe bifariam feccntsCÍTet E F , f e -
snicirculus. quod cíl abfurdum , cum fít fe-
micírculo mfnor.Tunc antera circulus arcus 
E G F 5 maxímus e r i t , cura arcus D E , D F , 
quadrantes fuerintj quód maximus circulus 
quadrante abfíit á fuo polo.Sit ergo iam ar
cus E G F , maximi circuJi,&idem, qui E F , 
£atque angulus F D G , ángulo A , asqualis. 
E r i t a r cusDGja rcu iDE,a rquead^o & arcui A B^qualis:proptereaquod a8" 
r c S ñ fubtendentes D E , D G , ex defin. poli,aequales funt, Quia igitur latera 
A B , A C , squalia funt lateribusD G , D F , angulosque continent^qualesj 
aqua íese run t b a f e s B C , G F . Cum ergo arcus E F , maior fítarcuGF 5 ma- ^uius, 
ior quoque erit arcus E F ,3rcu B C . Quod eft propofí tum, 

Ó.V O D íi circulus ex polo D , per purála E,F,defcriptus noo fuerit ma-
ximus3 

B 

sa.J.Theo» 

Corotl, i<f, 
a.Theod» 

hum*. 
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7.huíus, 
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t.huíus. 
fchol. »8. 

3 i.hui us» 

JO.flUÍUS, 
38. tettij. 

•Behol. 21. 
•i.Thced. 

T K I X G r L U 
x:.mus,4tqueadeó ídem non íít , qui E Fj fed velcadatinfra arCum E F ,{ íue 
fupra , ( nihileaim intereft , quocunque cadat. ) fíat nihilorainus angulus 
F D H , ángulo A , aequaüs: eritque rurfus arcus D H , arcui D E , hoc dt , ar-
cui A B , aequalis; eo q u ó d reftse íubtendentes D E , D H , aequales fint, ex de-
fin, poli . Dudo «gitur per punda F , H , arcu circuli maximi F Hj cum latera 
A B , A C , lateribus D H , D F , aequalia íint,angulosquc contineant aequales; 
crunt&bafes B C , H F ,aequales, Qupniim verócirculusmaximus D F , per 
D , polum circuli E H F , tranfiens eum bifariamfecatjerit arcus E H F, femi-
circulo minor;(quia arcus á pundoF, per E,vfque adillud pundum,in quo, 
íí protracíus eífet vltra E ,fecaretur ab arcu F D , ad partes D , produdo, cft 
feoiicirculus : quandoquidem circulus arcus E H F, bifariatn fecatur a circuí» 
arcus F D , vt didum eft.)atque adeo reda F E , maior, q u á m reda F H,in eo-
dem circulo: quia illa propinquior eft centro circuli E H F , hoc eft, diáme
tro, q u á m hice. Cum ergocirculi arcuura E F , H F,max¡mi íínt,¡deoc¡; xqua-
iesj fít autem vterque arcus E F , H F , femicirculo minorj erit arcus E F,ma-. 
ior arcu H F: Oftenfus autem eft arcus H F , a:qualis arcui B C . Maior ¡gitur 
«rit quoque arcus E F , arcu B C . Qupd eft propofitum. 

S I N T deinde triangula propofitanon Ifofcelia , fed latus A B, maiut 
fít latere A C , ac proinde & latus D E , maius latere D F . Produdo ergo arcú 
D F , ad partes F , abfcifloque arcu D G , ccquali ipfi D E , quiminor eft fe

micirculo, defcribatur ex polo D,per pun 
da E , G , arcus circuli E H G , ííuc maxi-

J^ú. 1> ximuí isfit)fiue non maxiraus. Fiat rur-

/

A fus angulus F D H , ángulo A,asqual¡si 

\ / i \ eritque arcus D H , arcui D E , hoc eft, ar-
\ / / \ cuiABsxqual¡s- , cóquódrcdaefubtenfae 
\ f \ \ D H , DE,aequalesfint5exdefín. poli.Du-

/ J ^ - / \"p doigitur per punda H , F , arcu circuli 
^ L U - ^ ^ J maximi H F , erit,vt prius, arcus B C , ar-

>̂ x ^ S ^ — - ^ ' Q cuiHF,3Equal¡s.Qupniam vero circulus 
0 H maximusDG, per D,poIum circuli E G , 

ducitur, eftque pundum F ,¡ntraperiphe-
riam circuli E G , (nempe intef círcuiura,& polum D.) & praeter eius poiumj 
erit arcus F E , maior arcu F H , cum ille propinquior íít arcui F D , per po
lum D, tranreunti,& vterque arcus F E , F H , femicirculo fit minorrpropte-
rea quód non fe intcrfecant, niíí in pundo F r Oftenfus eft autem arcus H F , 
arcui B C , Gequaiis. Maior ergo erit quoque arcus E F , arcu B C . Quodeft 
propoíítum,. „ " _ _ 

S E D ¡am baíís E F , maior íít balí B C . 
D ¡ c o & angulum D ,maiorem efle ángulo 
A . Si enim angulus D,maior non eft ángu
lo A, erit vel cequalisjvel minor. Si aequalís 
dicatur efle, erit arcus EF,3equalis arcui 
BC.quod eft sbfurdum.Ponitur enim arcus 
E F , maior arcu B C . Si vero minor dicatur 
efle angulus D , ángulo A, erit, vt iam often 
fum eft, arcus B C , maior arcu E F . quod 
Ctiam abfurdum eft 3 cum E F , maior pona-

tur, 



tur, quam B C. Cum ergo angulas D , ñeque squalis íit ángulo A, ñeque tn i i 
ñor, erit vtique maior. Qupd eft propoíítum . Itaque fi dúo triangula fphac-
riea3&c. Quoddeinonñrandum erat. 

T H E O R . I I . P R O P O S . 13. 
D V O femicirculi maximorum circulorum 

fe mutuo fccantes continent dúos ángulos ínter 
fe ¿equales. 

D V O femicirculi maximorum circulorum A B C , A D C , fe mutuo fe-
cent m A, C . Dico ángulos A,& C , aequa-
lescffe. Diuifocnim femicirculo A B C , in 
B , bifariam, vt A B , B C , quadrantes fint» 
ducaturperB,&polumcirculi A B C , ar-
cus circuli maximi B D , fecans arcü A D C , 
in D ; eritqi angulus B , ex vtraque partet 
reftus.Quia igitur dúo latera A B , B D , 
duobus lateribus C B , B D , a-qualia Tunt, 
cótinentq; ángulos aequales, vtpote reftosj 
crunt & anguli A,& C,squales.Quare dúo 
femicirculi maximorum circulorunij&c, Quoddemonflrandum erat. 

10,1. Theo. 

i j . i .Theo, 

j.huius» 

T H E O R . 12. P R O P O S . 14. 
C V I V S C V N Q V E trianguli fphxrici vno 

late re pro(Ju£lo,íi reliqua latera fimul ̂ qualia fine 
femicirculo, erit angulus externus aequalis ángu
lo interno oppofito fupra arcum produólum: Si 
vero minora íint femicirculo, erit angulus exter-
ñus codem interno oppofito maior: fidenique 
maiora íint femicirculo , idem angulus externas 
diólo ángulo interno oppofito minor erit. 

I N triangulofphaericoABC,producá-
tur latuí B C , ad D , & fínt primum reliqua 
dúo latera A B^C^Íimul femicirculo aequa-
lia. Dico angulum externum ACD,aequaiem 
eíTe interno oppofito B, fupra arcum produ-
dum B C?&c. Coeat enim arcus B A,produ-
ñuscum arcu B C , p r o d u j o in D ; eritque 
B ADjferaicirculus . Q u i a vero arcus B A j _ n i Thca. 

í 



i .huías . 
3 3.huí US, 

u.huíut. 

A C , s q u a t é o d n u ñ t u r fcmícírculo BADidempto communl a r c u B A,crunt: 
relíqui arcús A C , A. D,squales. Qaare & angukis A C D , ángulo .D3 csqua* 
lis erit. C u m í p i t u r s n g u ü B , & D , í t n t q u o q u e oequaieSjSEqvialis quoque ed t 
aDíjuIus A C l S , ángulo B , quod d i p iopoí í tum. « . „ . 

S I N T deinde dúo latera A B , A C , m i -
nova fem¡ci¿cuIo B A D . Demptc ergo com 

A. muniarcu Á B 3entrcliqisus A C j r e i i q u o 
A D , minor j a cp rop t e r eaangu íus A C D , 
fr.fiior ángulo D , h o c e f t , á n g u l o B , qui an -
guio Dsaiqaalis eft. Q ü p d eft propofituin. 

S I N T poftrcmo latera A B , A C ,ma« 
Q^****^**»*^ ¡ota fcmicircuio B A D . Dcmpto igitur có-* 

muñí arcu A B-, erit- reliqu.us A C 5 reliquo 
A D , maior 1 ac proptereaangulus Ds maior erit ángulo A C D . Cura ergo 
ángu loDj í equa i ' sC tanHulus 'B jen tquoqueangu lusB ,ma io r ángulo A C D , 
hoc eft,anguliís A C D , ángulo B , minor 'erit. Cuiuícunquc ergo í r i angu i i , 
&c . QupderafcofteKdeaduiB. 

T H E O P v . 13. P R O P O S . 15. 
S I ci i iufcaaaiiecriai i^uii fpharrici vno ¡atere 

p rod i i áo3ac te rnus angiilus ^quaiis í a e n n n í e r n o 
oppofito í o p r a a r c u m prododoiTi5eruncdao reli-
qua Lacera fimol^qualiaiemicircuio : Si vero án 
gulos externas maior faene interno c o d c m $ d c op-
poí i tOj eronEdao r eüqua latera feniicirculo m i 
nora : Sidenic^ extemos angulas interno o p p o í l -
t o difto minor faene s erant d ú o latera reliqua fe-
mic i redo maiorsu. 

P O S I T O eodem triangulo fphaerico, & c o n ñ r u ^ i o n e figura cadera ; 
Sit primum anguius A C D^extcrnusaiqua-

A l is interno oppoí i to B . D ice latera A B , 
A C/emicircuio efle ^qualia,&c.Curn enita 
anguius E , ángulo D , sequalis íiüj erit quo-
que anguius A C D , ángulo D j aequalis; 
ideoqi& arcus A C , A D , ssqualss erunt. 

Co ^ ^ • • • - - ' ^ " ^ Addito ergo communl arcu A B , erunt d ú o 
arcus A B , A C , fcmicircuio B A D , aqua-

l e s . Quod eíl propofitum. , ^ 
S I T deinde anguius A C D , maior ángulo B , hoc efi} á n g u l o . D , q u i a n , 

n.huias. ^ulo B , squalis eftj eritq-, arcus A I>3 maior arcu A C . Additc ergo Q0™™^ 



k l árcu A B , erunt dúo arcus A B , A C , minores femícírculo B A D . Quoí 
eñpropofitum. 

S I T poftremó angulas A C D , roinor angu?o B, hoc eft , ángulo D , qul ÍJ. 
ángulo B^qualiseftierit^ue arcus A C,maiorarcu A D. Additoergo cotn- n 
muniarcu A B,eruntduo arcus A BjACjUiaioresferaicirculo B A D. Qiiod 
cfl propofítum. Si igiturcuiuícunque triAnguIiáphaericij&c.Qupd eratdeí» 
IQonílranduo). 

T H E O F v . 14. P R O F . 16. 

SI cuiufeunque triangulifphaerici dúo latera 
fimulíequalíafiot fcmicirculo, cruntduo angu-
li íupra bafim duobus rc¿tis seqüales: Si vero mi
nora fintfemicirculo, erunt duobusrcdis mino* 
res:Si denique fcmicirculo íint maiora,erunt duo
bus rcélis maiores. 

1 N triangulo íphatríGO A B C j fínt prímum dúo íatera A B , A C , femi* 
circulo aequalia. Dico dúos ángulos B j C ,eflc3equales duobus re^is ,&c. 
Produfto enim arcu B C , ad D,erit angulus A C D , ángulo B , xquahs.Cum i4.i,u/aj 
crgo dúo anguli ad C , duobus fint reftis aequales; erút 
quoque dúo anguli B, & A C B,aequales duobus redis. 

S í N T deinde latera A B , A C , femicirculo mi
nora. Cum crgo dúo anguli ad C , fint duobus redis 
aequales; & angulus B,minor íit ángulo A C D j erunt 
anguli B,& A C B, duobus redis minores. 

S I N T tándem latera A B, A C , femicirculo ma-
iora. Quoniam igitur dúo anguli C ,funt duobus re
dis aequales ,eftque angulus B , maior ángulo A C B ; 
erunt anguli B, & A G B , maiores duobus redis.Si igitur Cuiufeunque trian 
gulifph'sdcij&c.Quod erat oílendendum, 

T H E O I L 15. P R O F . 17. 
SI cuiufeanque trianguli fphsedci dúo anguli 

fupravnum latus duobus rcdlis aequales fu crine, 
crunc reliqua dúo latera femicirculo sequalia : Si 
vero duobus reólisíuerint minoreSjerunt nnnoiá 
fcmicirculo : Si denique maiores exdterint duo
bus rcclis^erunt femicirculo maiorâ * 

Z z £0. 

5 builU* 
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J - o T R I N G F t a . 
P O S I T O eodem triangulo fphasríco , & conftruíliMe: figur» e»cíém¿ 

Sint primum dúo anguli B , C , duobus reftis aequales fupra Utus B C . Dico 
reliqua dúo latera. A B, A C , femicirculo xqualia eíTe , &c. Cum enim &. an

guli dúo ad C ,j£quales fínt duobus reftis i dempt» 
communiángulo A C B , renunebit atigulus A G D». 
anguloB,aíqualis .C^uare femicirculo ajqualesfunt 
a r c u s A B j A C 

S X N T deinde anguli B, A C B,duobus reftis mi
nores . Cum ergo duo anguli ad C , fíat duobus reftiSi 
aqujles; dempto communi ángulo A C B j remane-
bit angulas A CDjpiaior ángulo B. Arcus ergo A B , . 
A C , femicirculo lunt minores. 

S I N T denique anguli B , A C B , duobus te^is maiores. Gum ergo dúo 
anguli adG, fint aequales duobus rectis; írdematur cornmuni«; angulus ACBS. 
eriti-eiiqausAC;rí;,reliquo Bjminor ^atqueadeo arcus A B , A ~ C , femicir
culo maiores. Q ¿ o circa fícuiufeunque trianguii^haericij.&c.Qupd oftea« 
4.endmn«ra.t, 

T H E O R . 1 6 . P R O F . 1 ^ 
S I dúo triangula íphxrica habeaiu rrá latera 

tribus latedbus acquaUajfinguIa íingulis: habebüc 
& tres ángulos tribus angulis xquales j íingulos. 
fi n gu lis, fu b q u i b 11 s se q u ali a late ra fu b te n d ü n t u r. 

S I N T dúo triangula fptaefica A B C , D E F ^habentía-tria latera A B , , 
A G , B C , tribus lateribus D E , D E , E F , fíngula fínguliSjséqualia.. Dico & 
ángulos t res A , B j C , tribus angulisD, E , F , fíngulos í íncul is , < ÍTL- xqu^lef^ 

íub quibus aequalia fubtendu o tur late r a . Si; 
enim angulus A, ( vt ab hoc ángulo incipia-
rr.v . ) non eft aequalis ángulo D , erit vel ma-
ior eo,vel minor.Si maior5cri.t bafís B C , ma-
ior queque bafi EF.Quod eftabfurdú. nonun1; 
tur enim latera B C , E F,«quaIia.Sí vero mi-
nor eft angulusA , ángulo D , erit bafís F F , 
maiorbafi B G . Quod rurfura eft abfurdum,. 
cum squales ponantur.Gum ergo angulus A^ 

ñeque maio^fí^neque minor ángulo D, erit vtique illi sequalis. Igiturí!.' re-' 
liqui anguli B^e^angulis reliqüis E , F, aequales erunt , nempe B,ipfi E , & C ^ 
ipíi E . Si dúo ergo triangula.fyhsricaj & c. Quod erat oftendendunu 

T H E O R . 17. P R O POS. 19. 
S I düo triangula íptiíetica liabeatit tres angu-
tribus anguúsjiingulos finguli&}^qualcs:habe-
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bunt&tria latera tribus lateribus a^qualia, fingu-
laíingLilis,qu¿e xquzks ángulos fubcendunt. 

H A B E A N T dúo triangula fph^ríca A B C , D E F , tres ái^uTos A . 
Í V » ^ angu,is D » £ > F > imbuios fíngulis , aequales. Dico & tria latera 
A B, A C j B C , tribus lateribus D E , D F , E F , efTe «qualii^fíneula fíngtilik 
quae ángulos aequales fubtendunt.Si enitn la
tera BCjEF, (v t ab his lateribus exordiamur.) 
non funt Gequalia,íít BCjf i fieri pGteft}maius; 
&abfcindaturarcus B G 9 arcui E F jasqua-
lis. Autergoarcus BA,a2qualis eftarcui É D , 
autmaior, autminor .Qupdcunquehorüdi -
catur^fequetur abfurdú ex eo , quód i n s q u a -
liadicuntur effe latera B C , E F , nempe B C , 
inaius,quám E F . Sit enim primum arcus BA, 
arcui £ D , aequalis 5 ducaturque per punfta 
A , G , arcus maximi cireuli A G, Igitur cum latera B A , B G}sequaliá íínt la-
teribus £ D j E F,angulosque contineác aequales B,E,ex hypothefijerunt añ* 
guli B A G,& D,íequales:£ft autem angulus D,pofirus aequalis ángulo B A C . 7 ^ i a s . 
Angulus igitur B A G ,aequalis crit queque ángulo B A C , pars toti . Quod 
«í l abfurdum. 

S I T deinde arcus B A, rraior arcu E D , & abfeindatur arcus B I , «qua- I"h,,iaí' 
lis ipíí E D-, ac per punQa G , ! , arcus cireuli maxiini ducatur G í , conueniens "^«Theo. 
cum arcu C A,protra£i:o in H . Qupniam igitur latera B 1, B G , azqualia funt 
lateribus ED,EF,angu]osquecontinent2equale$ B ,Ejerunt anguli B I G , 7«,IUÍUÍ. 
B G I j a n g u l i s D j F , hoceft, anguIisB A^C, B C A,«qualec;quodh¡sduobus 
aequales fíntpoíitiD , & F ;futu autem anguli B I G , B A C ,angulh H I A , ¿-huiut. 
H A K , ad verticem aequales.Aequales ergo funt & anguli H A K , H I A.Igi-
tur cura & angulus B GH,externus xqualis íít interno B C H ,&externus 
H A K , interno H I K , vt oftendimusrerunt tara arcus A H , H l,quam arciis ij.Auius. 
C H , H G , femicirculo aequales 5 atque adeo arcus A H , H I , arcubus C H , 
H G , aequales erunt, pars toti.Quod eft abfurdum . 

S I T tandero arcus B A, minor arcu E D,producaturque vltra A,& ex eo 
abfeindatur arcus B K , squalis arcui E Dj atque per punQa G , K , arcus cir- i.huíus. 
culi maximi ducatur G K , fecans arcum A Cjin L.Quoniam ergo latera B K , io.>. Theo. 
B G , lateribus E D , E F ^a-qualia funt, angulofque continent squales B,, E j 
erunt & anguli B K G , B G K , angulis D , F , hoc eft, angulis B A C , B G A, 7.hmas, 
(quód his duobus aequales finí poíiíi anguli D, F . ) aequales. Itaquc cum Si 
angulus B A L,externus aequalis íít interno B K L , & externus B G L,inter-
no B C L , vt oftendimus, erunt tam arcus A L , L K , quám arcus C L , L G , ij.hums. 
femicirculoxquales ;ac prcindeduo arcás'A C , G K , integro circulo cequa-
les erunt. Quod eft abfurdum, cum vterque arcus A C , G K , femicirculo íít iJiuius, 
minor. Non ergo inasqualia funt latera B C j E F,fcd asqualfa.Eodemque mo
do oftendemus, latera A C , D F,nec non A B, D E , a-qualiaetih. Tria ergo 
latera trianguli A B C , tribus lateribus trianguli D E F,3£qualia funt.Quarc 
i dúo triangula fphí2rica,8¿c.Q>uod oñendendum crat. 

THEOR. 



i .huíiu. 
aa.i.Theo. 

T H E O R . 18. P R O P O S . 10. 
S I dúo triangula fphaeríca dúos ángulos dúo-

bus angulis asquales habuerint,vcrumque vtrique, 
vnumque latus vni lateri aequalê quod xquaiibus 
adiacet angulis: Et reliqua latera reliquis lateribus 
jequalia^vcrumque vtrique, & reliquum angulum 
reliquo ángulo aequalem habebunt. 

D V O triangula fphaerica A B C5D E Fjhabeant dúos ángulos B, C,du&* 
bus angulis E , F , aequales vtrumque vtrique, & latus B Clater i E FjXquale, 
<juod «qualibus angulis adiacet.Dico & reliqua latera A B, A C , reliquis la 

teribus D E , D Fjxqualiaeflc^vtrumqj vtri-
que,& reliquum angulum A,reliquo ángulo 
D . Si enim latera A B , D E , (vt ab his exor-
diamur.)non funt aequalia, fit A B, maiuss& 
abfeindatur arcus B G , arcui D E,aequalis3 
& per punfta C,G,arcus circuli maximi du-
catur C G . Quoniamjgitur latera G B , B C , 
sequalia funt lateribus D E , E F3angulosque 
comprehendunt aequales B, Ejex hypotheííj-. 
erunt & anguli B C G , & F , aequales : Sed F , 

gequalis ponitur ipíí B C A . Igitur & angulus B C G , eidem B C A , «qualis 
et it,pars toti.Qu.od eft abfurdum.Non ergo inaequalia funt latera A B, D E , 
fed aequalia.Quare cum latera A B , B C , latenbas D E , E Fjaequalia fint5an-
gulosáue comprehendant aquales B , Ej erunt & latera & C, D F , aqual ia^ 
anguli A, D , aequales. Quapropter íi dúo triangula fphasriqa dúos angulos3 
^íc.Quod oílendendum crat, 

T H E O R . 19. P R O P O S . t u 
SI fuerinc dúo triangula fphasricareaangula, 

habuerintque dúos alios ángulos asquales, 6cnon 
reólos, nec non dúo latera xqualia3 quac fub redis 
angulis íubtenduntur: Erunt & d úo reliqua latera 
duobus lateribus aequalia,vrmmque vtrique,6¿ re-
liquus angulus reliquo ángulo arqualis erit. 

S I N T induObustriangulisfphxricis A B C , D E F , a n g u ] i B , E , r e a í , 
& dúo anguli C , F, 9equalesa& non re î̂ nec non latera A C , D F , re^os an-



i.httiül • 

to.i.The©. 

^.huius. 
y.huias. 

10. i.The o. 

IJ ,i,TheO( 

fulosfubten(!entia,«qualia. Dico &reliqua latera A BjBC, reli^uislateri-
us D E , E F,3equalia effe , vtrumque vtrique j Item & reliquos ángulos A, 

D , cfíe ¡aequales.Produdis enim arcabas A C,B C , abfcindatur arcas C H,ar -
cui F Dvhoc eft,arcu¡ C Aj & arcas C G , arcai F E , jequalisj & per punña G, 
Hjdcfcribatur arcas G H,inaxitni circuli.Et quo-
niá latera C H , C G , aequalia funt lateribus F D , 
F E , angulosquc continent íEquales G C H , & F; 
(Eíl enim ex hypothefí angülus Fjangulo A C B , 
Kqaalis}& A C B, ipfi G C H , ad verticem a?qua-
lis^erunt & bafcs G H , E Dj3equaless& anguli G , 
H , angulis E , D,aequalesj ac propterea, exilíen
te ángulo E,refto}erit & angulus Gjredus.Duca-
tur iara per C , & polum arcas B G j in vtramque 
partem arcas circuli maxirai I C K , íítque I , po-
Jus arcus B G . Et quia circuli arcaum B A , H Gj 
tranfeunt quoque per polos ciufdem arcus B G , 
©b ángulos reótos B , G j conucnient arcus B A, 
G H , protrafti cum areu C I , in polo I . Conue-
niat quoque arcus G H , ex altera parte cüm 
eodem arcu I C K , in K,punfto , quod alter polus erit arcus B G,cum vter-
que arcus 1C K , I G K , per alterum polum arcus B G , tranfeat.Erunt igitur 
tres arcus I B , I C , I G , sequales; propterea quód reftae íubtenfseillis inter fe 
azqualesfuntjex definitione polí:Similitcrque aequales erunt arcus K C , K G . 
Quoniamveró a n g u l i I C G , I G C s aequales funtsngulis K C G , K G C , 
cumomnesfint redli; quód I , polus fít arcus B G ^ illisque adiacet latus 
commune C G j erunt latera I C , I G , lateribus K C , K G 3 aequalia, vtrun-
que vtdquejac propterea cum I G , arcus arcui I B,aequalis íít oftenfus, erit 
& arcus K G,eidem arcui I B, aequalis.Et quoniam latera I C , C A, aequalia 
funt lateribus K C , C H , (faftus enim eft arcus^C H , arcui A C , jequalis.An
gulosquc ad vértice continent xqualcs^erun t bafes I A , K H j & angulil A C , 
K H C,aequales.Ablatis ergo arcubus sequalibus I A , K H , ex arcubussqua-
libus í B, K G , & angulis sequalibus I A C , K H C , ex binis ad A,& Hjquo-
rum bini duobus reñis aequales funf,remanebunt & arcus A B, H G,& angu
li B A C j G H C,3equales;oftenfus eft autem arcus H G,arcui D E,& angulus 
GHC,angu!o DjCqualis.Igitur & arcus A B,arcui D E,& angulus BA C,án
gulo D , aequalis erit.Quare cum latera A B, A C , aequalia fint lateribus D E , 
D F,angulosquecomple6íantur aequales j erunt & arcus B C , E F , aequales. 
Sunt ergo latera A B, B C , lateribus D E , E F,3equaliaj& angulus B A C,an-
gulo D,Óuamobrem,íi fuerintduo triangula fphcericareíiangu^&c.Quod 
demonñrandum erat. 

S C H O L I V M . 
D E B E N T autem latera aqualia fuh reSiis angulis fuhtendi. Klioqmn}fi dio! 

ángulos fuhtenderent,nihil certt colligipofíet.Sit enim triangulum fph<cricum quod* 
tunque A B C j hahens dúo latera A B , A Cyinaqualia interfe,fedfimulfemicircu* 
lo aqualia : produfto yero lattre C BJ<ÍÍ/ partes ^yducatur per A , & polum arcus zoii.Theo, 
C D, arcus A D , circuli maximi fecans C D, f » D j eritq; angulus D , reflus . Quo* js.i.Theo, 
p i m •gitur arcus A B , A Cffemicirt;»lo¡unt ^»aUs) eritangulm A B D,angulo i4.hujiw, 

C , aqua* 

Coroll. 10. 
i . Theod, 
28. Kttijí 

lo.huius. 

é.huius. 
7.huiu8. 

5. huius. 

7.huiusa 



Error Kico 
;laí Copec* 
Jiici. 

J74 T K 1 \ A N G V L 
C , aqualu. Itaqs duo triangula A D B , A D C^anguhm reftttm "D ĥahent eommmi 
nem,0' dms ángulos A B D, C , ¿( ¡miesto> nonreflos: {alias latera A B, A C , 
*(l»al(a ejfsntjprofter ángulos z3 c , r e é l o s ^ ¿qmles - jnec non latas AV, equa* 

les ángulos non rettos fahteniens^commune : E f tamen 
•nec reliqtta latera A B , B D , reliquis lateribtts A C , 
C D , ¿qualia fantjytrurmque ytriqu>e,nec reltqum an 

gulas B A D, reliquo ángulo C A D , yt perfpicuum efi, 
Hoc autem tndeprouenit^quod latera <equalia non fuh» 
tendunt retios ángulos, fed lattts conmune x D , angus 
los ¡equales non retios fubtendit. 

QV' A M O B S . E M decipitur Nicolaut Copernicnt 
lib. i.Kemlutionum propof.6,triagulortifphancorum, 
>^ ^,c'/t-[Si bina triangula r e f t u m a n g u l u m j a c i a -

íuper a l ¡ u m ^ q u a l e n i h a b u e n n t } a l t e r u m a l t € r i , v n u m q ; l a t u s v n i l a t c n sequa-
le,quod alterutri ^qual iú a n g u l o r u m ( e t i á non redOjVt in demonftratione di 
.ci£)QpponiturjreJiqua quoque latera reliquis later ibusjal terü alteri j a c a n -
gulam angalo , re l iquú reliquo sequalera habebunt.J Oppofitum enim apparuip 
tn tnanguli, retiangulis A D B , A D C , /« quibns latm commune A D , opponitttr 
tnguhs aqualibus A B D, A c non retiis. 

Alias error Vnde yerumnonfemper efi,quod ídem Copernicus docet ibidempropof.^.ybi ait , 
í e m i c ? C0 i1" (Íuocuncl'' t r i á g u l o reftum angulum habente.alius infuper angulus fuerit 

• datus5cum quolibet latere,reliquus etiam angulus cum reliquis lateribus da* 
hituj.-]quamuis emm angulas retiut D , angulas A B Djttoí*Jintycam latiere A D , 
quod ángulo noto A B T>)non retio opponitur, 7%on tamen proptereatn cognnionem 
reliqui angula c r reliquorum laterum yeniemus, cum reliqua laterapofstnt efle yel 
A B , B Dj yel A C , C D , & reliquus angulus yelB AD 3 yel c A D, yt perfpicuum 
efi. Oportebtt ergo altquid aliadprxterea connare^antequam reliquas angulas cum 
rehqms lateribus coüigatur, y t m fcholh propof.tf.docebmus, 

T H E O R . 10. P R O POS. 12. 
SI fuerintduo triangulafphíerica, quae dúos 

ángulos habeant duobus angulis anuales, veram-
que vcriquc,vnumqi latus vni lateri xqualc,quod 
vni ̂ qualium angulorum fubtenditur, dúo vero 
latera fubtendécia reliquos ángulos asqualcs ?qua- < 
lia non fintíemicirculo/ed vel maiora,veI mino
ra : Erunt &c dúo rcliqua latera duobus reliquis la
teribus íequalia3vcrumque vtrique,& reliquus an
gulus Hiqao ángulo â qualis erit. 

H A B E A N T dúo triangula rpha;ríca A 5 C, D E F , dúos á n g u l o s B, 
Cjduo-



A n 

c E 

G , duotus angtilís 1 , F,aequales, vtrun3que v í i " ! " ^ ^ hter* A C B F fi b-
tenden na ángulos aequales B, E , inter fe squalia, relfqua vero latera A B , 
I>E,fubte.ndentia alios squales ángulos , non «euaJia fínt fcmicircuJo. 

.led vel maíora,velminora.Dico reiiqua latera 
C B,B A,reliquis lateribus F E , E DjCÍTe a:qua-
lia,vtrumque vtríqAjer& reliquos quoque an* 
guios A,.Diefle xquales. Si enim C B, & F E r 
non funt3equalia,fit CBjmaiuSj&abfcindatur 
C G , arcu^arcui F E , aequalis,&per A, G , ar
cas circuli maxiroiducatur AG.Qupniam igi- r j ^ — 
tur latera A C , C G , lateribus D FjF E,a:qua- & ^ 
lia funt, angulosquecontiocnt sequales C , Fj 
erunt & arcus A G , D E , & anguli A G C,& E^quales:Poíítus.eff autem an-
gulus E , ángulo B^qualis. Aequalis ígitur eft etiam angulus A G ángulo 

ac propterca-arcus A B, A Gj fémicirculo aequales erunt. Cum ergo arcuy 
A G3 arcui D E , oftenfus fít 3Equalis,erunt quoque arcus A B , D E , feraéír-
eulo «quafes: Ponuntur auteni.& non asquales femicirculo. QUod efrabfur* 
dum.Non ergo insquales funt arcus C B, F E / e d aqualcs. Quare cum late
ra A C , C B, hnt aequalia lateribus D F , F £ , angulosque sequales contineant 
G$ F ; erunt & arcus A B , D £ , & anguli B A Cv& D , sfequales. Siigitur fue- 7 ' ^ ^ -
fint dúo triangula íphaerica, &c. Quod'demonñrandum eiat. 

s e H O L I V M. 

f.huíQt* 

»o.i. Th««í 

D I X I M'V S , . dito Utera fwhtendentia reli^tíos angulas ¿ q u a l t s , n m dehert 
« 0 ¿qualia, femkircftia . Nam aliaspropofitio -pera non ejfet . Sit enim triangulum. 

fphtrtarm A R.C , yueJcttnq; habens dúo latera A B , A c y inaq¡*altainter fe3fid 
j ímui fmictrcu lo aqualia : Vrodufto autem latere B C 
Ttfque ad Di n a tamen,yt B D, femicirculo fitminor j * * 
catar per A, D^arctts cncuh maximi A T)*.Quomamigie 
t u r a r c u í A B, A C.femicirculo ¿quales funt^erhanou.~ 
lus A C Dy ángulo B3<equalü.ltaq}. IÍUO triangula AxDy 
A c VsduQi u>'gules D , dtcobus angulis c , Dyáquaa 
leshabent, y i i mnque-ptr-que , CP' l*tus AYircommuney 
^md aqualtbus anguín C^fubtendnuríO' tamen ne* 
que rel.qua latera A B , B Df.reliquif lateribus A C , C D , . . 
*qualta funt ^trumque a r i q u e , ñ e q u e reltquus angultuft A T i , reliqtw ¿ m u í * 
C A Ty^tperfptcuHm efiMoeautemUebcontmgit.qmd latera A i , . A C Jemtctr* 
eulo funt aqualia. J 

N I c O L A V S *rgoCcp*rnicwlih,i.Reuolutiommpropo^ trtor 
JpbtrtcorHm haÜuc,natur3cum docetyomne triangulmnfpher,cum,c»!m duo an<ruli « l á i Co-
yteunque daufuennt, cum aliquo latere¿atorumeff ic i angulcrun ^ latertm; Peim6Í< 
K^m,»triangulo A e D, Ucet dúo angult D , v A C D , notifint cum latere A D i . 
non tamen txhocperuentemus in n o t i t ü m reUqmrum laterum, & reliam anmlf. : 
mm rehqua latera e ^ p ^ i n t yel A . C , G D 3 yel A B , B D ^ C Oportehn ergo 
fraternaabqutd ahud confiare, antequam rebquHS anguín, , (»mrel iauU hietibm* 
« % » » f i a t i a y y t í n ^ h o U o p r 0 p e f , ^ J U e m m , . 3 



i .huías. 
*o.».Theo« 

7, bnias. 

5.huías. 
S.hulus. 

^ j,t.Theo. 

Í5.i.The8-
Coroll. «¿» 
i.Thcod. 

T K I U K G V I U 
T H E O R . i i . P R O P O S . 13. 

Si fuerint dúo triangula fpli^ric^quíe dúos an-
rrulos duobusangulishabeanc guales, vcmmquc 
vmqiie,duoqueClat€raduobus lateñbus arcare^ 
IiqnumangLiIumíEqualia}vtrumquevtnquc,8C 
in reliquo ángulo dido non fie polus reliqui lace-
ris:Eric & reliquum latus reliquo laten,& rehquus 
ang-ulus reliquo ángulo xqualis. 
% F , g u a l e s , vterque v t n g u e A atera A B ^ C ^ , ^ 

A, xquaha laterxbus D E , D F j . ^ ^ B CíE4F.¿ico & .eliqua latera B C , 
E F , aequalia eflcjae reliquos ángulos A , D . S i 

A ^ cnim arcus B C , E F , n o n íunta:quales,fit B C j 
inaior5abfcindaturque arcus CGjíequa lis ip i l 
F E , & per punfta A , G , arcus maximi c i rcu-
l i deferibatur A G . Quoníá igitur latera A C , 
C G53equalia süt lateribus D F , F E5angulosq5 
aequales continent C , F j erunt & arcus A G , 
D E , & anguli A G C , & E , xquales: Ponitur 
autem arcus D E,arcui A B,& angulus E,atv-

^« lo B squali^Teitur & arcus A G , arcui A B , & angulus A G C , ángulo B , 
g« io j3 ,xqu . im . .g i iu i i fintsequa esduobusreaiSjeruc 
«quaíis entiaeque adeo, cum A G G , A U ü , n n ^ 4 u f ' i 
& B A G B duobus redls aequales: Sunt autem B , & A G B,inter le a;quaies, 
^ t ^ i t a t e m t c u u r n A B ' , A G . Vterque igitut 
vterqle arcus A B , A G , per polutn arcus B C ' " 1 ^ ^ ^ ^ ; ^ 
cus B C ^ Quod eft abfurdum . Ponitur emm non eíTe . ^ o n .gitur mxquaies 
funt arcuste, E F , fed xquales i atque ideirco & anguli B A C , & D , xqua-
Jes erunt. 

S C H O L I V M . 
E ST antrn nettffiri* conditio illa, q.hd inreU1Uo angulapoh.s non ^ 

UterU^al fa enim ejfet propofitto J t m tko ángulo polus fo* 
retre l iamUteris . Sit enim triangulum fph^rtcutn A B C , 
Pty. in A , polus arcus B c & ex A , arcus circuli m** 
temí defiendat quicunc^ue A D , fecans B G , in D . t runt 
h i t u r anguh ^ B , C , D yom»<:s ret t i , atqueomnes tres 
arcus A B, A C , A D , qvadrantts . Itaqueduo t n a n g » -
la A n CjA D C , dúos ángulos B , C , duohus anguín A D C J 

C guales hihent, ytrumqne ytrique ¡ v dúo la* 
teta A B , A C , dmhus launhm A D , A C , c n c a a n g u » 

- - - - - les 



577 
hs B A C , D A C , éeqitalia^trumque rtr ique,*? tamen ñeque rel iqm latera B C , 
D Q, aqualia ínter Je funt , ñeque rehqui angult B A C , D A C , manifefiutn efi, 
Hoc autem ideo accidtt^ quhd A3pohi4 fítarcuum B C , D C . 

H I N C ferfpicuum queque efiy copernicu-hallucinari lih, \,KeuDlutionumpro* Error Nt-
fof. \ z . cum afferit iomnetriangulum fphxricum , cuius dúo anguli ytcunque dati co'ai. 9o" 
'fuerint, cum aliquo latere , datorum effici angulorum 3 laterum . Nam in trian» Pemicu 
¿» /o A B C , etiamfi dentur dúo angult B^ C , cum duabut laterihia A B, A C j ^ t r non 
eu-m rno tantum, r t ipfe T«/ t ) non tamen Jtatim reliquum latus^ C reliquus angu-
lus cognofccíur; cum reliquum latín ejjepofsit ~»el B C , yel D C , CT* reliquus angu-
lus reí B A C,ye l D A c^zyc.Altquid ergo alitidprtterea cofiei^necejje rfi,yt relia 
quia angulus^cum reliquis laterthu* cognofcatur3yt in fchclioprcpof.^^ofiedemus, 

T H E O R . 1 1 . PROPOS. 24. 
Sí íuerintduo triangulafphcerica, quxvnum 

angulum vni ángulo xqualcm habeanr,&duo la
tera duobus laceribus circaalium angulum â qua-
lía venina que verique, atq; vtruinque 1 el i quorum 
angulorum vel maiorem reólo, vel minorem: Erit 
& reliquum latus reliquo lateri ^quale, & reíiqui 
anguli reliquisangulis xquales, vierque vtriquo. 

I N duobrstriangulisrphasricisABC, D E F , í ínt angul iB,E, íequales , 
& dúo latera B C , C A,equalia duobus'lateribus E FjF D^vtrumque vtrique, 
circa ángulos C , F.& vtcrq; anguloru re l i -
quorum A , I ) , v e l ir.inor fírjvel maiorredo. 
3>ico reliqua latera h B , D E,xqua!ia quo-
que eíle, & r d í q u o s dúos ángulos A , C , re-
Jiquis duobus aní íul isD,F, vtrúq; vtrique. 
Si enim latera A B , D E,CBqualia non funt, 
íít A B , tnaius , & abfeindatur arcus B G , 
aíqualis arcui D E , & per punda C , G , ar
cus circuli maxirni ducatur C H . Quia ig i -
tur latera B G , B C , a'qualia funt lateribus 
E D , £ F,anguIosque comprehenduntoequales B j E ; erunt & arcus G C , D F , 7.hu¡us. 
& anguli G , D , arquales: Ponitur autem arcus D F , arcui A C jcequalis. Ae-
cjualis igitur erit quoque arcus G C , eidem arcui A C j atque adeó anguli A , S.huíus, 
& C G A,3equales . Ec quoniam anguli dúo ad G , funt aequaies duobus re- j.hiuus. 
ftis, erunt queque dúo anguíi B G C , & A , duobus redis asquales , ac proin-
de ,cum angulus B GC5oftenfus í í t s q u a l i s á n g u l o D ,erunt & dúo anguli 
D,& A , duobus redis sequales. Q £ o d fieri non poteft. Cum enim vterque 
minor redo ponatur,veI maior, eruntambo fimul vel duobus redis minores, 
vdmaiores. Non ergo ina;<jualia funt latera A B j D E, íedaequal ia . Quare 

A a a & dúo 

B 
i . huiuf. 

lo.iTheod. 



37S T K T U t J G F L i A 
ü.kuíus. &duo Anguli A ^ j d u o b u s á n g u I i s ^ F ^ q u a l e s e r u n t , vterque Vtrique $i 

fucnntigitur dúo triangula, &c. Quodoftendendumerat. 

S C H O L I V M , 

B I X I M V S , ytrumque reliquerum angulorum delereejfe yelmai'orem yet 
aoiTheod m n o ¡ e m r e a o ° ^am1al'as f f f r e f c t propofiuo. S h enim t t imgwhm ftht'ncam 

• Ancoa- quodmn^He A B C , habens dúo latera A B, A C , ¿qwalU : frodufío « J e m latere 
C B ^ d Dj ita yt C V.fit avcus-femkirculo minar> duca* 
turperpuntia A, D, arcus circuli maximi A U . Utatie 
triangula A D B5 A D c,angulum ángulo ¿qualem hahety 
nempe D, communmi, v dúo latera A Dx A B^ ¿qual ia 
duobus laterihuí AT>, A csytrumqtteytriqt*eicr tamen 
reliqua latera D B , D C 3 ¿qualia non f tmt , nec rehqui 
anguh D A B , D A C } immo aequeanguli A B Dj A C D 
nifiyterqsrettuifit, ytdemonfirahmus, Uoc auiemidel 
euenit, qued non rterque angulus A B D, A C D , maior 

H , . « f t y d m i n ó r re f ío -yf idyetyter^re í t^s , *elynm'tnaior 
reElo , & a l t e r mtnor : qmdtta ofiendemu* , Sttprimum a m u l ^ A B D reSlus 
D ú o & C , reSlum efe . ^ ením exiJlenUangílto A B T)yerit c?" A B C , retit*]* 
quod ambo anguh ad B , guales flnt duobm r e B s :fed hic tqualis efí a n ^ h Q oh 
" ^ I i ^ t e m l a n m m A B . A C . J ^ i t u r c r C y r e e í u s e r i t . & 
4 ^ " " i f * ^ 1 1 * 5 A B D, mtior re t ío . Dico C^minorem e f reúo . Z»m enim 
A B D, fit retío mator^nt A B C,minor retío, c,m ambo duobm r e f a fint t ó a l e s 
I g ^ r & * * g f m e > qm tqualhep ángulo A B C , refaminoTvrlt 2 

S I T tándem angula A B D, m2nor refa.Dico C ^ e recio maiorem. c » m enim 
A B T),Jít mmor reflo, ertt A B hoc efi, fibi tqual* c m a i o r recto* 

H 1 N C manifefimt efrpropofitionem 8. Kicolai Copernicidefphsricl, t r ian™* 
l u M i . Keuoltittonttmfalfam efoquo ad eamp.rtemytn qua dtcit. Si bina trtan 
gula dúo latera duob.s lateribus squalia habuerint, aWum alter^^ an̂ ^̂ ^̂  
Jun,angUlo*quaIen, 

gulosreiiqmsangubshabebunt^uales. Uocemmyerumnon efl n iLonat lr 
cerque rel^mnm angulorum ad bafim yel mator reño , yel mmor , \ n trian 
emmpropofitv A D B , A D C,fu.nt dúo latera A D, A B, duobus l a t e r a s A D A C 
áqualia , * n g u l p ; D comm^is efifuper bafet D B. D C , ^ tamen bafes non frnl 
aquaLeSyobcóufamdifiam* j w * 

Alius error V N D E errat Ídem Nicolao /» eodem libro propof. 11, ybi ait Omne t r í . n 
pNcS: C0 ^ 7 ' d - íatera fucrint data cum íliqVo ángulo ^ o m m e á S t S 

angulorum &Iaterum . Kametiamfi latera A V , A B . n o t a f i n u w a ^ u h Z 
nontamentnde tn nonuam a l t e r é lateris, & ahorum angulLm peruetiemus* 
cumrehquumlututpofsne í fe yel D B , yel D C ^ NectfeefieJo a h u d l i p l 
f t a m p r t u r e a confiare, antequam reliquum l a t ¿ , cum r e l ^ U L g L n Z j X 
™ t » r > y t ' » S c b o h o p r o p o f . ^ . p e r f ^ ^ 2 ¿ ^ 

T H E O R . 23. PROPOS. 15. 
I N omni triangulo fph^ricQ Ifofcele, fiduo 

lateen 

. f . h u í n s . 
íi .huius. 

f. Huius. 
8. huius. 

Error Ni-
colai Co-
pernici. 



latera ^qualiafmtquadrantes, cruntduo anguh 
^qualcs fu per bafim redi: íí vero vtrumque qua-
íjfántcminusfit,acutí:íí deniquemaius quadraa 
te, obtufi. Ex Ci dúo anguli ¿cquaies ad baíim fine 
redi, eruntduolacera ^qualia, quadrant-s: íi ve
ro acut^vtrum que quadran te minus erit: fideni-
qoc obrufi, verumque quadrante maius. 

I N triangulo Cphsrico Ifofcelc A B C , íínt primum düo ardis íequaks 
A B , A C,quadrantes. Dicocequalesangulos B ^ a d bafimcííeretaos.Cura 
'€nim vterquearcus A B , A C?quadrans fít5erunt 
ambo fimui femicirculo sequaíes. Quare produíio 
areu B C . ad D ,ansulus A C n , a-qual-seiitan-
| u I o B : fed angulu.^B. ángulo A C B3ÍEqualis eft. 
IgJtur & angulus, A C D , ángulo A C B , sequalís 
erit; atque aded,cutndúo anguli adC,duobus re-
a i s ^quales fínt,erit vterque'angulus ad C^redus. 
Qnare & anguliisB, qui reÉlo A C Bjaequalis eft, 
reftus e r i t . Quod eft propofitum . 

S I T deinde vterque arcuurn A B , A C,xqua-
lium quadrante minor .Dico ángulos B,C5^qua-
Jeseí Ieacutos .Cum eniro vterquearcus A B j A C , 
quadrante minorfit,erunt ambo íimul femicircu
l o minores. Quare angulus A C D , maiorerit 
ángu lo B , hoc eft, ángulo A C B ; cum anguli B , 

Í A c 0 . ? ' . ^ 1 1 ' ! " í n A ^ Cu™erSodli0 a n g ^ ^ C , g u a l e s Í Intduobus 
rea.s,entangulus A C B , rearo minor -, atque adeoangulus B , qui e¡ sequa-
i isei t , re t íoquoq^ minor er i t . Sunt ergo dúo anguli Bj& A CB.acut i .Quod 
«it propofttum. 3 3 i " 

« I T Poftremo vterque arcuurn A B , A C , quadrante maior .Dico á n g u 
los squales, b, C , eíTe obtufos. Cum enim vterque arcus A B , A C , maior^ftt 
cuadrante, erunt ambo maiores femicirculo. Quare angulus A C D , minor 
ent ángulo B hoc eft ángulo A C B , qui ángulo B , ^qualis eft. Cum creo 
d ú o angub ad C , duebus reftis fint squales, eritangulus A C B , refto ma-
ior hoc eft, obtufus 3 atque ideirco & angulus B , qui ei xqualis eft, obtufus 
« n t . Quod eft propofitum. 

« r f . , ^ ^ ^ ^ / " g ^ ^ ^ a l i u m B , C í í t r e a u s . D i c o vtrumque 
arcutr H JJ, A C,quadrantem eíle. Cum enim A C B , rcdíus fit,& dúo anou. 
U ad squales duobus reftis, erit quoque A C D , reftus , ac proinde rc%o 
B ^ q u a h s . S u n t e r g o d u o a r c u s A B ^ C ^ m u l f e m i c i r c u l o í e q u a l e s ^ c p r o ^ 
P n p ? ^ ^ ^ 1 1 , 1 1 " Pon3nt"'-Jvterq; quadrans erit . Quod eft propofí tú. 
A n & n J ^ " ^ " g ^ ^ ^ ^ Q f í t a c u t u s . D i c ^ v t r u m q u e a r c u m 
<ft BaAC,quadrante minorem efle. Cum enim dúo anguli ad C , aíqualcs duo-

A a a 2. bus 

* 4-fcuii 

J. flUillf, 

S. hu HS. 

I4.huíi!?, 
S.huius. 
y. hi.ius. 
8. h u ú s . 

I4.1niíus, 
8, huirr, 
f- huius. 
8.-.hUiUs« 

y huíus, 
15.huius* 

y. huius. 



t;. kuius. 

y. huius. 

if. buius. 

ii.i.Theod. 

Scbol. <). 
a.Theod. 
JJ.Í Theod. 

ij.i.Theod. 
n.i.Theod* 
9 a.Theod. 

A 

jSo ' r t i J Ñ G r t J í 
bus redis í m t , & A C B , ponatur refto mínor j erit A C D , re^o maior; afc 

propcerea maior , quam B, qui redo etiatn minor 
ponitur. Sunt ergo arcus A B, A C , íímul femi-
circulo minores; atque idcircOjCum ipfi íínt ^qua-
les,vterque quadrante minor erit. Qupd eft pro-

/
\ poí i tum. 

\ P O S T R E M O fit vterqueangulorumBjC, 
obtufus . Dico utrumque arcum A BjA C , maio-
rem eíle quadrante . Cum cnim dúo anguli ad C , 
íint aequales duobus reciis,& A C B,ponatur maior 
redo , erit A C D , reélominor ,atque idcirco mi
nor ángulo B , qui redo queque maior ponitur. 
Arcus ergo A B, A C , íímul maiores funt femicir-
culo; atque adeó,cum ipfi xquales fínt, erit uterq; 
quadrante maior , Quod eft propoíítum. In omnji 

ergo triangulo fphaerico Ifofcele,&c. Qupd demonítrandum erat. 
C O R O L L A R I V M . 

K X his fequítur , omne triangulum fphiricum xquilaterum,feu ¡cquíangulum, fi An
gula latera íint quadrantes, habere fingulos ángulos reflos: fi vero quadrante tninorajacu-
tos . Si deníqdequadrante tnaiora , obtufos. £c ornne triangulum fphiricum xquiangu-
lum, feu aequilaterumjfi finguli anguli íint redi, habere íingula latera quadrantes: Si veto 
acutí, quadrante minora : h deaique obtufi, quadrante maiora . 

S C H O L I V M. 
C A E T E R. V U , quando dúo latera trianguli fph¿rici funt quadrates, ytmma 

*¡ue angulum ad bafim effe reSlum: E t fi rterque anguluí ad bafim reñus efl,ytruma 
5»e latus effe quadrantem, demonftrari etiampoterit hac rattone. 

S I N T in triangulo A B C , quadrantes A B, A C . Titeo 
ángulos BiCeffe retios . VroduElis enim arcuhus A B, A C , 
doñee coeantin D, vt fmt A B D, A C D^femicirculi; erunt 
quoque arcus D B, D C , quadrantes ; atque adeo yterque 
arcus A B D, A C D , hifariam dimdetur abarcu B C , in 
punélis Bj e?* C . Igitur arcus B C , perpalos arcuum A B , 
A C , tranfibit; atque idcirco retios ángulo} ad B , C , 
efficiet. 

V E R V M iam anguli B, C} retiiJlnt. Ttico latera A B , 
A C , quadrantes ejje . cum enint anguli B , C , ftntretit3 
tranfibit arcus B C j per polos arcuum A B D , A C H^qui; 
quident femicir culi funt ;at que adeo ytrumque bifariam fe» 
cabitin B, C . Sunt ergo arcus A B, A C , D B, D C , quaa 

drantes , Quoddemonfirandumerat, 

T H E O R . 24. P R O P O S . 20. 
1 N omni triangulo Ifofcele fphxrico,cuius 

dúo 



I 
I 

dúo latera asqualia fine quadranees, íl angulus fub 
ipfis comprehenfus fuerit redus, cric bafis qua-
dians: Sí veróacutus, quadrantc ininor: Si deni-
que obtufus, quadrantc maior. Ec fi baíisfuent 
quadrans, eiicangulus fub lateribus comprelien-
fusjixdus: Si vero rnioor quadrante.acutu :̂ Si dc-
niqoe maior quadratejobcafus.Scmper autem po-
lus baíis erit in ancrulo fub lateribus coprehenfo. 

I N triangulo fphasrico Ifofcele A B C , fint latera A B, A C,quadrantes, 
& primum angulus A, fit rcffcus, vt in prima figura . Dico baíim B C,(juadran 
tem eíTe . Cum cnirn A B, 
A C,íínt quaclrátes,erunt 
anguliB,C, redi.Quare / ^ ' X aí.huius., 
omnes arcus erunt qua- / ^ \ Corollar. 
drantes . Quadrans ergo ^ _ / 1 \ sf.feuiaí. 
eft B C . Qupd efl propo-
íitum. 

S I T deinde angulus 
A, acutus, vt in fecunda 
figura . Dicobaíím B C , 
minorem eíTe quadrante. 
Duftoenim per A , & po* ^ ^ ^ ~ * ¡ ^ _ ^ ^ ^¿T ^ to.iTheod. 
lum arcus A B, arcucir-
culi maximi A D , erit an* 
gulus B A D , reélus, atque adeo maior acuto ángulo B A C . Occurrct ergo ij.iTheod. 
A D,arcusarcui B C , produao,nempe in punQo D . Qu^oniam igiturin trian 
guio A BC,vterque angulus B,C,re(ftus eft, erunt in triangulo A B D,duo zj.huius. 
anguli refti B , & D A B, ideoque sequales j ac propterea & arcus D A, D B, 9 huius. 
aequales erunt. QuareIfofceleseftD A B,habensad baíím AB}duos angu- 5̂ huius. 
los recios; ac proinde vterque arcus A D , B D , quadrans eft. Igitur B Qqua-
drante erit minor. Quod eft propofitum . 

T E R T I O fit angulus A, obtufus, vt in tertia figura . Dicobafim B C , 
«ÍTequadrante rnaiorem . Dufto enim per A, & polutn arcus AB,arcucirculi lo.iThcod. 
n^aximi A D , erit angulus D A B, redus ; atque adeo minor obtufo ángulo i^.tTheod. 
B A C . Occurretergo arcus A D,arcu iBC, in tra triangulum, nempein pun 
fíoD. Quoniam ergo in triangulo A B C , redus eft vterque angulus B, C , is-bi'-»"1» 
erunt in triangulo D A B,dúo anguli ad baíim A B, rc6ii,& propterea cequa« 
íesj atque ideirco & arcus A D , B D , anuales. Quare Ifofceles eft D A B, ha- 9 huius. 
bensad baíim A B, dúos ángulos reftos. Vterque igitur arcus A D, B D,qua«= 2 5,huius. 
drans eft ,ideoque B C , quadrante maior . Quod eft propofitum . 

S E D iam bafis B C , quadrans fit, vt in eadem prima figura . Dico angu-
luía A,r€dufaeíle . Qnpniam e n i » dúo arcus C A , C Bjquadrantes funti 25.huius. 

erit 



SB.ITIICOÍÍ 

aj.huiue. 

i . huius. 

»o.iTheod. 

»5.huius. 

2 huius. 
H . í lheoq . 

5 « i T R I ^ N G r t ^ 
«ritvterque angulus A ^ reaus. Reausigiturcft angiilus. 

S I T deindebafisBCjCjuadranteminor .Dico anguIumB AC,eflfeaca-
tum. Produjo enimarcu B C , a d D,vt íít B D,c[uadrans, ducatur per pun-

a:aA,D, arcus A D i c i r -
culi maximi. Quoniá igi-. 
tur dúo arcus B A , B D , 
quadratesíunt, erit vter« 
que angulus D, & D A B , 
reclus . Acutusigitur eft 
angulus B A C . ; 

S I T tadembafisBC, 
maior quadrante. Dico 
angulum B A C , obtufum 
eííe. Abfcindatur B D , a r -
cus aequalisquadráti A B; 
Síperpurifta A , D, arcus 
circuil maxiini defcriba-

tur A B . Etquía dúo arcus B A, B D,quadr3ntes funt ,erft vterque angu
lus B D A , D A B, reótus. Obtufus igitur eft B A C , angulus. ' 

D I C O prxterea, in ómnibus his punílum A,polum eííe bafís B C . Gum 
cním latera A B, A C , ponantur quadrantes, trit vterque angulus ad bafítn 
B Qredus; ac propterea vterque arcus A B,A C , per polum arcus B C,tran0 
í ibit . Siue igitur B C , quadrans fit, fiue minor, fiue maior quadrante; Et íí-
ue angulus A , íít reftus , fíueacutus, í íueobtuíus ^emper punftum A, vbi 
coéunt arcus A B , A C , polus eritbaíis B C . Inoinni igitur triangulo Ifo-
fcele fphaerico,cuius dúo latera,&c. Qupd erat oítendeadum. 

S C H O L I V M. 
1 M M O in cmní t riangulo ffiaríco Imlente dms ángulos reBos 3demonflraltm 

eodem modo, in concurfu duorum laterum , c¡u<e retios fubtendunt ángulos, rea 
liqm latcrií, quod retlis anguliindiacet, polumefe , ciamfinondum fdatur [dúo 
illa latera tfíe cuadrantes. Smt enim m trangulo fphórico A B C , dúo anguli refti 

tj.t.Thtod. B, C . D/ro A, polum ejje arcus B C ; Nam vterque arcus A B , ACiperpolum arctts 
B C , tranftbit; ac propterea Á,polus erit arcus B C , 

4f.huius. V E R V M efl tamen} dúos arcus A Bj A C , ejfefemfer cuadrantes ypropter an» 
gulos reüíos B, C . . -f r . 

T H E O R . 25. P R O P O S . 27. 
I N omni triangulo fphícnco, cuius omnes ar

cus fint quadrante maiorcs , vel vnus quadrans, 
6c rehqui dúo quadrante maiores, onmes tres an
guli funtobtuíi. 

IN 



Cerollas. 
Z5 .hu iur , 
a j.huius» 

í.o,iTÍ3eod» 

a.huiur. 

S T H sAl K I C J í . 
í K triangulo fphíerico A B C,fínt primum ííngulalatera quadrante 

iora. Dico tres ángulos A, B, C , eííé obtufos. Aut enim tr¡angulum s q u i k -
terum eft, aut IfoíceleSjaut Scalenum . 

S 13equ¡laterum,perfpicuum eft, tres ángulos efle obtufos. 
S I veroeíl: Ifofceles, habens dúo latera A B , 

A CjGequalia, erunt dúo anguliB5 C,ad baíim ob= 
tu í í . Sintquadrantes B D \ B E , & per punda 
D, E , arcus eirculi maximi ducatur E D , conue-
ricnscum arcu C A5protra(ao in RQupniam ígi-
tur B D.B E , quadr^antes funt,&angulus B,ofien 
fus eft obtufus , erit D E , arcus quadrante maior» 
&angulí B D E , B E D , r e a i : Ponitur autcm& 
arcus A C , quadrante maior. Tgitur arcus D Ey 
A C , fimul lemicirculo maiores funt; ac propteo 
rea arcus F D,FA,{!muI minores femicirculo,cum 
arcus F E , F C , integro circulo fimul fint minos 
res; cum vterque arcus minor fie femicirculo.An* 
gulusigiturF D B , maior eft ángulo F A D:Eftatitem anguIusF PB}reaus; u.huíus» 
quód anguli F D;B, B D E , duobus reftis aquales fínt, & B D E,reftus often- 5. huius. 
fus. ErgoF AD5acutuseft;ac proinde,cum F A D , D A Cj,a;quales fínt dúo» S-huius» 
bus rc£tts, angulus B A C , obtufus erit tofteníí funt autem& anguli B, C j 
obcufi . Omnes ergo tres anguli A , B , C , obtufi funt» 

S I denique triangulura A B C , eft Scalenum 3 fít latus A C , lafere A B 
inaiusJ& abfeindatur arcus A D,arcui A BjSequalisjcritque adhuc arcus A D* 
quadrante maicr, quód & arcus A B3cui a^qualis eft, maior ponatur quadran i.huius. 
te. Si igitur per punfta B, Djducatur arcusBD^eirculimaximi , erit vterqj zo.iTheoJ. 
angulus A D B,A B obtufus . Multoergo ma-
gis obtufus erit angulu? A B C . Sint quadrantes 
B E , B F , &perpunda E j F , ducatur arcus E F , 
eirculi maximijCoienscum arcu C A,produ6loin 
G . Quoniá igitur B E,B Fjquadrantesfunt^erunt 
anguli ad E,& F,reftij&cum angulus E B F,often 
fus fít obtufus.', erit arcus E F , quadrante maior :. 

• Ponitur autem & arcus A C ,quadrante maior, 
Igitur arcus E F , A C^fímul femicirculo funt ma
iores ; & ideirco multo magis F G , C G , maiores 
crutfemicirculo . Angulus ergo BF Gjquem oñen 
dinius eíTe rcdum}minor eft ángulo B C Gjac pro* 
pterea angulus C , obtufus erit. Et quoniam arcus 
F G , C G , (ímul integro funt circulo minores 5 
quód vterque femicirculo minor fít; & E F, A C, , 
fimul femicirculo maiores; eruntarcusGE , G A,fímul femicirculo m í n o -
iies ; ac proinde angulus G E B, maior erit ángulo G A B . Cum ergo angu -I4. huiui. 
lus G E B, reñus fít, quód dúo anguli ad E , duobus fínt reftis ceq uales, & an« huius 
gulusB E F,oftenfusfít reftus; erit angulus G A B,acutus . Quapropter cum 
G A B,B A C5?quales fínt duobus re£tis,erit B A C,obtufus. Sunt autem dúo j.huius* 
ê tiam anguli A B C , & C , oftenfí obtufí. Tres ergo anguli A , B, C . triangulí 
ABC,obtuf i funt, Quod eft propoíitum.. 

S I N T 

B 

a j . . huius» 

io,lTheod» 

a j.huius, 
atf.huiusa 

14.huía»» 

2.huius. 



4 «Uf'uius» 
acuTheod, 

aj.huius. 

aá.huius. 

n.i.Theod. 

5.huiuí. 

I4,huiuj. 
5.huí us. 

i.huius. 
ao.tTheod, 

2 Buíus. 
2 5.ítuius, 

ír.i.Tlieod: 

f.hüins. 
I4.hiiius. 

; í N T i i m In eodem triangu'o A B C , d u o a r c u ; A B , A C , quadrante 
quidem maiores,at B C,quadrans. Aut ígít'ur arcus A B , A C , cequales funt, 
aut inxquales. Si a:quales, eruat dúo aaguli BjCjobtufi . Sitquadrans B D , 

& per pun6taC,D, ?rcus C maximi c i rcul idu-
catur conuenicns cum arcu C A , protraclo in E . 
Quja igfrur arcus B C , B D,quadrantes funt,erü£ 
anguli D , & B C D,recí;i ; & arcus C D,propter 
aagulum B , quem obtufurn eíTe oftendimus j q u a » 
drante maior : Pon i tur autem & arcus A C ,qua -
drante maior . ígitur arcus C D , C A , íimul ma-
iores funt ferniarculo j ac propterea , cutn arcus 
C D E , C A E , circulutn confíciant, (quód vter-
que fcmicirculus fit.) erunt arcus E D , £ A , femi-
circulo minores. Quare angulus E D B , qui re£tus 
eft , (quód dúo anguli ad D , sequales fint duobus 
re(5tis,& angulus B D Cjollenfus fit re(5tus.)maior 
erit ángulo E A Djatque adeo E A D,acutus erit. 
Cum crgo anguli E A D , D A C , duobus reftis fint 

3?quales , erit B A C , obtufus. Suntetiam anguli B , C , demonftrati ob tu íü 
Tres igitur anguli A , B , C , trianguli A B C , obtufi funt. 

S I vero A B , A C , latera, quse quadrante raaiora funt,non funt aequalia, 
íít maius A Q & abfcindatur arcus A D , cequalis arcui A B ; & per punfta B j 
D , traafeat arcus B D,CÍECU1Í maximi : eritque adhuc arcus A D , maior qua» 

drante,cura ei aequalis A B , maior etiam ponatur, 
Anguli igitur A D B , A B D, obtufi funt. Mul to 
ergo magis obtufus erit angulus A B C . Sit qua-
drans B E , & per punQa C , E , ttanfeat arcus C E , 
circuli maximi occurrens arcui C A , produdoia 
F . Quoniam igitur quad'rantes funt B E , B C , & 
angulus EBCjOftefus eíl obtufus, erit arcus E C , 
maior quadrá£e,fed anguli E,& B C E,rcfti erunt. 
Anguius ergo A C B , obtufus erit . E t quoniam 
arcus C E , oftenfus eft quadrante maior , & arcus 
A C , maior etiam ponitur, quam quadrans;.erunc 
a r cusCE,CA, f imu l femicirculo maiores .Cúergo 
arcus C E F , C A F , integro circulosequales fint, 
quód vterque fitfemicirculus,erút arcusF E , F A,, 
fímui femicirculo minores . Quamobrem angulus 

F E B , qui reíEus eft , (funt enim dúo anguli ad E , duobus rcótis xquales, Sá 
angulus B E C , oftenfus eft redus.) maior erit anguloF A E . Acutus ergo eft 
angulus F A E^ac propterea,cum dúo anguli ad A , íínt sequales duobus redis, 
aagulus B A C , obtufus e r i t . Sunt autem etiam oftenfi obtufi anguli A B C , 
A C B . T r e s igitur anguli in triangulo A B C,obtufi funt. In omni ergo trian 
guio fphaerico,cuius omnes arcus, &c. Quod erat demonñrandum^ 

S C H O L I Y M, 
H A E C fropofitio non coniterütwr : Non entm omne triann-ttlfím fph<ertct(m,c»» 

im omites a n ^ U [ m t obtufi ineceffuriehahet omnes arsHS chairante maior es , y d 
daos, 

tf. íiuiuf. 

ío.iTheod 



1 zo.iTheod 

4.huius. 

^ S ^ i l e m m A i o Y t S ^ r c i n t e ^ . SeclpofantefTed»» 
imdem^adrante matares, r e l i ^ w r o ^ a d r a n t e minar. Sint enimdm d m c i r . 

aua arcM p í t a l e s A B , AB^uurMmTrtercjue o r 
tnaiorfit fesqmaltero quadrante^ ita -tt ambo 
f m » l tres quadrantes fitperent ; defcnbatur 
autem per punfla B, arcus ctrctdi maxmi 
B I>;erit hic drctfs B T>3quadrante minar. Cum 
enim tres arcus A B , A D3 B D , integro c ircu í 
lo minores fint,ponamr autem dúo arcus A B , 
A tribus quadrantíhus maiores; eritnecef-
fario tertius anus SíT>,miner quadráte: Alias, 
fiquadrans efet, autmaior quadrante, fvpe. 
rarent tres arcus trianguli A B C , integvum 
vrculum . Quomamigitur dúo anguli B , D , jn triangulo A B D , obtufi fuat, v i h a k u 
necnon v- tentus -angulus A , obtufus quoque, ex hypotheft; erunt omnes tres anguli 
A , E j D y - o b t u j í : t a m e n ñeque omnes arcus funt quadrante maiores ? ñeque dúo 
t a n t u m , ^ temus quadrans: fed dúo quidem A B , A D, quadrante maisres funt, 
at tertm arcus v D , quadrante minar, yt ofiendmm. " 

T H E O R . z6 . P R O P O S . 18. 
I N omni triangulo fphíEricoreótangulo^cuius 

omnes arcus fine quadrante minores, reliqui duo 
anguli acuri funr. Ec íi reliqui dúo anguli fintacu-
ti, erunt íinguli arcus quadrante minores. 

I N triangulo fpím-íco A B C J f í t a n g u I u s B , r e a u s , & íinguli arcus qua
drante minores. Dico reliquos ángulos A , C , eíTe acutos. Producantur enim 
arcus B A , B C , vt í ínt q u adran te í'B D , B E ; & per punfta C } D , arcus maxi-
micirculi ducatur C D,necnonperpun(aa A , E , a r 
cus circuli maximi A E . E t quoniam quadrans B D , 
ob angulum reftum B , per polos arcus B C , tranfit , 
abeñq; polus circuli maximi quadrá te circuli maxi^ 
mi a b e o , e r ¡ t D } polus arcus B C . Igitur eritangu-
lus B C D , reftusjac propterea angulus A C B , acu-
tus. Eodem modo,quiaquadransB E}obangulum 
reftum B , per polos arcus A B , traníít,abeftq5 polus 
circuli maximi quadrante maximi circuli ab eo jer i t 
E,polus arcus A B . Igitur angulus E AiBjreíiús eriti 
ac proindeB A C , acutus. 

S E D iam in eodem triangulo A BC,angu lusB , r eaus fié , reliqui A , 
v n C r ^ ' ^ % ulos arcus efle quadrante minores . Fiant enim redi angu» 
11 13 ^ a A E . Q¿ ia igitur vterque angulus B , B C D , redus eft, erit vter-
que arcus B D , C D , quadrans . Arcus igitur BA,quadrante minor eft . E o 
dem modo arcus BCjminor eritquadrantejpropterea quód &arcusB E , A E3 

B b b qua-

B 
^oaTheod, 

iJ.i.Theodí, 
Coroll. \ 6. 
i .Thecd. 
ij . i Theod. 

iJ.iTheod. 
Coroll. 16. 
J . Theod. 
15.1 Theod. 

2 5.huius. 

15 .huius» 
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a.Theod. 
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quadrantes funt,ob ángulos reaos B , B A E . Sed & arcum A C , mínorcm ef-
fe quadrantCj i t* oftendemus. Quoniam arcus B E,duc¡tur per E , polum ar-

cus B D (oftendetnus enim E , efle polum arcus A B , 
v t íupra , cum B E , quadrans í í t , reftusque ad arcum 
A B . ) eritpunftum C , i n t r a peripheriam circuli ar
cus B D , in fuperlicie fphaerae, & pra:ter eiufdem po
lum. Quare arcus C A,minor erit arca C D : A t C D , 
oftenfus eftcfle quadrans. Igitur A C^quadrante mi* 
n o r e r i t . Omnes ergo arcus triangull A B C , qua-
drantefunt minores . Quocirca in omni triangulo 
fph^rico reólanguloj&c.Qupd oílendendum erau 

S C H O L I V M. 
P R I M A pars huiut propoptionlí tera quoqae ejt,fi folum vterque arctu elrcá 

tngulttm reclum ponatur qmdrante minor > etiamfi ignoretur, reiiquttm arcum, 
q»i rettum angulum ftthtendit ¡minoremejfe quadraate. id qnod Itqttido confiat ex 
itmonflrattonepriorii parti í . Ofienfum eft enim, ángulos B A C , B C Aj effe acu* 
tos, ex eofohm , qttod yterqwe arcm B A , B C , quadrante minor ponatttr, nuUa 
f a f a mentione arctts. A C . Ert t tamen femper arcus retlum angulum fubtendens 
quadrante minor , j i dtto arcus reñumangulumcontinentes quadrante mmaresfint* 
y t ex demonftratione mamfeftum eft . Nam cum ex eo , quod areus B A, B C } mino* 
res fint quadrante^ angult A j C , acutifint^t inprioreparte demonftratum eft,fit? 
y t arcm A C , minor fit quadrante , y t i » parte poperiori.eftoftenfum. Itaqus 
proponi poterit etiam huiufmod* Theorema* 

I N omni triangulo fp tórca feáangu loyé i ius dúo arcus redum 
angulumcoraprehendenresquadrante íint minores, erit Si arcus 
angulum reólum fubtendens quadrante m í n o t . 

CoroUaf. 
* ¡ .huius. 

T H E O R . 17. P R O P O S . i % 

I N omni triangulo fph^rícojcuias omnes an-
guliíínc acutí, arcus finguli quadrante funt mi-
íiores. 

1 N triatiguíofphaerico A B C , í i n t o m n « s a n « 
guli a c u t í . Dico fingulos arcus quadrante mino
res efle. Sintenim prtmum omnes anguli acu t í 
aequales . Qup pofito ,ertrnt finguli arcus qua-
drante minores, vt íupra demonftratum eft. 

D E I N D E íint dúo tantum anguli acuti ae
quales B i C j & A, minor vtroque iilorum.. E r i t 
igitur vterque arcus A B , A C , minor quadrante, 

E t 
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n.haíuk 

í J.huíu», 

tS.hniut, 

ii.huiui. 

s i* H R Í c a : 
Et qtiía angulus B, maior ponitur ángulo A, 
«ritarcus A C , m a i o r a r c u B C .'Ctwnigi-
tur arcus A C , oftenfus íítquadrante mi-
nor,erit muito magis arcus B C , minor qua-
drante. 

T E R T I O í íntduo tantum anq;uliacu-
ti iterum sequales B , C j & A, acutus'vtroque 
illorum maior.Erit igitur rurfus vterque ar
cus A B , A C , quadrante minor . Dico & 
B C , quadrante eíTe minorem . Fiat enim angulus reftus B A D , fitque arcus 
A D , vtrique arcuum A B, A C,a;qualis ; & per puafta B, D,defcribatur ar- lo.iTheod. 
cm circuli maximi B D . Quoniam igitur vter
que arcus A B, A C , oftenfus eftquadrantc minor 
€rit& A D, minorquadrante. Vterque ergo an-
gulus A B D , & D,acutus eft. Quare cum in trian 
guio A BD,angulus B A D , reftus íít ,& reliqui 
acuti crunt omnes arcus quadrante minores. A r 
cus igitur B D , quadrante minor eft : At quia la
tera A B, A C , latcribus A B, A D , aequalia funt, 
eftque angulus B A D, ángulo B A C , maior^erit 

/ & baíís B D , bafe B C , maior : Oftenfus eft autera 
arcus B D , quadrante minor. Multo ergo minor quadrante critarcus B C . 
Omnes ergo tres arcus trianguli A B C , quadrante funt minores. 

P O S T R E M O íint omnes anguli acuti A,B,C,in3equales;& fit A,ora-
niú maximus. Eric igiturpropterea arcus B C , maior vtrouis arcuú A B,A C , ir. huim. 
Sit queque angulus C , maior ángulo B; eritque propterea arcus A B, maior ti. huiiu. 
aívcu A C . Qupniam igitur arcus B C,maior eft arcu A B,& A B,maior,quam 
A C j abfeindatur arcus B D , aequalis arcui A B, & per punóta A , D , ducatur 
arcus A D , circuli maximi: eruntque anguli B A D , B D A, aequales: Eft au- g. hmat, 
tem angulus B A D,acutus, cum pars íít anguli acu
tí B A C . Igitur & angulus B D A,acutus erit.Vter-
que igitur arcus A B, B D,quadrante eft minor.Mul 
to igitur magis arcus A C , qui minor eft arcu A B, 
minor erit quadrante. Dico&arcumB C , quadran
te minprem efte . Fiat enim angulus B A E , redus, & 
arcus A E , arcui A C , aequalis, ac per punfta B, E , 
defcdbatur arcus B E,maximi circuli. E t quia arcus 
A C , oftenfus eft minor quadrante , erit & A E , mi
norquadrante. In triangulo ergo A B Ea angulu-s 
B A E , reóhiseft, & vterque arcuum ipfum comprehendentium quadrante 
mmor. Igitur reliqui anguli A B E , A E B, acuti funt. Quoniam igitur in Schol. zS. 
eodem triangulo A B E , angulus B A E , reftus eft, & reliqui dúo acuti, erunt huius • 
omnes arcus quadrante minores. Arcus ergo B E,minor eft quadrante. Qup- hui"*» 
niam vero dúo latera A B , A E , duobus lateribus A B, AC,sequal¡a funt, 
eftque angulus B A E , maior ángulo B AQer i t & bafis B E^bafe C E , maior: ii.huius, 
Oftenfus eft autem arcus B E,minor quadrante. Multo igitur minor quadran 
te erit arcus B C . Tres ergo arcus trianguli A B C , quadrante funt minores. 
Quamohte, In omni triangulo fohíencojcuiusj&c. Quod demonftrandú erat. 

B b b i S C H O -

xo.i Theotf, 
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S C H O L I V M . 

P O R R O ñeque htcpropofitio conuertipotefi.Non eniwomne trlangulum^^ 
ricxm j cuius jinguli arcut qttadrante funt minores , necejfario babet omnes. ángulos-
acutos . Nam ynus angultts potejf effe refluí y reliqut duo acutí , r t ex propof, 
pr<ecedenti confiat. Immo C t fnus poteflejfe obtufus , rehquiacutr. Smtenim 

dúo femicirculi A B C , A D C, continentes ángulos A, 
C , ohtufos , accipianturq;.duo arcus aquales A B» A D,. 
quorum ft erque fesquialterum quadrantem fuperet 3 o* 
per punSla B, T>, arcus circuli maximt dejcribatur B Dv 
qut minor erit quadrante^yt in fcholioprepcf.zy.ojien-
dimus. Erunt tgitur in triangulo B C D, tres arcus B C , 
C D, B D,f tng»l i quadrante minores tamtn non orna 
nes anguli in triangulo B C D, acutt junt ,fed C , quis-

dem obtufus , ex hybothefi 3 at yero B, D, acuti , propterea qubd dm latera C B^, 
aj^huíuSfc C D, ¿qualia f u n t , z ? quadrante minora , 

zo.iTheod 

ío.iThcodi 
2 5.huÍLi£. 

j.liuius. 

£5.hiJiuso 
s.j.hmus. 

T H E O R . 18. P R O POS. 30. 
I N quolibcc mangulo fphamco, cuíus vnus; 

quidem arcus quadrante maior íit, rcliquoíum 
vero vterque quadranreminor^nullus anguloium\ 
.¿eólus eritj. 

I N triángulo fphaerico A B C , íít quidcm arcus A C , quadrant'e-mBior,ar 
tam A B, quam B C , minor quadrante . Dico nullura angulorum efíe reftum,. 
Sit enim íí fieri poteft , ángulus B, qui arcui A C , quadrante maióri opponi-
tu^.rcólus.. Abfciflo igitur A D , quadrante , &' produjo arcu A B, ad E , vt 

A E , fit etiam quadrans,& per puníla Di£,arcu D E , 
circuli maximi defcr/pto , qu; arcum B C , (ecet 
T\ erit vterque angulus D , E , rcdus .-Ponitur autera 
& anguius A B C , reftus, hoc eft, E B C funt enim 
dúo anguli ad B, duobus reíílis aequales . Vterque igi
tur arcus E F , B F r quadranserit ^ atque adeo arcus 
B C , maior quadrante . quod eft abíurdum , cum po
na tur quadrante minor. Non ergo angulus B,redus 
clTe poteft.. 

Q V O D fi angulusCj reftuseíTe dicatur,erit, fi 
eadem fíat conftrudío , eodem modo vterque arcus 

D F , C F , quadrans: ( Nam & angulus G D F , reétus eft, cum vterque D , E , 
redus <n, ob quadrantes A D , A E . ) atque adeo arcus B C5quadrante maior. 
quod eft contra hypotheíím . 

- S I denique angulus A , reélus concedatur y fí ex arcu C A , abfcindatur 
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lo.iTheod. 
2 j.huius. 

; 2(í.huíus. 
z<¡. huías. 

Cjüadrans C G , & arcus G B,- producatur vfque ad H , vt & C H , quadrans íít , 
idcfcribaturque per pun6ta G , H , arcus circulimaximi G H,fecans arcum A B, 
in I-, erit vterque angulas GrHrreftus..Gum ergo & angulus A , ponatur re-
ftus, eruntín triangulo A Gl,,duo anguli A, G , refti .Quare vterque arcus 
A I , G I , quadrans efíj atque adeo arcus A Bjquadrante maior.quod eñ con» 
tra hypotheíím. 

P 0 S S, V M V .S tamen alicer demonfirare , angulum A , non poíTcefle 
reftum ,licet non atfcindatur quadrans G G , &c. Si cnjm angulus A , rcftus 
concedatur, erit arcus D E , quadrans . Cumergo & E A, quadrans fít jerit 
vterque angulus A, D^reéfeus 5 & E ^ o l u s arcus A C , propterea quód vter
que arcus D E , A E , per polum arcus A D , traníít, ob ángulos reftos A, ij.i.xheod. 
D . Eodem modo D , polus erit arcus A B . Quoniam igitur punftum F , eft 
intra peripheriam circuli A B , & prastereius polum ,duciturque arcus F E , 
per polum circuli A B, nempe per D , erit arcus F B, maior arcu F E . E a -
dcm rationc arcus F G , maior erit arcu F D , cum F D ,ducatur per E , polum 
circuli A G . Totusigiturarcus B G,quadrante D E , maiorerit:. quod cft 
a.bfurdum , cum minor quadrante ponatur . Nullus ergo angulorum A, B, 
C , reftus eft. Quamobrcm , In quolibet triangulo fphasrico ,&Cj Qupd de-
monílrandum erat. 

Schol. 21. . 
2,Theod» 

T H E O R . i 9 . P R O P O S . ^ 

C V l V S C V N Q^V E trianguli fphíErici tres 
anguti duobus quidem reótis funcmaioresjfex ve
ló reclis minores. 

S I T tríangulum fpíiaericum A B G . Dico tres ángulos A , B , C , maiores 
quidem eíTeduobus rcftis, minores vero Tex reftis. Si enim omnes tres angu
li redi fintjvel obtuíijvel dúo tantü reólijvel obtuíí;vel vnus tantum re&us, 
&reliquorum alter obtufus ,.perfpicuum eft , omnes tres duebus eíTe teGtis 
4maiores. ln quolibetautcm triangulo hsecerit demonftratio, Produftolate» 
-re B G, ad D,.erit angulus A G D,vel aequaliSiVel mi-
ñor, vel maior ángulo B •Sit primum aequalis . Erunt 
igitur arcus A B, A G , íimul femicirculo-aequales; atqj 
adeó duo anguli A B G , A G E , duobus reftis sequales. 
Tres ergo anguli A, B,G., duobus reííis maiores erút. 
Sit deinde angulus A C D , minor ángulo B . Erunt 
igitur arcus A B, A C , íimul maiores femicirculo ; ac 
propterea dúo anguli A B G,A C B, duobus reftis ma* 
ibres. Multo ergo magis tres anguli A, B s G , duobus 
reftis maiores erüt. Sitdenique angulus AGD,maior 
ángulo B, & fíat angulus D G E , ángulo B, asqualis , occurratque arcus C E , , lo.huíus 
arcui B A, produótq in E : & tándem arcus C A,protrabatur ad F . t runt igi
tur arcus E B ,E G , fimul ajquales femicirculo ; ac propterea arcus E A, E C , ij.huius, 
fimulíemicirculo minores. Angulus igitur E A F , hoc eft ¿angulus B A C , 

q_uk 

B 
15, huius. 
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qui illi ád verticem «qualis eft,maior erit ángulo A C E : Sed átieulus A C E, „ ..^ vciui,cui «ijuaus eu,maiorerit ángulo A ^ t : sed ánguius A C E , 

•huiui. & anguli A C B, & B,duobus redis funt squales. Igitur anguli B A C , A C B , 
& B, maiores erunt duobus reftis . Semper ergo tres anguli fimul duobus r^-
ótlsfunt maiores. 

Q V I A vero omnis angulus fphaericus,etiam obtufus ,minoreft duobu» 
reftis-, perfpicuum eñ, tres ángulos cuiusuis trianguli fphserici fimul minores 
cffe fex redis. Cuiufcunque ergo trianguli fphsrici tres anguli ,&c. Quod 
erat demonñrandum. 

T H E O R . 30. P R O P O S . 31 . 

I N omni triangulo fphasricojcuiusvnus an
gulus redus fit, & alccr reliquorum acutus, fi qui-
dem arcus illis anguhsadiaces fucrit quadians,cric 
& arcus reóbum fubtendens angulum quadransjfi 
vei ó minor fueric quadrantc, quadrante quoque 
minor erit: fideniq^ quadrante fuerit maior, qua
drante quoq; maior erit: Semper autem arcus acu-
tum angulum fubtendens minor erit quadranto. 

sj.huius, 

ij.iTheod, 

2f.huius, 

ao.iTheod, 

a?. & 16. 
hmus. 
¡j.i.Theod, 
3.5.I1UÍUS. 

I N triangulo A B C , angulus C^reaus fít,& B^cutusjfitque primum ar
cus B C , quadrans. Dico & A Bjquadrantem effe. Fiat enim angulus C B D , 

reftus , coeatque arcus B D , cum arcu C A , 
produílo in D.Erit igitur vterque arcus B D , 
C D, quadrans : Ponitur autem & B C , qua
drans . Ergo B, polus eft arcus C D jatque 

i adeo reftus erit angulus ad A.Quare vterque 
arcus B C , B A,quadrans erit. Quadrans igi
tur eft arcus A B,angulo redo C,oppoíítus. 

S I T deindearcus BC,quadrante minor. 
Dico & arcum A B, quadrante effe roinorcm. 
Fiat enim rurfus angulus C B D , reftuSjOC-
curratque arcus B D , arcui C A, produfto in 
D ; eritque vt prius, vterque arcus B D , C D , 
quadrans . Produjo autem B C , ad E , vt íít 

B E,quadrans,ducatur per punfta D , E , arcus cireuli maximi D E,quem B A , 
produftus fecet in F . Qupniam igitur arcus B E , B D , quadrantes funt, erit 
vterque angulus B D E , B E D , reftus, & B, polus arcus D E . Redus ergo 
erit angulus ad F ; atque adeó vterque arcus B E , B F , quadrans erit. Igitur 
arcus B A, quadrante erit minor . 

S I T denique arcus B C , quadrante maior. Dico & arcum A B , maiorera 
qua-



S T H IATL Jf. I C J í . }9t 
quadrante eíTe. Fiat enim rurfus angulus C B D , redus, conueniatSue arcus 
Jí D cum C A , protrafto in D; eritque , vt prius ,vterque arcus B D , C D XK huín* 
quadrans. Abfciflo autem quadrante B G , ducatur per punfta 0 , 0 , arcus cir loxThJd 
cuhmaximiDCfecansarcum A B , ¡ n H . Q u o n i a m igitur arcus B D B G 
quadrantes funt, erit vterque angulus B D G , B G D , redus , & B, polus ar- 15-& ^ . 
cus D G . Reílus ergo erit angulus ad H5 ac proinde vterque arcus B G B H huiu5-
trit quadrans . Quare A B, quadrante maior erit. ' > iriTheod, 

E T quoniam arcus C D/emper oftenfus eft effe quadrans,erit arcus A C *J 
quadrante mmor. Quapropter in omni triangulo fpharico.&c. Quod often.' 
oendum erat. 

T H E O R . 31. PROPOS . 33 . 

I N omni triangulofpWico,cuíus vnus an-
gulus reólusA aker reliquorum acutuŝ fi quidem 
arcus illis angulis adiacens fuerit quadrans^rit re-
liquus angulus reólus: fi verominorquadrante, 
acucus: fi denique quadrante maior3obtufus. 

S I T in triangulo A B C , fphsrico angulus C , redus, & B, acutus, fítóue 
pnmum arcus B C , quadrans. Dico reliquum angulutn A,reftum eíTe. Eri t « hufUR. 
enim , & A B,quadrans. Igitur vterque angulus C , 
A , re&us. 

S I T deindearcus BC,quadrante miner. Dico 
angulum A,effe acutum . Eritenim & arcus A B, 
quadrante minorj atque adeo arcus A B, B C , íin:ul 
femicirculo crunt minores. Quare anguli A,C,duo-
bus reótis íunt minores; ac proinde , cum C j fit re-
í b s , erit A, acutus. 

S I T tándem arcus B C , maior quadrante. Dico 
angulum A,obtufum effe. Erit enim & A B,quadran 
te maior; ac propterea arcus A B, B C , fimul femi
circulo maiores erunt. Igitur anguli A , C , duobus reftis funt maiores: atque lí.huiuí 
adeo, cum C , fit reftus, erit A , obtufus, Q^ocirca in omni triangulo fph» . 
ncojcums vnus angulus,&c. Qupd erat oflendendum. 

T H E O R . 31. PROPOS. 34, 
I N omni triangulo fph^ricOíCuius vnus angu

lus redlus, íi vteruis reliquorum angulorum fie re-
¿lus, erit arcus eum fubtendens, quadrans: fi vero 

teutas» 

. 25. huius» 

i^.huiue» 



a f.huius. 

aj.huíus. 

af. Iiúmí» 

Coroll. i6. 
i . Theod, 
ij.i.Theod. 
if.i.Theod. 

Coroll. té, 
l . Tbeod. 
ij.iTheod. 
lo.tTheod 
ij.i.Theod 
Coroll. i¿ 
j . Theod. 
ij.i.Theod, 
aoi Theod. 
jj.i.Thead. 

5í>x T A Í ̂ M G v I ^ 
acutusjquadrante minor: 11 dcniquc obtufus,ma-
ior quadrante. Et íi vteruis arcuum rcótum angu-
lumcontinentiumfueritquadrans, erítangulus, 
quem fabtendit, reótus: íi vero minor quadrante, 
acutus: íi denique quadrante maior, obtufus. 

S I T in triangulo fphoerico ABC,angulus C , r e a ü s , fitque primum al -
ter relíquorum, nempe B, etiam redus . Dico arcum A C , qui eum íubtendita 
quadrantem efle. Cum eniva vterque angulus B , C , reftus fit, erit & vterque 
arcus A B, A C , quadrans. 

S I T deindeB, angulus acutus. Dieo arcum A C , efle quadrante mino* 
xem.Fiat cnim angulus C B D}re¿tus,coéat« 
que arcus B D , cumarcu C A , produdo in 
D.Quoniamigitur vter-q-, angulus C , C B D , 
reíluseft j erit & vterque arcus B D , C D , 
quadrans 5 atque adeoarcus A C , minor erit 
quadrante. 

S I T poftremo angulus obtufus. Dico 
arcum A C , quadrante maiorem efle. Fiat 
enim angulus C B E , redus, fecetque arcus 
B E5arcum A C j i n E . Quoniam igitur vter
que angulus C , C B E , redus eft , erit & v-
terque arcus B E , C Ejquadrans; atque adeo 
arcus A C,quadrantemaior erit. 

R V R S V M fit angulus C ,reaus , & íit primum arcus A Cj'quadrans. 
Dicoangulum ei fubtenfum B, efle redum . Erit enim A, polus arcus B C , 
(cum arcus C A, per polura arcus B C3tranfeat3ob,angulum redumCO atque 
adeo angulus ABC,ref tus . 

D E I N D E íit arcus A C , quadrante minor. Dicoangulum ei lubten-
fumB.eíTeacutum.Produdoenimarcu C A , a d D , vt fit CD,quadrans, 
erit eodem modo D , polus arcus C B; cum arcus C A , per polum arcus B C , 
tranfeat. Dudo ergo per punfta D , B, arcu D B, circuli maximi, erit angu
lus D B C , redus^ ac proinde A B C,acutus. 

P O S T R E M O fit arcus A C , maior quadrante. Dico angulum B ,ei 
fubteníum obtufum eíTe . Abfciiro enim quadrante C E , erit rurfum E , polus 
arcus B C j propterca quod arcus C A, per polum arcus B C , tranfit. Dudo 
er^o per punda E , B, arcu E B, circuli maximi , erit angulus E B C , redus; 
atque adeó A B C , obtufus. Quapropter, in omni triangulo fphxrico , &c. 
Qupd eratdemonftranduin. 

T H E O í l . 33. PROPOS, 35-
1 N omni triangulo fphamco reólangulo, fi v-

terque arcuum coniprchendentium angulum r̂e-



$ T U J í t t t € yéé | ^ 

ctum, vcl vnus tantum, fucrit qaadrans, crít 3c ar-
cus reólum angulum fubtendens, quadrans: Si ve
ro vterque diótorum arcuum minor fuerit qua-
drantc, autmaior, eritarcus reólumangulum lub-
tendcns quadrantc minor : fideniquc alcer iilo-
rum maior fuerit qu adran te, & alterminor3erk ar~ 
cus rccftum angulú fubtendens maior quadrantc. 

I N triangulo fphaerico reftangulo A B C , fit angulus B, re¿ius,& primuni 
Vterque arcus A B, B C , v e l alterillorum tantum quadrans . Dico&arcum 
A C , qui reftutn angulum fubtendit ,quadranteni 
e í í e . Si enim vterque arcus A B, B C , quadrans eñ9 
cum angulus Bjponatur re6lus,erit quoq; arcus A C , 
quadrans. Si vero alter tantum arcuum A B, B C , eñ 
quadransjíít A B,quadrans.Quoníáigitur arcus A B , 
quadrans eft , traníi rqj per polos arcus B C j propter 
angulum re&um B,erit A,polusarcus B Cjacpropte* 
rea angulus C,i"ecíus e r í t . Cum ergo vterque a n g u 
lus B, C , reéiius fir, eric vterque arcus A B,A Cjqua» 
drans . Eodem modo íi B C , ponatur quadr3ns,oñen 
demus A C , eííe quadrantem . Erit enim fimiliterC, polus arcus A Bj ac pro -
indeangulus A , redus. Cura crgo vterque angulus Bj Ajre£lusfít3erit v ter- M^UMM* 

i?.i.Theoá» 
Corol!, iS,. 
U Theod. 
jf.i Theod, 

que arcus B C , A C , quadrans. 
S I T deinde vterque arcus A B, BC,quadrantc 

minor, vel maior. Dico arcum A C , eíTe quadrantc 
íninorem.Si enim vterque eft quadrantc minor,pro» 
duño arcu C B, ad partes B, & B A , ad partes A , vt 
íínt C D , EÍE, quadrantes, ducatur per punfta D , 
E,arcusc¡rculi maximi D Ejfecans arcum C A,pro-
duftum in F.Quoniam igitur in triagulo B E D , an
gulus B, reétus cñ^Sc arcus B E , quadrans, erit angulus D, quera fubtendit3reii 

C toxTheoi» 

¿ius. Rurlus quiain trianguloC D F , angu-
Jus D , reñus cft3&, arcus D C , quadrans, erit 
íímiliter angulus Fjreíhisjatque ideirco vter« 
que arcus D C , F C , quadrans erit . Quare 
arcus A C , quadrante minor erit . Si verd 
Vterque arcus A B , B C , quadrante maior 
eft, abfcifsis quadrantibus B D , C E,ducatur 
perpunfta D , E , arcus círculi maximi E D , 
íecans arcum C A, produflrum in F . Quonia 
igitur in triangulo D B E , angulus B, redus 
eft, & arcus B D , quadrans erit angulus E , 
quem B D , fubtendit,reftus. Ruríus quia in 
triangulo C E F , angulus E , eftrc61:usí& arcusEC,quadrans,erit eodem mo- }4.huiuíf 

C c c do aa< 

3 4.huíusb 

j 4.huíate 
if.huiuc* 

ao.iThcodo 

J4. hutUKr 



ao.iThcod. 

34.huius. 

34. huius. 
3 5.hu¡us. 

m T R I 4̂ N G V t v€ 
a 5.haIuS. do angulus F , reftus. Vterque ergo arcus C E , C F.quadranser í t ; ac prdpte* 

reaarcus A C , quadrante minor. ; > r r 
S I T poftremo arcus A B,quadrante quidcm m a í o r , arcus vero B C m i -

norquadrante.Dicoarcum A C , maioremeíTequadrante . Auferatur enim 
quadrans B D5 & arcus C B , producatur ad E , v t C E,íít quadrans; ac per púa 

c t a D , E , arcus circulimaximiducatur E D , fecans 
arcum A C , i n F . Quia igitur in triangulo B E D , 
angulus B , reótus eft,& arcus B D5quadrans,er¡t an-
gulus E , r e a u s . Rurrus ,quia in triangulo C E F . 
angulus E , r e a u s e f t , & arcus E C , quadrans ,e r i t 
eadem ratione angulus F , redus. Vterque igitur ar
cus C E , CF,quadrans er i t jac proinde arcus A C , 
quadrante maior. In omni ergo triangulo fphaerico 
redangulo, &c. Quod crat demonftrandum. 

T H E O R . 34 . P R O P O S . y6. 

1N omni triangulo fph^rico redlangulo, G ar
cus reóhim angulum fubtendens fuerit quadrans, 
cric vel vcerq; arcuum angulum reólum compre-
hendentium quadrans, vel alcer illorum faltem: íi 
vero fuerit minor quadrante, vterque reliquorum 
vel mino^vel maior quadrante erir: íi deniq; qua
drante maior fuerit, erit rcliquorum altcr maior 
quadrante, Scalterminor. 

S I T in triangulorphxrico A B C , a n g u l u s B , r céh i s , & cumfubtendenr 
arcus A C , ht primum quadrans. Dico vel vvrumque arcuum A B , B C eíTe 
queque quadrantem , vel faltem alterum illorum . Si enim neuter illorum eft 

quadrans, erit vel vterque illorum maio^vel minor 
quadrante, atque adeo arcus A C,quadrante minor; 
vel alterillorum quadrante quidem maior^alter v e 
ro minor , ac proinde arcus A C , quadrante maior; 
quorum vtrumq; abfurdum eft , cum arcus A C , po-
natur quadrans . Er i t ergo vel vterque arcus AB» 
B C , quadrans, vel faltem alter i l lorum. 
| D £ í N D E fitarcm A C , q u a d r a n t e m i n o r . D í -
co vtrumque arcum A B , B C.eñe vel quadrante raí-

¿ norem»vclmaiorem. Si enim vterque non eft minor, 
vel mamr quadrante, erit vel vterque quadrans , ¡deoque& arcus A C , qua-

8j. huius. drans 5 vel vnus illorum quadrans, & alter non i atque ideirco & arcus A C , 
quadransi vei vnus quidem quadrante minoraalter vero maior3atque adeó & 

arcus 

5 huius, 

3}. huius. 

55. hnius« 



ircus A C , cuadrante maior: qua-omniaabrurda funt,cum arce A ^ . fc , 

« J ^ T I ? ^ ^ « s A C » maior quadrante . Dicoalterum reliquorum 
A B , B C , quadrantequidemeíTe maiorem ,altcrum vero minorem ^Siemm 

í e T a t ^ S ^ d f a T " " ^ t G > erit - 1 vT'qur^adrrn " 
Í e v t e r ^ ' aC Pr0,nde & arcus ^ C> ̂ d r a n s iT,haíuv 

r o " ñor O 8 0 a!terarCUum A ^ B C , quadrante quiSen, maio'rTn "e?ve: 
^onflrandu^raT"111 ^ trianSuiorPh^^ «^anSulo,&c. Q^od da, 

T H E O R . 35. P R O P O S . 37. 

I N omni trianguloíph^rico, fivterque reli
quorum angulorum, vel alcer faltem íhMt redus, 
erit arcus rectum angulum fubtendens^quadrans: 
fi vero vterque reliquorum angulorumminoi fue-
rit re6lo,vel maior,eric arcus fubtendens angülum 
redum quadrante minor r fideniq^ alcer rehquo-
rum fuerit maior reélo, & alter minor, erit arcus 
angulum redum ílibcendens, quadrante maior. 

I N triangulo fph^rico A B C , cuius angulus B, reftus, fit primum v ^ -

redum angulurn B,fubtendit, eíle quadran tem. Si enim vterque angulus A , 
C reauseft ,yelC,tantum,erittnangulumABG, 4 n g u i u s A , 
rettangulü habens angulum C , r e d u m : Eft autem & 
tngulus B,reaus. Igitur arcus A C , quadrans erit. 

D E I N D E í í tv terqueangu lusAjQve lminor 
refto, vel maior . DicoarcumAC, quadrante eílc 
minorem. Si namque vterque anqulus A , C . eft mi
nor refto,erit tam arcus B C,quam A B}minor qua. 
drante; fí vero vterque angulus A, C , maior eí? re-
tto, erit tam arcus B C,quam A B^uadrante maior. 
Quarecum in triangulo A B C , angulus B, reñus 

fe 1 ^ 1 1 2 J T " ^ A) maÍOr rea0'& C ' minor' Dico "cum A Cef- ^ 
n'alo a u a d ^ enim angulus A, obtufusí í t , erit arcus B C , ^ . h . i ^ . 
maior quadrante : E t cum angulus Qacutus fit^ritarcus A B3quadrante mi- ^ A a . u i 

C c c i ñor* 

H* huius, 

J4. huius, 

J4. huius. 



T n i Ó f í J 
ñor teltai CUm arcus B C , quadrante quidem maior í í t , & A B, mmor, enl 

H M m . arcus A C , quadrante maior. Quamobrctn in omni triangulo fphxaco re-
iftanguloj&c. Qupd erat oftendendum. 

T H E O R . 3 .̂ P R O P O S . 38. 

1N omni triangulo fphserico reftangulo, fi ar
cus re£tum angulum fubtcndcns fueiit quadrans, 
cric faltem alter reliquorum angulorü redus que
que : fi vero minor quadrantc, erit vrerq; reliquo
rum angulorum vel maior re¿lo3 vcl minor: fi de-
ñique quadrantc maior, erit alcer reliquorum an
gulorum maior redo, & alter minor. 

I N triancrulo fpheerico A B C , cuius angulus B, redus, fit prímum arcus 
A C , fubtendens angulum reftum B,quadrans. Dice falrem alterum angu
lorum A , C , reftum quoque effe . Cum enim angulus B , Gt reftus , & arcus 
AC,quadrans, crit faltem alter arcuum A B, B C,quadrans j atque adeo & 
aneulus A , vel C,quem ille arcus fubtendit, reQus erit. 

S I T deinde arcus A C , quadrante minor. Dico 
Vtrumque angulcrum A , C , effe maiorem,vel raino-
rem reólo.Ent enim vterque arcus A B,B C,vel ma
ior qüadrante , vel minor. Quare vterque angulus 
A , C , maior erit rea©, vel minor. 

P O S T R E M O lit arcus A C , maior quadran
tc . Dico alterum angulorum A, C, eíTc reCto maio-
rcm ,& alterum minorcm . Erit enim alter arcuum 
AB,BC,quadrante maior, & alter minor . Igítur 
alter angulorum A, C,reftoerit maior,&aIter mi

nor. Quapropterln omni triangulo fphaerico reaangulo}&c. Qupd often
dendum erat. 

C O R O L L A R I V M . 

v v ómnibus coiligitur, In omni triangulo fphaerico, cuim vnus arcuum efi qua^ 
- hls 0A™r.n<rnlo ^ reáus reliquorum quonuearcuum vnum faltem eflequadraa 

& alter arcuum 'Plun ^ / r qua¿rans fubtendit reftus: Si vero arcus angulum 

T H E O R ? 

§ Chutas. 
34.huiai. 

jg, hUÍHSe 

3 4.huías. 

34.huius. 

. huius. 
j 4.huius. 
¡6. huius. 



S T H >AE K í C a í 

T H E O R . 37- P R O P O S . 35 .̂ 

Defin, 6. 
hilius. 

A N G V L I fphasrici candem habet rationcm, 
cjuam corum arcus. 

S I N T dúo anguli fphxrici B A C , E D F , quorum arcus B C , E F . Dico 
itaelTeangulum A , ad angulum D , vt t i l arcusB C , ad arcum E F Erunt 
enim A D , poli arcuum B C , £ F5 & arcus A B , A C , D E , D F , quadur.ies. 
froductis igitur arcu-
b u s B C , E F , fuman-
tur quotcunque arcus 
B G , G H , a r c u ¡ B C , 
&7quotcúqj arcus F í , 
I K , K L , arcui E F , 
3equales:ac per pun6U 
G , H , r , K , L e p ó 
los A , D,arcus circu» 
iorum maxíirorü du-
cantur A G , A H , D I , 
D K , DLjqu iomnes 
quadrátes erunt,nem« 
pequadrantibus A B , 
A C , DE,DF , 3equa les , p rop te rca qüód&: reax Aibtenrse A G , A H , D I , 
D K , D L , reítis fubtcnfis A B , A C , D E , D F , ajquales funt,ex defín. poli. 
E r u n t ergo omnes anguli ad A , intcr fe asquales; arque adeóquam multiplex 
«ft arcus C H , arcus B C , t am multiplex erit aggregatum omniumangulo rü 
ad A , anguli B A C : Eademque ratJone tam multiplex erit aggregatum otn-
niumangulorumad D , anguli E D F , quam multiplex eña rcus E L , a r c u s 
E F . Qupniam vero fi arcus C H , arcui E L , aequalis fuerit, etiam angulus 
H A C,angulo E D L , sequalis eftifi autem arcus C H,maior fuerit arcu E L , 
ctiam angulus H A C , ángulo E D L , maior eftj & íi minor, rainor j defícient 
propterea v n á a r c u s C H , & a n g u l u s H A C , x q u é multiplicia primsmawni-
tudinis B C , & tertix B A C , a i arcu E L,&: ángulo E D L , seque raultiplici-
bus fecund^ magnitudinis E F , & quartx E D F ; vel vná xqualia erunt, vel 
vná excedent.Quare que propor t íoef t arcus B C , primas magnitudinis ad 
arcum E F , fecundara magnitudinem ,ea erit anguli B A C , tertiae magnitu
dinis ad angulum E D F , quartam magnitudinem. Itaque anguli fphsrici 
«andera habent rationera, quam eorutn arcus. Qupd erat demouftrandum . 

C O R O L L A R i V M . 
_ E X hoc fcquitur, fta efle angulum fphítricuni quemcumque ad quatuor ángulos rcíios 
fphaencos, ve eft arcus ilUus anguli ad totam circunferentiam círcuh maximi ; & contra. 
Cumenitn fit angulas fphxricus quicunque ad angulum rcíSum fphiricum , vt arcus i l - J9. huíus, 
íms anguli a i quadrantem , nimirumad arcum anguli reñí , erit qiioc¡ne ídem angulas ad 
quadruplum anguli refti nempe ad quatuor reaos, vtidem arcus illius anguli ad cuadra- Schol. 4. 
^lum «juadranas, hoc eft, ad totam ciicunfsrantiam; & conua, quinti. 

T H E O R . 

2 8. íertíj, 

Í -n'us, 

iS. huiufí 

iz.Innus» 

Defin. « . 
quiaii. 



T H E O R . 3 8 . P R O P O S . 40. 

S I dúo circuli maximi in fphasra fe mutuo fe-
cenCj& ineorum peripherijsduo pun6ta fignen-
tur, quorum vtrumque vel in eodcm femicirculo 
fumacur; vel in vno femicirculo vnum, & alcerum 
in altero eiufdem circuli vel vnum in femicircu
lo vno vnius circuli, &alterum in femicirculo 
vtrolibet altcrius circuli atque per vtrumque ho-
rum pund:orum arcus maximi circuli ducatur fa-
cies cum periphcriaalterius circuli, ad quamcum-
que partem,angulum redum: habebit íinus arcus 
intercepti inter vnumillorumpundorum, 6c al-
terutram feólionem circulorum, ad finum arcus, 
qui per illud pundü dudus reólum cum periphe-
ria alcerius circuli angulum facic, eandem propor-
tionem, quam habet íinus arcus Ínter pundum al 
terum, ócalterutram circulorum fedionem inter-
iedi3ad finum arcus, qui per illud punótumde-
fcriptus cum alcerius circuli peripheria reólü con-
ftituitangulunu. 

I N fph?ra dúo circuli maximi A B C D,A E C F , fe mutuo Tecent in A,& 
C,& primum ad ángulos non reftosjíignenturque primum in eodem femicir
culo A B C,duo punda vtcúque B,G;per qu§,& polum circuli A E CFsqui íít 

to.lTheod. H,circul¡ maximi ducantur I B H K , L G H M; eruntque anguli ad I , L , K , M , 
ij.i.Thcod. refti.Dicoeádem habere proportioné íinuro arcus A B,vel C B,ad fínü arcus 

B Tjvel B K , quam habet finus arcus A Gjvel C G}ad finü arcus G L,vel G M. 
| . vndec. Sit enim cómunis feftio circulorum reíta AC,ad quam ex B^jperpédiculares 
la.prirai. agátur B N , G 0,in plano circuli A B C D;entq-,B N , fínus reftus tam arcus 

A B, quam arcus C B , ex definitione íínus reóli ;& codera modo G O , fínus 
íx.yadee. vtriufquc arcus A G , C G . Demittantur ab eifdem punáis B, G , ad plan una 

circuli 



S V H u4É K I C \A . 
círculi A ECT,perpendicu laresBP,GQ^Etquoniamre&eBPjG Q^ca-
dunt in communes feéUones circulorum Í B K , L G M , cum circulo A E C F , ?8.vndeK, 
quembifariam fecátin punáisIjKjLjMjhoceftiCidutin diámetros circulorú n.i.Theod* 
waximoruin I B K , L G M; 
(quód horum circulorum 
plana reda fint adplanum 
circuli A E C F , ) ac proin-
de redos ángulos faciunt 
cum diametris circulorum 
I B K , L G M , ex defin. 3. 
lib. 11. Eucl . erit quoque 
tamBP, finus redius arcuü 
B I , B K , quam G Q¿í ínus 
rcflius a r c u u m G L , G M , 
ex definitione íinus reéii é 
Ducantur in plano circuli 
A E C F , r e a 3 e N P , O Q j 
eruntq-, per defín. 3. lib. 11, 
Eucl. anguli P, Q^, refti, in 
triangulis N B P , O G Q j , 
Qma vero tam reéiíE B N , 
GO,paraIleI^ lunt,propter 
ángulos reótos A N B , A O G , 

^.i.Thcod. 

tS . p r i m i . 

quam reftae B PSG (5 ,cum perpendiculares íínt ad planú circuli A E C F ; í.vndec. 
crunt quoque anguli B , G , xquales in eisdem triangulis N B P , O G o / lovndee. 
AEqu.angulaigitur funt triangula N B P , O G Q ;atque a d e ó e r i t , v t N B , ^.primi. 
finus arcus A B vel C B, ad B P, fínum arcus B I , vel B K , ita O G , fínus ar- l f « « . 
cus A o , vel C G , ad G Q^íínum arcus G L , vel G M , quomodocunque ar
cus íumantur cum cuilibet finui dúo arcus femicirculú conficientes refpon-
deant. Hoc eft^rit,vt fínus arcus A B,ad finum arcus BI5ita fínus arcus AG% 

A T ajCrUS L 'Item vt finus arcus A B>ad fínum arcusB K5 ita fínus ar i 
cus A G , ad finum arcus G M . Item vt fínus arcusCB, ad fínum arcusB L i t a 
linus arcus C G , ad fínum arcus G L . Item vt finus arcus C B, ad fínum arcus 
J311, jta fínus arcus C G , ad fínum arcus G M . Itero vt fínus arcus A B , ad 
Iinum arcus B I , ita fínus arcus C G , a d fínum arcus G M , & c . 

D E I N D E fumatur vnum punótum, puta B, in femicirculo A B C , & al -
tcrum, nempe D , in altero femicirculo C D A, eiufdem circuli, ducanturque 
perpunaaB,D ,&po lum circuli A E C F , q u i fít H , dúo arcus circulorum ic.Theoá. 
maxiraorum I B K , D F Sjeruntque anguli reái Fj^SjK.Dico rurrus,vtcft fí. >í.>.Thcod. 
ñus arcus A B, vei C B, ad fínum arcus B I , ve] B K , ita efle fínum arcus A D . 
vel C D,ad finum arcus D F , vel arcus, qui cum arcu F D,femicirculum per-
ftcita punftoD,vfqueadpunftum Ssfemicirculi A E C . Nam arcusabF,per 
IJjVíqueadSjfemicircuIuseftjCum circuli A E C F , D F S, fe mutuo bifa- „ , Th^nrl 
m m fecent in F , S . Sumatur enim arcui A D, arcus A G , aequalis, & per G , 
& polum circuli A E C F,nempe perH,arcus maximi circuli ducaturL G M; 
eruntque anguli L,M3reai.Quoniam igitur dúo anguli A^L^rianguli A G L , 
duobusangulis A , F , trünguli A D F , squales funt, (funt enim dúo anguli 
A ,ad vcrticem ascjuales, & anguii LjFjreifti.) funtque latera A G , A D^cdos 6 huíui. 

fubten. 

i.huí Hs. 
lo.iTheod. 
i5.iTheo<l, 



406 r K T ¿ ñ G r L J 
i i.huíus. fubten^entía ángulos, per confl:ruaionem,a?qualia-,cruntqueque SfCus6 

D F^aequales, ac propterea &eorum finusoequales erunt, necnon & finusar-
cuura aequaüum A G , A D , erunt acqualcs . Eadetn crgo eft proportfo finus 
arcus A G , ad finura arcus G L , quae finus arcus A D,ad finum areus I>F : V t 
autem finus arcus A G , ad finum arcus G L , ita demonftratum eft, eñe finura 
arcus A B,vel C B, ad finura arcus B I , vel B K , propterea quód pun£bB,G, 
in eodem remicirculo íumpta funt. Igitur erit quoque,vt finus arcus A Bsvel 
C B,ad (ínum arcus BI,vel BK,¡ta fínusarcus AD,ad finum arcus D F,&c. 

P O S T R E M O furaaturinfemicirculoABC,pun(aumB,&¡nalterius 
Circuli femicirculo vtrouis 
nempe in A E Cjaliudpun 
élum L : Et per B,& polum 
eírculi A E C , arcus maxi-
mi circuli ducatur I B K r 
Item per L , & perpolura-
circuli A B C,arcus L G M , 
maximi circuli j eruntque 
anguli I,G,refti. Dice rur-
fus , vt eft íínus arcus A Bj 
ad finum arcus B I , ita efffi 
finum arcus A L , ad finura 
arcus L G , &c. Per po
los enim vtriusque circuli 
A B C D,A E C F , arcus cii 
culi maximi ducatur R Ey. 
eruntque anguli R , E , re-
éii, diuidenturque femicir-
culi A B C , A E C , bifa-
í i a m in punñrs R , E ; atque 

aciTlieod., 

»y.iTheoíJí 

ao.iTheod^ 

'vf.i.Theod'.. 

la.Theod, 

aíeoffnus quad'rantum A R , A E , aequaí'es erunt; Eademq.ue proportioerit 
^.químl. finus arcus A R,ad finum arcujR E,qu3E finus arcus A E,ad finum arcus E R , 

Quoniam vero cft,vt finus arcus A R , ad finú arcus R Ey ita finus arcus A B, 
ad finum arcus B I , vtdenionñratum eft; (íumpta l'untenim dúo puníh R , 
B,in eodem femicirculo) erit quoquc,vt finus arcus A E,ad finum arcus E R , 
ita finus arcus A B, ad finum arcus B i rSed eadem ratione eft ^ vt finus arcus 
A E , 3 d finum arcusE R, i ta finus arcus A L , a d finum arcusL G . Tgitur erit 
quoque, vt finus arcus A B , 3 d finum arcus B í , i ta finus arcus A L , ad finura 
arcus L G , , & c . Quód fi Jocopunfti L , fumatur in altero femicirculo A F C , 
«iufdemcirculi A E C F , aliud pundum, nempe F,&arcus F D,faciat angu-
lum D,re(3:um,eritadhuc, vt finus arcus A B, ad finum arcus B I,ita finus ar* 
cus A F , ad finum arcus F D , &c. Vt errim proxime oftendimus, vt finus ar« 
cus A B, ad finum arcus B 1 , ita eft arcus finus A L , ad finum arcus L G : V t 
autem finus arcus AIL,ad finura arcus L G ita demonftratum eft , eñe finura 
arcus A F , ad finum arcus F D, quód puníla L , F , fumantur in duobus femi-
circulis eiufdem circuli. Igitur erit quoque, vt finus arcus A B^adfinum ar-
cus Br,ita finusarcusAFj adfinum arcusFDr Atque ita in vniuerfum verai 
«ft propofitiojquoraodocunq; dúo punób fumatur,quando circuli A B C Dy 
. ^ E C F , fe mutuo fecantad ángulos non redes e 
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S E D iam cifculi A B C D , A E C F , Tecent fe mutuo ad ángulos reíaos in. 

puná i s A , fitqueeorum communis feftio reíla A C . Diuifo autem v. 
femicirculo A B C , bifariamin H , vt íínt quadrantes A H , C H , fumantur 
dúo punfta vtcunque B , G . Dico ita cíTe rurfus 
íinum arcus A B , ad íinum arcus,qui per B , dudus 
reí tos ángulos facit cum circulo A E C F , vt efi: 
íínus arcus A G ,3d finum arcus,qui per G , duftus 
cum circulo A E C F , redlos facit ángulos . Q u o -
niamenimcirculusABCjCum redus ad circulum 
A E C , ponatur, traníi t per polos circuli A E C , 
erit H,polus circuli A E C . Quare arcus perpen
diculares ad circulum A E C , per punda B ,G,du -
fti neceílarioper H , t raní íbunt ; atque adeó arcus 
i l l ic runt B A , G A rPerfpicuum autem eft, vteft 
íínus arcus A B,ad fínum arcus B A , ita efle íinum 
arcus A G , ad finum arcus G A , cum vtrobíquc 
íít proportro cequalitatis , feu identitatis: Eft e-
nim idem finus arcus A B , & arcus B A , necnon 
idem finus arcus A G , & arcus G A . 

Q V O D fi al terum pundorum fit H , polus circuli A E C , eritquicun-
que arcus ex H , duótus, qualis eft H E , perpendicularis,ad A E C,atque adeó i j iTheod. 
quadrans. Rurfus igitur manifeftum eft, ¡ta effe finum arcus A B,ad finum ar- coroll. I Í , 
cus B A , vt eft finus arcus A H , ad finum arcus H E , vei H A; cura vtrobique 1 . Theod. 
qnoque fie aequalitatis proportio , &c. Si dúo ergo circuli maximi in fphajra 
íc mutuo fecentj&c. Qupderatoftendcndum • 

ij.í.Thcod'» 
Coroll. 16. 
i . Theod. 
ij.iTheodv 

S G H O L I V M , 
P E R. S r l C V V M eji ex demonflrath : Si dúo circuli fe mutuo fecent, & in yn» 

eorum ex duobus punÚU ytcunq¡ ajfumpth ducantur adalterim circuliplanum du« 
fínea recia perpendiculares ; ita effe finum reSlum arcui intercepti ínter vnum tilo» 
rum punílorum , CT* alterutram circulorum feflionem, ad perpendicularem exilio 

fundo in planum alteriut circuli demijf^m yt efi finta refluí arcus inter alterum 
funflum, zs1 alterutram feBionem circuloram interieíli}adperpendicularem ab hoc 
altero punElo in planum alterius circuli demijfam . N4>w in priori figura huittí pro* 
f o f ojhnfum efi, h a effe finum arcus Á B.» vel C z , ad B F , finum reñam arcus B I , 
yt efi finus arcus A G,TÍ?/ C G^ad G finum reBum arcus G L, Cum ergo finus B Pa-
G Q ,̂ fint perpendiculares expunftls B, G , in planum circulé A E C F , dennfjx , p a . 
iet propofitum , Quod fiynumpunBorumacceptum ftt B, ex vna parte feflionis A , 
CT* alterumpunclum acceptum fit D , ex altera parte feíítonis A, in eodem cn culot 
*rit nibtlominus ita finus arcus A B^ad perpendicularem B P, ex B3 demijfam inpla* 
num alterius circuli A £ C F , finuí arcus A D , ad perpendicularem, qu£ ex D, ií% 
flanum alterini circuli A E C F , demitteretur : propterea quod oftenfum efl, ita effe 
finum arcus A B,, ad finum a r c u s B l , v i eflfinuí arcm A D , aá finum arcus D F ; c¡ui 
quidem finw arcuum B I} D Fj funt perpendiculares ex punéíis B, D, in planum 
eirculi A E C F , cadentes y yt ex demonfiratif in hac propof. liquido confiat, ídem 
$erÍ£icttftr in figura pofierierh cum tbi ettam fit) yt finus artus A B , ad perpendicu* 

D d d larenv 
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Urem ex B, in planum circuli A. E c P, demijfam, i ta finta arctts A G, adperpendi» 
cttlarem ex G, tn plantm cirsuli A £ C demijjarn : propterea quodfinuí arcuum 
A B, A G, funt ipfemet perpendiculares exB. G , in planum circuli A E C F , demijf<e 

jí.vndec. cadentes in reéjam A Cycommunem circulerum ficlionem , t tpatet . 
H I N C f-icile demonflrari poterunt fequentia theoremat a quorum nonnulla plt* 

rimum ad fphtericorum triangulorúm calculum conducunt, Vrimum autem ac fecuaa 
dumfunt duo Theoremata VtoUmxi Cyclica in primo bb. Almagefli, fed multo bre-
uitts, ac facilitas demonflrata ex ijs, <junt in hoc fcholio oflenfa funt» Vnde omittenda 
»on yfdebantur y licet eorum y fus in htfce triangttlis non appareat. 

I . 
S I infpliíEríE fuperficie abvno pun¿toduo arcus maximorum 

circulorum educan tur, quorum vterque femicirculoíit minor,&ab 
corum terminis in ipíbs refledbntur alij duo arcus maxiraorum cir
culorum fe ínter dúos ilíos priores arcus interíecanres: proportio, 
quam íinus fegmcti vniuseduólorum arcuum interterrainum eius, 
& arcum reflexum habet ad fínum alterius fegmentr einfdem arcus 
eduí t i , componitur ex proportione, quam fínus íegmentiarcus re-
flexí inter eundem termínum , & alrerum arcum reflexum habet ad 
íinum alterius fegmenti eiufdem arcus reíiexi ex proportione, 
quamíínus fegmenti alterius eduélorum arcuum inter eius termi-^ 
n u m ^ arcum reflexum habet ad íinú totius eiufdem arcus eduóti. 

E X puníío A) in fuperficie fphierteeducantur duo arcus A B^ A C , femicircults 
minores a terminis B, C , refteffantur adipfos duo arcus B D , C E , fe mterfe-
cantesin? . T>ico proportionemfinus arcus B \i,adfinum arcus E Apompo ni ex pro* 
fortionefinus arcus B F , adfinum arcus v T), ex proportionefinus arcus C D,4í i 

finunt arcus C A . DuBis enim expunSl'u B, A , D , ad planum 
circuli C E , tribusperpendiculanbus B G, A H , D IÍ quoniam 
duo circuli A B, C E , mutuo fecant in ar expunííis B, A, 
in planum circult C E , demijfe funt perpendiculares B G,A H j 
erit yt finus arcus E B, ad finum arcus E Aj ita reEla B G, ad, 
reEiam A H ; Item queniam duo circuli B D , C E , fe mutuo 
fecant in F j C ex punflis B3D,inplanum circuli C E , dedutl* 
funt perpendiculares B G, D I ; erit eadem ratione^yt finus ar* 
cus F B , ad finum arcus F D,, ita retía B G^ ad reSlarh D I ;De<» 
ñique c^uia duo circuli A C , C E , fe interfecant in C , & ex 
punEíii D , A , in planum circuli c E , demiff* funt perpendi» 
culares reflx line<t D T, A H Í erit fimiliter , y t finus arcus 
C D, ad finum arcus C A, ita reéía D I , ad reEiam A H . Pro» 

pertio autem refl¿ B G,<í¿ reEiam A H j (pofita media linea D I . ) eomponitur ex proa 
portione reEla B G, ad reEiam D I , CÍT* proportione reEi<t D Ia ad reEiam A H.Ig/# 
tur tsr proportio finus arcus B E , ad finum arcus E A, (<p<e eadem eft, quteprepor* 
tio BG3ad A H . ) componetur ex proportione finus arcus B V^ad finum arcus F D , 
(<p<e eadem efi, qu* proportio B G, <i</ D I . ) & ex proportione finus arcus C Da ad 
fmum arcus A C , (qu<e eadem efi. que D l 3 a d A H . ) quod efipropofitum * 

* : 2 ' ; i ' r i I I S D E M . 

Schol. 40, 
n ui us. & 
permutan 
do. 



ir. 
finMSfD E M P0fitÁS' Foportio finas vnius arcaum eduaorum 
Cnum f e g ^ n a emfdem arcus Ínter punann, eduñionis & a r c u „ 
á m Z : Z 7 0 n T " P r 0 p 0 r t Í O n e f i n U S a r c u s " f l e ' í ' « S 

cum cduetum & altcrumarcum retíexum, & ex proportione fi-

Xî enn aIte"^ ^cus reflexi Ínter te™inumPaker°u aTcus 

cus fefle*.Pr,0rCm arCUm rCHeXUm ^ finUm t0tÍas P ° * ™ £ ™ 

t marions c tr, t F i - quomam dito circuli 
A B , A C , fe mutuo fecant inA v̂ ex punElis B ; lnt>U'"*™ "rculi A C , demijft fwtperbendic»'. l*res B G, E H ; er»>3 ytfinus arcus Â  radfi «reus A E j B G , 4 ¿ « Í ? ^ £ H : ÍÍ 

ri^w/r B D. A C , / e merfrant i» D, ¿ ex funílv B j F j í» plantí CÍTCHIÍ A C, dedufafunt per. fenduulares-B G, F I, rationê t fmus arcus D B •¡adfinum arcus D F,»t4 r e ^ B G.adre* 
ü Z * : ] ^ U e r * n i ™ d * ' > f ™ l [ ^ > C ZjeinC,interfecant,&eXpun. ttu F , EjJnpIanum ctrmh A C , demifofunt perpendiculares v\ vu- ZÍi* J 

111. 
U S D E M poíítis3proportiofinus vnius arcuumedudorumacl 

íinum fegmenn emídem arcus Ínter eius terminum, 6c arcum refle^ 
xnm, componitur ex proportione íínus fegmenti alterius arcus edu-
f e a m ^ PU¿ m enu<aionis ' .& ^cumref lexumadfínum reliqui 
S Z Z U X PÍTni0neíJnUsreSmentiarcusreflcx^ termino 
poftenons arcus edadi ínter terminum, & alrerum arcum reflexum 
ad fínum rel.qui fegmenti diifdem arcus reflexi. 

numarL f ^ t i ^ ^ ^ theô ")proportio finus arcus A C.adfi. num arcus C com̂mtur êroportione finus arcus A ̂  adfinum arcus E B} er 
D d d a ex proa 

Schol. 40 , 
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ex proportione fmus avcus B T,ac[Jln»m arctts F D. Quoniam enm dúo ctreult A C , 
C -E, fe interfecantin CjCiT' exputiBif A , D , demifíx fitnt perpendicular es A H , D I , 
adplannm c irwU C EÍ erit, TÍ fintts arcus C A, adfinum arcm C Dj/frf refifít A H , 

reElam D I : I/ew quoniam dúo circuli A B, C E , / é mutuo 
fecant in E j C expunñis A, B , inplanum circuli C Eydedu* 
fia funtperpendiculares A H , B G; í r / t jí>w/7/' WOÍ/O , ytfmus 
arcus E Aj 4í í finum arcus E B,,ÍÍ<Í reíírf A H^dá nSíam E G.* 
Denique quia dúo circuli B Dj C E j / é mutuo fecant in F , ©* 
«xpunftií B , D , di/planum circuU C E , du í ía funt perpendi» 
culares E G , D í; e n í eadem raticne,ytfinus arcus v B3 dá j í s 
num arcus F D,Í><Í rffld B G,<í¿ reéíam D I . Componitur aua 
tempropertio re¿Í£ A H , a d r e f t a m B l , (pofita media linea 
B G . ) ex proportione rett* A l i s a d rettam BG^C?" expropor 
tione refla B G, *£/ reflam D I . 1¿ÍÍ»T ^proportio finus ar» 
cus A C , ad finum arcus C D, (<p« eadem efi , ^«ie A H , a i 
D I.)componetur exproportione finus arcus A E^ad finum ar* 

sus E B j ( q ü * eadem efi-, qu<t A H , ad v e ) C exproportione finus arcus B Ej ¿td 
fintm arcus F D , ( j » * e<í¿#« e/?, 2»<e B G^ ad D I . ) g»oí/ efipropofitum, 

111 I . 

I I S D E M pofídsjproportiofinus fegmentivnius£arcuiimre-
flexorum inter terminum arcus ec íudi , de alcerumarcumreflexum 
ad íinum reliqui fegmentijComponitur ex proportione fínus fegmen 
ti vnius arcuum edudorum inter eundem terminum, &alterum ar-
cum reflexum ad finum reliqui fegmenti, & ex proportione finus al-
terius arcus edu6H ad finum.fegmenti illius ínter terminum, &ar-
cum reflexum. 

i H O C efii (repetita tadem figura prtmi theorematú) proportio finui arcus B F , 
tid finum arcus F D^omponitur ex proportione finus arcus B E^ad finum arcus E A , 

ex proportione fmus arcus A C ^ a d finum arcus C D . Cum enim dúo circuli B D,-
C E , fe mutuo fecent in V , ® ' exV, D, ad planum circuli C E,perpendiculares B G , 

40, D l ^ n t demiffx; e r i t , ytfinta arcus F B^adfinum arcus F D, tta recia B G, ad re» 
permutan- ^am D r-' ^ a item ^uo circuli B AJ C E» í e ™utuo fecant in E , er expuntti's BSA, 
do. ad circulum C JL,perpendiculares duEl<s fiint B G, A H ; erit quoque^ yt finus arcus 

EB,adfinum arcus EA,ÍÍ<Í reíia B G , ad reftam A H Denique quia dúo circuli 
A C , C E ,fefe in C , fecant, 6?* expunftis A , D , adplanum circuli C E , í/ewz//* 
jf»«í perpendiculares A H , D I j ef/ í fmi l i tér , TÍ / « « Í dre «Í C A 9 ad finum arcus 
C D , ¿id rcififd A H , d á r e í í d w D T . Proportio autem rettx. B G , ad reftam D I , 
(pofita media linea A ¥í~)componitur ex proportione r e ñ x B G , ad re£}am A H , 
ex proportione r e t h A H , ad reñam D í . \giiur e?* proportio finus arcus B ¥ , ad 
finum arcus F D, (qu£ eadem efi, qu* B G, d^ D I ) cempenetur exproportione fi~ 
ñus arcus B E , dH drc«í E A, (^Í** e^í/ew efi , B G, d</ A H . ) e?- ex pro m 
portione finus arcus A C , ad finum arcus C D , ( qu<s eadem ejtf que A H , drf D í . ) 
quod efi propofitum, 
1 J r * J ' : : I I S D E M 

Scliol. 



S T B lAt K 1 C jt> 

V. 

SchoI.4d. 
huius. & 
permutaa-
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1 1 S D E M poíitis, proportio íinus vníus arcuum reflexorum 
zd íinum fegmenci eiuldem inter terminum arcus ediióí:iJ& ahemnv 
arcam reflexum , componitur ex p i o p o r t i o n e íinus f e g m e n t i aíte-
rias arcus edudi inter p u n í l u i T i e d u é l i o n i s , &arcum refíexum ad 
íinum totius arcus edu¿li •, & ex proportione íinus alterius arcus re-
ílexi ad íinum regmenci eiurdem inter priorem arcum edu¿Vum6c 
priorera arcum reflexum. 

H O C f/7-, ( repetita.fjg»ra fecundi theorematis) proportio finas arcus C E , a i 
fmum arcus C F , componitur ex proportione finus a rcus A E , adfinum arcus A fi, 
V ex proportione finus arcus B D , tí¿ fuiUm arcus D F . Uam cum dúo circuli A C , 
C E} fe in C¡mutuo fecent, z? ex punttis E , F , ^ 

planum circuli AC}duft£ fintperpendtcvlires EHy 
F I , erit yt finus arcus C E , adfinum arcus C F , 
ita refía E H , ad reílam F I : Item cum dúo circuli 
A B, A C , feinterfecentin A , expunSlis E , B, 
ad plamm circuli A C , cadant perpendiculares 
E H , B G; érit etizm , TÍ finus arcus A E , adfinum 
arcui A 'B1iia reíla E H ^ a d rettam BG : Quiadee 
ñique dúo circuli A C , B D, /e mutuo fecant in D , 
^ ex pun6Íis-&,Eiadplanum circuli AC^demiffafmt perpendiculares B G , F I? 
p- i tpan ratione^yt finus arcui D B^adfinum arcus D E j t a retta B G}ad reSlam F I . 
Componitur autem proportio re8& E H , ad re&am F I , (pofita media linea B G , ) 
ex proportione r e c l x E B y a d reílam B G , v ex proportione rett* B G , adrettatu 
F I , Igiturproportio quoquefinus arcus C E , ad finum arcus C F , (qu* eadem eft, 
quz E M , ad l* 1.) componetur ex proportione finus arcus A E , ad Jinum arcus A By 
(qu<e eadem efi, qu<c E tl^ a d B G . ) & ex proportione finus arcas B DMfinum arctíf 
D Fj ( j » * eadem efi, c ¡ u * * C , <Í¿ F I . ) qmd efipropofitum . 

v i , 
S I in fph^ríE fuperficie dúo maximi circuli fe mutuo non ad án

gulos redos recent,& á duobus pundis in vno aíTuraptis ad alterum 
circuium ducantur dno arcus perpendiculares : E r i t , vt finus arcus 
ínter punólum interfeélionis, & alterutrum angulorum reótorum 
intercepti ad tangentem illius arcus perpendicularis, ita íinus arcus 
ínter pundum interfedionis, & alterum angulum reóluin interie-
<fli ad tangentem alterius huius arcus perpendicularis. 

D V O circuli maximi A B, A Cy fe mutuo fecentin A, non ad ángulos rettos, & 
ex puntlis C , E , in circulo A C , ajfumptis ad circuium A ducantur arcusperpen* 
dicularts c B , E D . Gico ita effe finum arcus A B ¡ ad tangentem arcus C % vt efi 
finus arcu: A D , ad tangentem arcus E D . Vroduttis enimarcuhus B c , D E , doñee 
eveantin Vyemnt B D F , quadrantes . Quoniam yero a punfto B, dúo arcm mae 25.huius. 
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ximorum elrcalorum E A, B F , educuntur 3 ah eorttmq; terminií A, F , adipfosduB 
arcut A C , F D , refle£inntur fe interfecantes in E;componetur proportio finusarctts 
-A B , mdfmum arsat A D , proportionefintti arctts B c , ad (inttm arcns C F , ex 

froportionejintu arcuí E F , adjftnum arctts D E . 
tfiautem^ (cum C V^Jtt complementüarctn B c.) 
ytjtntts arcus C F , ír¿y?«»w íirc»í B C , »><t /í«»í 
totusad tangentem arcus B Cj cortuertendo^: 
yi«»í arc«í n ad finum arcus C F , ?f<i tangens 
arcus B c, adftnum totum ; ifm E F , yít 
complementumarcus D E . ) y?»»í ^rc^j E F,dí/ 
Jlnum arcus D E , i t < í t o t u s ad tangentem ar* 
<us D E . Ig/f»rproportiofinusarcusAn^adff 
num arcus A T)ycomponetur quoque ex proportio» 
ne tangtntis arcus B C , ad fmum totum , CiT e* 
proportionefinustotius adtangentem arcus D E . 
Cum ergo v proportio tangentis arcus B C , <ííí 
tangentem arcus D E , componatur exproportio» 

ne tangentU arcus B C , <Í¿ Jinum totum , exproportione finus totius ad tangen-
temarcusD Es quod finus totus inter diEliti tangentes fit pofitus : erit , r t finus a r 
cus A B j ad fmum arcus A D , ita tangem arcus B c, ad tangentem arcus D E Í c?* 
permutando ¡ f t finus arcus A B» ad tangentem arcus c B , tta finus arcus A D , a i 
tangentem arcus E D . Q»o¿ eflpropofitum, 

V I I . 
S I i n f p h s r í E f u p e r í í c i e d ú o quadrante s m a x í m o r u m circulorum 

fe in ter fecent a d á n g u l o s n o n r e á o s , & p e r e x t r e m a p u n c t a arcus m a -
x i m i c i r c u l i d u c a t u r , n e c n o n a b a l i q u o p u n d o v n i u s q u a d r a n t i s a d 
a l t e r u m a r c u s p e r p e n d i c u l a r i s d e m i t t a t u r : Erit , vt f inus totus a d t a n 
g e n t e m h u i u s arcus p e r p e n d i c u l a r i s , i ta rangens c o m p l e m e n t i arcus 
p e r e x t r e m i t a t e s q u a d r a n t u m d i i ó t i a d f i n u m arcus q u a d r a n t i s , a d 
q u e m p e r p e n d i c u l a r i s arcus d e m i í í u s eft, in t er p u n d u m f e é t i o n i s , 6c 
a r c u m p e r p e n d i c u l a r e m i n t e r i e í t i . 

D V O quadrantes maxímorum circulorum 
A D , A E,fecent fe fe m A,4flí ángulos non re í loSy 
Cfper D , E , arcus circuli maximi defcrtbatur 
D E : eruntyanguH D^E^refti . Item ex C.pun 
ñ o quocunque demittatur ad A D , arcusperpen» 
dtcularis CB: Vroductis autem arcubus D E , B C T 
doñee in F , coeant^ erunt D F , B F , quadrantes. 
Dico ita fjfe fmum totmn ad tangetem arcus B c , 
-Ptefi tangens arcus E F , qui complementum ejh 
arcus D E,a¿ finum arcus A B . Quoniam entm * 
punElo D^HO arcus circuloru maximorum edufli 
fitnt D A,D F , ^ ab eorum terminü A, F,</HO alif 

tefletluntur A E , F Vf/ecantesfefe in Cs erit proportio finus arcus C F , ad finum 
arcm 



407 
6TCUS B CyCompofitaex proportione finus arcas E F j ad Jjntwt arcus D E , 

froporttonefii íus totitts qmdrant i í A D , di/ ftnum arcus A'&tzfl autem^ (cwn C F , 
fit complementumarcus B C . ) ttfmus arcus C Jí^adftnum arcus c B,ít-<j/5»»í ío» iS.Sínuf. 
tas ad tangentem arcus B c : Itew, (c»»» D E , / / t complementum arcus E F . ) / i » 
ñus arcus D E , ad ftnum arcus E F , í í d / Í » » Í ÍOÍ»Í 4Í¿ tangentem areus E FÍ co»» 
uertendo^yt finus arcus E v^ad ftnum arcus D E , íírf tangens arcus E F , ftnum 
totum . Igttur zsr proportio finus totius ad tangentem arcus B C , compoftta erit ex 
proportione tangentls arcus E v ̂ adftnit totum ̂  ex proportione ftnus totim qua* 
drantii A D, doí ftnum arcas A B . C»WÍ er^o proportio tangentis arcus E v3ad ft
num arcus A B , componatur queque ex proportione tangentis arcus E F , <iá ftnum 
totunty ex proportione ftnus totius ad ftnum arcus A E ; quod ftnus totus f it mea 
dius Ínter tllam tangentem^ ZS" hunc ftnum : ertt^t ftnus totus ad tangentem arcus 
B c j ita tangens arcus E F , <t¿ finum arcus A B . Quod eflpropofttum. 

V I H . 
S I in íphaeríE fuperficie dúo maxímí circuli ací ángulos non redtos 

fe mutuo fecentj & á duobus punótis in vno aííumptis ad alterum cir-
culum dúo arcus perpendiculares ducantur: Erit > vt íinus arcus inter 
punótiimfeótionis, & alterutrum punótorum fumptomm adfecan-
tem complementi arcus per reliquum punélum aííumptum duóli, ita 
íinus arcus inter pundlum íeclionis., & reliquum hoc punótum fum-
ptum ad recantem complementi arcus per alterum illud pundum af-
fumptum dudi • 

I N próxima figura fecent fefeduo maximi circuli A D 3 A E,Í» A^ad ángulos non 
reflos, v ex punáis C , E , ad A D, arcus perpendteulares ducantur,C E D^pro* 
ducantur q; ̂ donec coeanttn'B, Er»BtBF3 D F , quiadrantesiac propterea C Fj. EFj , *5'^u'us'r 
complementa arcuum B c , D E . Hico ita. ejfefinu 
arcus A E j adfecantem arcus C F,Tt efifinus a r 
cas A C^ad fecantem arcus E F . Qupniam enim a 

f u n í í o D , dúo arcus educuntur D A, D F , d quo~ 
rum terminis A> Vyduo alij adipfos ref leñuntur 
A E j F xs fe interfecantesin Cyeritproportio fi* 
ñus arcus A E , ad finum arcus A c , compofita ex 
proportione finus arcm D K^ad finum totum qua* 
drantis D F , ej?* ex proportione finus totius qua» 
drantis B F , ad finum arcus B c . E ^ autem ¡ f t 
finus arcus D E , ad finum totum qwadrantis D F , 
ita finus totusad fecantem arcus E F s propterea 
quod finus totus medio toco proportionalis eflin* 
ter finum recfum arcus D E , & fecantem arcus K ^ q u i complementum efi arcus D E." 
x.ademq; ratione ita efi fecans arcus C F , ad finum totum ,.yt finus totus quadrantir 
B F , ad finum arcus B CJ quod finus totus medio quoque loco fit proportionalis inter 

fecantem arcus C F , qui complementum eji arcus B C, . & finum relium arcus B C . 
igitur proportio finus arcus A E , ad finum arcus A C , componetur quoque ex pro~ 

í o r t k n e f e c a n t i í arcus C F,.4¿ finum t o t u m ^ ex proportione finus tottus adfecan»-
ten* 

Theoremal 
5. huius 
fcholij. 
iS.Sinuú; 
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408 T K I N G V I \A 
tem arcits E V , Cum ergo & proportio fecAntlí arcas C F, ad fecantem arcas E F,' 
componcttur exproportione fecantlí arcus C F, ad finwm totum ex proportione 
finus to ti ws ad fecantem arcas n fsqttod finas totas Jit medias inter ha4 jecates:erity 
y t finas arcas A K . a d fmamarcas A d i t a fecans arcas C F,rfí¿ fecantem arcas E F Í 
W permutando) yt finas arcas ÁT . sad fecantem arcas C F, ita finas arcas A C, ad 
fecantem arcas E F Qapd eft propofnam , 

A L I T E R . . Qaoniam eft, yt finas arcas A E , ad finam arcas E Byita f n m ara 
cas A c , ad ftnam arcas c B j /wce/? , permutando) yt finas arcas A ad finam ar» 
cas A c , ita finas arcas E D, ad finam arcas c B : zfi aatemita fecans anas c F , 
ad fecantem arcas E F, vi finas E D , qai complementamefipofterioris arcas s. F , ad 
fmam arcas c B , qai complementam efi arcas prtoris c F Í erit qaoque)j>t finas ara 
cas A R^ad finam arcas A C)ita f cans arcas C F, ad fecantem arcas E F . E Í /1er» 
matando) yt finas arcas A E , «tfií fecantem arcas C Fj / í á finas arcas A C , <JÍ/ fecanv 
tem arcas n F • Quod efipropefitum. 

E A D E M htc demonftratto locam etiam hahet)licet dao panfta ajfampta f infad 
diaerfipspartes panEli fetitonii. Secent emm rarfum fefe dao circali maxtmi E F , B Ar 
inD} Cf a punftis í ) R J a r c a s E F , dacantar ad B Abarcas perpendiculares F A j E B . 

Dicoitaeffe finam arcm E T>) ad fecantem compiementi 
arcas r A , yt eTi finas arcas D F, ad fecantem comple* 
mentí arcas E B . Nam qaoniam efî  yt finas arcas E 0 , 
ad finum arcas E B , ita finas ar cas D F, ad finam arcas 
F A-^i?permatando^yt finas arcas E D,dí? finam arcas 
D F, í í í ty i f t í í í ¿trfííi F. B , ad finum a cus p A : Vf autem 
finas arcus E 3 )ad finum arcas F A , ita efi fecans com» 
plementi arcas F A)adfecantem complmentiarcus E B : 
erit queque^yt finus arcus -ED) ad finum arcus D'P)ita 

ficans complementt arcus Y Ayad ¡ecantem complementi 
arcus E B ; & permutando) y t finas arcus E D)ad fecantem complemsnti arcas F A , 
Í>4y//7«i íí rcwí D F, fecantem complementi arcas E B . Ĉ »OÍ/ efipropvfn am . 

R E P E T I V I M V S autem htc figuram quartam propoj'.$$. Itcet arcmm B Cj. 
C Fj nulla fiat mentioyne nouam figuram cogeremur extraeré ,. 

T H E O R. 39. P R O P OS. 41. 
1 N o m n i t r i a n ^ u l o f p h a n i c o , finus c u i u í l i b e r 

a r c u s a d f i n o m a n g u l i , q o e m f u b t e n d i c , e a n d e m 

h a b e t o r o p o r d o n e m , a u a m fin us v t r i u f a u e i e!i-

q u o r u m a r c u u n i a d finíí a n g u l i , q u e r a C u b t e n d i t . 

S I T triangulura fphsrícum quodeunque A B C . Dico ita effe íínum ar
cus A B , ad (inum anguii C , quem fubtendit, vt eft finus arcus A C , ad finum 
anguli B , quem fubtendic , & vt finus arcus B C , ad finum anguli A , quem 
fubtendit. Sint enim primum cmnes tres anguli redi; eruntque propterea 
omnesarcusquadrantes,., Manifeftum¡giíur eft}vteft íinus totus quadrantis 



AB5ad fínum totum anguli reftí C5 ita eíTe totum quadrantis A C ad finum 
totum anguli redti B , & íínum toturn quadrantis B C , 
ad finura totura anguli redi A . 

D E I N D E fíntdúo tantum anguli A , B/redi í , 
eruntq; idcirco arcus A C , B C , quadrantes,& C,po-
lus arcus A B . l íaque rurfus perfpicuuni eft, vt eíl fi. 
ñus arcus A B,ad fínum angu l iChocef t , ad fínum 
arcus A B , (Eíl ením A B , arcus anguli C , cum C , fít 
polusarcus A B,vt oftenfum eft) itaeíTe fínum totum 
quadrantis A C , ad fínum totura anguli redi B , & fí
num totum quadrantis B C , ad fínum totum anguli redi A ; cumrcmper f í t 
sequalitatis proportio. 

T E R T I O fít angulusduntaxat C , redus , & reliquorum angulorum 
A , vterquerecto minor, vel maior; vel aiter redo maiorJ& alter tninor. Si 
igitur vterque reí to minor eftjeruntomnes arcus quadrante minores.Produ-
cantur omnes,& fíant quadrantes B D , A E , B F , A G , 
& per punfla D , F , arcus maximi circuli D F , & per 
punóla E , G , arcus maximi circuli E G , ducatur ; c -
runtque anguli D , F , E , G , r ed i , & B , polus arcus 
D F , & A , polus arcus E G ; ac proinde arcus D F , 
E G , arcus erunt angulorum B , A . T a m v e r ó q u a -
drans B D , quam A E , arcus eft anguli refti C , vt ex 
defín. 6. perípicuum eft . Quoniam igitur dúo circu* 
]i maximi B D j B F , fe mutuo fecant in fphjera in pun 
do B , & in arcu B D , fumpta funt dúo punda A , D , 
á quibus ad arcum B F , dudi funt arcus perpendiculares A C , D F ; erit v t fí-
n u s a r c u s A B j a d finura arcus A C , ita finus arcus B D , ad finura arcus D F : 
& permutando, vt finus arcus A B , trianguli A B C , ad finura quadrantis B D , 
hoc eft, ad finura totura anguli redi C , in codera trianguló A B C , ¡ta finus 
arcus A C , trianguli eiufdem A B C , ad finura arcus DF,hoceft ,ad finura an» 
gu l iB , e iu rdemtr iangul iABC. Eodemmodo e r i t , v t finus arcus A B , in 
triangulo A B C , a d f i n u m quadrantis A E , hoceft^adfinym totum ancruli 
redi C,eiurdem trianguli A B C,ita finus arcus B C , eiufdera trianguli A B C , 
,adfinumarcusEG,hoc eft jad finura anguli A , in eodem triangulo A B C . 
Patet ergo propofítura . 

S í vero vterque angulorum A , B , eft re-
ñ o maior, erit arcus A B , quadrante minor: 
& tam arcus A C , quam B C , quadrante ma
i o r . Produí lo ig i tur arcu A B , in vtramque 
partera, vt fint quadrantes A E , BD,abíc i f -
«sque quadrantibus A G , B F , ducatur per 
punda D , F , arcus maximi circuli D F , & per 
E , G , maximi circuli arcus E G ; eritque rur-
fum B,polus arcus D F,& A5P01US arcus E G . 
Igitur D F , E G , arcus erunt angulorum B , 
A ; necnon tam quadrans B D , quam A E,ar -
cus anguli refti C , ex defín. 6. Item propter 
quadrantes B D , B F , vterque angulus D ^ F j & propter quadrantes A E3A G , 

E e e vter-

í J.huÍHí, 
Schol. 2 & 
huius. 

2 8,huius, 

zo.iTheod, 

2 huius. 
Schol. ztf, 
huius. 

4 o, huías. 

i j . huius. 
3 4.huius. 
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í 6 , huius. 
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vterque angutus E , G , rcftuserit. Qujaigítur dúo maximi circulí B D^TSC^ 
femutuoín fphasrafecant in B,fumptaquefunt in B D , d u o punfta AjDj ia 
quibus.ad B C , d u d i futrt dúo arcus Á C j D F , perpendiculares ., erit vt fínus 

4o.huiui, .arcus A B3ad ííaum arcus A C,¡ta íinus arcus B D,ad finum arcus D F: & per
mutando, vt finus arcuí A B, trianguli A B C , ad fínum quadrantis B D , hoC 
eft,ad finura totum anguli reftiC, in eodem triangulo A B C , íta finus arcus 
A C , e¡ufdem trianguli A B C , ad íínum arcus D F , hoc eft , ad finuin angull 
B, in eodem triangulo A B C . Eadcmq-, raíione erít, vt finus arcus A B,trian 
guli A B C , ad finura quadrantis A E,hoceft, ad finutn totum angulí redi C , 
ir. codera triangulo A B C , ita finus arcus B C , eiufdem trianguli A B C , ad 
finura arcus E Gjhoc eñ,ad finura anguli A,in eodem triangulo A B C.Quod 
eft propofiíuni-

S I dcníque alter angulorum A , B,re6:o maior eft,& alter minor;fitB,ma-
ior j & A , minor. Er i t ¡gitur arcus A B,quadrante maior: Itera arcus A C , 

quadranteetiam maior, at vero B C , minor 
quadrante , Abfc¡ndantur«rgo quadrantes 
B D ,A E , & A G , produdoque arcu B Cjfiat 
quadrans B Fj & per punfta D,F,ducatur ar-
cusD F , circuli maximi, necnonper E , G , 
arcus circuli maxirai E G ; erítque rurfus B , 
polus arcus D F , & A, polus arcus E G . Ig i -
tur D F , E G , arcus eruntangulorum B, A ; 
Jiecnon tara quadrans B D , quam A E3 arcus 
anguli C,re£):i,ex defin. 6. Item propter qua-
drantes A E , A G , vterque angulusEjG, rc-
f̂tus erit .Quoniara igitur dúo circuli maxi

mi B A, B F , in fphsra íe mutuo fecant in B, 
fumptaquefunt ¡n B A,duo punfta A , D , i 

•quibus ad B F , dudi Tuni^uo arcus perpendiculares A C , D F ; erit, vt finus 
4o.huius, arcus A B,ad finura arcus A C , ata íinus arcus B D,ad finura arcus D F :& 

permutando, vt finus arcus A B, trianguli A B C , ad finura quadrantis B D , 
noceft, ad finura totum anguli redi C,ineodera triangulo A B C , ita finus 
arcus A C j trianguIiíCiurdem A BC,adCnximarcusD F,hoccft,ad finura an
guli B , in triangulo codera A B C . Eodemquc modo erit, vt fínusarcus AB, 
trianguli A B C , ad finura quadrantis A E , hoc eft, ad finum totum rcfli an
guli Csin eodé triangulo A B C,ita finus arcus B C,eiufdera trianguli A B C , 
ad finura arcus E G , hoceft5ad finura anguli A , eiufdera trianguli A B C , 
Qupd eft propofitura . 

Q V A / R T O ac vltimonullus angulorura A , B , C , reftusfít . Perpun-
ñum A , & polum circulí B C , ducatur arcus circu
li maxirai A D , cadatque priraum in latus B C , in-
tratrianguluni", eruntq*, anguli adD, redi. Quoniam 
igitur in triangulo A B D,angulus D,redus eft^erit, 
vt iarademonftratura eft, vt fínusarcus A B9 ad fi
nura anguli A D B,ita finus arcus A D,ad ímum an-
;guli B : & perrau tando., vt finus arcus A B, ad finura 
arcus A D , ita finus anguli A D B, ad finum anguli 
3 * Sed eodem modo 3 cum in triangulo A D C , an

gulas 
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arcusjangulij 
A ca í ^ , 

B . j 
A B . 
A D . 
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gutus D , reftus fit; tñyvt finus arcus AD^ad íínum anguli A C D , fta íinus, 
arcus A C,ad íínum anguli A D C : & permutando, vt íinus arcus A D,ad í í 
num arcus A C , ita finus anguii A C D , ad fínum anguli A D C , hoc eft , ad 
íínum anguli A D BjCum anguli ad D}f in t r ea : ¡ . Exa.-qualitite ergo, &per-
turbata proportionCjerirjVt finus arcus A B5ad íínum arcus AC,¡ ta íinus an
guli A C D , a d íínum angnli B ; vt in appofita formula apparet. Igitur & per
mutando er¡t ,vt finus a r c u s A B , i n triangulo A B C,ad Iínum anguli A C B , 
in eodem triangulo A B C , ita finus arcus A C ,eiufdem 
trianguli A B C5ad íínum anguii Bjin codera triangulo A i i C . 

C A D A T deinde arcus per A , & p o ! u m cireulí B C , 
duftus in arcum B C , produdum ad E,eritq^angulus E , re-
ftus. Quoniam igitur in triangulo A B E ,angulus E , redus 
eft e r i t , vt demonftratum eft, vt finus arcus A B , ad finura 
anguli E , ita finus arcus A E , ad íínum anguü B : & permu
tando , vt finus arcus A B , ad íínum arcus A E , ita íinus anguli E , ad íínum 
anguli B . Sed eadem ratione,cum in triangulo A C £ ,.ang.ulus E , redus fit, 
eft, vt finus arcus A E , ad íínum anguli Á C E , ita íinus arcus A C , a d fí
num anguli E : & permutando , vt finus arcus A E , ad íínum arcus A C , i ta 
íinus anguli A C £ , ad íínum anguli E . fgitur ex a?qualitate j&perturbata 
proportione ,er i t vt finus a r c u s A B , a d íínum arcus A C , , 
ita finus anguli A C E , hoc eft , anguli A C E „ (cum idem fit 
finus vtriufq-, anguli ad C , quód eorum arcus femicirGulum 
conftituant, vt conflat ex corol!. propof. 5. hu ius t r a í l a -
tus. Perfpicuum autcm eft ex ijs , qua: in tradatione íínuum 
dixirnus , dúos arcus femicirculum confícicntes, eundem h a -
Beré íínum . ) ad íínum anguli B ; vt in appoíira formula ap-
paret. Igitur & permutando c r i t , vt finus arcus A B , in triangulo A B C,-
ad íínum anguli A C B , eiufdem trianguli A B C , ita finus arcus .A C y i n 
eodcm triangulo A B C , ad íínum anguli B , eiufdem trianguli A B C . Quod 
fi ex B , ad arcum A C,ducatur alius arcus perpendicularis3qui vel intra trian 
gulum cader, vel in arcum produ£í;um,oftendemuseodem modo, ita eíle finú 
arcus A B , ad íínum anguli A C B , vt eft finus arcus B C , ad íínum anguli 
B A C . í taque in omni triangulo fphicrico, finas cuiuílibet a r c u s ^ c . Q ¿ o d . 
etatoflendendum. 

C O R O L L A R I V M . 
H I N C pcrfpícuutn eft, ín orani triangulo fphxnco reiftangulo.vt eft finus arcus reftum 

angulum fubiendentis ad fínum totum-^nempe ad fínum anguli refii,quem fubtendit, ir» 
elFe finura cuiuf l ib í t reliquorum arcuum ad í i n u m anguli,quera fubcenc.it. Quod idcir« 
codixerim, quia plerique fcriptores hoc corollarium , tanquam piopofitionem ab hac n o -
ftra propo ík ione 41. diuerfam, demonftrant: féd placuit nobis propof í t ionem hanc magit 
vniuerfalem, rcddere,,.prout n imirum compleditut & triangulum fphxncuni leclangulunit; 
& non redangulum . 

S C H O L I V M. 
1 N h4c y <&fequentihuf propofitionihtH addacemws proh lemata , quihtt í f p h x r t » ' 

torftm triangttloTttm re f tangulorum c a l c u l a s p e r f i c i t u r , qmq; ex tpjis propofuienim 
Ifts elicifuitutr, . Qmn^uam autem namunquam tnprohlemate a l i q m p l u r a propon-

arcusjanguli 
A . C E . 



Praxis. 

4n T R I *A N G V L \A 
riantur ImefilganclA ^primum tame» femperpotifsimum e j l , quod qu/erhur, ¡nfer* 
turq;primó acper fe ex ipfo problemate, 2.x hac igitur propojitione feqiteatia tr ía 
•prohlemata, colliguntur , 

I . 
I N triangulo fph^rico reóbnguio , datoarcu, qui reílo ángulo 

opponitur&altcrutroarciuim angulum reólum ambíentium; in-
uenireangulum huic arcuioppofirum, 

1 N triangulo A B C^cuim angulm C s e E l m , dati f iní 
arctts A B j A C . D/c¿ dciri quocju-e angulum B , arcui 
A C , oppofitum . Quoniam enim efi , [mus arcus A B , 
adfinum totwm anguli reí l i C , itaJtnus arctts A c^ad J i -
num angtili B ; 

C ( \ S i fiat, T Í ftnm arcus dan reño ángulo 
oppofiti ad finmn totum, itct, ftmis araw árcct 
angulumreffum datl ad almd ¡reperietur [inus 
angull quafiti. 

V E R V M hic diligenter attendendum ejl, num angwlus quxfitus B j/Tr acutus, 
an obtufus . SÍ enim acutw efl , dahit arcm finui inmnto refpondens angulum B.'S ¿ 
tero efl obtufus , relinquet idem arcm ex femicirculo fublatus angulum B . Vulchre 
autemarctts datus A c , circa angulum reSlum C j docebit 3an angultií B^acutm fitr, 

J4. huius. yel obtufts . Nam/? A C , efi minor quadrante , ertt angulas B , acutus \ Si -vero 
quadrante maior , obtufus . Sumimas autem hic triangulum fph£ricum3 ÍÍP quotnits 
tantum an<rulm reElus efi, froinde nuüus arcm Quadrans, yt inpropof, diclum 
efi : quod etiam h fequentibm intelligatur . 

I I . 
I N triangulo fpherico refhngulo, dato áTcu, qui re£lo ángulo 

opponitur y& alterutroangulorum non redorum 5 inuenire arcum 
huic ángulo oppoíitum» 

I N eodem triangulo datus ftt arcm A E3 reSio ángulo C , opbojttus , er infuper 
angulus B, Dico dari quoque arcum A C3 ángulo ü^ppofttitm.Cumenim fit3yt (¡ñus 

41. huius, arcus A B , <ÍÍ¿ finum totum angulin'fli ita finas arcus A C , ad finum angult B? 
erit conuertendo 3ytfinus toiusadfmum arcus A B , itafinus anguliB ^ad finun» 
arcus A c » 

Taxis. s i igitur fiat9vt finm tctm ad finum arcm ángulo re&o oppofiújta. 
finm angull dati ad allud 3 imeniemr finus arcus (¡mítú, 

34. huius. tt'c aí{t:em arcus erit quadrante minor ¡fi datus angulus efi acutus; quadrauts 
autem maior 3fi obtufus, 

I I I . 
I N triangulo fphíí-rico rectángulo, datoalterutro arcuu circa an

gulum redú,& anguío,qui ei opponitur;inuenire arcú redo ángulo 
. oppofimm. Oportefautera confi;are,nura tertiusangulus ficacutus, 
an obtufus: vei an tertius arcus íít quadrante minor, auc maior. 
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1 N eohm triangulo datus fit arcus A C , circa angulum C , reElttm i & angulus 

prxtereais , illioppofitus , Dico dart quoque arcum AB ^reCio ángulo op^cfitum. 
Cum enim fit, vtfinus arcus A C , ad finum angidi B, ita finas arcus A B, adfinttm 41. huius 
totttra anguU reñí C ; erit conuertendo^-vt finus anguli B , dati ad ftnum arcus A C , 
datt , ita finus totus ad finum arcus A B, refto ángulo o^ofm^qui quaritur . 

S l i^iturfiaty yt fmm anguli dati ad finum dati arcm) ita fmm to- Praxis. 
tus ad aí'md, reperietur fims aren* qu (fin, (¡ui reéio ángulo opponitur, 

O P O R. T E T autem confiare , num tetiim angulus A , acutus fit}an ohtufus'. 
'pelan terttus arcus c B, quadrante minorfit^aut maior, tlinc enim dificemus, quan 
do arcus quafnus A B, efl quadrante minor,z? quando maior; fialtunde id non con» 
ftitent. Nam fi angulus A)fuerit acutus Jt quidem er B, datus fit acutus : Velfi A, 
fuerit ohtufus, fi quidem & B , datus fit ohtufus; erit arcus A B , reflo ángulo ops 37.huíuj, 
fofitus quadrante mmor .Si yero angulus A , fuerit acutussat B, datus ohtufus : Vel 
fi A, fuer it ohtufus ,at B, datus acutus; erit arcus A B^maior quadrante . I tae t ia , 
fi arcus C n y fuerit quadrante minor, fi quidem CT* A C,datus fit quadrante minor: 
Yelfi C B , fuerit quadrante maior ,ft quidem A c , datus fit maior quadranhi . 
erit arcus A B , retto ángulo oppofitm quadrante minor . Si vero arcus C B , fuerit Sí* U1 * 
rninor quadranteAat A C , datus quadravte maior-.Velfi C fuerit quadrante ma» 
ior , at A C , datus quadrante minor 3 erit arcus A B, maior quadrante , Itaq; non 
fatis ejl,dari ynum arcum a r c a rétíum angulum,cum ángulo oppofito , y t v u í t Coa 
permcuspropof. 4. de triangubs fphiericis ; id quod infeholio propof. z l , fupraad* 
*nonuimus;fed dari etiam debet fpecies tertü anguli,yel tertij arcus.Qua in re etiam 
Upfuí ejt loan, ^.sgiom. propof. 17. Uh. 4. tnangulorum . 

T H E O R . 4 0 . P R O POS. 4 1 . 
I N o ir. ni triangulo fphxrico recbngulo 3 cu-

iusnullus arcuum quadrans ík, finus vtriuílibet 
reliquorum angulorum eandem haber propor-
tionem ad finum totum^quam finus complemen-
ti reliqui anguli ad finum complementi arcus ip-
íiim íobrencencis. 
t TN triang-jlo fpbxrico A B C , angulusB, 
fit recbus ,& nuilus arcuum quadrans.Dico i ta 
eñe finum anguli C.. ad finum totum , vt eft fi* 
ñus complementi reliqui anguli A , ad finura 

. complementi arcus BCjangu lum A , fubten-
á e n t i s . Qupniam enim nullus arcuum ponitur 
quadrans, nullus reliquorum angulorum re-
fíuserit: Aliastriangulum A BC,duos habens \ ^chol. 2f. 
ángulos reílos haberet dúos arcus quadrantes-, 
quod non ponitur . Sit ergo primum angulus 
A, acutus, & arcus A B, ipfi, & redo ángulo B, adiacens 



j j . huius. 
l8. huius» 

ao.iTheoá, 
2j.huius. 

25. huius 

x,̂ » huías. 

Coroll. 41 
huí us, 
í . huí US. 

to.iTheod^ 

Schol. 2^. 
huius. 
ié.huius,. 

Coroll. 16. 
i.Theod. 
lf.i.Theod1 

Corollar, 
4.i.huius. 

J 3.huius,. 
huius.. 

4 H T K l i A N G V L j i 
adiacens,quaclrante minor.Quo pofito,erit & angulus C,acutus t atque adeo 
omnesarcus. trianguli ABC,quadranteminores.Producantur arcusA B,; 

A C , & fíant quadrantes A D , A E , ac per 
punfla D , E ,arcus D E j d r c u I i maximi 
ducatur D E ̂ conueniens cum arcu B C , 
produAo in F ; Eritergo vtcrq; angulus D , 
E , redus, ob quadiantcs A D , A E ; atquc 
adeo , cum & anguJus B ,re¿l:us íít, vterque 
arcus B F , D F , quadrans erit, ob ángulos 
reftos B, D . Erit quoque D E , arcus anguli 
A; propterea quod A , poJus eft arcus D E , 
ob quadrantes A D , A E . ítem arcus E F j 
complcmentum erit arcus D E , & arcus 
C F , coroplementum arcus B C , ob qua
drantes D F ,B F. Quoniam vero in triangu-

l o C E F , angulusE , rcóhis eft; erit vtfinus arcus C F , ad íínum totum,ita 
finus arcus E F , a d fínum anguli E C F : & conuertendo , vtfinus anguli 
E C F , hoc eft,anguli A C B , qui illi squalis eft ad verticem , ad íínum ar
cus E F , ita íínus totus ad fínum arcus C F: & permutando , vt íínus anguli 
A C B , a d fínum totum , ita fínus arcus E F , hoc eft ^ íínus compiemen-
t¡ anguli A , ad íínum arcus C F , id eft, ad fínum complementi arcus C Bfc 
Quod eft propofitum. 

S I T deinde angulus A , obtufus > & adhuc arcus A B , quadrante minori. 
Fiat angulus B A D , rc£í:us,recetquearcus A D , arcum B C , i n D . Produfto 
quoque arcu A B, fíat quadrans A E , & per punda E , D , ducatur arcus E D , 

circuh maximireenns arcura A C,in F. Et quia 
dúo anguli D A B, D B A, redi funt, eruntar--
cus A D , B D , quadrantes ; atquc adeo cum 
A E , quadrans quoque í í t , & angulus D A E , 
redus, erit & D E , quadrans,&r A, poTus arcus 
D E . Igítur & arcus A F , quadrans erit,cum ar
cus EF5 quadrante femper abíít á íuo polo.An 
gulus icem vterque ad F . cum arcus A F , tran» 
feat per A , polum arcus E F , redus erit. Prae-
terea E F, erit arcus anguli B A C , o b quadran
tes A E , A F . Erit quoque arcus D F , comple-
tum arcus E F,íeu:anguii B A C ; & arcus C Ds 
compleroentum..arcus BC,ob quadrantes D E , 
B D . Quoniaraigitur in tr ianguloCDF , a n -

guIüsF, rcdu« eft , erit vt fínus arcus C D y a d fínum totum , ita fínus ar
cus D F , sd fínum anguli C :; & conuertendo , ve fínus anguli C , ad fí
num arcus D F , ita fínus iotus.ad íínum arcus C D : & permutando vvt íínus 
anguli C , ad fínum totum , ita íínus arcus.D F , hoc eft, fínus complementi 
anguli B A C , ad íínum arcus C D , id eft, ad fínum complementi arcus B C . 
Quod eft propofítum. 

S I T tercio angulus A , acutus,& arcus A B, quadrante maior. Q u o p o í í -
to-, erit reliquus angulus C , obtufus; ac proinde arcus A C , redum angulum 
Bj fubtendeAS quadrante quoque maior.Abfcindantur quadrantes A D , A E , , 

& p€F; 

D 
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per punña D, E , ducatur arcus D E , circuli maximi coiens cuín arcu3 C 

protraaomF;eritq;vterq;angulusD,E,re- l a r t u j j ^ , 
dus, ob quadrantes A D,A. E ; atque idcirco, 
cum & angulus B3íírreaus,quadrantes erunt 
B F , D F . Erit qnoque D E , arcus anguli A, 
^uod A5poIus íít arcus D E.Qxrare E F,com-
plementum eft anguli A; & C complemea-
íum ^rcus B C , ob quadrantes D F , B F. 
Quoniam igitur in triangulo C £ F , anaulu j 
E} redus eft, erit vt Gnus arcus C F , ad íínum 
totum jita finus arcus E F , ad fínum anguli 
E C F :&conuertendo vt fínusanguÜECF, 
hoc eft,anguli A C B. (Habent enim d ú o a n 
guli ad C j eundem finum , cum eorutn arcus 
femicirculum confíciant 3 ex coroll. propof. 
50ad finum complementi anguli A , ita íínus totus ad finum arcus C F hoc 
cft5ad finura complementi arcus B C : & permutado vt finus anpul A r K ^ 
finura totura, ita finus arcus E F , fiue c o í n p l e m e n t ? í n g ^ 

O V A 7 ^ ^ e m í f rCUS ? C ^ Propofítum! 5 ^ ^ ^ c u . 
^ r a ^ - r a . \ fit^ngulus A , cbtufus,& adhuc arcus A B, qua-

arcutE D . l ^ 0 ^ 6 A B'<3Uadrans A E ' & Pcr ^ ^ ^ duca ur 
PUIUS B r S í .Xim JCansaycUm A C ' F o d ^ " ™ i " F , E t qula an-
gulus B, Teaus ponitur, & angulus B A D , reáus quoque e x c o n ñ r u a i o -
ne eft , erunt arcus A D , B D , quadrantes . Rurfus quia arcu^A D , A E 
d r ^ n a ¿ ntjContinentquc angulura D A E.reáum, er i tarcusDE, qu»! 
d r a n s ^ A, polusarcusD E ; a c proinde cum 
arcusAF5 tranfeat perA}poIum arcus E F , 
erit angulus F , redus. ítem E F ,erit arcus an
guli B A C . Prasterea arcus D F ,complcmen-
tum erit arcus E F , feu anguli B A C ; & arcus 
C D , complementum arcus B C , ob quadran
tes D E , B D ; Quoniam igitur in triangulo 
G D F , angulus F , redus eft, erit vt finus arcus 
CD,ad finum totú ita linus arcus DF,ad finum 
anguli D C F: Et conuertendo.vt finus anguli 
D C F.hoc eft,ansuli A C B,(Habent enim ar
cus angulorum D C F , A C fi, eundem fínum, 
cum femicirculum cóftituant, ) ad finura arcus 

F u ^ r n C ^ ^ n 7 r c o m P l e m e n t ' «nguli B A C,¡ta finus totus ad fmum ar-' 

Í L l A r ^ V r m C 0 ^ vt finus 

B A C , ad finura arcus C D feu coraplementi arcus B C . Q ¿ o d eft propofí-

Z n J i u ^ trÍanS fphErÍCO reaan§ul0 '&c- ^ f e d demonífran-

S C H O L I V M . 
C O L L I G E M V S ex hac^oftthne duo h*c frohlmata. 

I N 

ao.tTheocf̂  
3 j.huius. 

Coroll. 41, 

1 E 

ao,iTheo¿. 

2 J.huÍH», 
a*, iiuiut» 

Coroll. 4*. 
huius. 

Coroll. J . 
Siüius. 



4 i.HaLus, 

Praxis. 

4 ni* T K I ^ N G y L t A 
I . 

I N triangulo fph^rico redbngulo, cíatis duobus angulis ñon 
reólis inuenire arcum vtrilibet eorum oppoí i tum, vna cum arcu, 
qui redo ángulo opponitur. 

I N triangula A B C , f«íí*í angultts C , reflus ^dati fmi anguli A , B . D/V» 
ytrumu'is arcuum A c , B C , quoque d a r i ) e n m a r e » 
A B . Quoniam enim eft , yt finus anguli A , ad Jinum 
totítm^itafinus complementi anguli B ^ad fmum eom» 

flementi areus A C . l í e w , >t finus anguli "B âd finum 
totum, i ta finus complementi anguli A jadfinum eom» 
flementi arcus B C j 

S I fiat3 vp finus anguli dati, qui qinefito la 
teri adiacet, ad finum totum, ita finus com
plementi reliquianguli dan ad aHud,prodí4-

cetur finus complementi arcus huic poñeriori ángulo oppofiti, qui qiu-
r'uur . Tnuento autem vtroque arcu área angulum reffum, rep trie tur 
qmque ex vtrolibet illorum, & ex ángulo, qm ei oppomntur dato, ar-
cwsre&oángulooppofim^tinprobhmate $,propofitionts 4 1 . oflen' 
dimus, 

V T R V M autem arcus A C 3 B c} f in t minores^ quadrante \ aut matares, ita 
S4.huíus, difcemus.Siangulus B , eflacutus}eritarcus A C , eioppofitus quadrante minor : Si 

. yero ohtufus¡quadrante maior .•Eademrationefiangulut A )fueri tdcutus1eri tar» 
cus ei oppofitus. B Cy quadrante minor:Jiyero ohtttfus, quadrante maior, 

I I . 
I N triangulo fphasrico rectángulo, dato alterutro anguíorum 

non redorum, cum alterutro arcuum circa angulum redumj inue
nire alium angulum non redura, Se reliquos dúos arcus. 

I N eodem triangulo datus fitprimum arcus A C , cum ángulo A , (Ihi adiacente, 
"Dico dari quoque angulum B , cum arcubus B C , A B . Cum enim fit , TÍ finus a n 
guli A y ad finum totum , tta finus complementi anguli s 3 ad finum complementi ara 
cus A C ; erit conuertendo^yt finus totus adfinum anguli A , dati , ita finus comple» 
menti dati arcus A C , ad finum complementi anguli B , qui quieritur, 

Q V i A T ^ D 0 ergo datur arcus cum ángulo fibi adiacetefi fiat7vt fi
nus totus adfinum anguli datijta finus complementi arcas dati ad aliud, 
reperietur finus complementi alterius anguli y qui qumtur.Hinc ex dúo-
bus angulis non rettis iam cognitis, cognofcmtur reliqui dúo arcus s vt 
inproximé antecedentiproblemate demonfiratumefi:Tertm autem da* 
tm efi ex hypothefi, 

N V M yero angulus B5 qu<efittisfit acutus^ ohtuJusue,docehit datus arcus A C . 
} 4 , huhis. Si enim fiterit quadrante mimr} erit angulus B ¡acutus '. firyero maior quadrantey 

thtufus, 
DATVS 

41. huius. 

Praxis, qui 
do datur 
arcus cum 
sngulo a-
diacente. 



Praxis, qtó 
do dacur 
arcus cura 
ángulo op-
poíico. 
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D A T V S deinde fn arcas A C , cum ángulo B, fibi oppofito, eonjt-et̂ ; de reliqua 

ángulo A}num ACíitftsfit3an ohtufm : yelde altero arcu> Remarca, reSlumangulumy 
qualii fit.Bico rurfumdan w reliqimmungulíi A , ^ reliqms arens B c,A B. N4Í» 
cmnfit, ytfinta angttU A, ad jinum totum, ita fmm complementi angtili Bj ad finum 42-.huíus(, 
eomplementi arcas A C ; erit conuertendo , yt finas complementé arcas A dati ad 
fmum complementi anguli B, dati^ ita finas totas ad finam anguli A , qwtfiti, 

I G I T y R cum daturarcm cum ángulo fibi oppofito,ft fiat, vt fi~ 
nm complementi arcas dati ad fmum complementi anguli dati y ita fmm 
totm adaliud, procrsahitur fmm reliqui anguli, qui quaritur. E x dúo-
bm ergo angults non reñís iam cognhls, cognofeentur reliqui dúo arcus, 
vt in pracedmti problemate monfirauimus. Tertius autem per hypothe-
fmdattiseH. 

O P O R T E T autem conf iarnum reliquas angulas Ayfit acatas, an ohttffas, 
yt Jctatar,quala angulasfinui inuento refpondensjtt acctpiendas^acutufne^nobtu» 
f a s , Quod ficonflaret de arca B C , qualis fit, tilico cognofeeretur quoqus/pedes an» 
guli A . Nam fi arcus B C,fuerit quadrante minor %ertt angulas A^acutas : fi autem 
quadrantemaiorfobtufus . Pari rationesfifiiretur, qualisfitarcas A E^angulo rea 34- huíus» 
¿lo oppcfitas , continuofpeciem anguli A, cognofeeremus . Namfi áreas A B , faeritt 
tninor quadrante, o1 datas quidem angulas B , a cutas, erit quoqus angulas A^acua jS.huiuai 
ta i ; Si vero datas angulas B^fit obtufas^erit quoque ebtufas angulas A . At fi arcus 
A B^fuerit maior quadrante, datas quidem angulas acatas, erit angulas A , 
ohtufus : Si yero datas angulas % ^ fit obtufus 3 erit angulus A , acutus. Itaque non 
efi fatis, dari angulum non reElum, cum arca oppofito,yt yult Copernicuspropof.4» 
de triangulis fph£ricis : id qued fapra quoquemonuimus infeholio propof.zt, fed 
debet ettam dari fpecies tertij anguli , yel/pedes arcus alterius circa reSlum angu* 
lum; vel certe/pedes arcus reflo ángulo oppofiti. Qua in re lap/us efi jqicolaus Coa 
fernicusiqui voluit inpropo/,^ de triangulis/phtericis^/atis ej/q3yt detur arcus cir* 
ca reBum angulum , cum alterutro angulorum non re£íorum , T?al/um enim hoc efi 
de ángulo dato arcui oppo/itOy nifi aliadpraterea confiet3yt hic diximm3%y in/cbos 
liopropo/. 1 1 , mo nuimus . 

T H E O R . 41. P R O P O S . 45. 
I N omni triangulo fphasrico redangulojCuius 

nullus arcuum quadrans fit, finus complementi 
arcus münm angulum fubtendeds ad ímum eom 
plcmenti vtriufve reliquorum arcuum eandem ha 
bec propoiTionem > quam íinus complementi re
liqui arcus ad finum totuma, 

! N triangulo fphaerico rc^angulo A B C>angulu$ fi« reaus, & nulJus-
f £f areuumi 

Error Co» 
peraicú 
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arcuum quadrans . Díco ita efle íinum complementi arcus A C,ad íínum com 
plementi arcus v. g.. A B , vt.ell¡jfinus complementi reliqui arcus B C , ad fi

nura totum. Qupniam enim nullus arcuum 
ponitur quadrans , nullus reliquorum an^u-
lorum erit reílus . Alias triangulum A B C , 
dúos ángulos haHens reftos haberet dúos ar
cus quadrantes. quod non ponitur. Sit efgo 
primum angulus A , acutus, & arcus A B , ipfi 
& redo ángulo B , adiacens quadrante minor, 
Quo pofito, erit & angulus C , acutus, atque 
adeo omnesarcus t r ianguí i A B , C , quadran-
te minores . Producantur arcus A B j A C,&í 
fíant quadrantes A D , . A £5 ac per pundia D , 
E , . arcus D E3 circuli maximi dr.catur D E , 
conueniens cum arcu B G,produjoirr F , E r i t 

ergo vterque angulus D , E , reSus,.ob quadrantes-A D , A E ; atque; adeo,cum 
& angulus B , ponatur refíus, erit vterq* arcus B F , D F , quadrans rob redos 
ángulos B , D . Prxterea B D,ent arcus anguli F^ propterea.quód Fjpolus eft 
arcus B D , ob quadrantes B F , D F . Item G F,complémcnrum erit arcus B G j 
& B D , G E , complementa arcuum A B , A G , ob quadrantes B F , A D , A E . 
Manifeftum autem eft in triangulo G E F , ita eíTe finum arcus G E , hec eft,fi
nura complementi arcus A G , ad finura anguli P , hoc eft^ad finura arcus B D , 
feu complementi arcus A B , vt eft finus arcus G F , hoc eft , íínus corapleraen 
t i arcus B G , ad finura anguli reéti E j id eft , ad finum totum . Quod eft pro-
pofitum.. 

S I T deindeangulus A , obtuíus j&adhucarcus A B , quadrante minor. 
Fiat angulus B A D , reftus , fecetq; arcusAD,arcuro B G , i n D . Produóio 

;. queque arcu A B , fíat qaadrans A E , & per punéta E , Djducatur arcus E D , 
circuli maximi fecansarcum A C , in F . E t quia dúo anguli D A B , D B A , 

. redi funt,erunt arcus A D , B D , quadrantes; atque adeo cum A E , quoque 
fit quadrans,& angulus D A EjreéIuSjCrit & 
arcus D E,quadrans;ac proinde B E,ob qua
drantes B D , E D , erit arcus anguli B D E , 
hoc eft, anguli G D F , qui i l l i ad verticem eft 
sequalis , Quoniam vero A , polus eft arcus 
E D , e r i t & a r c u s A F j quadrans ,cura arcus 
E F,quadrante femper abfit á fuo polo',nec-
non & angulus A F E , & angulus G F D , re-
6tus . Praeterea erit arcus G F , complemen-
tum arcus A Gj & arcus B E,complemcntum 
arcus A B ; & arcus GD,compleroentum ar
cus B G , ob quadrantes A F , A E , B D . Per-
fpicuura autem eft in t r iágulo G D F , ita efle 
finum arcus G F , hoc eft, finum com plementi 

arcus A C , ad finum anguli C D F , hoc eft , ad finura arcus B E , fiue comple* 
mentí arcus A B , vt eft finus arcus G D , nempe finus complementi arcus B C , 
ad finum anguli redi F , hoc eft, ad finum totura . Quod eft propofitura . 

T E R T í O íit angulus A,acu tus ,&arcus AB,quadrantemaior. Quo 
pofuo, v 

A 
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pofito, érit reliquus angulus C , obtufus; ac proindearcus ACreaum an^u- n-huim, 
lum B,fubtendens quadrante quoque roaior. 
Abfcindantur quadrantes A D , A E , & per 
punda D , E,ducatur arcus D E , circuli ma-
xími conueniens cum arcu B C , produdo ia 
F ; Er i tq ; vterque angulus D , E , recius , ob 
quadrantes A D j A E5 atque adco,cum & an
gulus B , reótus fít, quadranteserunt arcus 
B F , DF- , proptereaq; B D , arcus erit anguli 
F . Item arcus C F,complementum cr]t arcus 
B C , &' arcus D B , E C , complementa arcuum 
A B , A C , ob quadrantes B F , A A E . Per-
fpicuum eft autem in triangulo C E F, i ta ef-
fe línum arcusE C^id eft, finum compiemens 
t i arcus A C , ad finum angiili F,hoc eftjad fia 
num arcus D B , hoceft, ad finum complementi arcus A B , vt eñ fínus arcus 
C F , nempe fínus complementi arcusB C , ad finum anguli refti E jhoc eft} ad 
fin umtotum. Quod eíí propofitum , 

P O S T R E M O fitangulus A , obtufus, & adhucarcus A B , quadrante 
roaior. Fiat angulus redus B A D , fecetq; arcus A D , arcum B C , in D . A b -
fcindatur quoque ex A B , quadrans A E , & per punóla E , D , dclcribatur ar- ao.iTheod. 
cus E D j circuli maximi fecans arcum A C , 
produftum in F . E t qu¡a angulus B,ponitur 
reóluSj&angulus B A D,"rcftus fa£hiseíl, c-
runt arcus A D , B D , quadrantes. Rurfus 
quia arcus A D , A E , quadrantes funt, con-
tinentq; angu! um rcftum D A E , erit & arcus 
D E , quadrans, & A , polus arcus E Djatque 
adeoangulus F , recluserit Prsterea quia 
D B , D E , quadrantes funt oftcnfi , erit E B , 
arcus anguli B D E,hoc eft,anguli C DFjqui 
i l l i ad verticem eft squalis . Item cum A,po» 
lus fit arcus E F , erit arcus A F , quadrans, 
quód arcus E F , quadrá te femper abfit a fuo 
polo . Arcus item C F , complemíntum erit 
arcus A C ; & arcus E B , complementum arcus A B-, & arcus C D , coraplemen 
tum arcus B C , ob quadrantes A F , A E , B D , Manifeftum cíl autem in trian 
guio C D F , ita cíTe finum arcus C F, id eft,finum complementi arcus A C,ad 4'. huius 
finum anguli C D F,hoc eft, ad finum arcus B E,fíue complementi arcus A B , 
v t eft finus arcus C D , nempe finus complementi arcus B C , ad finum anguli 
refti F , hoc eft, ad finum totum . Quod eftpropofitum . I n omni ergo trian
gulo fphserico redangulo, &c. Quod erat oftendendum . 

S C H O L I V M. I . 
S E Qjy E N S problema ex hac propof. colligemus hunc in modum * 

I N tdang'.ilo rphtTricore¿rangulo , datis duobus arcubns qui-
ibuílibe^inuehire tercium arcú,& reliquos dúos ángulos non f eaos.. 

F f f z I N 

2 j.huíiift 

aí.huius. 
x j.i.Theo. 

é.huíus. 

Coroll. itf. 
í. Theod. 
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I N triangulo A B C , cmas angttltíi C , feflus ,íTrfft 

fmtprimwm dm arcm A C , C B, circa angulnm reflum 
C . Dtco dari quoque tertium arcum A B, cum duohus an* 
gulis A , B . Qupniam enim efi , vt fitrns complementiaro 
cus A B , ad finum complementi arcus A C , ita fitrns coma 
plementi arcm C Bsrf¿finum totum i erh conuertendo^yt: 
finus totus ad finum complementi arcus C Bjfírf finus cora 
plementi arcus A C , ad finum complementi arcus A B . 

praxis, qut Qy^A M O B K E M , datts dmhus arctéus reffum angulum ctmhlen 
duolríus1 tihus yftfiat, vt finus totus ad finum complementi vtriuflibet arcmm 
cuca angu datorum, uafims complementidtenm arcus dcifi cid diud j producetur 
lú K a a m . ^ s complemenú ctr cus re fio ángulo oppofiti,qui qumtur. E x dato aw 

tem arcUy qui reffo ángulo opponitur, cim vtrouis arcu circa reÓium an
gulum , inuemetur angulus el oppofitus, vt in probkmate 1, propof. 4 1 . 
tradidimus. 

V T R V M rero quafitus arcus A B, quadranteminor fit, a»t maior , docehunt 
55. huius. ¿yo arcus ¿ a t i . si enim vterque fuerit mmor, aut maior quadrante,eritarcus A B , 

qmdrante minor: Si yero vnusfit qttadrante minor) alter maior ¡erit arcus A B, 
qmdrante maior. 

D A T V S deinde fit arcus A B, reíto ángulo oppofitus , cum alterutro arcuam 
circa angulum reBum 3yt cum A C . Dico rurfumdari reliquum arcum C B , cum 

43. huius. duobus angulis A} B . Nam cum fit, yt finus complementi arcus A V ^ a d finum com
plementi arcus A C , i ta finus complementi arcus C ad finum totum; erit conuera 
tendo , yt finus complementi arcus A C , ad finum complementi arcus A B , ita finuf 
totus ad finum complementi arcus C B . 

praxis, quá QJS^A T R 0 T T E &, dato arcu y qui retío ángulo opponitur, cura 
ír0cufreao alter utro arcuum circa angulum rettum, ftfiat, vt finus complementi ar-
ángulo op: C¡4S dati circaangulum rettum ad finum complemenú arcus ángulo reffo 
aherurVo'11 oppofiú, ita finus totus ad alíud, inuenietur finus complementi alter'ms 
tóreaum"1 an¿u^m re^um > ^ qumtur . Ux quouis autem arcu dato 

re um" circa reñum angulum, cum arcu* qui reño ángulo opponitur 3 reperletur 
angulm illiaYcuioppcfitHs y vt'mprobkmate i , propof, 4 1 . demonfira' 
tum e ñ . 

A N yero tertius arcus C Bj qttsfitus fit quadrante mt'nor , aut maior, intellige» 
mus exduobus arcubus datU . Si namque arcus A B, ángulo reflo oppofitus fuerie 
quadrante minor, fiquidem O1 alter datus A C , fit quadran te minory erit & arcus 

fé.hniüs. C B , quadrante minor sfi yero A C^fit quadrante maior > erit C maior qua' 
drante . S> autem A B , fuerit quadrante maior , fiquidem v A C , fit quadrante 
maior , erit C B, quadrante minor i fi yero A C y fit minor quadrante ) erit C B , 
quadrante maior , 

Quicquid 
áernonftra 
tur de tria-
guLo fghs> 

S C H O L I V M. I I . 
Q V A M V I S & banc propof. 4 J . c antecedentem 4 1 . quadrimemhrem feeee 

1 " rinw!} 



S T n M K 1 C ¿ i . 41? 
mmus.y'vt ttraqwe tn omnihus cajíhtts demonftraretur : faüs i Amen fuifiet, -vtretq; 
ingrimo cafa, exiftentihus nimirum omnihus arcubits quadrante minorthus ¡demon 
firatiene faiffet confirmata . Eo cn/Vw cafo demonflrato ¡faci le demonfirationem em* 
nihtisalijs cafihus accommodahimus, Sttnams 
«¡ue triangulum fpharictim quadcwncj; reñan 
gulum A C D, habens angulum C ¡reíium. Aut 
igitur dúo arcus A C , C D., arca angulum rea 
í lum quadratefunt minores,acfroinde ter 
tius arcus A Dj quadrante quoque minor;aut 
ynm qnadrante mator ) & al ter minor; aut 
denique ambo quadrante maiores : Mam de eo 
folo fphxrico triangulo reftanvulo agimus , in 
quo nullus arcus ej} quadrás. Smtpnmum dúo 
arcus A C, C D, circa angulum retlum quadrante minores; qmpofito,erh yterqne 
angulus D , A, acutus)proptereaque triangulo A C D, demonjlratto ytriufqueproa 
fojitionis conueniet) que adprimum cafum. 

S I T deinde arcus DC^quadrante maior,Z¡r C Ajninor* Vroduflis arcuhus D C , 
B A, doñee coeant in Bserunt D A B , D C B, femicirculi s atque adeo C B, qua* 
drante minor . Sunt ergo in triangulo A C R d̂uo arcus A c, c B j circa angulum rea 
í lum C , quadrante minores . Quare, ytproximeofiendimus ) ei ytriufquepropofi-
tionis demonfiratio^quo adprimum cafum9 conueniet. cum ergo ijdem finus tam re* 
{lisquam complementorum^fintarcuumJc tngulorum triangultAC B^quiarcHurri) 
C angulorum trianguli A c D ; (Namyftinfinubus diximus,arcus C D3C 8,6»»-
demftnum habent tam re£lu:m,quam complementi3necnon arcus A D, A B . Item 
tam reñí anguli a d C , eundem finum habent^nempe totum, quam anguli obliqui acL 
A, cum duobus reñts fint <equales. Denique & anguliDy B, eundem finutn habent^ 
cum ftnt inter fe xquales : Arcus autem A c iy tr ique triangulo communií eft.') l i 
quido confldt ^ quicquid deftnubm arcuum, angulorumq; trianguli A C B, fuerit 
ojlenfum, idem in ftnubus arcuum^ & angulorum trianguli A c D, locum habere, 

P O S T R E M O fint dúo arcus D C , c A, qmdrante maiores : quo pofito) erit 
arcus c "R^mmorquadrante . Habet igitttr triangulum A C B, arcum A c3 circa 
aitgulum refium c, quadrante maiorsml> & C B, minerem . Quare et, yt prexime 
tfi demonjlratum ^ytraque propofitio conueniet . Cum ergo ijdem [mus tam reñi t 
quam complementorum^fint arcuumyZP' angulorum trianguli A C Bj qui arcuum3 

angulorum trianguli A C D, yt pAulo ante diximus^ Uquet eafdem propofitiones 
triangulo queque A C D^comienire.Verfpicuum ergoeji^quicquid de fmuhus arcunm, 
¿ngulorumq; trianguli Jpharici reftanguli, cuius dúo arcus circa angulum reElum 
quadrante ftnt minores, demonfiratum fuer i t , Locum etiam habere in quocunq; alio 
triangulo fphanco reSiangulo . 

I D E M prorfus dicendum efl de tertio cafu propof. 4 1 . Satis enim fuijfet illum 
demonftraffein triangulo reclangftlo ^ cuius omnes arcus funt quadrante minores y 
quale e í i triangulum fecunda figure prepof. 41 . diBa ; cum cius trianguli demona 
firatio ómnibus aHjsionueniat, yt ex denwnflratis inhoc fcholio eft manifefium, 

E X /71J, que proximis tribuspropefttionibus demenflrauimus¡ahfolutus iamper 
finus efi calculus triangulorum fphxricorum reCíangulorum : quare iam non reí lan 
gulerum calculus feqm deberet. Sed quia per lineas tangentes J ac ficantes br.euius 
flerunque triangulorum rcííanguíorum calculus^ quam per ftnus }expeditur iddiun 

genms 

rico reñaa», 
guio, cuiuj. 
omnes ar
cus ílntquar 
drante mi-
nores, loctl 
ctiá habet í 
omni tn'aa-
guio fph sé
rico rtda» 
guio. 
} j . huius. 

14' fauisa, 

f. huius. 
13 ,primí. 
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gemtts fequentes propofttiones a i triangula qm^ue fphxrica retíangula f p e ñ a n t ^ 
antequam triangulorum fphertcorum non reclangulorumcalculumexponamus . 
Vtamemclartores f a n t demonftraitones , v mmits confufe ¡proponemus femper 
triangulumfph<ericum reEiangulumycmus dúo arcus circa angulum rettum, acprom 
indeomnes tresyminores fmt quadrante . Nam eadem demonftrationes alijs ómnibus 
conuenient^t in hoc fcholio demonfirauimus : quippe.cum v tam dúo arcus femicir 
culum confidentes, quam dúo anguüduohus reElu ¡equales, eandem habeant tangen 
tem, ac fecantem, quemadmodum z? eundemfinum3 yt in traftatione tangentium* 
Xírfccantiummonuimus, 

T H E O R . 41. P R O P O S . 44. 

1N ona ni triangulo fphamco redangulo, cu-
iusomnes arcus quadranteíinc minores :finus ro-
tusad finum vtriufuisarcuuna circa redum angu-
lum eandem haber proportionem, quam tangens 
anguli non redi diáoarcui adiacentis ad rangen-
tem reliqui arcus circa angulum redum huican» 
guio oppoííri. 

I N triangulo fph x r i co A B C , cuius omnes arcus quadrante minores rft 
angulus C , redus. Dico ita clfe finum totum ad finum arcus B C , vt eft tan-

gens anguli B, ad tangcntem arcus A C . ProduóHs 
« A cnimarcubusBC,BA,donecfiantquadrantesBF, 

S i 5 r - ~ •B D'ac Per'PUR<aa arcu F D , circuli maximi 
:2S.huíus. ^ \ / y defcripto; eritvterque angulus FjD^eftuSjobqua-

6 h u \ \ / / ^^"t68 BF> B D : ^ D F > arcuseritanguliB^cum 
ui s. \ / B, polus fitarcus D F . Q u i a igiturduocirculi ma-

. V ^ ^ ^ / ximi infphsraBF, BDjíecantfere in B,du£tique 
p ÍTunt ex A , D , ad B F , arcus perpendiculares A C , 

Theor. g. D F ; erit, vt finus quadrantis B F , hoc eft , finus to-
fchoüj.40. tusjad tangentem arcusFD, hoc eft, ad tangentein 

;iiuiui. -anguli B, ita finus arcus B C , adtangentem arcus A C : Etpermutando , vt 
-finus totusad finum arcus B Csitatangens anguli Bjad tangcntem arcus A C . 
Non aliter dcmonftrabimus, ita eíle finum totum ad finum arcus A C , vt eft 
tangens anguli A , ad tangen tem arcus B C : vt patet, fi arcus A C , A B, pro-
ducanturvdonec fiantquadrantes A G , A E , perqué G , E , arcus maximj cir-

Theot.é. culidefcribatur G E . Eritenim rurfus, vt finus quadrantis A G, id eft, finus 
fchofij 40-. totus, ad tangentem arcus E G , feu anguli A , ita finus arcus A C , ad tangen 
(íimus. tem arcusBC:Etpermutádo,vt finus totusad finum arcus A C,ita tangens 

anguli A.ad tangentem arcus B C . In omni ergo triangulo fphserico reáan-
guloj&c. Quoderatdemonftrandum. 

S C H O -
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S C H O L I V M. 
K í N C colligemttt dúo fequentia prohlemata, 

r: 
I N t r i a n g u l o fphasnco r e ¿ í : a n g u ! o , dato a l t e r u t r o a r c i i u m c i rca ' 

a n g u l u r a r e ¿ t u m r c u m a l t e r u t r o a n g u l o i t i m n o n r e í t o r u m , r e p e r i r e 
a l i u m a r c u m c i r c a r e d u m a n g u l u m , & r e l i q u u m a n g u l u m n o n r e -
ü u m , C ü t n a r c n , q u i r e d o á n g u l o o p p o n i t u r : d u m m o d o , q u a n d o 
a n g u l n s d a t u s o p p o n i t u r a r c u i datOy Conftet, a n r e l i q u u s a r c u s c i r c a 
r e ó l u m a n g u l u m firquadrante m i n o r ^ m a i o r v e j ve l a n r e l i q u u s a n -
gu lus n o n r e d u s fitacurusjobtufusve. 

I Ñ triangulo A B cjuiusangulas c , r e B u s i d a ^ 
tus ftt primumarcus A C } cum ángulo A, fibiadias 
cente. Dico dari quoque arcum B Cyyna cum angu* 
lo B , arcu A.-& . Quoniam enim eji ¡ y t finus totus 
adfwum arcus A C j t a tangens anguli A3ad tangen*-
tem arcus B c : 

5" / (quando datur arcus cum ángulo adla-
ecnté) fiat, r t pnm totus ad¡Inum daú arcus, 
ita tangens anguli dati ad aliud s producetur 
tangens arcus q m f i t i E x eodem vero arcu dato y ángulo dato, ¡nue-
nietur alter angulas non re£imyet arcus reffio ángulo oppofttus7vt inpro-
hlemate 2; propof 4 2 . demonflraumus , 

A N yero arcus quafíi us -B c f i t quadranteminor ¡maiorue yindtcahitangulus 
datus A . Namft . f u e r í t a c u t u s , erit arcus B C, quadrante minar ; fi yeroobtufus, 
quadrante maior . 

S l T deinde datus arcus A C , cum ángulo B3fihi oppofito , conjtetq; prtterea de 
altero arcu B c , num quadrante minor p t , a n maior; yel an alter angulus A, acum 
tus fit^an ohtufus, Dico r u r p m d a r i arcum B c3yna cum ángulo zyarcu A K , 
Cum enimfit, yt tangens anguli By ad tangentem arcus A Cy i taftnuí totus áí^/i» 44 . huius. 
num arcus B C 

S I {qmndff datur arcus cum ángulo oppofito) fiat y r t tangens angu
li dati ad tangentem dati arcus 3 ita finus totus ad aHudrreperietur finus 
arcus quafiti. E x dato vero arcu, & ángulo dato dabitur & alter angu-
tus non re&usy & arcus re fio ángulo oppofttus,. r t in problemate z . pro» 
pof.qi. dlximus, 

O P O R T E T autem conJ}areian arcus B Cyjit quadrante minor, an maior ¡ y t 
fciamus^qualis artut inuento finui refpondens accipiedttsfit, an yidelicet minor qua» 
drante y an vero maior . Quod fi confiar et de ángulo A^qualis fit yfiatim cognofce* 
remuíy qualU fit arcus % c . Exifiente enim ángulo A, acuto , erit arcus B C , f»^» J4, hui«Sc 
érante minor: extjlente yero ohtufiy quadrante mAior, Sic et iam^fciretur , qualis 

fitarcmi 

44.huiuso 

Praxis, cfl 
datut arcus 
cum ángu
lo adiacéte*-

54. huiOS, 

Praxis, cfl 
datur arcus 
cú ángulo 
oppoíuo. 
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fitarcxi A B , tetto ángulo oppofttus ¡fpeciem qmque arcas B C,cognofceremtM.N4«9 

fi ABjJtt quadrante m i n o r a r t e y t e r y t í e A C , B C 9 y e l 
3<í.huius. A. minorquadrantey-ve lmaior iqualuergoef idat í i sarcu* 

A C , talii quoque erit areus B C . Si yero A B, faér i t 
maior qmdrante j c? da tus arcas A C , minar quidem 
quadr antever i t s c , quadr ante maier; fi yero datm ara 
cus A C , fit quadrante maior , erit B C , quadrante mia 
ñor . Itaque non fatk efi3dari arctnn3 ci*m ángulo oppoo 
fito , yt ytdt Copermcuspropof 4. de triangttlis fphxrt-
sis, idqttod f i tpramfchol iopropof ,z i ,monnimuí . 

I í . 
I N t r i a n g u l o f p h í e r i c o r e f t a n g u l o , «iat is t luobtis a r c u b u s c í r c a 

r e a u m a n g u l u m , v t r u m l i b e t a n g u l o L - u m n o n r e £ i ; o r u m , v n á c u r a a r -

c u r e l i q u o t q u i á n g u l o retflo o p p o n i t u r , e x p l o r a r e . 
I N 7odem triangulo dati ftnt duo arcus A C , B c . D/co dariqaoque ytrumyti 

44.huius. antralorum A, K ^ v a r c u m A B . Cimenimfn , y t finus totusad finam arcus A c , 
i tatanrensWguli A M tangentem arcus B C : Y.t conuertendo, ytftms arcas A C , 
ad Cmum totum , ita fangensarctu B c , aá tangentem anguli As Eadem^; rattone, 
r t finas arcas B c , adfmam totum, ita tangens arcas A c , ad tangentem anguli B; 

FraxiV. S í fizt, TÍ fmui vtriüfiás anmm árcaangulum reffum ad finum 
totmn, ita tangens alterim arcus ad alkdjnuenietur tangens anguli huic 
fojlerlm arcul opfoftú. Ex datis quoque duchus arcubus área angulum 
rettum cognofeetur & terúus arcus reffo ángulo oppofttus^vtin proble-
mate propof. 4 3. tradlmn efi. ve l cene ex dato vm m u , & aherutro 
angulorum hmentos vt mprohlemate 2. propof. qz.oftcnfum cfl. 

N V M aatemangulus qwefitas f n acatas, ohtufafye , dotebitarcas ei oppof taSo-
$4. huius, HÍC enim fi minar qaadrante faerit j erit angulas ei oppofitus, acatas ¡ f yero ma* 

ior3obtufus. , . 1 
Q V O N I A M yero infcholioi.propof.prxcedentudixmus,per lineas tangen* 

tes; aefecantes breaius nonnulla expediri^uamper finus,mteUtgendum id eftdeys, 
qua primo locomprohhmatibus qutrantar , non autem , qu£ fecundo loco inuefti* 
<rantur . Qaod yt plantas fiat, exponemus , quo patio ytrumqmprohhma hic proa 
pofítumabfoluendum fttper finas . Itaque , y t ex arcu circa angulum reÚum dato; 
cam alterutfo angalonm acatorum^inueniatur alter arcas cired angulum reñams 
qui primo loco inprimo problemate inuefiigandas prepenitar : i ta progrediendum 
e r i t . Si arcus arca reBum angulum detur cum ángulo oppofitOy inquirendus prim 
mam erit arcus reüo ángulo oppcfítas, ex prohlemate 3. propof.41. Deindeexhos 
arcuinuentoy v dato arca, eliciendus erit.per problema propof.^. alter arcas ctr 
ca annuhm reñum , qui quxritur . Si yero detur arcas circa angulum reBum cum 
ángulo adiac¿nteyqH<trendus efiprimumper problema %, propof. 4 1 . alter angulas 
acttus.Deinde per problema i.eiufdem propof qz. ex hoc ángulo inaento ,^ anguh 
dato, arcus dato ángulo oppofitus eliciendus . At ,yt ex duobus arcubus circa angu* 
lum r-eñum datis, yteruis angaloram acatorum eruatur ; qui primo loco in fecan* 
da prohhmm mqmntunreperiendtts e ñ t g r m a m aram refto ángulo oppofitaspe» 
• * - grohlt* 



4 1 ; 
frohlemapropof. 45. ex datU duobm arcuhus , Deinde per problema l.propof, 4 1 , 
ex hoc arca muento, (j? alterutro circo, angulum re£lum dato ^inuemendits angulas 
hwc dato arctti oppofitas . Vides igitar qaodprimo loco in Ttroqae prohlemate 
(jaxritar,dapltci opere inaefiigan per finas^qaed fimpliciper tangentes inuenimas, 
i,adem ratio eji in Je^aentfbas problematibas , <̂ uod femel hic monaijfe fdtiffit. 

T H E O R . 43. P R O P O S . 45. 
I N omnitriangulofphxrico redangulo, cu-

ius omnes arcus quadrante íínr minores: íínus ro-
tus ad íinum complementi vcriuíuis angulorum 
acutorum eandem proporcionem haber,quarn tan 
gens arcus redo ángulo oppoíui ad tangentcm ar
cus didoacuto ángulo adiaccnds. 

I N triangulo fphserico A B C , cuius omnes arcus quadrante minores, í í t 
an^ulusB,re£i:us. Dicoi ta efle finum totum ad finura complementianguli A , 
vt^eñ tangens arcus A C , adtangentem arcus A B . Produítis enim arcubus 
A B , A C diiítum angulum comprehendenti-
bus , doñee quadfantes fiant A D , A E ; de
ferí ptoq-, per D , E,arcucirculi maximi D E , 
-produ3:oque , doñee cum arcu B C , produ-
do coeatin F : erit vterque angulus D , E , 
redus, ob quadrantes A D , A E ; & D E , ar
cus erit anguli A , cura A,fit polus arcus D E . 

J tem arcu^D F , B F,quadrantes erunt,ob re-
ftos ángulos B j D ; ac proinde arcus E F,coTn 
plementum anguli A . Quoniam igitur dúo 
circuli maximi in fphaera B F , D F , fe interfe-
"cantin Fjduftiq; funtex punf t i sB ,C, arcus 
B F,ad arcum D F,arcus perpédiculares B D , 
C E ; erit vt finus rotus quadrantis DF5ad tangentem arcus BD , í t a fínus ar
cus E F , hoc cft, fi'-'us complementi anguli A , adtangentem arcus C E : E t 
permutando , vt finus totus ad finum complementi anguli A , ¡ta tangens ar-
t u s B D,ad tangentem arcus C E . Eft autem (cum A C , AB ,f int complemen 
ta arcuum C E , B D . ) vt tangens arcus B D , ad tangentem arcus C E , ita tan 
gens arcus A C , ad tangentem arcus A B . Igitur erit quoque , vt finus totus 
ad finum complementi anguli A, i ta tangens arcús A C , refto ángulo oppofí-
t iad tangentcm arcus A B,acuto ángulo A , adiacentis. Eodem roodooften-
demus, ita eíTc finum totum ad finum complementi anguli C , vt eft tangens 
arcus A C , refto ángulo oppoíí t i ad tangentem arcus B C , ángulo acuto C , 
adiacentis,fi himiruin arcus C A j C B,angulum C,continentes producantur, 
&c. In omni ergo triangulo fphoerico reaangulo,&c. «Quod oft?ndendü erat. 
Í G g g s c a u -

3 5 .hui'USr 
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T K t i A N G V L U 

4 J.huíus. 

'raxis. 

S4.huius; 
i1)' huius. 
34- huius, 
35> huius. 

4^- huíuj. 

S C H O L I V M . 
E X hoctheoretnateahfoluemtufeyuentia, tria prohlemata, 

l . 
I N triangulo fph^ricoredangulo, ciato alrerutro arcuum circa 

angulura redum^um ángulo non redo adiacente, inneníre arcum 
redto ángulo opporicum)& rdiquum arcum circa aneulum reólum. 
cum reíiquo ángulo non redo. 

I N ^ ^ A B c ^ ^ ^ ^ C ^ r e ^ ^ ^ ^ ^ A C , ^ ^ « / ^ 

adfin^omplernenn angu-U Aytta tan^ens a r c n A *3ad tanSentemar<JAC, 
Et conuertenao, yt fínus comblementi rnnuli n *A r. \ ^ 
* n *A * i-ompiementt ongult A adfinum totttm , tta tanrens arcus 
A C 3ad tangentemarcut A B : Á 

S l fiat, vtfmm complemenñ mguli dati 
adfinum totumjta tangens arcus dati adalmd, 
repcrietur tangens arcm re&o angdooppofm, 
qui qumtur. E x afcu vero B ángulo J , 
imemetur anmBC3per problema z.propof, 
j i . E t e x a r c u b m ^ L B ^ C , angulm B sarcui 
^ C , oppofitus, per problema i , emfdem pro» 

I TA Mmfaemtts .an a r e n ^«"tfitus AB^ flt quadrarítemaior^an minor.si datu» 
angulm A j u e n t acutus.ertt arcm B C u a d r a n t e minar, st ergo datm arcas A c 
ftt qncxj, minor3ertt v a r o s A B^inor quadrantej* yero A CSttquadrante m Z 
tor j m er A B , maior. At fi datm a n g u í n A j u e r t t , obtufu, 3ertt arcas 6 C , qtla. 
drante matar: St ergo datas arcas A C j t t qaa^e nator^rtt arcas A * 3 m „ o r l a a . 
dranteiSt yero A c /̂zt minor quadrante, ern A B, mator, 

l í . 
I N triangulo fph^rico redangulo, dato alterutro arcuum circa 

angulum rcótum^cum arcu.qui re¿loangulo opponit.ur,inuefligare 
angulum á diétis arcubus comprehenfum, hoceft, arcui qui circa 
angulum recaum datus eft^diacentem^um reliquo arcu,& ángulo; 

I N eodem triangulo dati fmt arcui A C , A E . D/Vo dari etiam angulum A can» 
arca B C , ángulo B Quoniam enim eft, ytfinus totus adfinumcomplemenüanv» 
l i Ayha tangens arcas A B, ad tangentem arcas A C : Hoc eft, yt tangens arcus A B 
adtangentem arcas A ^ i h a finas totas adfinum complementi anguli A : 

S I fiat tangens arcus re fio ángulo oppofiti ad tangentem dati 
arcus área re&um angultmjta fmm totm ad al'md, procreabltur ftnus 
complementi anguli qmfiú. H'mc reliqua mmnimtur, yt hpmcedenti 
froblemate* -

V T R V M 



$ T H KAJL R F C «yf. 4^7 
V T R. V M tero artgulus A , quxfitus fitacututyohtufusue, hadifcemus. Si arcus 

A B^reélo ángulo oppofitus fuertt quadrante n¡tnor,erifPterq; arcttí A C , B C , W huíUí. 
tninor c¡uaárant*)yelmaior,Sier£o datus arcm A CJfit mtnor^ent quoque B c jn t* 
tior,ac proinde angulus A , ttcutusf filero \ C , / ít quadrantemaior^ent B C , huiuí. 
tnator^acproptersaangulití n^btufos.At ft arcus A ñ^fiterit quadrantemator^ent jfi.huius. 
alter reítquorttmarcuummaior ^zsf alter minor :Si tgitU'T datusurcus AC^fítma* 34. huiufc 
ior,erit B C , minor^proptereaq; angulus A, acutus } St vero A C , y» quidrante m » 
JBor^rit B C^maioriZ^'angulus A, obtitfus ; 

I I I . 
í N triangulo fphíenco redangulo, dato aren, qui redlo ángulo 

opponitur,ciiiTi alterurro angulorumnon redorum,inueníre arcum 
huic ángulo adjacentem,cum reliquo a r c u ^ ángulo. 

I N eodem triangulo datus fu arcm A 8 , cum ángulo A . D co dari quoq; arcum 
A C , c^c Nam citrn fit) TÍ finus totus adftnttm compiementiangttU A ¿i ta tangen* 
4rcíts AH^aútangentem aretts A c : 

S í fiatyVt fmmtotmadfinHmcomplemenúangelíiatii ttatmgens 
arcusre&o ángulo oppofni ad aliud ¡producetHr tangensarcus qmftth 
J^liqua muenlentur^t \n primo prohlemate hulus propof, 

N V M au-tem qusfitu/s aretts A C^fit minor quadrante^aiorftey hinc eognofee» 
tnus.Si arcus A B, ángulo rvElo oppofitm fuent minor quadrante,€rít vterqi angum 
lus A, B, ve/ acutus,vel ohtufm , Quarefi datus angulus A , fit acutus,eri í quoque 
3y acutus, átque adeo arcus A C , quadrante minors Si vero A ,fitobtufusi ertt vr 
Biobtufus^ideoq; arcus A C, quadrante mator . Atfiarcus A B, fu»er i t maior qua» 
drante,eritalter reliquorum angulorumacutus,v alter obtufus. Stergo A^datus 
ftt acutus, erit B, obtufus , & idetreo arcus K C , quadrante maior i Si vero A)f%t 
«btufus, erit Bj acutus , o* arcus A C , quadrante mtnor, 

T H E O R . 44. P R O P O S . 4^. 

I N omnitriangulo fphsericoredangulo, cu-
ius omnes arcus quadrante lint minores: íinus to-
tusadíinum complemend vtriufuis angulorum 
acutorum eandem proportionem habet^quam 
tangens complementiarcus circa angulum reda 
dióío ángulo adiacencis ai tangentem comple-
mentiar^us redo ángulo oppofici. 

I N triangulo A B C , cuius omnes arcus quadrante inínores,íi t angulus B , 
reaus.Dico itaefle finum totum ad fínú compleméti anguli A,vt eft tangens 

G g g i com-
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Praxis, 

418 r R T N G V I ¿ i 

cbmpleménti afcus A Bjad tangentem complementi arcus A C.Fa<5i:a namquS 
conltrudione , vt in pr^cedéti propof. quoniam dúo circulí maximi ín fphasra 

B F , D F , f e mutuo fecátin F , produéiiq; funt 
ex púdís B,C,arcus B F , ad arcum D F , arcus 
perpendiculares B D , C E;er¡t,vt íínus totus 
quadrantis D F , ad tangentem arcus B D , ita, 
finus arcus E F , ad tangentem arcus C E : E t 
permutando,vt finus totus ad finu arcus E F , 
hoc eft , ad finum complementi ánguli A , ita 
tangens arcus B D , hoc eft, ita tangens com
plementi arcus A B,ad tangentem arcus C E , 
hoceft,ad tangente complementi arcus A C . 
Non aliter demonftrabímus,ita eíTe finum to, 
túm ad finum complementi anguli C , vt eft 

tangens complementi arcus B C , ad tangentem complementi arcus A C,fi n i -
mirum arcus C B , C A , angulumC ,continentes producantur,&c. Tn omni 
igitur triangulo fphsrico reélanguloj&c. Qupd demonftrandum erat. 

S C H O L I V M. 
. I N F E R . E M V S hinc problema fequens , qmd qaamms in prohlemate primó 
dntecedentis propof. demonfiratum qmquefit} faciUm tamen hic abfolmtur^cum f» 
áurea regulaprimum locumfortiatur finus totus. 

I N triangulo fphasricoreólangulo, dato alterutro arcuumcir-
ca angulum reólum , cum ángulo non reók) adiacente, inuenire atr-
cum reólo ángulo oppofitum, vná cum relicjuo arcu circa angulum 
re(ílum,& reliquo ángulo non redo. 

1 Ñ triangulo A B C , cuius angulus C^reflus, datus' 
fitarcus A C , cum ángulo A , fibt adiacente. Dico dari 
quoque arcum A B, t>na cum arcu B c , ángulo BÍ 
Nam cum fit, r t finus totus ad finum complementi angu» 
U A) ita tangens cmplementt arcus A c3 ad tangentem 
complementi arcus A B ; 

S I fiat, vt finus totus ad finum complemen
t i anguli datwta tangens complementi arcus da* 
ti ad aliud, producetur tangens complementi ar

cus retío ángulo oppofiti 3 qui qmritur, neliqm inuenientur, vt in pro* 
blemate i . propofitionis antecedcntis diBum e/i, 

A R. C V M autem A B , qu<efitum efie quadrante minorem^ maioremye) cognefce-
musj yt indiftoproblemate I . fuperioris propof. ofiendmus , 

T H E O R . 45. PROPOS. 47. 
I N omni triangulo fphasrico i;ec5tanguIo,cnius 

omnes arcus quadrantc íincuainores: finus totus 
adfi-



Corolf. iff. 
I . Theod, 

ly.i.Theod, 

finum complementi arcus reótoangulo oppo-
fiti eandem propórdoaem habec, quam rangens 
vtriusvis angulorum non reólórum ad cangentem 
GotnpleiDenti reliqui anguii. 

I N triangulo A B C , c u ¡ u s o m n e s a r c u s q u a d r a n t e minores, fít angulus 
; B , reftus, D ico , ita eíTe fínum totum ad finüm compiementí arcus A C , v t 

eft tangens anguli C vad tangentem complementi anguli A . Fadla conftru-
ftione,vtinpropof.45. produflroq; arcu C E , ad G , vt C G , íít quadrans, 
defcribaturex poJo C,ad interuallum quadran 
t i s C G , arcus circuí i maximi G H , fecans ar
cus C F , E F,produ6i;os in I , H : eritq-, C ^qua
drans quoque; cum circulus G H,á poloC,ab-
íit quadrante . Arcus item G H , E H , quadran-
tes erunt,propter reftos ángulos G ,E .Ef t enim 
angulus E , redus, vt propof. 4$. oftenfum efl; 
at G , reílus eft, propterea quód circulus C G , 
ad circuíum G H , reftus eft . RurfusI G , ar
cus eft anguli C j & C E , complementum arcus A C , recio ángulo oppoíiti-
& F E , complementum arcus D E , id eft, anguli A . Quoniam igitur dúo cir-
cuh maximi C G , C I , in fphsra fe interfecant in Qduftiq; funt ex arcus C I 
pundis F , I , ad arcum C G , arcus perpendiculares F E , I G ; e r i t , vt íínus to- Theor. 6. 
tus quadrant isCG, ad tangentem arcus I G , h o c eft, anguii C , ita fínus ar- fchoIlj 4 ° 
cus C E , hoceft, complementi arcus A C,ad tangentem arcus' F E hoceft huius* 
complementi anguli A : E t permutando erit^vt íínus totus ad fínum comple
menti arcus A C , reí io ángulo o p p o í í t i , itatangens anguli C , ad tangentem 
complementi anguli A . Simili modo, aliter conftruóia^fígura, demonílrabí-
muSjitaeflefinum totum ad fínum complementi arcus Á C , v t eft t angas 
anguli A , ad tangentem complementi anguli C . I n omni igitur triangulo 
fphazrico rcetangulo? &c. Quod oñend^ndum erat, 

S C H O L I V Mf 
E X hoc theoremate fequensproblema colligitftr , 

I N t r i a n g u l o fph.-Erico r e & a n g u l o , ciato a r c u , qui r e í l o á n g u l o 
p p p o n i t u r , c u m alcerutro a n g u l o r u m n o n r e ó t o r u m , i n u e n i r e a l t e -
ruro a n g u l u m n o n ieQ:um3&c d ú o s arcus c i r c a a n g u l u m r e d u m . 

I N triangulo A B C , cuitts angttlm C, r e ñ m , datus 
fu arcus A B , cum ángulo B . Dico daricjuoque reliquum 
angulum A, dúos arcus A C, c B . Cum enim fit^ f t 
finus totus ad finum complementi arcus A B , tta tangens 
anguli B , ad tangentem complementi angult A : 

¿' í fialr j í w s totus ad fmum complementi 
arcmrefyo ángulo oppofui, & dati, ita tangens 

%fatiadaliad, reperktmtangens cotnpU' 
mentí 

47.huíus, 

Praxis» 
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Theor. S. 
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menti angaUquAfiti. Hincexarcu^tB, & moque ángulo B ^ ^ t e r -
qué arcus ̂  C , C JS, inuemetur, vt in i.proble* 
mate propof, 4 1 . oflendimm. 

A N >er« a n g u l a s quefttus a , a c u t u s f i t , ohtufksTej 
tiifcemus ex a r e » dato A B t C dato angwlo B • N4Wyí A B , 
efl q u a i r a n t e m t n o r y & angu las acutus quidem, ertp 
& ^ acutus t f iautem^^ef lohtufusy e r i t i j r k , o b t u f u s , 
A t f i A B , Í/Í mator cjuadrante^v B , quident acutus^eri t 
A y o l t u f u s ¡ f i yero B , ejhobtufus, e r i t A, 4<-»f»f. 

T H E O R . 4^ P R O P O S . 48. 

I N omni triangulo fphxnco rcdtangulo^uius 
omnesarcusquadrance fine minores: Sinustotus 
adfinum vtriusvisarcuum circaanguium redum 
candem habet propoitionem^quam tangens com 
plemenci alterius arcus circa angulum reóhunad 
tangentem com pie menti anguli oppofiti. 

I N triangulo íph^rico A B C , cuius orones arcus minores quadrante, íít 
rettus angulus B. Dico ita eflb finum roturo ad finuro arcus A B,vt eft tangens 

coropiementiarcus B C , a d tangentem com-
plementí anguli A , Pafta eniro conftruaio-
ne, vt in propof. 45. erit angulus D , redus, 
& C F,complementum arcusB C ; & E F , com 
plemen turo anguli Aj & A D,quadr3ns,vt ibi 
oftenfum eft.Quoniam igitur dúo círculi ma» 
ximi A D,A E,¡n fphsra fe mutuo fecát in A , 
duílicj-, funtexpundisC, E , ad arcum A D , 
arcus perpendicularesCB,E D; ent,vt finos 
totusquadrantis A D , ad tangentem arcus 
D E , ita Gnus arcus A B, ad tangentem arcus 
B C : Etpermutando,vtí inustotusad finutn 
arcus A B,ita tangens arcus D E , ad taneen-

tem arcus B C.Eft autem,Ccum C F , E F,fintcomplementa arcuum B C , ^ E ) 
vt tangens arcus D E , ad tangentem arcus B C , ira tangens arcus C F , ad tak 
gen tero arcus E F . ígrtur erit quoque, vt fínus totus ad finum arcus A B, ita 
tangens arcus C F , h o c eft, complementi arcus B C,ad tangentem arcus E F 
hoc eft, complementi anguli A , arcui B C , oppofiti. Non áliter oftendemus' 
i i aliter hgura conftruatur,{ta eíTe finum totum ad finum arcus B C,vt eft tan 
gens complementi arcus A B, ad tangentem complementi anguli C . In omnf 
trianguloergo fplmico rcókngulo, &c, Qupd demonftrandum erat. 

S C H O -



S V H M í C A , 45* 

48thuius» 

S C H O L I V M . 
I N F E R . T V R , ex theoremate hoc feqttens p r o b l e m a : quoA Ucet demonfiratum 

tjttoqU'e (it problemate i .propof , ^ . f a c t l t m tamen htcahfolmtttTy cttmi» áurea , re» 
g u l a finus totasprirrmm ohttneat locttm . 

I N triangulofphaerico re¿l:angulo,datis duobus arcubus circa 
angulum redhim, vtrumlibet angulorum non redorum, vríá cum 
arcu reliquo, qui ángulo redo opponitur, indagare. 

I N t r iangulo A B C , cuius angulus C , reBus , 
fint d a t i d u o arcus A C , C B . Dico Ttrumuis á n g u l o s 
rum A, B, CT* a r c u m A B, quoque d a r i . Ndra cumJity 
TÍ finus totus ad finumarcus A C»»^ tangens comple* 
m e n t i a r c u s C B, ad tangentem complementi a n g u l i 
A . \ t e m y t finus totus ad finum arcus C B , tta tan* 
gens complementi arcus A Ctad tangentsm complemen^ 
t i a n g u h B ; 

5" í fiat) vt finus totus ad ftnum ytrmvtsarcuum circctangulumre' Praxis* 
üa tangens complementi altems anm ciña reñum anguhm ad 

aliud, reperietur tangens complementi anguli huic poflerior'tarcuioppo-
fui . Ex datü quocfne duabus arcubm circa angulum refitum cognofcetur 
& tertius arcus ángulo retto oppofnm^tmprMmatepropof.^^often 
dimm, Vel cene ex dato vtroübet ar.cuy & angula, qui ei opponitur, in-
uentOy vt in prohlcmate 3. propof. 41. traditum efl. . -

V T R . V M amem angulus quitfitusfit acutuSyohtufusye ^ d o c e h í t a r c u s e i oppo~ 
fitus .VLÍC enimfiminor f u e r i t ^ u a d r a n t e , erit angulus eioppojitus ^acutus-^fiyer» 54éhuíu$» 
maior^obtufus » 

T H E O R , 47. P R O P O S . 49. 

I N omnitriangulofphserico reótangulo,cu
ius omnes arcus fint minores quadranre: finus to* 
tus ad tangentem vtriusvis arcuum circa angulum 
reótum candem proportionem haber, quam tan
gens complementi anguli oppofiti ad linum alce--
rius arcus circa reóluman^utunu. 

I N rphaeríco triangulo A.D E , cuius arcus omneyquadrante minores jíít 
imgulus Djreólus. Dico ¡ta eíle fínum totum ad tangentem arcas D E^vt eft 



Theor. 7. 
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Prax/s, 

4 3 * V T R I ^ G r t <A 
tangenscomplementi anguli A,ad finura arcus A D . Repetíta enim conííru-

¿lione figur* prqpo'f. 45. erunt A B, A C , 
quadrantes, & C F , complemenfum arcus 
B C , id eft , anguli A , vt ibi ofieníuraeft. 
Igitur quoniam quadrantes funt A B, A Q, 
& arcus E D , ad A B , perpendicularis; erit, 
vt finus totus ad tangentem arcus E D , ita 
tangenscomplementi arcus C B , hoc eft, 
anguli A, ad Gnum arcus A D. Eodem mo 
do oftendetur, ita eíTe finum totum ad tan 
gentem arcus A D , vt eft tangens comple-
menti anguliE,ad finum arcus D E : fi nj-
mirura aliter figura conftruatur . Inomni 

«rgo triangulofphKrico reftangulo, &c. Quod erat deraonftrandum. 

S C H O L I Y M. 
H I N C tale prohlema colligitur^uod per prohlema 1, fropof.qq. alio modo ah* 

Jolm queque potefl. 

I N t r i a n g u l o fphasrico r e d a n g u l o / d a t o a l t eru tro a r c u n m c i r c a 
a n g u l u m r e d u m , c u m á n g u l o o p p o í i t o 3 r e l i q u u m a r c u m c i r c a re* 
¿ t u r n a n g u l u m , & a r c u m reáo á n g u l o o p p o f r t u m , c u m r e l i q u o á n 
g u l o n o n r e ó t o i n q u i r e r e : í¡ m o d o c o n f t e r , n u m a r c u s q u x f í t u s í Í E 

• i n a i o r q u a d r a n t e , m i n o r v e : Vei a n r e l i q u u s a n g u l u s n o n redus ftt 
acuniSjobcufusve, 

I N triangulo A B c , cuius angulus C , reflus, datus fit arcus A C , cum angula 
oppofito B , D;co dari quoque arcum B c , c^f. Cum enim 
fit, TÍ finus totus ad tangentem arcus A c , ita tangens 
complementi anguli B , «Í/ finum arcus B c : 

í / fíat, vt finus totus ad tmgmtem dátiar~ 
cuSyitíi tangens complemetianguli dati adaliud9 
producetur finm arcm qu^fm. Ex dmbm por
ro arcuhus circa reBum angulum cognitü ¿n co-
gnitionem relicjui arcus, <&• reliqui anguli non re* 

fíi perueniemw» vt in problemate propof. 4 5. demonflraumus; y el cer* 
te ex alterutro arcuum circa angulum refituni) & dato angulos vt in pro
blemate z. propof. 42- dncmnms, 

- O P O R . T E T autem hic confiare ̂ num arcus qutefitus % c ¡fit quadrante maior* 
tninoryesyel an angulus K^rehquus fit acutus^obtufusvetquemudmodu inpofleriore 
farteproblematis i,propof.qq.tradttum efi:Sht etiamerrare Copernicidetexmusa 

T H E O R . 48, P R O P O S . 50. 
1N óranitriangulofphseri¿oreílangulo,coit?f 
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omnesarcus quadrantc fiñt minores; finus totus 
ad cangentem complementi vcriusvis angulorum 
non re^orum habcc proportionem cadera, quatn 
tangens complemed reliqui anguli ad finura com 
pleracnti aixus redo ángulo oppofici. 

I N triangulo A B C ^ u i u s omnes arcus quadrante minores , fít angulus 
B , r e á u s . D ico i t a eíTe finum totum adtangentem complementi anguli A , v t 
eíl tangens complementi anguli C , ad finum complementi arcus A C . Repe
t í ta namq; figura propof.47, cum C G j C I,qua-
dráces fínt fe interfecátes in C , & arcus I G ,F E , 
ad C G,perpendículares ,vt ex conftruftione ibis 
dem faíla perfpicuum eñj eritjVt finus totus ad 
tangeatem arcus £F ,qu i complcmentü eí l arcus 
D E,hoc eft, anguli A^ ta tangens complementi 
arcus í G , id eft, anguli C , ad finum arcus C E , 
hoceft, complementi arcus A C , redo ángulo 
oppofiti. Simili ratione oñendemus , fi aliter fígurje conftruftio inft í tüatür , 
ita eíTe finum totum ad tangentem complementi anguli C ,v t eft tangens com 
plementianguli A , ad finum complementi arcus A G . Quam ob rem in omni 
triangulo fpha;rico rectángulo, &c. Qupddemonñrandum erat. 

S C H O L í V M. 
I N F E R . E M V S ex bac propof, theor emafequens , 

I N triangulo fphrerico reóiangulo, datis duobus angulis non rc-
í t i s , inquire^earcum ángulo redo oppoí i tum, & reliquos duos ar
cas circa angulum redum. 

I N triangulo A B cuim Angttlm c, refltis ^dati 
fint dúo anguli non reñí A, B . D/co dar i quo que arcum 
A B,'>'»4 cum arcubus A c, B c . Quoniam enim eft , y t 

finus totus ad tangentemcomplementi anguli K) ita tana 
gens complementi anguli B , ad finum complementi ar» 
cus A B : 

S I fiíZtj vt finus totus ad tangentem comple* 
menú vtrmvw angulorum datomms ita tangens 
complementi alter'ms dati anguli ad aliudiprocreabltur fmus complemen 
ti arcus reffo ángulo oppofiti. lamexarcu, qui reffo ángulo opponitur, 
& vtrolibet angulorum non refforum) inuenietur arcus éi oppofttus , y t 
ín 1. problemate propof. 41 . monflrauimus, 

P O R K O an arcus qusfittu quadrante fit mdior^ a»t minor, i ta difeemus. Sí 
yterq; angulorum A^B^uerit ohtuJus^Tel acutus^erit arcus A "a¡quadrante minors j/.huiBfc 
fi yero alter eorum acutus fuerit^et alter obtufosyerit ídem arcus quadrante maior. 

Hhh T H £ O Í U 

Prasia, 



Theor. 7. 
fcholij 4Ct 
huiut. 

454 T K I U N Q V L U 
T H E O R . 49. P R O P O S . 51. 

I N omni tiiangulo fphaErico reólangulo^cuius 
arcusomncs fine minores quadranre; finus totus 
ad tangentcm complemenci arcus redo ángulo 
oppofiti proportionem habet eandem, quam tan 
gens vtriusvis arcuum circa angulum redum ad 
finum complementi anguli non reóli adiacends. 

I N triangulo íphíerico A B C , c u i u s omnesarcusquadranteminores,re« 
ftus fit angulus B . Dico ita efle finum totum ad tangenten^complemcnti ar» 

cus A C , vteft tangensarcus A B , ad íinum 
complementi anguli A . Repetirá namq; con-
ftruáione figurae propof. 45. erunt A D , A E , 
quadrantes ,& anguli D , E , refti, necnon & 
B F , DF,quadrantes, vt ibi eft oftenfum. 
Quia igitur in fphaera arcus D B,per extremi-
tates quadrantum B F , D F , fefe in F , fecan-
tium ducitur, & C E , ad D F , perpendicularis 
efljerit vt finus totus ad tangente arcus C E , 
qui complementum eft arcus A Cjredo ángu
lo oppofiti , itatangens complementi arcus 
D B,hoceft,tangensarcus AB,adfinum ar
cus E F , qui complementum eft arcus D E , 

feu anguli A . Non aliter dcmonftrabitur, ita elle finum totum ad tangen 
tcm complementi arcus A C,vt eft tangens arcus B C , ad finum complementi 
anguli C,fi aliter inftituatur conftrudio figura:. Qtjpcirca in omni triangulo 
ípha:rico reftangulo, &c. Quod erat oftendendum. 

S C H O L I V M. 
0 R I T V K. ex hoc theoremateproblema htiittfmodi, quodprohlemate z, propof, 

declaratum q m q m f m t , 
1 N t r i a n g u l o fphajrico r e í l a n g u l o , dato a r e n , qui r e d o á n g u l o 

o p p o n i t u r , c u m a l t erutro a r c u u m c i r c a e u n d e m reófcum a n g u l u m , 
r e p e r i r e a n g u l u m n o n r e d l u m h u i c a r c u i a d i a c e n t e m , h o c e í l , a d a -
tis a r c u b u s c o m p r c h e n r u m , c u m r e l i q u o a r c u ^ á n g u l o n o n r e d o . 

I N triangulo A B C , cuius angulus C , reElus^ datus 
fit arcus A VyCumarcu A C . Dico dariquoque angulum 
A, cumarcu B c , Cf ángulo B . Quoniam enim eft, >» 

finus totus ad tangentem complementi arcus A z j t a tan* 
gens arcus A C , ad finum complementi anguli A : 

S I fiat, vt finus totus ad tangentem comple
menti arcus refio ángulo oppo/m, ¡ta tangens da~ 

tiarens 



ú a r m circare&umangulum ad aliuds imentetur ftnus complemenú an-
g i l adiacentts,quiqumtur. H'mcreliqua'muenkntur¡ytinproblema-
te i . prcpof.+y tradltum e ñ , 

N V M yero qu<efit»s angulas actttmfit% nee ne, addifcemus, yt inprellemate %, 
fregof. 45. docmmits • 

T H E O R . 50. P R O P O S , 5 u 

I N omni triangulo fphxrico redangulo, cu-
íus omnes arcus quadranee fine minores: fínus to-
tusadfinum vtriusvis angulorum non reólorum 
haber proportionem eandera , quam fecans alce-
rius anguli non reóbi ad fecantem arcus huic angu 
lo oppoíiti. 

I N t r iangulofphaer ícoABC, cuiusomnes a r cusquad ran t emino re s , í í t 
angulus B , re&us. Dico ita eíle finum totum ad fínum anguli A , vt eft fecans 
anguli C , ad fecantem arcus A B . Faéla conftruft¡one,vt in propof. 47. erunt 
G H , H E , A E , A D , D F , quadrantes , & G I , arcus anguli C , & D E , a r 
cus anguli A , vt partim in propoH 45. partim vero in 47. oftenfura eft . Itera 
angulus I,re£tuserit ,pi 'optereaquód a r c u s C I , 
tranfíens per C , polum arcus G H , re í iusef t ' f T y i X »í.t.Theod, 
ad G H . Itaque quoniam d ú o c irculi maximi 
B I , D H , in íphasra fe mutuo fecant in F , & ex 
punftis D , H , arcus D H , ad arcum B I , duéH 
lunt arcus perpendiculares D B , H I j eritjVt fí
nus totus quadrantis D F , ad fecantem arcus 
Gl^quicomplementura eft arcus H I , ita finus 
arcus F H , ad fecantem arcus A B,qui complcmentum eñ arcus D B : E t oer-
mutando, vt finus totus ad finum arcus F H , vel arcus D E , (funt enim a'rcus 
F H , D E,a;quales , quod & toti quadrantes E H , D F , xquales fint) hoc eft, 
anguli A , ita fecans arcus G I , id eft, anguli C , ad fecantem arcus A B , ángu
lo C , oppo í i t i , Pari ratione , fi aliter conftruatur figura,demonftrabimus, i ta 
cíTe finum totum ad finum anguli C ) v t eft fecans anguli A,ad fecantem arcus 
B C . In omni ergo triangulo fphserico reétangulOj&c.Quod erat oftendendü. 

S C H O L I V M . 
E L I C I T V R hinc fequens problema 3 quod aliter ttiam in prehl. t, fcholij 

fropef.qi.felu'ttimfittt. 
í N triangulo íphxrico reétangulo, datis duobus angulis non r e 

¿ h s , elicere arcum vtrilibet e o r u m o p p o í u u m , vná cum arcu, qui 
redo ángulo opponitur. 

H h h a I N 

Theor. S, 
fcholij 40» 
buius. 



Theor; 8. 
fchulii 40. 
hums. 

B 

\ N tndíigulo A B C , cuius ángulus C , reBus , t /r f í / / int Í/KO atigull X, í . DÍÍ» 
dari queque "Ptrumuis arcuum B C , A C , yna cum are» 

A B . Nam cum fit^ yt ftnus totus ad finum anguli A, ittt 
fecans anguli B ̂  ad fecantem arcus A C ; Item , tt fiñus 
totus ad finum anguli B , ita fecans anguli A, ad fecan» 
tem arcus B C j 

S í fijtj vt fims totm ad finum angull non re 
ffii quaftto laterl adiacentis, Itít fecans alterius 
mguli non reGti ad aliud, repeúetur fecans arcus 
h/ic poflerlóri ángulo oppofui, qui quamur. ín-

uentoatttem vtrome arcu circaangulum reftum, reperietur ex ipfis ttr-
t'msarcus reBoángulooppofituss vt inprohltmate propof. ^^, ofimdi-
mus : Fel certe ex inuento alterutroarof, & ángulo dato, qui ei opponi-
tur, -vt in prohlemate $. propof. 41. dix'mus. 

N V M yero dúo arcus quafitt circa angulum reílum minores quadrante fmty*na» 
hresvejfaemus¡ytinprohlemate 1.propof, 4 1 , docmmus, 

T H E O R . 51. P R O P O S . 53. 
I N omni triangulo fphxrico reólangulo^cuius 

omnes arcus quadrante minores íint: finus totus 
ad fínum complemcnti vtriusvis arcunm circa an 
gulum redum hábet eandem proportione,quam 
fecans arcus reílo ángulo oppoíiti ad fecan tem re-
liqui arcus. 

I N triangulo fphaerico A B C , cuíusoitiftesattüsquacírante minores,(it 
angulus B, redus . Dicoitaefle íínumtotura ad finum complcmenti arcus 

B C , vt eft fecans arcus A C , ad fecantem a r 
cus A B . Fafta namque conflruóiione Hgurjp, 
vt in propof. 45, erit B F,quadrans; C £, ,6 D , 
ad D F , perpendiculares, vt ibi eft detnon-
ftratum.Qufa ergo in fphaera dúo circuli m a -
Ximi B F , D F , fe mutuo fecant in F , duñiq; 
funt ex punáis B , C , ad D F , perpendiculares 
arcus B D, C E ; erit, vt finus totus quadran-
t ísB F , ad fecantem complensenti arcus C E, 
hoc eft , ad fecantem arcus A C , ita finus a r 
cus F C , qui complementum eft arcus B C,ad 
fecantem complementi arcus B D , hoc eft,ad 
fecantem arcus A B : Et penrutando , vt fi-

m% totus ad íínum complementi arcus B C, ita fecans arcus A C, ad fecantem 
arcuf 



S T H .AU R T C Jt ,̂ 4f7 
írcus A B . Simíí ímodo o í l endemus , íta ede finum totum ad fínumcomple-
mentiarcus A B , ve eft fecans arcus A C5ad fecantem afeus B C , (i nimirunif 
figura paulo alicer conftriíatur In omni ergo triangulo fphaerico reiíiangu-
lOj&c.Qupd erat demoaftrandum . fI | 

S C H O L I V M. 
S E (^V E1 N S prohhrha 'ex hoc theorémdte cvlUgitu-r . 
1 N'"thanguíoíphxrico-reólahg^o , daio arca, qaireftoangalo 

opponitur, cum alterutro arcuum circaic'chun ang'ulura, ínueltiga-
re tertium arcum, cum duohns ang''!;is non vectis . 

I N triangulo A B c^emus a n i d a s C, reflvs^datusfit arcm h Z ^ n k c t t m a r » 
C« A C . D co í/<xrí quoque arcum B c ; cém'hngitlú A,R¿ 
Cum enim fit, yt fitius totas ad Jínum complem mi arcus 
A c , ita fecans arcus A B , Jecantem etreus E c ; 

S l fiat, vt ftnus totus ad finum compl meyiti 
daú Arcus circo, angidum reftums kdftcans arcus 
ángulo re&o oppojhi ad almd, predneetur fecans 
tertij arcus, qui inqumtur . Hinc ex duobus ar-
cubus área reffum angulum cognitk, vterlibet 
angulorumnonreñorum cognofeetur, vtin ¿. problemate fcholij propif. 
44. velin prohlematefcholij propof. ^ . docuimus. 

V T R. V M -vero qutfttus arcus * c.ftt quadrantemaior ¡ minorye ydifeemus ex 
iati* duobus arcubus, yt ad finem problmatiifcholij I . fropof. 43 traditum éfi, _ 

T H E O R . 51. P R O P O S . 54. 
ÍN omni triangulo fphaerico redangulo cu-

ias omnes arcus quadrance fint minores: íinus to
tus ad finum vcriuflibec angulorum nonrecioram 
proportionem haber eandem, quam fecans com-
plementi arcus illi ángulo oppofiti ad íecantem 
complementi arcus redo ángulo oppofiti. 

I N triangulo A B C , cuius arcus omnes íínt minores quadrante,íit angu-
l u s B , redus3. Dicoi ta efle finum totum ad finum anguli A,vt eft íecans com
plementi arcus B C , ad fecantem complementi arcus A C . Repetirá emm 
conftruaione figura: propof. 47. eritangulus I , reftus, vt in propof. 5 1 . 
monftratumeft-,necnon&angulus G . J t e m G H , E H , D F , B F , A E , qua-
drantes,vtex demonftratis in propof.45.&47.conftat.Quia igitur m fphaera 

' auo 

5j.huiucc 

Ftazit * 



Theor. 8. 
fcholij 40 
kuius. 

54. huíofÉ 

í ' iax í s . 

43 S T R I vé N G F L oi 
dúo circuli maxími E H , G H , fe mutuo fecant ín H , & ex punílís E , F , arcus 
E H , ad arcum G H,duá:¡ funtarcus perpendiculares E G , F I ; erit, vt finus 

totus quadrantis E Hjad fecanté complementi 
arcus F IjhoC eft,adrecátem arcus C F^qui corn 
plementum etiam eíl arcus B C , ita Gnus arcus 
F H > p c eft,3rcus D E , (̂ a enim arcus F H , a r -
cuiD E,aíqualis,obquadrantesEH,D F,3Equa 
les) quí arcus eíl angulí A,ad fecantem eomple-
mentí arcus E G , id eftjad fecantem arcus E C , 
qui complementum queque eíl arcus A C : E t 
permutado, vt íínus totus ad finutii arcus D E , 

hoc e í l , anguli A,ita fecans complementi arcus B C j ad fecantem comple
menti arcus A C . Nonfecus pílendemus, fi aliter figura conílruatur , i ta 
efle íínum totüm ad finum anguli C , vt eíl fecans complementi arcus A B, ad 
fecan tem complementi arcus A C . In orani igi tur triangulo fphsrico reéian-
gulo, &c. Qupd erat demonílrandum. 

S C H O L I V M. 
S E Q^V I T V R. exhec theoremate fequens problema, yitod aliter etiam alfil* 

»imtff inproblemate $,propof. 4 1 . 

I N triangulo Tpíi^rico redangulo^ato vtrolibetangulofum non 
redorum, cum arcu oppofito, inuertigare arcum reóto ángulo op-
pofitum^ vná cum tertioarcu,& reliquo ángulo non redto: dummo-
do conftet, nura arcus ángulo redo oppoíítus íit maior quadrante , 
minorve: aut an alter angulus non redus íítacutus,obtufusve. 

I N triangule A B C , retlum hálente angulum C , Utus fit angulus B , cumarm 
cu A C , Dico dari queque arcum A B, yna cum are» 
B C, ángulo A. Cum namquefit, >t finus totus ad 
finum anguli B, dati, ita fecans complementi arcus da* 
í» A c j ad fecantem complementi arcus A B ; 

S I fiatyVt finus totus ad finum dati anguli, 
ita fecans complementi dati arcus ad aHudyprO' 
ducetur fecans complementi arcus re fio ángulo 
oppofmtqui inquiritur. Ex arcubus vero ^ B, 

lA C , cogmtis nomfiet tertius arcus B C, ex prcblemate propof. 4 3. 
Jtem ex arcubus *A B , B C , notis cognitm fiet angulus ex problema-
te 1. propof. 41. 

O P O R. T E T autem hic confiare , numarcus quxfitus A B , fit quadrante mam 
ior,anmmor: Velanreliquus angulus non reElus A^ fit acutuŝ  ebtufusve, altoquin 
nefc,remus,qualii arcus pro AB sfrumendus facumpefiit efie maior quadrant^vel 
mtnor >yt perfptcuumefi. id quod ad problema j . propof. 41. monuimus : V l i etiam 
Copernie^atqut lean, Regios, «rrorem aperuimus, 

T H E O R . 



S T H M K I C U , 455 

T H E O R . 53; P R O P O S , 55. 
I N omni triangulo fphasrico reólangulo, cu-

ius omnesarcus minores quadranre finr: finusto
tas ad finum arcus redo ángulo oppofiti eandem 
proportionem haber, quam fecans complementi 
vtriuílibet arcuum circa angulum reólum ad feca-
tem complementianguli huicarcui oppofiti. 

I N fphxrico triangulo A BC,cuíus omnes arcus fínt minores quadrante, 
angulusBjreóius fít. Dico itaefle finura totum ad finura arcus A C,vt cft fe
cans complementi arcus B C , ad fecantera 
complementi anguli A^ arcui B C , oppofiti. 
Repetita enim conftruftione figura; propof. 
45. erit A E , quadrans; D E , arcus anguli A , 
& E F , eius complernentum; atque C F , com-
plementura arcus B C , vt ibidemonftratum 
cft. Quiaergo in fphaíra dúo maximi circuli 
A E , A D , feinterfecant in A, & ex punílií 
C,E,arcus A E,adarcum AD)du61;i funt per
pendiculares arcus C B, E Dj erit vt finus to 
tus quadrantis A E , ad fecantera complemen 
ti arcus C B, hoc eñ , ad fecantera arcus C F , 
ita (ínus arcus A C , ad fecantem compleraen-
t¡ arcus D E , fiue anguli A, id eft , ad fecan
tera arcus E F : Et perrautando, vt finus totusad finura arcus A Cjita fecans 
complementi arcus B C , ad fecantem complementi anguli A . Pari rationc, fi 
aliter figura extruatur, erit, vt finus totus ad finum arcus A C,¡ta fecans com 
plementi arcus A Bjad fecantem complementi anguli C . Quare in omni trian 
guio fphasrico rcdanguloj&c. Quod erat oftendendum. 

S C H O L I V M. 
E X Iris feqttensproblema dijfolttemtis , quod alio quoque modo inproUemate I« 

fropof. ^i .abfolutumfuit» 

I N triangulo fphaenco redangulo, dato arcu, qui re6lo ángulo 
opponitur, cumalterurroarcuum circa rcítum angulum, inuenire 
angulum huic arcui oppoíitam^nm reliquo a r c u ^ ángulo. 

I N triangulo A B C , cuius reftm angulus C^datus fittam arcus A 'B,qitam A C» 
Titeo dari qmcjue angulum B^ynacumarcu z C , c?* ángulo A. Qaia enim eft^ytfi» fj.huius» 
ñus totus ad finum arcus A B,»í<t fecaits eomplementi arcas A C , a i fecantem com» 
flementi anguli B ; 

SI 

Theor. i, 
fcholii.40* 
huiusa 



Praxis. 

Theor- J . 
fchclij 40, 
liuius. 

440 T K t a N G F L t A 
i «s I fiat^vt ftnas totus ad ftnum arcus ángulo re fio cppofitl, ¡tafecans 
complementiarcus clrca re&um angulumdati ád aliud, producetur fe~ 
cans complementianguliquafitU qui di&oarcuioppomtHr. lam ex da-
tis duMs arcubus tert'mm mueniemus, yt in problematepropof.q s ,vel 
inproblemate propof. 55. tradidimus. TtemexarcUyqui re fio ángulo 
opponitíirJ& hoc arcu inuento, nperkmm reliqmm angulum huic imen 
to arcul oppofitum, vt dittum eft m hoc problemate, vel certe3yt in pro-
blemate 1. propof. 41. fiflendimm, 

A N yero qaxjitmangulas ^^dcittm fit, an ohtufits,docehit arcm A c c i r c a a n » 
gulum retium dat»ss yt inprohlemate l . propof, 4 1 . prxcepmus, 

T H E O R . 54. P R O P O S . ¡6< 
1N omni triangulo íph^iico redangulo, cu-

ius arcus fint omnes quadrante minores: finus to
tus adfinum coniplemehti vcriuílibetarcuum cir 
ca reólum angulum eandem proportionem ha
ber , quam fecans anguli hule arcui oppofiti ad fe-
cantem complementi reliqui anguli non redi. 

I N triangulo fphserico ABC}angulum B ,reauni habente,fínt-Omncs ar
cus quadrante minores. Dicoitaefle finura t o t u m a d f i n ú complementi ar
cus B C , vt eft fecans anguli non redi A , adfecantem complementi anguli 
C . Repetitaenimconftruftionc figura: propof. 47, erunt anguli G , Ej . re-

ñ i , & arcus B F , D F J C I , E H , G H J quadran-
tes,& D E , arcus anguli A , & G I , arcus angufi 
C } v t ex demóftratis in propof.45.& 47.1iquet. 
Igitur quia dúo maximi in fphasra circuli C G , 
C í , fe in C , interfecant, dudiq; funt ex pun
á i s F , I , arcus C I , ad arcum C G5arcus perpen» 
diculares F E , I G ; erit, vt finus totus quadran 
tis CI,adfGcantem complementi arcus F E , h o c 

eft, ad fecantem arcus D E , anguli A , ita finus 
arcus C F , qui complementum eft arcus B C}ad fecantem complementi a rcuí 
G K anouri C : E t permutando , vt finus totus ad finum complementi arcus 
Bclita^fecans anguli A , a d fecantem complementi anguli C . Nonfccuso-
fíendemus, fi aTítér conftruatur figura, ita effe finum totum ad finum compíc 
men t í arcus A B , vt eft fecans anguli C , ad fecantem complementi anguli A . 
Quapropter in omnr triangulo fphaerico reaangulo3&c. Quod dcmonftran-
dumerat . 

S C H O L l V M . 
I N f E R. T VR. hincproblema hmttfmdi 



t N triangulo fphaerico re¿tanguIo,clato vtrouis arcuum circa an-
galum teftum, cum angalo non recto oppofito, inquirere teiiquum 
angulum non redum, de iurapei reliquos dúos aráis: modo confter, 
an quasíícus angulas íít acntiis, obtuíasve: Vel certe, an alterarcus 
circa angulum redum fít minor quadrante,an maior. 

I N trimgttlo A B C , angttlmn C , reflttm búhente, datus fit Arcus A. c , cum an* 
guio B . Tiicodari qt*oqwe ángulítm Kic»m arcitbu>s B C , 
A B . C»m enimfit 3 yt finas totits ad finttm complementé 
arcus A c, dati , ita fecans anguli d i t i B , ad Jfecantem 
(omplementi anguli A : 

S í fiat, vt ftnus totas ad ftnum complementi 
arcus datl, ita fecans dati anguli ad alwd, repe-
rietur fecam complementi anguli aherius non r¿* 
¿?Í . H'mc ex duobus angklis non reftts notis ime-
fiigahitur arcus re fío oppofttus angulot vt in problematepropof. ^o. mon 
flramm'is, aeproinde & reliquus arcus, ex aren, qui retío ángulo oppO" 
nitur, (& ex noto anguloyquireliquo arcui opponitur, vt in problemate i, 
propof. 41. dix'mus, 

O P O R T E T aittein confiareian reliqutu angttltti non reSim^ui q»xrititr,Jít; 
acttttis, ohtufwíye; ye^an reliqiws arcus circa angulum re£lumfit minor¡aut maior 
quadrante yytadcalcemprohlematit z . propof, q i . monuimus, ybierroremetia'm 
iitcolai Copernici deteximus. 

Q V O N 1 A M yero abfolutus iam e¡jt trlangulorum fphtricorum retlangulorum 
calculas , lihet boc loco omniaproblemata baEienus explicata in tabulam quaindant 
re/erre, >í faciliut c¡mlibet id}quod máxime fine defideratypojsit inuenire , Itaque 
cum in omni triangulo fpbarico reílangulo id, quodprimo loco quxritur i f i t yel ara 
cus reBo ángulo oppofttus, yel yterUhet arcuum circa re£lum angulum, vel denique 
alteruter angulorum non reciorum^ {quamuit eo3 quod potifsimum qutritur^inuen» 
ío , cutera quoque reperiantur , yt adpraxes fmgulorumproblematum monuimus) 
trimembrem tahulam^pro numero quxfitorum^confecimusyappojuimufque^rohlemam 
tagropofitionum, in quibm inmnliones quajitorHmdmenJtrat* f u ñ í c 

Praxis, 

Sequuntur problemata fuperiorum propoíi-
tionutíi in trimembrem tabel-

lam digcíla^. 

l i i Inuentío 
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Inuentio arcus red:o ángulo 
o 

Arcus circa angulam re¿tum:Et an-
gulus non redlus eioppoíitus. 

2, Vterque arcus circa angulum re-
¿bum. 

3. Arcus circa angulum redum :Et an-
gulus non reótus eíadiacens. 

^4. Vterque angul us non icdlus. 

oppoíici. 

Probl,^. propof.^T.' 
(& Probi.propof. j / j , 

Probl.propof.45. 

Probl.f.propof.4 j-, 
(& ProbI.propof,4^. 
Probl. propof.jo. 

Inuentio arcus vtriuílibec circa angu-
l u m r c ó l u i T U . 

| r l . Arcus re<9:o ángulo oppofítus:Etan-
gulus non re&us qu^íitoarcui op-
poíitus. 

i . Vterq;angulusnonredus-

3. Arcus re<̂ o ángulo oppofítus:Et al
terarais circa redum angulum. 

4. Arcus alter circa angulum refium: 
Et vteruis angulorumnon jredo-
rum. 

| . Arcus redo ángulo oppoíítus: Et 
angul us non re¿tus quíeíito arcui 
adiacens. 

6, Arcus alter circa angulum reéhim: 
Et alter angulus non redus ei op-
poíitus. 

Probl.2. propof.^iJ 
Probl. 1. propof. 42. 
{&Probl.propor.j2. 

ProbLJppof.43,&55, 

Probl. i.propof. 44, 

Probl.3. propof^j» 

Probl. propof. 49. 
(& Probl. i.^pof.44. 

i. Arcus 
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Inuencio anguli non redi vtnusvis. 

Q c 
D 

r-f 

r l , Arcus re<5k) ángulooppofitus: Et 
arcus circa angulum rcdlum qu§-
íito ángulo oppoíitus • 

2. Arcus circa angulum re í lum: Et 
alter angulus non reítus, 

3. Vcerq; arcus circa redum angulum. 

4. Arcus re(5k> ángulo oppofitus: Et 
arcus circa reótum angulum qu^-
ííto ángulo adiacens. 

5. Arcus redo ángulo oppofitus: Et 
alter angulus non re¿lus. 

6» Arcus circa angulum reólum qus-
íito ángulo adiacens: Et alter an
gulus non reólus huic arcui op
pofitus: 

Probl i,propor.4i.& 
(Trobl. propof. J J , 

Probl.i. propor.42, 
Probl.i, propof. 4 4, 

(& Probl.propof. 4 8, 

Probl.i, propof 45. 
(& Probl.propof, J I ^ 

Probl. propof. 47. 

Probl.propof. 5<$.& 
CPr obl. t . propof, 42* 

S E D quia haflenm de eo folum triaognlo reElangulo egimtts s cutas nuüm arm 
cumi quadrans eft, doceamus hreuiter, (rem qmdem cuibbetperfacilem ex demon» 

firat'u) quopafío nos gerere dehearitus in eo, quodduos faltemarcm habet quadran 
tes , isr dttes ángulos retíos. Nuüum enim triangulum ejjepotefi reElangulunti cttius 
ynus duntaxat arcus ftt quadransjedyel nullus erit quadransyyel omites tres qtta» 
drantes erunt^yel duô  ere- Sit ergo triangulftmfphxricum A B Cjinquo angulus 
'B)ponatur re í íus , arcus A ZyCirca angulum reftum quadrans , Hecpofito, erit 
C arcus A C, reño ángulo oppofitus , quadrans. Quare cum dúo atcm A A C,r 
quadrantes fint, erunt dúo anguli B , C , reSin acpropfe-
rea Aspolus erit arcus s C ; C?* B c , arcus ánguli ex 
definíttone 6. Igiturfi datus fit tvrtms angulus A i da tus 
etiam erit terttus arcus B c : Et contra3fidatus fittere 
tius arcus B cy datus quoque erit terttus angulus A.Eo* 
dcmmodojt alter arcus B C^circa angulum reñum qua» 
drans ponatur 3 of lendemutarcum A C , reSío ángulo 
cppofttum quadranttm ejfe ,^ angulum A^reítum.Si ergo 
detur tertius angulus c , dabttur queque terttus arcus 
A B , eyeontray ytprtus , Quodft quantitas tertij anguc 
li^aut arwsdataMvfuemjnihtlf tr t icoüigipotert tJicet dúo al ij anguli reftifint» 

l i l a. dwgue 

Quid agen 
du in triara 
guio reñi» 
gulo,í quo 
quadrátes 
funt. 
Coroll. 58» 
huius * 

5f. huius. 
a 5..huius. 
Coroll. stf» 
huius • 
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ft^. Vel 3 5 
huius. 
Coi olí. 
huius. 

duaque drcm iRu eppofiti 9 cuadrantes j yt manifi/fum eft, 
j í.huius. P O N A í V R iam ar<tts A C , rcíío avgulo B , oppofitus quadrans . Q«o pcjits^ 

erit o* alter faltemarcmm A B,B C , circa anguld'm reflum quadrans. Qttamohrem 
reliqua confeqttentttr, f t proxtme demonftratum efi. 

Q V O D fiqttando dúo arcas A. BjB c , circa angulum reftum quadr antes ponan 
tur, erit quoque tertius arcas A C , reElo ángulo oppofitus}quadrans¡,. Quocirca cuín 
omnesarcus quadr antes fint, erunt omnes angult refíi . 

E X his fucile quiuis tntelltget, quid agere deheat, qmndo aliquU arcus in tr ian 
guloréi iangulo quadrans pomtur : prajertimfipropof, 15.16.17,2.8.19.50. 31. 
31. 3 j . 34. 3 5. 36. 37. 38. attente confiderentur . 

S E Q V 1 T V R. iam, yt calculum triangulorum non reEianguloram tándem ex» 
jponamus ; Yertíprius altquot tbeeremata ad banc remperuttlia demonfirandafunt. 

T H E O R . 55. P R O P O S . 57. 
S 1 in triangulo fphamco fupravnum arcum 

dúo anguli acuti, aut obtufi coníiítant \ Perpendi-
cularis arcus a tercio ángulo in eum arcum demif-
fus intra triangulum cadic. Si vero duorum angu-
lorumfupra vnum arcum confiílentium vnus fie 
acutus, & obtufus alter j Perpendicularisarcus a 
tercio ángulo in eum arcum demiflus extra trian
gulum caditL,. 

I N triangulo fphxrico A B C , fínt dúo anguli BjC/upra arcum B C a c a * 
t i , velobtufi . Dico arcum perpendicularem ex A , ad arcum BCjdemiíTum 
cadere intra triangulurajCuiufmodi eft arcus A D • Si enim dicatur cadere ex

tra,cadat,í í fíeri poteft,arcusAE,ad B C , arcum 
produftum perpcndicularis extra triangulum,& po 
nanturprimitm duódnguli B ,C,acuri ,scproinde 
angülus A CE,obtufu<. Q,i'on¡aai igitur in trian
gulo A C E , ang-'lum E , habente rc'fturo, angulus 
A C E , obtufuseft , erit arcus A E , quadrante ma-
ior. Rurfus quia in triangulo A B E,babente angu
lum reflium E , angulus B,acutuseft,erit artus A E , 
quadrante minor: Sed & quadrante maior often-
fus efi; quod eft abfurdum. 

P O N A N T V R deinde angu li B , C , obtufi, atque adeo angulus A C E , 
acutus . Quiaergo in triangulo A C E , habenteredum angulum E , angulus 
A C E acutus eft, erit arcus A E , minor quadrante. Rurfus quoniam in trian 
guio A BE,reaum habente E , angulum , angulus B, obtufus eft , erit arcus 
A E , quadrante maior : Sed & quadrante minor oftenfus eft ; quod eft abfur-
duai'.Non eadit er^o arcus perpendicular^ extra trianguluai: fed ñeque cum 

j 4 . Huius, 

14. huiuj. 

i 4 . huius. 
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altero arcuum A B , A C , coincidet, quód neuter angulorumB, C, potiatur 
reftus. Cadit ergo intra triangulum . 

I A M. vero ponatur in eodem triangulo A B C , angulus B , acutus, 8c C , 
o b t u í u s . Dico perpendicularem arcum ex A , ad arcum B C , demiíTum extra 
triangulum cadere^ cuiufmodi eft arcus A E . Nara íi intra dicatur cadere^ca-
dat, fi fi fíeri poteft, arcus A D,ad B G,perpendicularis intra t r ¡angulum.Ita¿ 
que quia in triangulo A C D , angulum redum habente D , angulus C , obtu-
fus eft, erit arcus A D , maior quadrante. Ruríus cum in triangulo A B D , re - J4- búas . 
ftum habente angulum D , angulus B , acutus eft , erit arcus A D , quadrante ^•n"1"»' 
minor : Sed & quadrante oftenfus eft maior ; quod eft abfurdum . Arcus ergo 
perpendicularis non cadit intra triangulum; fed ñeque cum altero arcuum 
A B , A C,coincidit, cura neuter angulorum B , C , rcftus ponatur. Cadit ergo 
extra triangulum . Quapropter , fi in triangulo fphaerico fupra vnum arcutn 
dao anguli acuti,&c. Qupd erat deraonftrandum. 

T H E O R . 56. P R O P O S . 58. 
I N omni triangulo fphaerico, cuius dúo arcus 

fine inxquales 5 quadratum finus cotiusad redlan-
gulum fub finubus reótis duorum arcuum in^qua 
liumcontentum, eandem proportionem haber, 
quam finus verfus anguli adiólisarcubus compre-
heníi ad diíFerentiam'duorum finuum verforum, 
quorum vnus differentiae corundem arcuum de-
becur, alter vero tercio arcui, qui praedióto ángulo 
oppoficus eft, refpondetL,. 

I N t n a n - u I o f p h s r i c o A B C , fintduoarcus A B , A C , in?quales, 
m i n o r é hic maior. Dico ita eíTe quadratum finus totius ad reñangulum fub 
fínubu. reftis arcuum A B , A C , contentura, vt eft finus verfus ™ Z f ¿ ^ * * 
difFerentiam ínter fi^um verfum arcuS,quo arcus A B , A Canter fe d.fferunt, 
& finura veifum arcus B C . C u -
ius rei demonftrationem,vt c l a -
rior fíat, & gencra!ior,in quin-
decira cafu"; diuidemus. 

1. S 1 N T omnes tres arcus 
quadranteminores . Compiea-
tur minori': arcus A B , circulus 
A B D G H , produftisq-, arcu-
bus A C , BCS fiant quudrantes 
A L , B M ; & polis A , B , inter-
uaílis a u t e m q u í d r a n t u m A L , , i . -
» M, circuli maximi dsferibantur D L E F , G M E H ; E t eifdem polis, í n t e r -

i * cafas» 



a.í.Theod 
i5.i.Theo 

if.iTheod 

Schol. IO, 
1. Theod. 

r 

i^.vndee. 

lo.z.Theo, 

15. pnmi. 
J j.prítni. 

4. ícxti . 

uallís autém A C , B C , circuli non maximi delineentur K C N , O C P,qui ¡1* 
i lis maximisparallelierunt: & tam hi,quamilí¡adc¡rculum A B D G H , re-

ñi érunt5cumilleper horú polos tráííens adipfosfitreftus. Pofthaec, vtcon-
fufio vitetur, ¡n circulo A B D G H,feorfum defcripto íint communes feólio» 
nes ipíius, & circulorum ex polis AjB, defcriptorura, nempeD F , G H , corai-
munes fedioncsipfíus , & maximorum circulorum D L E F , G M E H , quse 
ipforum diametrieruntfefein centro fpha:r2BX,interfecantes: At K N , 0 P, 
communes feclioneseiufdem j & c i r c u l o r u m K C N , O C P , fe ¡nterfecantes 
in S ; qus ipfis D F , G H , parallelae erunt; & diametri circulorum K C N , 
O C Pj quód maximus circulus A B D G H , per eorum polos traníiens eos 

. bifariam fecet,nim¡rum per eorum diámetros, Ducantur quoque femidiame-
tri A X j f e c a n s K N j i n Y ; & B X , í e c a n s K N , 0 P, i n r , R . Eruntquefemi-
diametri A X , B X , perpendiculares ad circuios per D F , K N , G H , O P , 

dudos j cum ab eorum polis Aj 
Bj ducantur per X , fphaeroe cen* 
trum: ac proindeanguli ad YjSs 
R,re(5tierunt,exdefirr. 3. lib. i r , 
Eucl. Ducanturdenique ad B X» 
OP,perpendicularcs A V j K Q ^ , 
K T . Erit igítur, per ea , quas in 
tradatione ííauum fcripfimus , 
A V , finus rcdus arcus A B & 
K Y,finus redus arcus A K , hoc 
e í l ,arcus A C , c u m arcus A K , 

A C , ex defín. poli jasquales fínt, vt in primo circuíoapparet. B R,erit finuis 
verlus arcus B 0, id eft,arcus B C,cura arcus B O , B C,aequales fi,-t,ex defín. 
poli. B Q^finus verfus erit arcus BK^qui differentia eñ arcuum inaequalium 
A B,AC,propterea quod,ex defín.poli,arcus AK,arcum A B,arcu B Q^íupe-
rans^aequaliseft areui AC:ac proinde Q j l j v e l KT,difFerentia erit inter B R , 
íinum verfum terti) arcus B C , & B Q , finum verfum diíFerentia; arcuum inaj» 
qualium A B , A C , hoc eft,fínum verfum arcus B K . PoftremoeritKS, finuí 
verfus arcus K C , in circulo non máximo K C N , cum reda ex C , in commu
nes fediones circulorum K C N , O C P, cum circulo A B D G H , hoc eft, in 
pundum S,cadensj (quae quidem ad circulü A B D G H,redaeft,vtpote com-
munisfedio circulorum K C N , O C P , ad eundem circulum A B D G H,re-
dorum) finus redus fít eiufdem arcus K C . Sumatur quoque D Z , finus ver-
fus arcus D L , hoc eft, anguli A, qui quidem arcus arcui K C , fimilis eft. De-
monRrandum igitur eft, ita efle quadraíum fínus totiu$shoc eft, redangulum 
fub D X , X A , contentura , ad redangulum fub fínubus redis A V , K Y , ar
cuum A B , A C , contentura , vt eft fínus verfus D Z , anguliA,ad K T , dif-
ferentiam inter BR,fínura verfura arcus B C,& B Q^finum verfum arcus B K , 
difieren tice arcuum inaequalium A B, A C . quod ¡ta fíec . 

Q V O N I A M angulus X I Y , ángulo R I S , sequalis e í l , & angulus re-
dus Y , ángulo redo Rj erit reliquus angulus I X Y , trianguli I X Y,reliquo 
angulol S R , trianguli I S R,3equalis , hoc eft , ángulo adverticem K S T . 
Cura ergo& angulus redus V , redo ángulo T , aequalis fit, erit & reliquus 
angulusXA V,trianguli X A V,reliquo ángulo S K T , trianguli S K T , 
$qualis.Quam ob rem eritjvt X A , ad A V, ita 5 K^adK T , Rurius qula D Z , 

K S , 



K S, Gnus veril Tunt arcuum íímilíum D L , K C ; e r i t , vt D X , ad K Y , finus 
totus ad hnum to tum,¡ ta D Z» ad K S, per lemma propof.i.noftraGn^otBO-
nices.Quia vero propor t ío redanguli Tub D X , X A,ad rcéfcangulura fub K Y , 
A V , componitur ex proportione D X , a d K Y , hoc eft , D Z , ad K S, & ex u tectí. 
proportione X A , ad A V : Ec proportio D Z , ad K T , compon) t ur ex eifdS 
proportionibus,nempe(pofita media reda K S)ex proporcione D Z , ad K. S, 
& ex proporcione K S, ad K T , hoc ert,ex proporcione X A , ad A V ; erítjVt 
reftanguium fub D X , X A j ide í t ^ u a d r a t u m línus totiuS,ad redangulutn 
lub K Y , A V,finubus redis arcuu.n injequahum A C , A B , ica D Z , íínu? ver 
jusanguli A , a d K T , d ¡ f t e r e n t i a n i i n t e r l i ü j í i n u m veríum arcus B C a n g u -
*5>^»0PP0Íí í i>&BQ^. , f inum verfumdifferentiaearcuuminaequalium A C , 
A B . Qupd eft propoíi cum. 

2. S i N T duoarcus inxquales A B , A C , quadrante quidem mtnores,at a.cafm. 
B C , quadrans.Compleatur minoris arcus A B , circulus A B D G H , & pro- * 
d u á o a r c u A C , vtfiatquadr?ns A L ,defcribantur ex polis A , B , a d inter-
ualla quadrantum A L , B C,c i r -
culi maximi D £ L F , G E C H : 
Item ex polo A , ad interuaHura 
A C , circulus non maximus 
K C N , q u ¡ i p f i D E L F , p a r a l -
lelus erit ^fecabitque circulus 
A B D G H , circuios D E L F , 
G E C H , K C N , ad ángulos re-
ftos, & bifariam: ac proínde ho-
rum cum il lo communesfeaio-
nes D F , G H , K N , diametri co-
rum e r u n ^ & D F ^ H , fe i n X , c e n t r o fphaíraeinterfecabunt, parallelsque 
erunt D F , K N . R e l i q u a f i a n t , v t i n praecedenti cafu,niíí quód h icpuníh im is yndec' 
R , ídem eft,quod X,propterea quód circulus O C P , á c i rcu loG E H } atq; * * 
ideo refta O R P , á reda GH5nondif ter t .Eri t ,vt prius,A V , finusreftus ar
cus A B 5 & K Y , finus redus arcus A K , hoc eft , arcus A C , ipfi A K3 ex de-
fin. poli , K q u a l i s . Item B R , f i n u s verfuserit arcus B G , id eft , arcus B C , 
ipfi B G , x q u a l i s . A t B Qw5linus erit verfus arcus B K , difterentiae arcuutn 
A B , A C j ideoq; Q R , vel K T , díííerentia erit inter finus verfos B R , B Q , 
arcuum B C , B K . Deniq;KS,er i t finus verfus arcus K C . Sumpto ergo D Z , 
íinu verfo arcus D L , hoc eft, anguli A , demonftrandum eft , ita efte quadra-
tum finus tociasjideftjreéhngulum fub D X , X A , ü d redangulum lub A V , 
K Y , finubus redis arcuum A B , A C , vt eft íinus verfus D Z , anguii Á , ad 
K Tjdifterentiam finuum verforum B R , B Q^arcuum B C . B K . quodquidera 
demonftrabitur,vt in pr^cedenti cafu,nifi quod t riangulum X A V , oftende-
tur híc squiangulum eíle triangulo S K T , ex eo q u ó d angulas I X Y , á n g u 
l o Y S X ^ q u a l i s eft, propterea q u ó d triangula 1 X Y / r S X j í i m i l i a f u n t inter S.fcxtí. 
fe.Hi nc enim fitjre¿iangula tr iangulaX A V J S K. Tjinter fe omnino aequian* 
gulaeffe. 

j . S I N T rurfus A B , A C , q u a d r a n t e minores ,a t B C ,maior . C o m - l.cafui. 
pica tur minoris arcus A B ^circulus^ & ex B C ,abfcindatur quadransB M , 
producaturq; A C , v t í i a t q u a d r a n s A L . Reüqua cOnftruantur , v t i n prmo 
« f u , £ r u n t hic finas,vtib¡. Demonftrandum ergo eft3 ita efle quadratü finus 

totius9 

i.a.Theo k 

ií.i.Theo4» 
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totius, nempe rcSangulum fub D X , X A , ad rcftangulutn fub A V 5 K Y,fínu--
busreftisarcuurn A B , A C , vt eít finus verfus D2 ,angul i A jad K d i f t e -

rentiam finuum verforum B R , 
B Q^, arcuurn B C , B K . quod 
quidem oflendetur, vt in primo 
cafu, nifi quód triangulú X A . V , 
oñendemus hic triangulo S k T , 
aequianguluro c í I e , c x c o , quód 
angulus X I Y , ángulo S K T , 
cxternus interno, «qua l i se f t . 
Hincenim eífícitur,¡n triangu-
lis reítangulis X l Y , S k T , r e -
liquos ángulos I X Y , k S T , ae-

qualeseíTe; atq; idcirco reñangula triangula X A V , S k T,e{re aequiangula, 
4. S I T arcus A Cjquadrans ,atque adeo A Bjquadrante minorj fiatua-

tur quoque B C , minor quadrantc . Completo circulo A B D G H , minoris 
arcus A B , produftoq3 arcu B C , vt fíat quadrans B M , defcribantur ex polis 

A , B , ad interualla quadrantum 
A C , B M,circuli maximi D C E F , 
G M E H : I t e m ex poloBjadin* 
teruallum arcus B C , círculus 
nonmaximus O C P . Reliqua 
conñruantur , vt in primo cafu, 
nifi quód hic dúo circuli paral-
leli D E F , k C N , ínter fe non 
differunt, propter quadrantem 
A C . E x quo fit,re(ftas D F , k N , 

interfe quoqjnon difFerre.quod etiam de fínubus verfis kSjDZjdicendum eft, 
A l i j finus funt, v t prius. lam veró,¡ta elfe quadratum finus totius,fiue redan 
gulum fub D X , X A , ad reftangulum fub AV,kV,fínubus reftis arcuurn A B , 
A CjVt efl: D Z , finus verfus anguli A , fiue arcus K C}ad K T , differentiam fi
nuum verforum B R , B Q^arcuum B C , B K,oftendemus,vt in primo cafu^ex» 
cepto, quód hic triangulum X A V , triangulo S k T , aequiangulum efle^de-
inonftrabimus, ex eo, quód angulus A X V , ángulo Y S R , ajqualis eft, (pro-
pterea quod triangula I X R , R S Y , íímilia funt) atqucadeo ángulo K S T , 
Hincenim fit,re(9:angula triangula X A V , S k T i CÍFefquiangula . 

5, S I T rurfus A C , q u a d r a n s , proptereaq; A B , quadrante minor,fed 
B C , ponatur quoque quadrans . 
Completo circulo A B D G H,.m¡« 
noris arcus A B , defcribantur ex 
polis A , B , ad interualla quadran» 
tú A C , B C , circuli maximi D C F , 
G C H , & reliqua fíant, vt prius, 
nifi quod hic circuli k N , 0 P^non 
maximi ámaximis D F , G H , non 
difterunt, &c. Dcmonftrandum 
igi turcf t , i tac í re quadratum finus 

totius, hoc eft, reftangulum fub D X , X A , ad reñangulum fub A V , k Y , fi-
' nubus 
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rubusreaísarcuum A B , A C , v t c f t D Z , f í n u S verfus anguli A ^ e ü a r c u j 
k C , ad 1c T^f te ren t iam finuum verforum B Y , B Q , quorum ¡He arcui B C -
htc autem arcm B k^ebetur . quod quidem oftendetrnTs^-t ín primo cafu S o ! 
lum triangulum X A V , ita demonñrabi tur triangulo S k T , squiansulum 
Qupmam anguli D S A , B S H , redi funt, cum A S , B S , axes fínt circulo-' 
rum U i " , ^ H ; e run t , dempto communi A S B , reliqui D S B , A S H , ajqua-
les : fed ,lle ángulo alterno S k T 5 & hic alterno ángulo X A V , squaí is eft. 
v V \ 7.a i k T ' X A V)ECIualcs erunt : aeproinde triangula redanou^ 
la A A V , í> k 1,¡Equiángula erunt. 

6 j S I T n a d h u C A C 5 ^uadrans' ideoq; A B , mino.rquadrante, fed B C 
quadrante ftatunur maior.Completo circulo A B D G H3arcuS mihoris ABJ 
& ex B C , abíciflo quadrante B M , deferibantur ex polis A , Bs ad interualla 
quadrantura A C , B M , maximi 
circuli D E F , G E H : Item ex 
p o l o B , ad interuallum B C , c i r -
culus non maximus O C P , qui 
ipfi G E H , parallclus erit. R e l i -
qua Hant, vt prius, nifí quód hic 
inter fe non dífferüt circuli D F , 
k N , & c . lam demonftrabimus, 
Vt in primo cafujita efle quadra-
tum finus totius ^id eft , redan-
gulum fub D X , X A,ad redan-
gülum ^"b A V , k Y , íinubus redís arcuum A B , A C , v t e f t D Z , finusver* 
fas anguh A,feu arcus D C , ad k T , difFerent/am finuum verforum B R B Q 
arcuum B C , B k Verum triangulum X A V,triangulo S k T,a;quiangulum 
er Jnt ^ Vv^c*^™ « n t A X k, B X G , reliqui g u a l e s 
T u l a . A V R ' XGired h'^^^3115 f oPpofíto,& interno T S k.Igi tur & on-

A x/̂  '-p §u^0 T S k , squalis eri t : atque adeo redangula triangula 
A A. v , b 11 1 jcequiangula erunt. ° 

7- S I T arcus A C , quadrante ma ío r . & A B , B C , quadrante minores. 
Gompleto circulo A B D G H , & abfeiflo quadrante A L , e x A C , produfto: 
que arcu B C , vt fíat quadrans r 

^•prirof, 

S. ca fus. 

A 

i.i.Theoá. 

7. cafus. 

B M , fiant reliqua omnia , v t m 
primo cafu . Demonftrabimus 
enim, vt i b i , ita eíTequadratum 
finus íotius , íiue redangulú fub 
D X , X A , ad reftangulum fub 
A V , k Y , finubus redis arcuum 
A B , A C , vt eft D Z , finus ver-
fus anguli A , fiue arcus D L , ad 
k T , difíerentiam íinuum verfo
rum B R , B Q^arcuum B C , B K : 
fed tr¡an|uJUm A XV,¡ta probabitur aquiangulum eíle triangulo S K T , A n -
gulus K S T,angulo I S R^qua l i s eft . Igitur in triangulis redangulis S k T 

- . o l n ^ I X Y ^ ^ ^ 
K k k aequa-

B 

if .primi. 

1 J.prímí. 
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aequalisspropterea^in triangdisreftangulis S k T , X A V , rcl iquianguíl 
5 K T X A V sequaleserunt• 

l.cafw. 8. S I T a d ^ u c A C ^ u a d r a n t e m a i o r ^ A B / m i n o r q u a d r a n t e ^ f e d B C , 
quadrans. Completo circulo A B D G H , & abfciflo quadrante A L ex A C , 
^ *• defcnbantur ex polis A , B , a d m -

teruallaquadrantum A L , B C , 
maximi círculi D E F , G E H : 
Item ex polo A , ad interuallum 
ACc i r cu lus nó maximus K C N , 
& alia fiát^vt in primo cafu.Dc-
inonftrabitur,vt ¡bi,ita efle qua« 
dratum finus tot¡us,nimirum re 
a á g u l u m f u b D X , X A , ad re-
aangulum fub A V , K Y , finubui 
redis arcuum A B , A C , vt cft 

D Z}íínus ve r fusa rcusDLjf íueangul i AjadKTjdifferentiamfinuum verfo-
rum B R ^ B Q ^ a r c u u m B C , B K : fi tamen triangula X A V , S K T , oftenda-
musaequiangula efle, vt infept imocafu. r A ^ r 

9 cafus. 9. S I T rurfus A C , maior quadrante,& A B,quadranteminor,fed J5L., 
maior etiam quadrante. Completo circulo A B D G H , & abfcifsis quadran-
tibus A L , B M , ex A C , B C , reliqua conftruantur, vt in primo cafu . Nam, 

Vtibi,ita hicdemonftrabitur,!» 
efle quadratum íínus totius,rc-
aangulum videlicet fub D X , 
X A , ad reftangulum fub A V , 
K Y , finubus reftis arcuum A B , 
A C , vt cft D Z , finus verfus ar-
cus D L , fiue anguli A , ad K T , 
difterentiam finuum verforum 
B R , B arcuum B C , B K . Sed 
triang u l a X A V , S K T , e í r e 3 e -
quiangula , ita confirmabitur. 

15. ptimi. Angulus K S T5anguIo I S R^qua l i s cft.Igitur in re^angulis triangulis S K T » 
S I R , & reliqui anguli S K T , S I R , xquales erunt ac proinde in t^anguh-í 
redaneulis S K T , l X Y , reliqui quoque anguli K S T , I X Y ,hoc eft, A X V , 

n Ptimí. (cum hic ipfi I X Ysfit «qual is) Ínter fe g u a l e s erunt.Quare & reliqui angu-
l i S K T ^ X A V J n t r i a n g u l i s t c a a n P u l i s S K T j X A V ^ r u n t s q u a l e s . 

' « ^ 10. S I T arcus A C , mamr 
i Q ' ^ s * quadrante, & A B , quadrans, at 

B C , quadrante minor.Comple-
to circulo A B G F , abfciíToque 
quadrante A L , ex A C , & pro
du jo B C3vt fíat quadrans B M , 
deferibátur ex polis A , B3ad i n -
terualla quadrantum A L , B M , 

p circuli maximi B L E F3 A E M G , 
. V i l * i n c e d e t q ; i l l e p e r p u n ñ u m B , & h ¡ c p e r p u n a u m A , o b q u a d r a n t e m A Bjpro-
S o í p t e m q^ód maximus circulus á polo abeft quadrante max.m. a r c u h . I t e ^ 
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" K C N ^ C ? 'o¿?á ÍnteKrUaIIa A C ' ^ de,íneent-c-culi non n J i -

polo c¡reuí^ B F l ^ í ? ^ ^ a n g U ' O S f e c a b u n t > (Nam A X / e x x^nde... 
L p r o ^ CTT X ' ^ / ^ ^ i p f u m circulumrekef t Schol.ro. 
ángulos a d R S Y ^ K ' f X'refti erunt-Ex ^ ™ *' M 
ángulos a d K , ^ Y,redtos e í Ie ,obpara l leJas l ineasBF,K N,& A G O P ^erif is.primi. 
A V , finas reftus quadrant is A B j K Y , fínus redus arcus A C.fiue arcus A K 

i l h ^ defín. po i ^ q u a l i s ; B R , íínus verfus arcus B C , feuVrcuS B O m 7i 

poli defan. * ^ s > B Q ^ C d u d a K Q ^ a d B F,perpendiculari) finus verfu S 
cus B K , quo arcus A ^ A C , i n t e ^ d . f í e r u ' n ^ ó e n i q u c K S,finu l l r t l ar-
CU K C ' i X f t d e " " K ' ^ " V e r r U S ^ fíUe arCUS B ^ í 
cui K U , limilis elt, d e m o n í l r a b i m u s , vt in primo cafu, ita cíTe quadratum í í 
nus totms nempe ref tangulum fub D X , X A , ad reftangulum fub A V ^ K Y 
finubus re^s arcuurn A B A C , v t eft D Z , fínus verfus^nguli A J U I S 
B C B K nTf io .^ K ^ ' d l f f e r - ^ finuum v e r f o r u m B i , B Q , arcuum 
X A ruin i n 0 j ln"eniuntur triangula e q u i á n g u l a , fed A V , ab 
A A , non difíert, q u e m a d m ó d u m necK S, á K T . ^ ^ 5 w 

r t í ' J J T Í t é í U í « S s <luadrante niaior,at t a ¿ A B.quam B G.quadrans. eafw. ex o X r i d " 1 0 / B . ? F i ? r e f e a 0 ^ a d r a n t ^ ex AC,der2ribantur ex polo A , ad in terual la A E , 
A C , circuli B E F , K C N , & ex 
polo B , ad interuallum B G , c i r -
culus A E G , aliaque fíant, v t i n 
prascedenti cafu . Oftendemus 
ergo , vt ¡n primo cafu , i t a cííe 
quadratum fínus to t ius , hoc eft, 
reftanguiumAib D X , X A^ad rc= 
ébngulumfub A V , K Y , fínu-
bus reáis arcuum A B , A C , v t 
eft D Z,fínus verfus angul i A , f i -
ue arcus B E , ad K T , feu Q J l , differentiam finuum verforum B 0 , a r . 
cuum b C , B Ks n ifí quod hic n ulla adfint equiángula triangula,quem3díno^ 
dum nec m prscedenti c a f u , atque A V , ab X A,& D Z , a B R , & K S, á K T , 
non difíert. » ^ J j » 

j z . S I T a r c u s A C , quad ran tema io r ,& A B j q u a d r a n s j f e d B C m a i o r xi.eafo», 
etiam quadrante.Gompleto c i r 
culo A B G F,& ablatis quadran 
tibus A L , B M,ex arcubus A C , 
B C , deferibantur c i r cu l i ex p o -
J i s A j B , ad intcrualla q u a d r a n -
t u m A L , B M , & arcuum A C , 
B C , coeteraque fíant, v t in prae-
cedentibus. Er i t ergo r ü r f u s , v t 
in primo cafu demoñf t ra tum eft, 
ita quadratum íínus to t ius , i d 
«ft , rcaingulum fub D X , X A , 
ad reftangulum fub A V , X i Y , finubus rcSis arcuum A B , A C , vt eft D Z , 

K k k 2 flnus 

Á 
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finusverfus angulí A , f i u e a r c u s B L s a d K T , difFerentiam íínuum rcrforum 
B R , B Q^arcuurn B C } B K ; quamuis nulla hic appareant triangula aequian-
gulajfedX A , A V , inter fe non differant,quemadmoclum ñeque K S , K T . 

lS,eafus. 13. S i N T arcus A C , A B , quadrantc maiores ,a tBC, minor quadran-
te . Completo circulo A B G F , & refeóco quadrantc A L , ex A C , produdto 
i te raarcuBC,vt f ia tquadransBM,re l iqua fiant,vtin íuperioribus. Demon 

ñrabimus iam, v t i n primo cafu., 
» •» ^ ita efle quadratum finus totius, 

nimirum redangulum fub D X , 
X A , ad rcdangulum lub A V , 
K Yjfinubus reftis arcuum A B , 
A C , v t eft D Z,(ínus verfus ans 
guli A , leuarcus D L , a d K T , 
diíFerentiam finuum verforum 
B R , B arcuum B C , B k;ni -
fi quód tnágujijm X A V , tria ó 
guio S K T , demonftrandum efl; 

a? ptimi. eíle sequiangulum bac ratione . Quoniam angulus K S T , ángulo oppofito,& 
interno Y i X , sequalis eñ , erit in triangulis reftangulis S K T , I X Y , & re-
liquus angulus S K-T,reliquo ángulo I X Y , hoceí l ,angulo oppoíuo,& imer-
no V A X , (cura parallelce fint A V , G H . ) aequalis. Igitur 'm triangulis redan 
gulis S K T , X A V , anguli queque reliqui K S T , A X V , ¡rquales erunt , ac 
proinde equiángula erunt triangula S K T j X A V . 

«4 cafus 14. S I N T ruríura A C A B , maiores quadrante,at B C,quadrans.Com-
pleto circulo A B G & abfciflo quadrantc A L , ex A C , necnon defcriptis 
c i rcul isD E F j K C N ^ x polo A,adinterual la A L , A C } defcribatur quoq; 
ex p o l a B , ad interualium quadrantis B CjCirculus maximus G E H , atcj; alia 

fíant, vt fupra . Demonftrandum 
ergoeft j itaeffe quadrarum íinus 
totius,id efl:,reélágulum fub D X , 
X A 3 3 d reaangulum fub AVSK Y , 
fínubus arcuum A B , A C , vt eft 
D Z,íínus verfus anguli A , arcuf-
ve D jL, ad K T , difterentiam i n 
ter finus verfos B R , B Q^, ar
cuum B C , B K .Q^uod quidem o-
ftendemus, vt in primo cafu . So -
lum triangula S K T , X A V , p r o -
babütur íequiangula effe, hoc mo 

do Angulus S,communis eft vtrique triangulo rcftangulo S K T , S R Y . I g i -
tur'an^uluc reliquus S KT^reliquo ángulo S R Y,hoeeft, ángulo oppóft to, & 
interno V A X , (cum parailele fint A V , G H . ) sequalis erit . Quare reaangu 
la triangula S K T , X A V , equiángula erunt. , a ^ ^ , 

1 , S I Ñ T poftrcmo omnes tres arcus tnanguli A B C , quadrantc ma
iores". Completo circulo A B G F , & refeftis quadrantibus A L , B M , e x a r -
cubus A C , B C , fiant omnia alia, vt prius. Oñendemus non fecus, ac in p r i 
mo cafu ira eñe quadratum finus totius,nempe reaangulum fub D X , X A , 
&d reaansulura fub A V , K Y3 íinubus reais arcuum A B3 A C , vt eft D Z , fi-

& ñus 

a?, primi 

15. cafus. 
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MUS verfusanguli A, reu arcus D L ^ a d K T , differentíam ínter fínus vcrfos 
B R , B Q^arcuum B C , B K ; fii modo triangula S K T , X A V^aequiangula eíle 
concludamus,hac a r g u m é t a t i o -

....,.....,,,,„.. ^ interno & oppofito K ST . Ig i t u r 
in triangnlis reifianguiis S K T , 
I X Y,reliquusangulas S K T j r e -
liquo ángulo I X Y, hoc eft 3 án 
gulo interno, & oppofito X A V , 
(cum parallelae fint A V , G H . ) 
aequalis erit; ac proinde tr iágula 
redlangula S K T , X A V , ¡Equián
gula erunt. Quapropter In omni triangulo fphaírico , cuius dúo arcus íínt 
inaequaleSj&c. Quod demonftrandum erat. 

S G H O L I V M. I . 
F X ómnibus qmndecim cafibtts hmus demonfirationis Uquet, arcam B C , angtt» 

lo A,/»¿ arcstbuí inxquAhbíis comprehenfo opjjofitum femper maiorem ejfe are» K K , 
hoc eft, d'fferentia Arcuurntrnequabum . ¡n ommbm enimfgurís a n a s B C, per de» 
fin.polt^arcm B O, (Vé/ urctii' B G , qwando B C^uadrüns eft,vt in caftt z. 5.8.11. 

14. ) aqiialií eft. Conftat aa-tem arcum B O, (vel arcum B H , in diéíis quinqué 
cafibuí ) matorem ejfe arcu B K ; quod tamen ita ejfe ¡faci lefequens quoque tbeore» 
ma demonftrabit, 

I N omni triangulo fphíerico.cuiusdúo arcus fintin^qualesjar-
cus relíquus rriaior eftarcu, quo inxquales arcus ínter íe chíFerunt. 

I N triangulo enim A B c , fit arcus A B, maior are» 
A eiy ex polo A} adinteruallum AC^arcus eirculi de* 
feribatur C D . i,rit ergo arcus A D , arejti A C , per 
déjin, poli , <equalis , a tqueadeo arcus B D, dijferentia, 
arcuum inxqualium A B, A C . Tfico arcumB C , are» 
B Dj maiorem tffe , Quoniam enim dúo arcus A c , C B, 
pmul muiores funt are» A B Í ablatis tequahbas arcubus 
A C, A D, reliquia quoq; C B, reliquo B D, maior erit. 
Quod eftpropofítum . 

1 T A Q V E tn omni fphar ico triangulo ̂ cuitu dúo arcui inaquales fint,fintu ver 
fas reliqui aren* fdmper maior eft f n u verfo dijf¡renti£ arcuum intequalimn . Cum 
enim arcus Ule reliquui oftenfus fit maior , quam eadifferentta , ma'or autem arcus 
habeat femper maioremfinum verfum, yt ex traEiattonefinuum conflat, perfptcuum 
fit) reliqui arcus ftnum yerfum maiorem ejfe fmu yer'fo dijferenti<e arcuum trnt* 
qualium «> 

H O C ideireo dixerimyft rationem yideas,quare in praxipropof. ¿q.differentia 
Ínter finus yerfos, quorum ynus reliquo tertio arcui3alter yero díjferenti<e mxqua-
hum arcuum debetur^ adijeiendapr<ecipiatur finui yerfo dijferentta arcuum tmequa 
hum, yt componat ur finus yerfus reliqui tertij arcus,nunquam autem detrahenda a 

la rrfarg» 
lo fphgi KÓ 
duorum ar 
cuuni inse-
q.ialiam , 
linus uer» 
fustetti} ar 
cus maior 
tft fino ver 
fo diíFerea 
i\q arcuum 

fin» yerfo dift* differenn^fyt finm yerfm reliqui ar(»srelinq»amr 
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a .̂fezti. 

Sinus 
totus. 

S C H O L I V M. I I . 
C A E T E RV M ex haepropof.^S.colligemus feqúens theoremaaiealculftm tria* 

¿ulorum fphtericorum non reñangulorumperut i le i yidelicet. 

I N omni triangulo fph^rico, cuius dúo arcus íínt injcquales: fí-
nus totus ad quantitatem, qu^ íinui totij^ duobus íinubus arcunm 
iníequalium quarto loco proportionalis eft, eandem proportionem 
Kabet, quam íinus verfus anguli íub didis arcubus compreheníi ad 
difFerendam inter íínum veifum reliqui tertij arcus, & íinum ver-
fum arcus, quo dúo insquales arcus inter fe diíFerunt. 

I N triangulo fphxrico A B C , proxirne dntecedenti 
fitarcus A By rnaior are» A C , ^ expolo A, adinterual 
lum A C , deferibatur arcus circuh C D, yt arcus A G , 
A D } p e r defin.poh jjint <equales ¡a tque adeo arcus B D, 
excejfuf Jtt jfeu dijferentia urcuum A B, A C . F/at iam^ 
yt fintts totut ad finum arettí- A B, ita finta arcus A C , ad 
aliud) quod quantitas quarta proportionalis yocetur , 
yt hic yides : 

íinus arcus fínus arcus quantitas quarta 
A B . A C . proportionalis. 

D/fo ttá effefinum totum ad quantitatem quartam finui toti 3 z-r duohm finubut ar* 
cuumimtqualiumproportionalem^yt efi finta yerfus anguli A, ad differentiam inter 
finum yerfum arcus B C j finum yerfum arcus B D, quo inter fe arcus A B, A C , 
dijferunt, Quoniam enimproportio fintts totius ad quantitatem illam quartam pro» 
fortionalem componitur (pofito finu arcus A B,medio') exproportionefintts totius ad. 
finum arcus AB, V exproportione finus arcus A B, ad quantitatem quartam pro» 
portionalem:Etproportio quadrati fintts totius ad reElangulum fubfinubus reñis arm 
cuum A B, A Cj componitur exeifdemproportionibus)nempe exproportionefinus t» 
tius ad finum arcus A B , ex propartione finta totius ad finum arcas A C , qua ea* 
dem efi , qu* proportio finus arcus A B 3 a d quantitatem quartam proportionalem : 
(Nam cumfit ¡y t f inus totus ad finumarcus A B^ita finusarcta A C , adquanüta* 
tem quartam proportionalem ; erit permutando , yt fintts totus ad finum arcus A C , 
ita fintts arcus A By ad quantitatem quartam proportionalem.") erit , yt finus totut 
ad quantitatem quartam proportionalem 3 ita quadratum finus totius ad reñangum 
lum fub finubus arcuum A B , A C , contentum . Cum ergo fit3 yt quadratum finta to» 

.)8.huitis. tius ad refíangulum fub finubus arcuum A B, A C, ita finus yerfus anguli A» ad dif* 
ferentiam finuum yerforum arcuum B C , B D; erit queque, yt fintts totus ad quan» 
titatem quartam proportionalem, ita finus yerfus anguli Ajad differentiam inter fi» 
um yerfos arcuum B C , B D . quod efipropofitum , 

T H E O R . 57, P R O POS. 59. 
S I dúo triangula fphaerica dúos ángulos duo

bus angulis asquales habeane, vtrumque vtrique: 
e r u n t 



cmtfinus arcuumcirea reliquum angulum vnius 
fmubusarcuumcirca reliquum angulum alterius 
proporcionales, homologiqjeruncfinus arcuum 
íequales ángulos fubcendentium. Ec fi vnus angu-
lus vnius vni ángulo alterius fie asqualis,finusq; ar
cuum circa alium angulum vnius finubus arcuum 
circa alium angulum alterius proporcionales, ita 
vt íinus arcuum acquales ángulos íubtendentium 
finthomologi: eruntSc anguli arcubus reliquo-
rum finuum homologorum oppoíici ínter fe x* 
quales, vel ¿equales duobus reólis. 

S I N T ín duobus triangulis fpharicis A B C , D E F , dúo anguli ínter fe 
«quales B,E9necnon dúo C , F . Dico ita efle íínum arcus A B,ad finura arcus 
A C , vt eft finus arcus D E , a d finura arcus D F . Quja cnim eft. vt fínus arcus 

41. huíeu. 

4(.huiut, 

A B , ad finura anguli C , ¡ta fínus arcus A C,ad finura 
anguli Bj erit perrautando, vt finus arcus A B , ad fi
nura arcus A C,tta fínus anguli Csad finura anguli B , 
hoc eft, ita fínus anguli F , ad finura angul-i E , cura hi 
«nguli i l l is ponantur oequales. Item quiaeft, vt 
ñus arcus D E , ad fínura anguli F,ita fínus arcus D F , 
»d fínura anguli E 5 erit permutando , vt fínus arcus 
D E , ad fínura arcus D F , ita fínus anguli F , ad finura 
» n g u l i E . Oftenfura autem eft , ita etíam eíTe finura 
treus A B , ad finum arcus A C , vt eft finus anguli F , 
ad finura anguli E . Igitur erit, vt fínus arcus A B , ad 
finura arcus A Cji ta finus arcus D E,ad finum arcus D F.Quod eft propofitú. 

S E D fínt iam anguli B , E , aequales, & ita fit finus arcus A B,ad finum ar
cus A C , vt eft finus arcus D E , ad finum arcus D F . Dico ángulos quoq; G , 
F , xquales efle, vel certe duobus reftis xquales. Oftendemus enímjVt prius, 
ita efle fínura arcus A B,ad finum arcus A C , vt eft finus anguli C , ad finum 41. huiiu. 
anguli B . Item ita efle finura arcus D E , ad finum arcus D F ,v t eft finus angu- Ét Permu-
li F , ad finura anguli E . Quare cura ponatur,vt fínus arcus A B , ad finum ar. 
Cus A C , ita fínus arcus D E5ad finura arcus D erit,vt fínus anguli C,ad fi
nura anguli B,¡ta finus anguii F , ad finum anguli E : Etconuertendo,vt finus 
anguli B , ad finum anguli C , ita finus anguli E , ad finura anguli F . Cura ergo 
finus ajqualium angulorum B , E , squales fint, crunt & finus angulorum C , 
F , squales; ac proinde vel anguli QFjasquales erunt,vel duobus reftis cequa-
les . Quodeftpropofitum. Itaque fí dúo triangula fphasrica dúos ángulos, 
Sfc. Q u o d e r a í d e m o n í t r a n d u r a , 

S C H O -

cando. 

i4.quinti. 



T H 1 U C V t >A 

S C H O L I V M. 
O V O D /í w u l i B, E , f eZ C , F , « ^ / o r ^ t -r^^Zeí, f d folttm guales dmlus 

r e t t , adhuc thetrematU nerita, retmeretur: propterea qmd anguh E} fen.pef 
t a j e s finus teños babent , fi»e ipfi Ínter fe guales fint, fi»e tqualet ^ U s r e . 
¿ . q m i etUm de a n ^ l k C . F , dicendum efi. id ^uod perfume confiarepotefi ex 
ijsJ Í̂UA tn traftationefinuum tradidmm . 

T H E O R . 58. P R O P O S . 60, 
S l ab ángulo fphxrici tiianguli ad bafim arcus 

maximi circuli demittacur diuidens angulum bi-
fariam : habebunt ílnus fegmentorum baíis can-
dem proponionem, quam finus rcliquorum duo-
rum arcuum. Ec fi íinus fegmentorum bafis eaiv 
dem propomonem habeant.quam fmus reliquo-
rum duorum arcuum: diuidet arcus demiílus an-
crulumbifariairu. r ^ 

I N triangulofphxnco ABC,fecet ,arcuS AD,angulUm A ^ i f a n a m . D i -
eo ita efle finum arcus A B , ad finum a^us A C , vt eft, finus arcus B D,ad fi-

^ u i u . . n u m a r c u s D C . Quiaenim ú n g u l a A B D A C D , a n g u os ad A habent 
& eius fcho aequaies, & ángulos ad D , squales duobus re&s; ent, vt finus arcus A tí, aa 
kuai. 4 1 & finumarcusBD^tafinusarcusACadfinumarcusCD: 

E t permutando , vt finus arcus A B , ad finum arcus A C , 
¡ta finus arcus B D , ad finum arcus D C . q u o d eít pro-
pofitum. _ A ^ 

S E D iam fit, vt finus arcus A B , ad finum arcus A C , 
ita finus arcus B D , ad finum arcus D C . Dico angulum 
A , fedum eíTe bifariam . Er i t enim permutando quoque, 
vt finus arcus A B,ad finum arcus BD , i ta finus arcus A C , 
ad finú arcus C D.Habent igitur triangula A B D , A C D , 
ángulos adD^quales duobus reais,& finus arcuum circa 

ángulos B , C , proportion3les,homologiq-,funt finus arcuú angulís ad D,op-
,9.hmus. p o f i t o r ú a g i t S r & a n g u l i a d A ^ c l s q u a l e s e r u n t i n t e r f e ve lduobusreaisx . 

&eiusfeho quales.No^ p0flUnt au té duobus redis efle !Equalcs,quod angulus A , { i t duo-
1¿um ' bus rrñ is minor . Igitur asquales Ínter fe erunt. quod cft propofitum.bi igitur 

ab ángulo fphoerici trianguli ad baf im^c. Quod oftendendum crat. 

T H E O R . 59. PROPOS. C u 
S1 ab anp-nlo fphaericitnaguliad bafim, etiam 

^ 1 pro 



S T H ¿ E R I C j í . 4-J7 
produdam, arcus perpendicularis deducatur: ha-
bebuntíinusangulorum^uosarcus perpendicu-
lans cura duobusarcubusdiólum angulum com-
prchendentibusíacit, eandem proponione.quam 
linus complemétorum reliquorum duorum trian 
g u l i a i n g u l o r u j T L , . 

liue extra . Dico ¡ta eíTe fínum anguli B A D 
ad íinum anguli D A C , vt eft fínus comple-
menti anguli B , ad íínum complementi angu 

C . Nam in triangulo A B D^uius angulus 
D , reítus , e r i t , vt fínus anguli B A D , ad fí
num totumjita fínus complementi anguli B , 
adhnum complementi arcus A D . í tem in 
tnanguio CAD,habente angulum D^edum, 
cnt , vt fínus anguli D A C , ad fínum totum, 
ata hnus complementi anguü C , (habent au l 
tem duo anguli ad C , in fecundo triangulo 
cundem fínum) ad fínum complementi arcus 

^ U ^ Z t á Z t ™ a^ ^num aI1Su'¡ ^ A C , ita fínusc„m. 
plement íangul i C . E x ¡Equalitate 
e r g o ( v t inappoí í ta formula vides) 
ent, yt fínus anguli B A D3ad fínum 
anguli D A C , ¡ta fínus complemen-

huiut* 

SÍ». dwg.BAD. 
Sinuí totw, 
Sin.ang.D A C . 

Stn. compl, ang. B , 
Sin.copl. arcftf A D . 
Sin. compl. ang. C. 

t i angu l ¡ B , ad fínumcomplemend angul iC . Si i e i t u r a b á n g u l o f p h s r i c i 
í n a n g u h ad bafín, &c. Quod ofíendendum erat. 5 P 

P R O B L . 3. P R O F . ¿2,. 
D A T I S ómnibus angulis trianguli fphíerici 

non reólanguli, omncs tres arcus efficcrc notos. 
; I N triangulo fphajríco non reflangulo A B C , /V 
dati fínt omnes anguli A j B , C : fíntqj primum omncs 
tres anguli ¡naguales . Oportet ex h¡s tres e¡us arcus 
perfcrutan.Qjjomara nullus angulus ponitur reaus, 
«runt faltera dúo vel acuti, vel obtufí : fínt B , C , vel 
a m b o a c u t ¡ , v e l o b t u f i , q u i c q u i d fítde r e l i q u o A j á 
quoadarcum B C,arcus perpend¡cular¡sducatur,qui 
neceíTar iocadet in t ra t r iangulum. E t quia eft, vt fí-
ñus anguü B A D ^ d finam anguli D A C , i u finus cproplementi anguli BsSd buiil 

íinuoa 

Quádo om 
«es tres an 
guli funt 



C, tríang. 
reftil. 
Schol. 50. 
huius. 

Schol. 41. 
huius. 
Schol. 42, 
reí ji-hui9. 

Schol. 50, 
huius. 

Schol. 41 
huius. 
Schol. 41 
reí íi.hui9, 

25.huius. 

Praxis, quá 
do omnes 
tres dati an 
guli inx-
quales sur. 

Propofíno 
<f.triág. re-
ftil. intelli-
genda eti 1 
eftde angu 
lis fphxri-

458 T K t *¿ N 0 F L *A 
í ínum complemcnti anguli C : proportio autera haec pofteríor data efl: in í í n u -
bus complementorum angulorum B , C , datorum , erit quoque proportio fí-
nus anguli B A D,ad finura anguli D A Cjdata, nempe in íinubus completnen 

torum angulorum B , C : Sed & aggrcgatura eorun-
dem duorum angulorum B A D , D A C , datura eft:)& 
minus femicirculo ,neinpe totusangulus B A C , qui 
duobus reftis minor eft. Sigillatim igitur vterque an
gulorum B A D , D A C,cognitus erit.Quoniam ergo 
in triangulo A B D,cu¡us angulus Djreftus^dati funt 
d ú o anguli non redi B , & B A D ; dabitur quoque ar-
cus A B , redo ángulo oppofitus . Hinc , quiain eo-
dem triangulo A B D , angulum habente reSum DjCO 
gnitus eft arcus A B , redo ángulo oppo í i t u s , &c i n í u -

per angulus non reftus B A D : 
V £ L certe , quoniam dati funt dúo anguli non 

refti B , & B A D ; 
notus quoque fiet,ex fcholijs in margine citatiSjarcus BDjCirca angulum re» 
ftum ángulo B A D , oppoíi tus. Eadem rationejquia in triangulo A C D , cu-
ius angulus D,re¿l:us,dati funt dúo anguli non redi C A D-,dabitur quo
que arcus A C ángulo redo oppoí i tus . Hinc , quoniam ineodem triangulo 
A C D } habente reftum angulum D,cognitus íam eft arcus A C , redo á n g u l o 
oppoí i tus , cura ángulo non redo C A D : 

A V T certe, quia dati funt dúo anguli non re-
d i C , & C A D j 

cognofeetur etiam , ex eifdem fcholijs in margine addudis, arcus C D , circ» 
angulum redum ángulo C A D,oppoí i tus .Atque ita iam dúo arcus A B , A C , 
cogniti funt; Aggregatum vero duorum arcuum B D , C D , inuentorum ter-
tium arcum B C,"notum etiam efficiet. 

Q V O D íi quando alter angulorum ad A , nempe B A D , inuentus fuerit 
reduT, cum & D , redus íit , erit vterque arcus A B , B D , quadrans: atque i ta 
fine vlla moleftia inuenti erunt didi arcus . Pari ratione %ü angulus C A D , 
deprehenfusfuerit redus , non autem B AD,(f ier ienim non poteft , v t vter
que angulus ad A , redus í i t , cum angulus B A duobus redis íit minof . ) 
crunt arcus A C , C D , quadrantesj atque adeo noti,,fine alio labore. 

T R t A X I S huiusproblemath.cumexpropof.6.triang.r€Bil.&ex 
fcholijs in margine feriptis ptted& fttyno efl^ubd hic pluribus explicetur, 
'hlam fi ñatuatur dm finus complementorum angulorum S, Cjacutorum, 
velohtuforúypro termmis proportwnk [mus anguli B U D>adfmü angu
li Cuí D, inuememusvtrumf, angulu BJL D^UDjerpr'mayVelfecm 
damprax'm propof. 6. triangulorumrettilmorum 3 quod h& expeditto-
res fintjquam tenia. J^am Lket propofitio iUa 6> de arcubus3i& angulis 
reBUineis tantum propofita ftty intelligeda tamenetia eft de angulis fph& 
rictSy cum illorum ftnus afmubus arcuum eorúdemangulommnon difere-
pent. Imento autem vtroque ángulo B U D , C^i Dyadhibenda erit pra
xis problemaw[cbolij propof, 50. h u i u s t a m arcus yd £, nfto angu~ 



Up, ín triangulo A B D , oppofttus, qmm anas <A C, ángulo retío Djn 
tnangulo A C D , oppofitus imeniatur. Tofiremo adducenda eñ praxis 
problematisi. fcholijpropof. 4 1 . velproblematis 1. fcholijpropof.^z. 
y el cem praxis fcholij propof. 51. ad eruendum tam arcum B D , ángulo 
non retío B A D , in triangulo U B D , oppofmm, quam arcum C D> án
gulo non retío C A D , oppofttum intñangulo A C D . 

_ Qjs O D ftin hoc problematc enodando folis fmubus n i libeaty inue- PRAXIS P« 
mendusemyterqueangulusByíD, CAD^perpraxirntert iampropof^o^ 
6 . triang. retíil, non autemper prímam, yelfecmdam. Deinde ex prtxi nes trcs aa 
problematis i.fcholijpropof ^ huius, eliclendus tamarcus B Dtangu- f u t ¿"1 
lo non retío B A D, oppofitus in triangulo A B D , quam arcus € D, an- quales* 
guio non retío €>A Djn triangulo A C DyOppoCttus. M extremumjer 
praxmproblematis 5. fcholijpropof.41. inueñigandm tam arcus ^ Bt 
quam arcus JÍ c, retío ángulo D3quilibet infuo triangulo oppofitus.-quia 
pmer muentum arcum B D , & oppofitum angulum B ^ í D ; necnon pm-
ter arcum inuentum C D ) & angulum C A D, oppofitum, conflat etiam 
Jpecies tam anguli B, quam anguli C, cum yterque datus fit. S angd! 

L O N G E facihus fit hoc problema, quandoomnes tres anguli dat i , veHatif, vel 
duo f a l t e m ^ u n t s q u a l e s . N a m f í f í n t d u o v . g. anguli B , C , aequales, quic-d-uo f a ^ 
qu id í i t de r e l i q u o A j e r u n t & a r c u s A B ^ C ^ q u a l e s . Etquoniara trian ,u.c^ual«' 
gu um A B C , ponitur non reftangulum, erit vterque an-
gulorum xquaiium B , C , vel acutus, vel obtufus. Quare 
arcus perpendícularis A D , ex tertio ángulo A , ad arcum 
B QdemííTus intra triangulum cadet, C>uia ergo triangu
la A B D , A C D , ángulos ad D , reétos habent, & ángulos 
B , C ,non redos, squales; necnon & arcus A B , A C,reais 
angulis oppofítos, cequales, vt oñendiraus; erunt & arcus 
B D , C D , & anguli B A D , C A D , sequales 5 ac proinde 
vterque angulus B A D , C A D,cum dimidium fit dati an
guli B A C , notuserit. Poftha!C,quoniamin triangulo 
A B D , redum habente angulum D , datus eíl vterque an
gulus non reflus B , & B A D ; dabitur quoque arcus A B , reSo ángulo oppo- Schol ca 
fitus;proptereaque&iUiKqualisAC,notuserit. Atquei ta iam dúo arcus 
A B , A noti racti funt. Rurfusquia ¡n eodem triangulo A B D , d a t i f u n t Scho1- 4 » . 
dúo anguli non reñi B , & B A D : 5 * vel yi.hui». 

V E L , quoniam datus eft arcus A B.angulo redo op- c , 
pof i tus^ angulus non r e a u s B : . huiu 4 J ' 

V E L denique, quia datus eft arcus A B^efto aneulo Schol" . , 
oppoíitus, cum ángulo non redo B A D ; haius 

cognitus etiam erit arcus B í ) , círca angulum redum: qui duplicatus totum 
tertium arcum B C^notum exhibebit. Omnes ergo tres arcus,qui quxruntur, 
not i eirecti funt. 

2^0 N eñ obfeurapraxis hulus reí . Vendet enim exfcholijs in mar-

S.huius., 

n.huíus. 

gme 

1 



^taxí i per 
íblos finus, 
«juádo om-
nes tres an 
guli dati i 
vel dúo fal 
tcm, (une 
Sitíales. 

4^0 T K Í ^ Í K C V l j t 
¿meátatis. \ A T fi folis fimbusqmsvtivelitjnpirendus erkpeirprO' 
blema 1 . fcholij propof. 41, arcm B Ds in triangulo ^4 B D, in qm da.' 
tus eñ angulus B7& angulm B A D3nempe dmid'mm anguli dati B>A C: 
qui arcus B D , dupücatus dahit totum arcum B C. Deindeper problema 

fcholij propof. 41 . in eodem triangulo, in quo repertus eft arcus B D, 
<&• angulus oppofttus B A D, corMat^lpedes alterius anguli non reñi B , 
datheliciendus erit arcus B3 ángulo re fio oppofttus: quo inuento, in ' 
uentm qmque erit ei ¿qualis <A C . 

D A T I S igitur ómnibus angulis trianguli fphxrici non refbngul i , cm» 
fies tres arcus eftecimus notos. Quodfaciendum erat. 

S C H O L I V M. 
D I F F E R T ergo , tldes ¡fphtricttm triangulam non retlangulum a r e ñ i f o 

t%eo non reSiangulo ; c¡uod in fphartco ex folis angulU datis inmniuntur otnnes arctts9 
y t m hoc problemate cftenfitm eft j in reiíi lineo yero ex datis folis angults latera co* 
gnofeinequestnt, nifi ynum faltem latus etiam detur . Cuitts rei cattft htc eft, quoi 
dúo triangula riBíl inea fimilia, quamuis latera t>mus lateribus alterius yalde ftnt 
in£qual ia)f ingula jingulisy ángulos tamen habeantangulis £quales}Jíngulos ftngw 
lis; i ta yt dan pofsint dúo triangula reñi l ineainterfe quidem ¿equiángula , non ta* 

9f.bu¡Uf. men <equiUtera : At yero dúo triangula fph<ericainter fe equiángula effe non pof-
funti quin etiam ¿equilátera exiftant. E x quofit, infpharico triangulo ex datis an* 
gulis dari etiam arcus, cum angulis determinati refpondeant arcus; in re£\ilineo y t 
ro ex datis angulis latera dari nonpojfe, cum angults determinata latera non refpoa 
dtantyfedpojsint eifdem maiora, yel minora latera fubtendi. 

P R O B L . 4. PROPOS. 63. 
D A T I S ómnibus arcubus trianguli fphaeii-

ci non reólanguli , omnes tres eius ángulos inuc-
ííigaro. 

I N triangulo Tphaenco non reAangülo A B C , dati fínt omnes tres arcus. 
Oportet ex ipíis omnes tres ángulos reperire. Sit primo loco qusrendus a n 
gulus A : Ñeque enim femper ómnibus angulis indigemus; fed faepenumerp 
vnus ,aut alter ex datis arcubus inquirendus eft . Aut igitur dúo arcus A B , 
A C , angulum Aj qui quxritur, compledentes, funt in^quales, aut cequales: 
S i inaequales^aut ambo funt quadrante minoresjaut roaiores;aut vnus maior, 
& alter minor; aut vnus quadrans, & alter quadrante minor; aut deniq; vnus 
quadrans, & alter maior quadrante . Ñeque enim ambo eííe poílunt quadran 

sj.huiuí. tesrquia dúo anguli ipíís oppof í ti eflent refii.quod eflet abrurdum,cum trian 
Quuando gulum ponatur non rettangulum . Sínt primum dúo arcus A BjA C , insqua-

^UO la^ ri ^gS'^ qii3drante minores , quicquid íít de arcu B C . P roduñ i s arcubus A B , 
rooíoco'in ^ C , vt fiatu quadrantes A D , A E , deferibatur per D , E , arcus c í rcul imaxi* 
Beaildum mi D £ ,occur rens areui B C , ¡n vtramuis partera produfto in F : Hortarer 

auteni 



tatem , vt produceretur verfus maiorem arcum , qui hic íit A C . Erunt au« 
tem anguli D , E , refti, ob quadrantes A D , A E . Qupn íam igitur dúo raaximi 
ctrculi IJ F , D F,íe interfecant in F , & á pun» 
6tis B , C , arcus B F , ad arcum D F , demifsi 
funt perpendiculares arcus B D , C E ; erit ,vt 
línus arcus B F ,ad íínum arcus B D , ita finus 
arcus C F , ad finum arcus C E : E t permutan 
do,vt finus arcus B F , ad íínum areus C F, i ta 
finus arcus B D , ad íínum arcus C E . Eft au-
tcm proportio finus arcus B D , ad íínum ar
cus C E,data ,quód arcus B D , C E,dati í ínt , ! 
v tpoté complementa datorum arcuum A B, i 
A C . Igitur proportio finus arcus B F , a d íí-
ijum arcus C F , data quoque eri t , nempe in, 
finubus complementorum arcuum datorum 
A Bj A C : Sed &eorundem arcuum B F , C F , 
quorum finguli femicirculo minores funt,differentia data eft, nempe srcus 
B C . Vterquc ergo arcus B F , C F , notus reddetur , í taque quoniamin trian 
guió B F D , habente angulum D,re6}:um,datuseft arcus BF,re(9:o ángulo op-
pofítus cum arcu B D , complemento videlicet arcus A B , dati j cogoitus erit 
&tertius arcus D F . Eadem ratione ,cum in triangulo-C F E , angulum ha
bente reftum E ̂ datus fit arcus C F , ángulo re£lo oppofitus, cum arcu C E , 
complemento nimirum arcus dati A Qcognofce tu re t i á tertius arcus EF :qu l 
íubtraftus ex inuenüo arcu D F ^ o t u m reddet arcum rcliquum D E,anguli A ; 
ac proinde angulus A , cognitus eri t , Rurfus in triangulo priore B F DjCuius 
angulus D , re£i:us,cum datus lít arcus B F , re^o ángulo oppoí i íus , cum arcu 
B D , complemento videlicet arcus dat í A B ; 

V £ L , cum dúo arcus B D , D F , circa angulum re-
fi:um dati fínt: 

A V T deniquCjCum datuí íit arcus B F,reao ángu
lo oppofituSj& a r c u s D F i 

inuenietur quoque, ex fcholijs in margine citat¡s,angulus D B F : ideoque & 
reliquusduorum redorum A B C , notus eri t . Eadem r-atione,cum inpofte-
riore triangulo C F E , angulum E,habente¡reaum,datus íit arcus C F,ángu
lo redo oppoíítus^ cum arcuC E , complemento nimirum arcus dati A C : 

V E L , c u m d u o a r c u s C E , E F,circa reSum angu
lum dati f ín t : 

A V T denique,cum datus íit arcus C F,re¿lo ángu
lo oppofitus,& infuper arcus E F ; 

COgnoícetur ctiam,ex fcholijs in margine pofitis,angu-
lus E C F : ideoque & angulus A C B,qui ei ad verticetn 
sequalis eñjnotus crit .Tres ergo anguli trianguli A B C , 
cmnes noti fañi funt. 

S 1 N T deinde dúo arcus insequales A B , A C , m a i o -
resquadrante. Prodoca-ntur,donec coeant in D ; Erunt 
iu triangulo D B C , dúo arcus D B , D Csquadrante mi-
nore^atq; adeo nó t i , cumrehqú i fintex arcubus A B D , 

- A C D,qui femicirculi funt. Igitur, vt proxime demoa-

compfehS» 
détes funt 
tnx^uales • 

40. huiufc 

1. h n í u i . 
7. tnág.re* 
ai l . 

Schol. 
vel43.hui», 

Sch'oí. f j¿ 
vel 4J.liui9. 

Schol, j r , 
vel4j.hu¡», 

Schol. 44. 
vcl48.hui», 

Scho!. 5J, 
vel 41^^% 

Scho!. ^t. ' 
vcl4j.hui*, 

Schol, 4 « . 
veUg.hui*. 

Schol. f 5. 
re^i.hui». 

tf.huiuf o 

fíraui-
n.iThcod, 



3j,hHÍUf. 

• . h u í a » . 
í triang. 

Schol. ^;. 

Schol. y 3. 
Vel4).hui9. 

Schol. 51.*. 
veUj.hui9, 
Schol. 44 . 
veUS.hui9. 
Schoj. f̂ . 
yel4i.hui9. 

Schol. 51. 
VcUj.hui9. 

Schol. 44* 
•eUS-hui9, 

Schol. 55; 
ircl4i.hui9. 

4^1 r n i i A K G v i j t 
í lrauímus,omnes elus tres angulinotí fientj ac proinde &reliquí duorum tt• 
dorum A B C , A C B,necnon-&angulus A , cumángulo D , íít sequalis. 

S I T tertio arcus quidem A B, <juandrante minor, at A Cjinaior. Produ-
6:oarcuAB,vt fiatquadrans A D , & f e f e ¿ i o q u a d r a n t e A E , ex A C , v t i n 
primaharumiigurarum ,ducatur perDjE,arcuscirculimaximi D E , fecans 
a r c u m B C , i n F , Eruntqjangul¡D,E5rcá:i,obquadrantes A D , A E . Q u i a 

crgo duotnaxirai circuli B C j D E/ecant fe« 
fe i n F , & á pundisB, C,arcus B C , adarcum 
D E j d u f t i funt arcus perpendiculares B D , 
C E ; erit , vt Gnus arcus B F , ad íínum arcus 
B D , ita finusarcus C F , a d finum arcus C E : 
E t permutando, vt fínusarcus B F,ad finum 
arcus C F , ita fínus arcus B D , ad finum ar
cus G E.Eft áutem proportio fínus arcusBD, 
ad fínü arcus C E , cognita, quod arcus B D , 
C E , d a t i fint,cü fintcomplemétadatorüar-
cuü A B,A C . Igitur& proportio fínus arcus 
B F,ad fínú arcusC F,cognita er¡t,vtpote in 
áínubus complementorum arcuum A B, A C , 
datorum : Sed &eorundem arcuum B F , C F , 

aggregatum datum eíl, (nímiru totusarcus B C . ) & minusfemicirculojquod 
latus quodlibet trianguli fpbaerici femicirculo fit minus.Igitur vterque arcus 
B F j C F , cognituserit. Quoniam ergo in triangulo B F D,cuiusangulus D , 
rcduSjdatus eft arcus B F , ángulo redo oppofitus , tum arcu B D , qui com-
plementumeflarcus ABjdati^notuserit quoquetertiusarcus D F . Simili 
modo,qu¡a in triangulo C F E , reíhim habente angulum E , datus eft arcus 
C F , ángulo redo oppofítus,& arcus C E , complementum fcilicet arcus A C ; 
reperietur quoque tertius arcus E F : qui additusarcui D F , inuento, notum 
«ffíciet totum arcum D E,anguli Aj proptereaq, angulus A , notus erit. Rur-
íus in triangulo priori B F D,cuius angulusD, reólus,quoniam datus eft ar
cus B F , redoangulo oppofitus , & arcus B D , complementum nimirum da» 
ti arcus A B : 

A V T quia dúo arcus B D,D F , circa re£lum angu
lum dati funt: 

V E L certe, quia datus eft arcus B F , redo ángulo 
oppoí í tuSjCum arcuD F ; 

notus efíícietur quoque angulus D B F,ex fcholijs in margine adduftisjatque 
adeo&reliquus duorum reétorum A B C , notus erit. Pari ratione,cum in po 
fteriori triangulo C F E,cu¡us angulus E , redusjdatus fit arcus C F,reéí:o án
gulo oppofitus, cum arcu C E , complemento videhcet arcus A C , dati; 

V E L cum dúo arcus C E , E F , circa angulum re-
ftum dati fínt: 

V E L certe, cum datus fit arcus C F , redo ángulo 
oppofitus, cum arcu E F ; 

dabitur etíam angulus C , per fcholia in margine defcripta. Atquc ita omnes 
tres anguli A B C , noti fadi funt. 

S I T quartoarcus A B ,quadrans ,&AC,minor ,v t in pofterioreproxi-
inarum figurarum, Piodudo arcu A Cs vt fíat quadrans A D , ducatur per B , 

D , arcus 



tes A B , A D . E t quoniam in triangulo B C D,cu¡us angulus D , redusjd 
atus 

te angulum reaum D , datus eñ arcus B C , reSo ángulo oppofitus jcum 
CD,complemento fcilicet arcus dati A C : 

V E L , q uia dúo arcus B D^C D , circa angulum re-
ñ u m dati funt : 

arcu Scho!. f r . 
vel45.hu i9, 
Scho?. 4 4. 
reUS.hui9: 

V E L certe,quoniam datuseí t arcus B C j r c f t o a n - Schol. 
guio oppoíícus ,cum arcu B D ; vei4i.'hui*e 

inuenictur etiam ex ícholijs notatis in margine, angulus B C D : ac proinde 
& duorum redorum reliquus A C B , notus erit.PoftremoJcum in eodem p r ó 
ximo triangulo B C D , angulum reaumhabenteD ,datus fitarcusBC,an- Schol. 
guio refto oppoíítus3& praterea arcus C D>complementnm.videlicet dati ar- vel 4'.hui^ 
cus A C : 

A V T cu m da t i í ln t dúo arcus B D j C D , circa an» Scho! .44« 
gulum redum r veUS.hui». 

V E L c u m d a t u s í i t a r c u s B C j r e á t o á n g u l o o p p o - SchoT. 51-
íitusj cum arcu B D j reUs.hui'. 

A V T cum datus íít angulus B C D , c u m arcu C D , scho!. 42, 
v e l B D í N a m q u a n d o d a t u r a r c u s B D , conftatdeal- huius. 
tero arcu C D , circa reaum angulum^cum datus fít, 
an fit maior quadrar i te ,vel 'm¡nor: 

V E L denique,quia datus eft arcus B C r e d o an- Schol. 47, 
guio oppoí í tus ,cum ángulo B C D5 huius* 

notus fiet quoque ex ícholijs in margine citatis » angulus C B D a t q u e adco 
& eius complementumsanguíusreiIicet A BCjCognofcetur.Omnesergo tres 
angul i t r ianguí i A B C j C o g n i t i f u n t . 

S Í T quinto, & vltimo arcus A C , quadranss& A B , maior, vt íneadem 
pofteriore proximarum fígurarum . AbfciíTo quadrante A E , ex A B , ducatur 
per CVE.arcus circuli roaximi CE.Erun tq j anguli A C E , & E^edijob quadran ij-huiu», 
tes A C , A E . Quia ergo in triangulo B C E , angulum redum habente E,da-
tus eíí arcus B C , redo ángulo oppoíítus,& pra:terea arcus B E,nempe com-
plementum dati arcus A Bjdabitur quoquetertius a r c u s C E , a n g u l ¡ A j pro- Schol. 5} . 
indeq; S íanguiusAjCogni tusf íc t . Rurfus ,cum in eodem triangulo B C E , veUj.hui*. 
GuiusanguIuyE,redus,datus fit arcus B C ^ e d o á n g u l o oppoí i tus ,cum ar- Schol. 51. 
CU B EjCompIementonimirum dati arcus A B : TeUs.hm». 

A V T cumdati í ín t dúo arcus B E , C E , circa an* Sehol. 44. 
gulum redum • vel48.hui•. 

V E L denique,cum datus í í t a rcus B C , . ángulo Schol. 5 ? , 
redo oppof í tus ,cum arcu C E ; ¿- vel4i.hui9. 

dabitur etiam angulus C B E , ex fcholijs in margine addudis, Deníque quia 
in triangulo eodem B C E , angulum redum habente £ , datus eft arcus B C , Schol. 55. 
ángulo redo oppofítus ,&arcus etiam. B E . cura í í t complementum arcus. vcUi.hm'e 
A B , d a t i r r 

V E L , quia dúo arcus B E , C E,circa angulum re- Schof. 44» 
duadatiíunt: ve^s.h»*^ 

A V T 



4<?4 r K t a N G r t u 
ScKo!. 51. A V T , quoniam notus eñ arcus B C , redo angula 
vcUj.hüi», oppofi tuí , & arcus C E : 
Sphol. 4 J . V E L , quia datus eft angulus C B E , & arcus B E , 
huius. ve lC .E- , Nam quando datur arcus C E,conftat etiam, 

analtcr arcus B E , circaangulumreaum datus, ma-
ior íít quadrante, vel minor: 

Schol. 47. A V T denique, quia notus eft arcus B C , ángulo 
kuius. r c ñ o oppofitus, cum ángulo C B E 

notus quoq; íiet, ex fcholijs in margine citatis angulus B C E ; atque idcirco, 
' addito redo ángulo A C E,totus angulus A C B^datus e r i t . Rurfus ergo om 

nes t rcsangul i t r iangul iABC, inuent i funt . 
* T?K>AX.iS huim problmatts petenda eft ex fcholijs m margine a* 

K ' o ^ tatü. Solum3 vt cognofcanm arcus B F , € F , in primo cafu, & te rúo, 
turnT/uV ftatuendi ermt fmm complementomm arcmm dmrum >AB,¿L C,pro 
lavá 3 1 termim proportmis ftnm arcm B F , ad finum arcus C F y & in prima 
S S S 1 quidmcafüadhibenda vel prima praxis propof. 7. triangulorum retii-

' lineorum, reí aliqua ex alijs eiufdcm propoj. prout res cxigtt; in temo 
vero cafu adducendaerit primay y el fecunda praxis propojl 6 triangulo-
rum re&ilineorum, &c. 

praxis per Q^V 0 D fi folts vú liheat fmuhutjnuefligandi ermt arcus B F , C F , 
foiosfinus, ¡npr¡moufaper fecmdkmpraximpropof.jariang.refiU.Intertiove-
¿ T d K roperpraximteniampropof.6. Deindeintriangulo B F D>per praxim 
gui^qu^ j propofqi.eruendm arcm D F : Et eodem modo m triangulo 
b S S funnt C F Éy arcus E F {vt reliquus arcm D F , in primo cafu, vel totus arcm 
inaíquaies., D g >w tm'l0 ^ haheátur¡qui quidem ejl arcus anguli A , Toft hacper 

praxim problematis i.fchoty propof+i.inuemendm in triangulo B FD, 
angulus D B F\ ex quo reliquus dmrum refíorum ^ í B C , notas fiet.^it-
que eodem patío in triangulo C F E , eliciendm angulm E C F , e x quo in 
primo cafu angulus quoque JL C Byadyertkem cognitus erit. 

j L T vero in quarto cafu ex praxi fcholij i.propof^.inuemendus 
eft arcus B D> anguli ^ í , in triangulo B C D: Et eodem modo in quinto ca 

fn arcus C E .anguli eiufdem ^ i n triangulo B C E . Deindein quarto ca* 
/« , per praxim prohlematts i .fcholij propofq i . in triangulo B C D7inda¿ 
gandm angulm B C D ; ex quoreUquus dmrum reftorum U C By notm 
fiet: ^ítque eadem ratione in quinto cafu, angulm E B C , in triangulo 
B C E) inueniendus. M extremum in quarto cafu}per praxim problema* 
i i sz , propof. qt, in triangulo B C D .ex quirendus angulus C B D; ex quo 
& Í 4 B C .reliquus refii a B D >ncm erit: Et fmiliter in quinto cafu, 
eíiclendus angulus B C E ; quíadditus re fio ángulo >AC E3 totum angu* 
lum ^íCB^notumexhibebit , 

IwuobTe. , A J L I T E R j & multobrcuius.Sintrurfumdatmcs a r c u s f ^ ^ ^ 



Schol. 2. 
58. huiui* 

S V H tAE K 1 C a l 4(J f 
arcusq-, A B, A C, angulura A , inquírendum continentes jlnaequales. Q u o - uior. &per 

m a m ig i tureí t , vt íinus totus ad quantitatem quartam proportionalem finui falosfínus, 
t o t í , & duobus finubus arcuum A B, A Q i n a j q u a -
lium , ita finus verfus anguli A , ad difFerentiam Í n 
ter finumvcríumarcusBC, á n g u l o A , o p p o f i t ¡ , & 
íinum verfum arcus,quo fe mutuo excedunt arcus 
insquales A B , A C : E t conuertendOjVt d i^a quan 
titas quarta proportionalis ad finum totum, ita dif 
ferentia ínter fínü verfum arcus B C , & finum ver
fum arcus , quo Inter fe arcus inóequales A B , A C , 
difterunt, ad finum verfum anguli A , qusfi t i : 

S I fiatjVtfinm totus ad fimm vtrmslibet arcuumimqualium qua- P«xis,bre-
fitum angulum comprehendentmm, itafmm alterius arcus área emdem I Z l e / u j 
angulum ad aliud, inuenietur numerus quartm proportionalis ftmitotl, 1 ^ ° ^ 
& duobus finubus diftorum duorum arcuum. Si ergo rurfum fiat,vt nw qStü 
mrusquartus proportionalis proxime inuentus ad fimm totum, ita dif fXTJÍZ 
ferentia inter finum verfum arcus qutfito ángulo oppofiú, & finum ver~ ' « f u í c 
fumar cmy quú dúo arcus qutfitum angulum ambientes inter fe dijferunt, 
ad diudyproduceturfinm v&cfus anguHtqui qmritur: Ex quo arcum an
guli qu&fiti, atqueadeo ipfum angulum, elides, vt in explkatione, atque 
vfu tabuU sinmm docmmus. 

C tAE T E R y M di ferentia inter finum verfum arcus qmfito angu inuétío dif 
lo oppúfiti^ & finum verfum di ferentia arcuum eundem angulum conti- te^cifuS 

• nent'mm, ita facile reperiemr . Quando arcus ángulo quafito oppofitus 
quadrantemlnoreíl, ietrahendusentfinus eius complementi exfinu com ^ f i l o o p 
plemnti difemisarcuum qu#fitum angulum amblentium, Bgliqm enim pofi".& í í 
erit di ferentia > q¡m inqmritur. Id quod liquido conflat ex figuris cafuum m l " n Z 
I.4.7.10. e^ i^ . propof. 5 8. Quando vero arcus quafito ángulooppo- J ^ ^ 0 " ' 

fitas quadrans efi; dahit finus complementi di ferentia arcuum angulum lum a í S 
qmfitum comprehendentmm differentiam inter diBos finus verfos quafi.lium* 
tam: vt mumfefhm ex figuris cafuum z. 5. S, 11. 14. eiujdem pro-
pof. fi.piando denique arcus quafito ángulo oppofitus quadrante maior 
efi; adijeiendus erlt finus eius complementi ad finum complementi dife
rente a rmm quafitum angulum continentium. Compofitus namque nw 
merus erit di ferentia qnafií a: v t facile apparerepoteji ex figuris cafuum 
5. 9 ' i i . & i $ . ehifdmpropof, 58, 

E O D E M modo inueftigabimus ángulos B, C, fí arcus ilíos continentes 
luerint inaequales. 

P O R R O , inuento vno angulo,nullo fere negotio reliqui dúo inueniren 
tur,fi conftaret,qualis quifqae eorum fit,acutufne,an obtufus.Nam inuento 
v* g ' angu í0 A , fieíTstinueniendusanguIusBjfumercmus pro eius í i nunumo 
mas, qui quartusproportionalis eft fíuui arcus U C, inuento ángulo A , op-

M m m pofííis 
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pofiti; íiñui anguli inuenti A ; & finui arcus A C , qusfito ángulo1 Bsoppoíit i : 

' Siautem qucerendus eflet angulusC, acciperemus pro eius finu numerum, qui 
quartusproportionaliseft finui arcus B C , inuento ángulo A , oppofitij finui 
anguli inuenti A 5 & finui arcus A B , ángulo qusfito C , Oppofm : propteie* 

jtt. huius. quod eft, vt finus arcus B C , ad finum anguli A , ita tara finus arcus A C , ad 
Qiiádo oes finum anguli B}.quam finus arcus A B,adfinum anguli C . Quocirca íi cen
tres arcus, ftaret} qUalis fit tam angulus B , quam a n g u l u s C il l ico ex finu i l lo quarto 
vcl dúo ta- prOpOrtj0nai¡ angulum quaefitum in tabula finuum reperirernus. 
p d m K o I A M vero fi omnes tres arcus da t i , vel dúo tantum A B , A C , angulum 
inucíligan A , compleaentes, squalesf in t ,quicqúid fit de rcliquo arcu B Clonge faci-
dum conti 2ius angulum K}&. reliquos dúos BjC,inquiremus. Quoniam dúo arcus A B -
jientesfunt & • o i \- n r> 1„„ r« . « 
asqualer. 
| . huiut. 

1IUS aUldUiUm i vn^"^^ -v. J - J j - ^ j , - , 
A Csquales funt, crunt & dúo anguli B,C,3Equales ínter fe: propterea quod 
'líbícelium triangulorum fphxricorum jqui ad bafin funt, anguli ínter fe funt 
íequales. Cum ergo tr iangulüm A B C,ponatur non reaangulumjneuter an-
gulorum B}C5 reflus erit, ac proinde neuter arcuum A B , A C,quadrans:quia 
alias dúo anguli B5C, eflent ref l i . Er i t igitur vterque angulus B , C , vel acu-

tus}vel obtufus . DemiíTus ergo ex A,ad arcum B C a r -
cus perpendicularis A D , intra triangulüm cadet. D ú o 
ergo triangula A B D , A C D , ángulos ad D , reftos h a -
bent, & ángulos B , C , nón reáos cequales, necnon & ar
cus A B , A C , redis oppefitos angulis oequales. Quare & 
a r c u s B D , C D , & a n g u l i a d A , i n t c r í e asqualeserunt. 
Itaque quoniam in triangulo A B D , cuius angulus 
D5re£l;us tftjarcus A Bjreóto ángulo oppoíi tus datus eft, 
& ptaeterea arcus BD5quippe qui dimidíum fit dati arcus 
B Q dabitur quoque angulus B A D33rcui B D^circa án-
oUlum reñuro dato oppoíi tus: qui duplicaíus toturo an« 

gulum quaefítum B A C , notum efficiet j cum anguli ad A , ,oñenfi finta£qua-
les . Rurfus, quia in codem triangulo A B Dj-angulum reaum habente Dyar-
cus* A B , ángulo refto oppofitus datus eft, cum arcu B D,nempe cum dimi-
dio datiarcus B C : 

V E L , quia datus eft angulus non rettus BAD,cum 
arcu oppofíto B D , circa angulum reflum j conftatqj 
praeterea fpecies relíqui anguli nó refti B.Nam fí A B , 
quadráte minor fit,erit angulus Bjacutus^uemadmo-
dumJ& BAD5acutus eft:Si vero A B.fit'maior quadran 
te,erit ídem angulus B,obtufus, cum B A D acutus fit: 

V E L certe,quoniam datus eft arcus A B , r eaoan« 
guio oppofitus, cum ángulo non redo B A D ; 

. datus quoque erit angulus Bjac proinde & reliquus angulus G , ipfíB,afqua» 
lisnotus erit. Atq ; ita omnes tres anguli in triangulo A B C,inuenti funt. 

íraxís, qua O D 0 ergo dúo arcus funt ¿qualesyaclhibttida erit praxis fcko 
lij propof 55 . yelprobhmatM 1. propof. 4 1 . vt ex altero mmmfiqua-

tum angu- j - ^ ^ i & ex d'midio tertij arcus eliciatur angulus9 qm duplicatus angu-
tTcuntZhm temoarmoppofm¡mexhibeat . D einde adhibenda praxis fcholij 
suaies.. propoj] ¡ i .ye l tf. yt ex elfdtm arcubus imematur alterangukrum ¡&' 

Q m l i m j H p r á t e r m m a n m . vdáduocandapraxis problmatis iftho 

• jy.huiuí . 

At.huius. 

Schol. í';• 
vcl4I.hui9, 

Schol. 51. 
-rel45-hui9. 

Schol. 43. 
¿velsó.hui9. 

3?.huías* 

Schol. 47 . 
huiut. 
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lij propof.áfi, vel propof. 5 6. aut cene praxis fcholij propof. ¡¡j* ; - , 

V E R fulos fmus ka remperagemm. Ex praxiproblematisu propof. rlios^nut! 

41. imeniemus angulim B^A D; tfm duplicatus totum B^í C, dahit. De- luádo duó 
inde per praxim probUmatis i , fcholij propof. 42. reperimus angHlum *' 
Bi qni ipft C , aeqmlis e ñ , 

S C H O L I V M. 

quzfítu aa 
gulú conti
nentes fu ni 

I O A N N E S Kegiom. & Kicolattí Copernictts alio etiammodo ^ ddñt tmnihus 
«tcubus triangttli Jph¡trici , omnes tres ángulos inqututnt tinwejligantes nimirum 
¿ngulum queiidíim reEíilineam in centro fphíerét , mitts aretts an^ttlum fphdnctim 
qttafitU'W exhthet notum . Sed eamrationemrfuamitis a c i t t a m , w fitbíilem^uoniam 
tbfcttrior efl , longior , dedita opera htc omifihttts ; prtefertim, cum eam qmlthet 
apud Kegtom* propof. 34. hb, 4. tnangulorum ^o1 apitd Copernicum U L l . Re»o» 
lutienumpropof. 1 j . de triangults fph<ericis} legere pofsit, 

M A L V Í M V S /» fecunda demonfiratione hutus prohlematit y/urpare theorema 
fcholij z.propof.^8. quam cum loan. fLegiom.theorema eiufdem propof 5 8.TÍ labo* 
ris dtfficultatem effugeremtts . Nam cum fity yt reSiangulum fubJinubus arcuum in* ¡ 8 .humi, 
étqualium angulum qu<efttum ambtenttum ad quadratum finus totius , ita dtfferen' & perma-
tia ínter finum yerfum arcus eidem ángulo oppofiti , i ? finttm yerfum differentta ar» t ía^0' 
cuum illorum intequalium , ad finum yerfum añgult qutj it i : fi yéllemus hociheore* 
mate propof 8. y t i , obtineret reElangulum iüudprtmum aure* regula locum. Qua* 
re laboriofa redderetur diuifio^ytpatet, Vacilior áutemfit dimfo fecundum theore* 
ma fcholij 2. eiufdempropof. ^8, cumprimum locum áurea regula quantitas quarta 
froportional'a oceupet 3 qua tnult» minar efi tilo reflangulo ¡fucileq; thuenttur per 
abieéíionem folam tot fgurarum ad dexteram ex eo reftangulo, quot cifra in fin» t» 
to conünentunpropterea quod diííum reñangulumper Jinumtotum fit diuiiendum 9 
t t t l la quantitas quartaproportionalisproducatur, 

P R O B L . 5. PROPOS. ^ 4 . 
D A T I S duobus arcubus trianguli fphxrici 

non rcótanguh, cuín ángulo abipfis comprehen-
fp-jreliquum arcmn,cum reliqaisangnlis repenre. 

I N rphxricotriangulo A B C , n o n reñagu loda t i í ín tduoarcus A B , B G , 
cum ángulo B . Oportet ex his & reliquum arcum A C , & reliquos ángulos 
B A C ^ A G B , exquirere. Sint primum dati arcus iníequales,&ex termino 
vnius eorum,nempe ex termino Ajarcus A B3ad alterum arcum B C , demit-
t á tu r arcus perpendicuiaris A D : qui an intra triangulum , an vero extraca-
da t , caículus, & operacio docebit. Quoniam enim in triangulo A B D5CU-
iusanguius D , r e a u ? , djtuseft arcus A B , refto ángulo oppoí í tus , cum án
gulo B ; dabitur quoque arcus perpendicuiaris A D , dato ángulo B , oppofi. 
tus. Rurfus,qui3 in eodem triangulo datus eft arcus A Bj redo ángulo oppo.-
í í tus , cumaugulo B : - : . 

' — M m m a V E L 

Quádo du» 
arcus dati 
innequales 
funr.Sc ncíl 
l í t quadiát 

Schol. 41» 
huins. 
Schol. 45. 
hums. 



Vel44.hm9. 

36. huioi. 

Schol. i * . 

Sthol. 1, 
45. huius. 
S^hol. 47. 
haiuu 

Schol. 5Í. 
TeUa.hui9, 

Schol. ^T. 
•el45'hui9' 
«chol. 55« 
reí 4i.hui9-

Schol, 51. 
'TeUs.hui9. 
Scho!. 5Í. 

Schol. 47* 
feíUUf, 

V E L , quia cognitus efl arcus A Ds& prxtcrea an« 
gulus B , datus: conftatq; fpeciesalterius arcus B D , 
circa angulum reftum. Nam quando arcus A B,eft m i -
nor quadrante , fi quidem & inuentus A D , íít minor , 
erit &• B D^minor^Si vero AD,íit quadrantc maior,cr¡t 
& B D,maior:At fi A B,eft maior quadrantejfi quidem 
&inuentus A D , íít maior , crit B D , minor j fi autem 
A D , fít minor, erit B D , maior : 

V E L denique, quia datus eft arcus A B , reQo angu 
lo oppofitus, & arcus A D , circa redum angulum 5 

inucnietur quoq;,ex Tcholijs in margine ad-
duftis,arcus B D . Si igitur arcus bic B D , i n -
uentus fuerit minor dato arcu B C , argumen 
toeft , arcum perpendicularem A D , intra 
triangulum cecidiffe;extra verojfi maior.Et 
quoniam ad vtramque partem arcus A B^du-
ci poteft arcus perpcndicularis ad B C , nos, 
quádo is extra triangulum cadit, eum in hac, 
&fequentibus propofítionibus eligimus, qui 
angulum A B C,fubtendit. lam ablatoarcu 
inuento B D , fi minor eft, quam datus arcus 
B C , ex arcu B C j vel fí maior eftjfublato a r 
cu dato B C , ex inuento arcu B D , notus fiet 

reliquus arcus C D . Quare cum in triangulo A D C,3ngulum habentc reñum 
D,arcus dúo A D , C D,circa redum angulum cogniti fintjdabitur quoque ar
cus A C , redo ángulo oppofitus, qui in triangulo A B C , quasrebatur. 

P O S T hasc, quoniam in triangulo A B D , r e a u m 
habcnteangulum D , datus eftarcus ABj re í lo ángulo 
oppofitus, cum ángulo B : 

V E L , quia notus eft arcus A D,circa angulum re-
élum, cum ángulo B , non refto; conña tq j prseterea de 
reliquo arcu B D , circa redum angulum inuento, an 
maior íít quadrante,roinorue. 

A V T quia datus eft arcus A B,re6to ángulo oppo
fitus, ¿kinTuperarcus A D,circa reftum angulum: 

V E L deniq;,quia datus eft arcus AB,oppofitus an 
guio refto,& prasterea arcus B D,circa redum angulüj 

cognitus quoque erit,per fcholia in margine notata,angulus B A D , Sic quo
que , quia in triangulo A C D , reftum babente angulum D , datus eft arcus 
A C , redo ángulo oppofitus, cum arcu A D , circa reftum angulum: 

V E L certe,quiadatur arcus A C,reéio ángulo op
pof i tu s^ pr^terea arcus C D , circa angulum rectum; 

notus effícietur etiamjper fcholia in margine appofita,angulus C A D.Add l -
tus autem angulus C A D , proximeinuentus ángulo B A D , nupsr etiam i n 
uento, quando arcus A D , intra triangulum cadit; vel quando cadit extra, 
ablatus angulus C A D , ex ángulo B A D , notum eflíciet angulum B A C q u i 
in triangulo A B C , quxrebatur . 

A D ÉXtremum,cuni in triangulo A C Dare¿lum habente angulum D , da
tus fit 



tus ü t arcus A C , ángulo rc&o oppoíi tus,& an^ulus C A. D^fára ínuentus: 
V E L cum fit cognit'js arcus C D,c i rca angulum 

redum,ac prasterea angulusC A D ; conftctq; de rc-
liquo areu A D,circa reóium angulum noto iam fafto, 
an mínor quadrante íír, an maior : 

A V T , cum datus íit arcus AC,angulorefl:Ooppo-
fítus, cum arcu C D , circa angulum redum : 

V E L deníque, quoniam notus eft arcus A C,re3:o 
ángulo oppofitus, vnacum arcu A D , circa angu
lum reftum; 

COgnitus quoque fiet,per fchoüa in margine adduaa,angulus A C D;quí quí» 
dem in priori triangulo, vbi arcus A D , intra triangulum cadit, quaercbatur: 
in po í tc r ior iau tem, vbi arcus A D , extra triangulum cadit , ¡dem angulus 
A C D , ex duobus rcctis ablatus^notum relinquit quaeíítum angulum A C B, 
Atque ita inuentus eft & arcus reliquus A C,& reliqui anguli B A C , A C B. 

N V L L A porro ratione alteruter arcuum A D , B DjCÍTe poteft quadrans: 
quia alias & arcus A B , redo ángulo oppofitus quadrans foret: quod eft con 
tra hypothefim. 

Q V O D íi quando arcus C D , deprehenfus fuerit quadrans •, erit & areus 
A C , qusefitus, & refto ángulo oppofitus,quadrans; & angulus C A D,reaus. 
Atque ita fine vi lo labore inuentus erit Si arcus A C,qu¡ quxr¡ turJ& angulus 
C A D . Reliqua reperientur, vt prius. 

T R ^ í X I S ad enodandum hoc problema petenda efl ex fcholijs in 
margine chatis. 

V E K V M perfolosfmus.itaprogrediendumerit. Expraxiprohle-
matis i.fcholijpropof.41. inquirendus erit arcus D. 

D E I N D E expraxifcholij i.propof.^, arcus BD\exquoarcus CDt 
notus ejjicietur, auferendo imentum arcmn S D , ex dato arcu B C s vel 
datum arcum B C, ex ipfo inuento arcu B D^rout minor inuentus fuerit, 
quam datus arcus B C, dut malar. 

*AD ¡MCjin triagido B tAD yexploradus erit angulus B^ADjer praxim 
problematis i . propof. q i .vel perpraximproblematis 2.jcholij propof. 
q i . Similiter in triangulo ^AC D, elklendus angulus C^íD, ex praxi 
problematü ufcholij propof,+i.Ex duobus autem angults B y l D>C^íD, 
inuentís notm euadet angulus B U C, trianguli propofiti j addendo fcih* 
cet vnum alterlyvt in priori triangulo, vel auferendo angulum C U Dyex 
ángulo B U D,v t in triangulo pofiermi. 

T E B , praxim denique problematis i.fcholij propof.qv.vel problema
tis i. fcholij propof. ¿ti.'m triangulo s í C D, codemindagandm angdm^ 
U C D . Hic enim in priori triangulo propofito eft quafitus, inpojierwn 
yero reliquus dmrum reélorum eft is , qui qummr. 

A L I T E R , & quidem roagis cxpedité.Sint rurfus in triangulo ABC,da t i 
ÍÜO arcus insquales A B , A C , cura ángulo A . Quoniam igi tur eft, v t finus 

•* totus 

Schol. j í , 
vel ^i*hui*« 

Schol. $1. 
ircl45ihui,« 

Schol, 55. 
rei ^i.hai** 

34, huiaf* 

Praxis pet 
folos finus, 
quádodúo 
dan arcus 
funt inac-
quales , bC 
neuter qua 
drans. 

Alia demd 
liratio bre-
uior. ' 
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totus adquantltatcm quartam proport íonalem í i n u í t o t i , Sf duobus íinubur 

arcuum inapqualium A B , A C , ita finus verfusan-
guli ADICÍ difterétiam inter íínuic verfum arcus B C , 
ángulo A , oppoíi t ¡ j& íínum verfum diíFercntiaz ar
cuum A B j A C : 

S 1 fiat y vt finm totus ad fimm vtmslibet 
arcuum in&qualhm datorum, ita firrns alter'm 
arcus dati ad aliud, producetur mmerus quartus 
proportionalis fmui tot'iy&dmbus fmuhus difto-

ks, & neu- rüm duorum arcuum. Si ergo rurfus fiat, vt finus totus ad mmerum quar̂  
tum proportíonalem proxime imentum, ita finus verfus anguli *A > dati 
a d aiiudy reperietur differentia inter fimm verfum tertij arcus 3 qui qu<ŝ  
rltur, & (inum verfum dijferentia arcuum datorum in^qualium. E t qui a 
fupra monftrauimus, finum verfum tertij arcus maiorem femper ejje finii 
verfo dijferentM duorum arcuum imqualium 5 fi differentia nuper inuen* 
ta adijeiatur. ad finum verfum differentia datorum arcuum imqualiumj 
componetur finusverfus tertij arcus dato ángulo oppofiti, qui quaritur^ 
ex quo arcum ipfum eliciemuSyVt in explicatione^atque vfu tabula finuum 
difium efl. ^ingulum porro Cyimeriiemus ex cognitis arcubus a C3 CB; 
&angulum B , ex notis arcubus ^AB, BCS vt inpraxi fecunda demon-
Hrationispracedentis propof pracepimus, fi dúo arcus angulum quemlh 
bet quafitum continentes fuerint imquales . 'Uam fi aliquando aquales 
finty adhibenda erit praxis pofirema demonñrationis eiufdempropofitio* 

* Qi!»n<J? nis antecedentis. Qubd fifciremuss an anguli S , C , fint acutí, vel obtufi, 
Jíforá in"- / ÍCÍ / Í negotio y inuento arcu B C , ipfos inueniremus, vt adfinemfecunda 
quaiiú eít demonñrationts antecedente propof, monumuse 
^uadrans. , ». • ^ ^ 

QVO D fialtennaquahumarcuumdatorufitquadrans,nempeiAB^ 
ducemus ab eius extremo *Ay a i alterum arcum B C, arcum perpendicu-

3í.huíu8. larem tA D.Eritfy alterfaltemarcuum A. DyB Diquadrans quoque.Tslon 
potejiautem D s€jfe quadransyquia alias, cum & A B , quadranspo-

%$ .iiaíus. ttaturyeffent anguli By D, f*e&i,&¡&adeo triangulum B C , tffet refitan* 
34. huius. guíum. quod non ponitur, Erit ergo B DyquadranSy ideoq} angtdus oppo-
i^.huiui. fitus B^d Dy reftus. Tolus quoq; arcus A D,erit Byob quadrantes otB9 

B D : proptereaá, arcus D , ex ángulo ipfo By dato cognitus erit, ^Atq; 
ita dúo arcus A D, B Dy cum ángulo B^í Dyfa&i erunt noti fine vilo nê  
gotiomultiplícationis, Reliquainuenientury vtprius. 

^rcu^dati ^ ^ D fint iam dati arcus A ByA C,datum angulum A , comprehendentes, 
funt zqua. íequales. Erunt igítur dúo anguli B , C , aequales, nempe vel acut í , vel obtufi, 
ht, & neuter arcuú A BjAC,quadrans; arcusq; perpendicularis A DjCX A,¡n B C , 

demiíTusintra triangulum cadet, neenpn & ¿rcus B D } C D j & anguli ad A., 
ápquales 



«quales erunt, vt ín vltima figura proecedentís propof.oflendímuj • ac ornín 
de vterque angulas ad A , datus erít ,cum dimidium fít an- ' P 0 l * ' 
guü B A C , dat i . Qupniam ergo in triangulo A B D , a n . 

- gulum habentereaum D,datus eft arcas A B,reftoangu-
, lo oppofitus cum ángulo B A D , nimirum cum dimidio 

dat.anguli B A C ; c o g n i t u s eritarcus B D > dato ángulo 
tí A D , oppofitus: qui duplícatus totum arcum B C , q u s -
í itmn reddct notum.Rurfus quía in eodem triangulo A B D , 
reftumhabenteangulum D , datus eftarcusA B , ángulo 
redo opppofitus cum arcu B D3 circa angulum r c ü u L 

V h L , quia datus eft arcus A B , redo ángulo op . 
politus, & praeterea angulus non reftus B A í ) : 

> r i V E L ^ " ^ " e ^ quia datus eft arcus B D , circa re- , 
ttum angulum, vná cum ángulo non rcfto B A D qu¡ 
dato arcui B D , opponitur, conftatq; preterea fpecies 
rehqu! anguii non reéti B . Nam íí A B , fuerit quadran 
te mmor^ri t angulus B ,acu tus , í i cu t&B A D , a c u t u s 
eit: M vero A B , maior quadrante extiteritjerit angu-
JusU, obtufus}quandoquidem BAD,acutusef t : 

gufü: C¿XT¡¿: FCHOJIJS IN MAR§INE ADDU^ A^UIUS BI ^ & -
7 > l { a x i s petatur exfcholijs in margine addiMs. 
SO L I S fmubus ha vtemur. Ver praxim problematis 2. fcholü pro 

f of +i. exquiremusarimBD-, qui duplícatus totum B Cs qui qu<*>ritur> 
dabit. Demdeexpraxiproblematis z.fcholtjpropof. 4 2 . qMremusan. 
gulmn B; m tqualts eft alter amulus C 

D A T I S • 
angul 
mus. Quod faciendum erat 

^ T IS_ igitur duobus arcubustrianguli fphsrici non reftanguli , cum 
anguíis reperi» 

S C H O L I V M. 
_ H T C m^pot iu 'y t iyo lmmmtheoremate fcho l^ 

tionefectmd* hwusproblemati*, qmm theoremate emfdempropof,^. n p r a x i mi* 
«mfieret lahortofa . Nam mmfit, yt qmdratttmfmm totim ad ret lanwUmfrb fi. 
vubus datorumanuurn in^ual ium contentum ,Hafinm yerfrs a n m l í d a t i a diaii 
trcuoM comprehenjiad diferentiam Ínter finum yerfitm arcus dato anwlo tppofiti. 
& f i m m y e r ¡ k n , d(j}erentUdmrHmUrctimn d a t o r ^ m i n ^ d m m : fiydlemm yt i 
hoctheoremctte propof. 58. mclejia redderetur m»hiplicatio in áurea r e w U ¡ c v m 
finus yerfus dati angult muhiplicandus ejfet per d iñum reBan^lum . At in noftr* 
l l amm 0rfit miilt i í l ieatio >yt W > l ^ m m lis r e g u l m a w e m adhi* 

P R O B L . ¿. P R O F . 
D A T I S daobus angulis triaguli fph^rici non 

r e t o » 

Scbol. 41, 
huíus. 

Schol. 5 r . 

Schol. 47, 
huíus, 
Schol. jtf; 
TcUt.huiV 

jS.huíut» 
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Quidoduo 
anguh daci 
sút inxqua 
les,& arcus 
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471 T K l *A U C V t vé 
re£tangul¡, vnácum arcu ipfis adiacentci reliquos 
arcus, cum rcliquo ángulo fcrutari. 

I N triansulofphsericoA BC,nonreaangu loda t i fint d ú o a n g u l i B , & 
B A C,cum â rcu adiacentc A B . Oportet ex his reliquos arcus A C , B C,cum 
reliquo ángulo C , fcrutar i . Sit priraum datus arcus A B , non quadrans, fed 
vel maiorjvel minor quadrante^ dati anguli B , B A C,in3equaless a quorum 
vno.nempe a B A C , adarcum oppofitum B C , arcus pcrpendiculans dcmit-

tatur A D : qui an intra triangulum , an ve* 
ro extra cadat, calculus, atque operatio in» 
dicabic . Nam cum in triangulo A B D,retl:ú 
habente angulum D , datus fít arcus A B , á n 
gulo reélo oppofitus , & angulusB; dabitur 
ctiam angulus B A D : qui ii minor repertus 
fuerit dato ángulo B A C , cadet arcus A D , 
intra triangulum ; extra vero, íí maior . í am 
ablato ángulo B A D , inuento , fí minor eft 
datoanguloB A C,exangulo B A C ; vcl íí 
maior eft , fubdudo ángulo dato B A C , ex 
inuento ángulo B A Djnotus euadet reliquus 
angulus C A D . 

N V N O V A M veroinuentus angulus B A D , efle poteft redus: quia 
dúo arcus A B , B D , eíTent quadrantes, ob ángulos reáos B A D , A D B ; cum 
tamen A B,ponatur eíTe no quadrans:fed CAD,poter i t aliquando e ík redus. 

R V R S V S quia in eodem triangulo A B D , redum habente angulum 
D , datus eft arcus A B , ángulo reao oppofitus,& angulus non reftus B : 

V E L , quia notus eft vterque angulus non reftus 
B , & B A D : n Ay> * 

A V T dcnique,quon¡am datus eft arcus A o, recto 
aneulooppofitus,vna cum ángulo n o n r e d o B A D ; ^ 

coenolcctur quoque, per fcholia addufta in margine, arcus A D . Eodemque 
p a l o , q-'ia in eodem triangulo B A D , cuius angulus D , redus, datus eft ar-
cus A B , redo ángulo oppofitus, vna cum ángulo B A D : 

V E L , quia cognitus eft vterque angulus non re-
aus b, & B A D : • 

V E L , quoniam notus eft arcus A B , ángulo recto 
oppolitus, vna cum ángulo non redo B : 

A V T , quia datus eft arcus A B,angulo redo oppo 
fitus, & prwtcrea arcus A D , circa redum angulum: 

V E L , quoniam notus eftarcus A D , circa angu
lum redum, vna cum ángulo non redo B,ei oppofito; 
conftatq; praeterea , an alter arcus B D , circa redum 
angulum fít ma!or,minorue quadrante . Namfi inuen 
tus angulus B A D , eft acutus,erit arcus B DjquadraQ 
te minor j maior autem, fí obtufus : _ 

V E L denique,quon¡am notus eft arcus A D , circa 
redum anguni, & pr«tcrea angulus non redas B A D , «i adiacea; ? 



Cognofcetur quoque,ex fcholijs in margine citatis, arcus B D.Prsterea qu í i 
sn triangulo A C D,habente reaum angulum D,cognitus eft arcus A D circa 
angulum reétum, vná cuna ángulo non refto C A D , ei adiacentej inuenietur 
quoque arcus A C , redo ángulo oppofitus. Atque ita iam vnusreliquorura Schol. Ag. 
arcuum repertuseft A C . * y á ^ . h l i \ 

P O S T h3ec,quoniam in eodem triangulo A C D^uius angulus D,rc6his. schol 41 
datas eít arcus AC5reao ángulo oppofitus, vna cum ángulo non reftc C A D : huius. 

V E L , quia datus eft arcus A C , refto ángulo op- * Schol. 4 j . 
p o í í t u s , & proeterea arcus A D , circa eundem angu- vel 53*hui«! 
lum reyuna: 

V E L denique,^uia datus eft arcus A D,circa angu Schol. 44. 
lum reftumjvná cum ángulo non reóto C A D3 ei adia- huius. 
cente: 

notus quoque fíet, ex fcholijs in margine defcriptís , arcus C D : qui adieftus 
arcui inuento B D , quando perpendicularis arcus A D , intra triangulum ca -

' V l quando extra cadit, fublatus ex arcu inuento B D , notum exhibebit 
arcum B C , qui eft alter reliquorum arcuum,qui quaeruntur. 

A D extremum in eodem triangulo ACD,quoniam datus eft arcus A C . r e - Schol 41 
« o ángulo oppofitusjcum arcu A DjCirca re^um angulum: 

V E L , quia datus eft arcus A Djcirca angulum re-
éhim, & angulus non redus C A D , ei adiacens : 

V E L , quia datus eft arcus A D , circa angulum re-
ftum,& angulus non reftus A C D , e i oppofitus; con-
ftatq; pneterea,an reliquus arcus CD,c i rca redum an
gulum inuen tus í i t raaior quadrante, aut minor: 

\ A V T , quia datus eft vterque arcus A D , C D3c¡r-
• ca angulum reétum : 

A V T , quia datus eft arcus A C , ángulo r e é b op-
p o f i t u s ^ infuper arcus C DjCirca reftum angulum: 

A V T denique,quoniam datus eft arcus A C,re¿l:o 
ángulo oppofitus, cum ángulo non redo C A D ; 

notus quoque fiet,ex fcholijs in margine nominatis, angulus A C D , qui in 
priori triangulo eft i s , qui quaeritur; in pofteriori vero fubduftus ex duobus 
reclis reliquum facit quxfí tum angulum A C B . Atque ita iam omnia3qua 
propofí ta funt,inuenimu$. 

D E praximhilnoulprmpmmifedrecmrendumerh 
licrum, qua m margine citata funt. 

V E R folos ctutemfmm ita propofitum exequemur. Ver praxlm pro' P"XÍÍ pee 
íblos finus, 
quádo da tí 

ve^ j.hui»» 
Schol. 4 2 , 
huius. 

Schol. 5*.' 
veUi.hui9, 

Schol. 4S. 
I'el44.hui9, 

Schol. 4f, 
Vdsi.hui», 
Schol. 47, 
huius. 

hlmatis x. fcholij propof. 4 1 . triangulo a B D , nttangulo inmfliga- $0uídíSíí 
b'mwsarcum D : Utperpraxim problemathfcholij i.propof.^^ar- duoanguü 
cumBD. Deindeper praxim problematk 1. fcholijpropof.41. angu- S & i r c ' 
lum B y i D : qmmsfi minor eñ dato ángulo B^A C3 auferemus ex ángulo ¡lli« 
B y i C , dato; vel/fímaioreflyab eo datumangulum B^A Cf detrahemus3 efiquadrás* 
Vt notus fiat angulus C^i D . 

t i l N C per fraximproblmati* i.fcbolij propof. 4 1 . elkkmmin 
N n a tmn* 
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triangul o refiangulo C D , angulum >ACD yqui erlt qMfttm ¿ í € B , 
in triangulo U B C , fiimentus angulus B^D,fueri t m'mor ángulo dato 
BJL C : Si autem maior, idem angulus J Í C Dsex duobm refits demptus 
reliqmm faciét angulum qmfttüm\A C B , 

I s A M vero per prax'mprohlemaw í.fcholtjpropof.qi.inuememus 
in triangulo eode >A CDyarcum *A CjreUo ángulo oppofttum.Datur enim 
arcus Dfdrcaangulum reftumi<&' angulus norefius u C DjConñatfy 
pratereatqualís fit alter angulm non nffus C^ADjamdudu inuentusiqui 
quidem arcm *A Csefl vnus reliquorüjqui in triangulo >A B Cquaruntur. 

T E B . praxim tándem problematis i . fcholij propof. 4 1 . reperietur 
arcus C D : re í per praxim problematis i . fcholij propof. ̂ z . ve l cene 
per praxim problematis fcholij i.propof+y eundemarcum C D , cogno-
fcemus: quiadditus inuento arcui B D , quando angulus Bui D3 imentus 
winorfuerit dato ángulo B ^ i C ; vel3 quando maior fuerit, ab eodem ar-
cuBD, fubtrafitus, notum efficietarcum B C3qui ejialter eomm in trian 
guio t A B C , qui inuefligañ debent, 

Q f O D ft quando angulus inuentus Cu4 D 3 fuerit re&us 3 cum & 
»5,huius. *4 I> C3re&us fft3erunt ^íC3C Dtquadrantes; &<AD3 arcusanguli C; 
guádoduo acproinde angulus Cexarcu inuento D3cognitus erit.I{eHquus autem 
iílqÚ'aks'arcus B Cjcognofcetur ex quadrante C D , & arcu B D3inuento3vtpms. 
n c é s l ^ w s 1 A M vero fi datus arcus A B> fit quadrans,exiftentibus adhuc angulis B , 
quadrans. & B A C,¡n3equalibus,erit angulus B A D,red;us3& arcus etiam B Djquadras. 

Nam cum in triangulo rédanguio A B D , arcus A B , ángulo reélo oppoí í tus 
¡6 . huiur, ponatur quadrans, erit faltem alter reliquorum arcuum quadrans. Non po-
aj.huiui. teft autem A D , eíle quadrans : quia dúo anguli B , D , eílent redijob quadran 

tes A B , A D5 cum tamen triangulum A B C , ponatur non reftangulum.Igir 
14. huius. tur B D , quadrans erit;ac propterea oppofitus angulus B A D , reótus. Polus 
aí.huius. quOquearcus A D , erit B,obquadrantes B A , B D ; ac proinde A D 5 arcus 

erit dati anguli B,ideoqj datus . Inuentis autem arcubus A D , B D3 & ángu
lo refto B A D,fíne v i lo Iabore5cum in eis inueftigandis nullo problemate ex 

Q^Sdoduo praecedentibus egearaus-reliqua inueniemus, vt prius . 
S I N T deinde in triangulo A B C , dati dúo anguli B j & C,cequales , cum 

arcuB C,i l l ¡sadiacente, , fiue quadrans is í i t , fiue qua
drante maior , aut minor . Erunt arcus A B , A C,aequa-
lesjideoq; arcus perpendicularis A D , addatum arcm» 
B Cjex oppofíto ángulo A^demilTus intra triangulum ca
de^ fecabitque &arcum d a t u m B C , & angulum B A C , 
oppoíítum bifariam , vt in pofteriore cafu propof.. 62,. 
raonñrauimus. Qupniam ergo in triangulo A B D , re-
ftum habente angulum D,datus eft arcus B Dy circare-
ftum angulum, quippe qui dimidium fit datiarcus B C ,& 

SchoT. 4?. infuper angulus B , e i adiacens j dabitur & arcus A B ^ r c -
wUfiihui». &o angula oppofitusjideo^i & A C } i l l i asqualis datus erit,, Atque'ita dúo a r 

cus. 

ingu 
sút guales, 
^.huius. 
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SchoU 41. 
vel5 5.hui9. 

Schol. 42. 
huius. 
Schol. 47, 
huius. 

Praxis per 
Tolos finus, 
quádoduo 
angul^dati 
funts^ua* 
les. 

Cus reliqui íam not í fa9:¡ fun t . Ruríus quia in eodem triangulo datus eft,per 
inuentioncm,arcus A B , redo á n g u l o o p p o í í t u s , cum arcuB D , c i r c a re-
ü u m angulum; 

V E L , quía datus eft arcus BDjCirca artgulum re- " 
f tumjvná cum ángulo non reftoB, eiadiacente : 

V E L certe,qu¡a datus eft arcus A B , ángulo redo 
oppofítusjCum ángulo non redo B ; 

feperietur , per fcholia in margine adduda, angulus quoque B A D : qui du-
plicatus totura angulum B A C , quaeíitum efficiet cognitum. 

S E D per folos ftnm ita praxis fe habet. Ver praxim prohlematís 2. 
fcholij propof. 42. ex arm B D , área angidumreffum dato, & ex ángu
lo By ei adiacente datOyimememm angulum B ^ bjqui dhplicatHS totüm 
angulum qmfttumB^í C, dahit. Delude per praximproblematts i.feho 
lij propof* 41, ex aren B D, clrca reffium angulum, ángulo B^A D, op* 
pofno iam imento, eruemm arcum ^ Bt reffo ángulo oppofitums ideoj$ 
& arcum C, illi aqualem. Klam pmer data conflat etíam J¡>ecies re* 
liqüi anguli B, dati non retti. 

D A T I S igitur duobusangulis trianguli fphasrici non redanguli, v n i 
cura arcu ipíísadiaceníejreliquos arcus, cura reliquo ángulo ferutati fumus. 
Qupd faciendum erat. 

S C tí O L I V M . 

1 N trtangulis reSiilinels non reflagulU prohlema hmcfimilépropof i tummnfmt: 
fropterea quod, datis duobus angaíií , datur tertias : qui ntmirum reUnquitur, 3 f U t a i , 
fi dm illiex duohtts reftit tollantur. Quare cmn ynttm etiam latm detur ¿dno reli* 
qua latera per propof, 10. triang.refttUefficientur nota. 

P R O B L . 7 . P R O P O S . 6 6 . 

D A T I S duobus angulis triaguli fph5Erici non 
redlanguli, cura arcu, qui alteri illorum opponi-
tur \ reliquos arcus, cum reliquo ángulo indagare. 
Oportet autem confiare, num arcus alteri ángulo 
dato oppofitus maior fie quadrante, an minor,auc 
certe quadrans. 

I N triangulo A B C , non redangulo dati fint dúo anguli B , C , c u m a r -
Cü A B , qui ángulo C,opponitur, conftetque,an arcus A C , maior quadrante 
í í t ,minorve,an quadrans.Oportet ex hís & reliquos arcus A C , B C,& reliquü 
angulum B A C,inuenire . Sintpnmum dati dúo anguli B , C , insquales, & 

&̂ N n n a datus 

Quádodu» 
anguli dati 
in:cquales 
siu,&: arens 
dat9 qui v» 
ni eoru op-
p'onitur,nó 
quadrans.̂ ' 



Schol. 41. 
B»uius. 

Schol. 4}. 
•el 53.huí9, 

Schol. 45, 
huí us. 
Schol. 49, 
rel44.hui9< 

3 í . huiuso 

Schol. 41. 
vel55.hui9. 
Schol. 44. 
veUS.hui9, 

Schol. 45. 
Velsi.hui9. 
Schol. 56. 
vel42.hui9. 

J4. huiui* 

Schol. 47, 
kuius. 

C P 

Schol. 41. 
•£l54.hui9. 

Schol. 4;. 
7elf j.hui9. 

47^ f ^ R f ^ v c r i ^ 
datusarcus AB,noft quadrans. Ducaturex ángulo A, ad arcum B C , datís 

angulis adiacenté arcus perpendicularis AD: 
qui intra triangulum cadet > fi vterque angu-
lorum B , C , datorum fuerit acutus,vel obtu-
fus; extra vero, íí vnus fuerit acutus, & obtu 
fus alter. Quia ergo in triangulo A B D, re» 
ftum habéte angulum Djdatus eft arcus A B , 
ángulo re£to oppofitus, cum ángulo non re-
fto B y notus fiet arcus A D , circa angulum 
reftum dato ángulo B , oppofitus. Hinc in 
eodem triangulo A B D , quoniam datus eft 
arcus A B, refto ángulo oppofitus, cum arcu 
A D , circa angulum redum : 

V E L , quia datus eft arcus A B, ángulo reóloop-
pofitus,& praeterea angulus B, non reftus: 

V E L denique, quoniam datus eft arcus A D , circa 
redum angulum,cum ángulo B,non refto ei oppofito; 
conftatq; praeterea fpecies arcus B D. Nam fi A B, da
tus fuerit minor quadrante; fi quidem & A D,¡nuentus 
íit minor,erit quoque B D,niinorj fi autem maior,ma-
icr. Si vero A B, datus fuerit quadrante maior j fi qui
dem & A D , inuentus fit maior, erit B Djminor; fi ve
ro A D , fit minpr, erit B D , maior 5 

reperíetur quoque , ex fcholij.sin margine citatis jalter arcus B D , circa an
gulum refitum. Hinc rurfus in eodem triangulo A B D,quoniam datus eft ar
cas A B , redo ángulo oppofitus, & prxterea arcus B D , circa angulü redum: 

A V T , quia datus eft vterque arcus A D ,B D,c ir
ca angulum redum : 

V E L , quixdatus eft arcus A B,redo ángulo oppo 
fitus, cum arcu A D , circa angulum redum: 

V E L , quia datus eft arcus A D,circa redum angu-
lum,&infuper angulus non redusB,ei oppofitus;con 'i 
ftatq; praeterea fpecies anguli B A D . Nam fi BD,arcus 
inuentus fit quadrante maior,erit angulus B A D , ob-
tufus; fi vero minor, acutus. 

V E L denique , quia datus eft arcus A D , ángulo 
redo oppofitus, cum ángulo non redo B ; 

notus fiet quoq; angulus nonredus B A D , ex fcholijs in margine appoíTti?. 
D E í N D E in triangulo A C D , redum habente angulum D , quoniam 

datus eft arcus A D , circa redum angulum , cum ángulo C , oppofito; (Nam 
quando perpendicularis arcus A D , extra triangulum cadit, dabitur angulus 
A C D , fi datus angulus A C B, ex duobus redis fubducatur.) poniturq; prae
terea confiare fpecies arcus A C , qui in propofito triangulo A B C,alteri da
to ángulo B, opponitur, in hoc vero triangulo A C D , redo ángulo D , op
pofitus eft; notus quoque euadet arcus A C;qui vnus eft reliquorum arcuum, 
quiinueftigandi proponuntur in triangulo A B C . Hinc quia in eodem trian 
guio A C D , datus eft arcus A C,redo ángulo oppofitus, & arcus A D , circa 
redum angulum; 
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, V E t , quia datuseft arcu? A C , á n g u l o r e £ b op-
[ pofitus, cum ángulo non redo C : 
\ Y E L denique,quoniam datus^ftarcus A D^círcx 

anoulum reaumJcum ángulo C , ci oppofito.conftatq; 
procrea fpecies arcus C D . Nam fi arcus AC,reda an -
guio oppolitus, inuentus fuerit minor quadrante,ent 
vtérque arcus A D , C D , vel minor etiam , vel maiorj 
atque rta ex cogní to aren A D/ciemuSjan C D,minor 
lít,vel.maior quadrante : Si vero inuentus arcus A C , 
fuerit quadrantemaior^ADjminorjer i tCD^raaiori 
atf i A ü s n ) a i o r f u e r i t ) e n t C D , n i i n o r i 

COgnofcetur etiam, per fcholia in margine pofita, arcus C D : qm addítus ar-
Cu.iamduduminuentoB D , fi perpendicularis arcus A D intra tnangulun, 
caditj vel,fi extra, ablatus ex arcu B D,inuento ^notum efficiet arcum B C9 
qua:fitum . Atque itaiamreliqui dúo arcus A C , B C, inuent i erunt . 
. P O S T R E M O , quia ineodem próximo triangulo A C D , d a t u s e t t a r -
eus A C , ángulo redo oppofitus, cum arcu C D9circa reftum angulum; 
; V E L , quoniam datus eft arcus C D , circa rectum 

aneulum,& práetcrea angulus non re^us C : 
V E L , quia datus eft arcus A D,circa angulum re-

fium, vná cum ángulo non refto C,oppofito-,conftatq; 
procrea fpecies alteriusanguliC A D . Nam h arcus 
inuentus C D,minor eft quadrante,erit angulus C A Ü , 
acutus-, obtufus vero, fi C D , quadrante maior e l l : 

V E L , quia datus eft vterqj arcus A D , C U , c i r c * 
aneulum redum. . _ rt • 

V E L , quoniam datus eft arcus A C , redo ángulo 
oppofitus, & arcus A D , circa redum angulum j 

V E L denique,quia datus eft arcus A C,angulo re
do oppofitus, vná cum ángulo C , non redo •, lí.<.,Mf.m 

t- . i . & FÍ piTrrholiisinmare neaddudis. Hicautem 
fiet quoque notus angulus C A D,ex icnoiijs m n»rnendi^ 
anaJlus C A D,additus ángulo B A D , iamantea inuento, fi arcus perpendi-
cufarls A D , int'ra t r i a n g u l L cadit, vel fi extra ablatus ex muento ángu lo 
BAD^ogni tumexhzbebi tangulumBAQquoehtum. ,ranseíle 

C A E f E R V M nullo modo alteruter arcuum A D , B D , quadrans elle 
poTeft fn hoc cafu: quia fi alter illorum eílet quadrans,Pffet quoq; arcus A B , 
Sngulo redo ¿ppofuus, quadrans .quod eft contra hypothefim.^ 

2> R A X I S Imm problemampendetexfcholíjstnmargmemmí*. 
SO L I S autemfm^mitaremperficiemm.Terpraxmproblema. 

tts ijcholij propoj. ¥ . mmmcmus arcum JL D ; Etper praxm proble-
matkfchoku propofK.arcumBD :Etper praxm prohlmatisu 
fcholu propof. 41 . angulum B~4D . 

D E l N D E per praxlmpreblematlst.fcholij propof 4 1 . cognofce-
mus arcum j l C , cum conftet ex hypothefi em¡pedes. Bine per praxm 
problematisfcholtji. propof. ^ .a rcusC D .notmfietiexqmjtadd^ 
m m m imem B D , reí ab eodm fubtraham.pro^ Perpendmkm 

huías. 
Schol. 4»* 

Schol. 4r« 
yelfs.hui', 
Schot. 4 1 . 
huías. 
Schol. 42*;. 
vclíó.huiV 

}4. huiar* 

Schol. 4 4* 
TeUS.hui'. 
Schol. 4f,« 
•el 5J.hui•. 

Schol. 47. 
huías. 

jf.huíur. 

Praxis per 
folos Gnus, 
quado dati 
anguli m^» 
qnales SÜt, 
¿¿datus ac 
cus,qui vni 
eotum op-
ponitur,n6 
quadians» 



34. huíus. 
Quádoduo 
anguli dad 
inxquales 

' jút.&datuí 
are9 vai eo-
tá oppofit9, 
quadrans. 
3<. huius. 
aj.huius. 

J4.huius. 
»*.hu¡us. 

95>fautus. 

Qnádoduo 
dati anguli 
guales súu 

ícíiol. 45 
huius. 
Schol. 4 1 , 
•el jj.iim9, 

Schol. 4 2 , 
huius. 
Schol. 47, 
*uiui. 

47S T K t t A K C V t U 
arcus Diinm^elextra triangulum ceciderit3cognitHs fiet a r m B f. 

iA D extremum, per praxim problematis 1. fcholij propof.j. 1. eme» 
mus angulum'CA D; qüi additus ángulo inuento B^í Dyvel ab co fubtra-
flus, prout arcus perpendkulañs D9 intra triangulum ceáderit, y d 
extra, mtum faciet angulum B^A C . 

Q V O D fí quandoarcus A C , alten" ángulo B , dato oppoíitusj íít qua-
drans ,qucdeuenirepoteft , non exiftente quadrante A B ; eritaiter faltem 
reliquorura quoque arcuum A D , C D , in triangulo A C D , quadrans . Cum 
ergo A Djefle non pofslt quadrans, erit C D , quadrans j ac proinde angu lu í 
cipppofitus C A D j r e é i u s . I t a q u e tune inuentuserit& arcus C D , & angu» 
lüs C A D j fine vi lo alio labore: ex quibus & arcus B C,& angulas B A Cjdc-; 
prehendentur, vt diSum cft. 

S I T iam arcus datus A B , quadrans,& adhuc dúo anguli dati B , C , i n x » 
quales. Er i t arcus B D , quadrans etiam, & angulus fi A D , redus. Cum enira 
in triangulo A B D , arcus A B,angulo refto oppofitus quadrans ponaturjerit 
faltem &alterrcliquorum arcuum A D}BD,quadrans.Non potef tauté A D , ' 
efle quadrans: quia dúo anguli B , D , obquadrantes A B , A D , reftieffent, 
ideoq; triangulum A B C , rcfiangulum , quod non ponitur. Eritíeroo B D , 
quadrans, ac proinde angulus oppofitus B A D , redus . Er i tquoqueB, po« 
lus arcus A D , ob quadrantes A B , B D ; proptereaq; da tusaneu l tóB , arcum 
B Djnotum effíciet. Inuétis autem arcubus A D , B D,cum ángulo refto B A D , 
íine vi la multiplicationis moleftia, inuenientur reliqua, vt prius . In hoc t a -
men cafu arcus A C , n u l l o p a d o quadrans erit ,ne dúo quadrantes lint A B 
A C, in triangulo A B C,ac proinde dúo anguli B , C , r e d i . Quod eííet contra 
hypothefim,cum triangulum ponatur non reciangulum. 

V E R V M íínt iam in triangulo A B C , dati dúo anguli B , Cj^quales ' , 
Eruntduo arcus A B , A C , a»quales;atq; adeo neuter 
eorum quadrans , ne dúo anguli B , C , redi exiftant. 
Demiffus igitur arcus perpendicu la r ¡ sAD , cx í e r t iq 
ángulo A,intra triangulum cadet, d/uidetq; tañí á r i 
cum BC,quam angulum B AC,bifar iam,vt fupra in 
fecundo cafu propof. <,i. o í íendimus . Igitur quia in 
triangulo A B D , reduro habente angulum D , datuí-
eí larcus A B , ángulo redo oppofitus , cum ángulo 
B ; coghitus erit & arcus B D : qui duplicatus totutn 
arcum B C 3 n o t u m effíciet: Sed & A C , notuseft 

cum datoarcui A B , aequalís fit.Deinde quoniam in eodem triangulo A B D* 
datus e ñ arcus A B} ángulo redo oppofítusjCUra arcu B D3circa angulum r e í 
auroproxime inuento; 6 - -

V E L , quia datuseft arcusB D , circa angulum rc -
ftum, cum ángulo non redo adiacente B : 

V E L denique, quoniam datus eft arcus A B , redo 
«ngulooppof i tus jcum ángulo non redo B ; 

dabiturquoque,per fcholia in margine addudajangulus B A D : q u í dun l i c i . 
t u s t o t u m B A C j q u a e f i t u m p r í e b e b i c . ^ y 

I T U mmfilisfimbusinhoc cafuvtemur1. Ter praxim proble. 
1 matii 



47^ 
mtls í . fcholij propof. 41. reperiemm arcum U D : Zthlnc per pra- P(ixls Pef 
xmproblematisfcholiji.propof/it.^ 
arcum B C, dabit notum. Deinde perpraxim problematis 11 fcholij pro-duo ansu,i 
pof+i.yelperpraxímproblcmatisi .fcholij propof. v 
gulum B^i D , ac proinde e'm duplum B u C, (¡m qumtur . Tenius att~ 
tém arcus c, dato a m i u . B, aqitcdis efi, atque adeo cogmtus, 

D A T I S igiturduobusangulis trianguli fphaericinon redaneuli s cunt 
ynoarcujquialteriillorumopponiturj&c. Qupderatfacienduoi. 

S C H Q L I V M . 
i H V I C ettamprohlematt nuílamprepojtríonem refpondentem anuVmm ta tria» 

gults reBtlineis^propter caufam tn fiholioantecedentts propof, allatam. 
O P O R T E T autem inprimo caftt hmufceprohlematis dari etiam necejfario fpt 

ttem arcas A C, alteri ángulo datoByOppofiti . Alioquin in triangulo A C D, ex da* 
to are» A Dj ©T* ángulo C , oppofitoj (cum nihil certi adhitc exploratttm habeamus de 
¿ r w CT),yelángulo CAD^qualesnaJínt.) noninwnireturarcus Ac,re¿loangum 
lo oppofitus^cumispofsit ejfeyelmaior quadrante^yelminor^ nondumexdatiss 
•peí demonfiratis conflet, qualU futuras ftt. Caterum non fatis ejfe, fi dentur añguli 
duo, cum arcu fnieorum oppoftto, ad eliciendos reliquos arcus , reliquumangu* £p(rtír « 
lunty tampridem admonuimus infeholiopropof n . ^ 2 etiam Copernicum hal» pernici. v : 
luematum ea in re ejfeUh. 1 , Keuolutionumpropof.il. triang.Jphter,indkammus. 

N5 fatíj ef-
fc,dati dúos 
angulos.cú 
aicu m i c© 
tá oppoíi. 
to, ad reli-. 
qua íuenié 
da in trian 
guio no re» 
danguloo 
14. huiuío 
25. huÍB*, 

Q̂ tod tamen hic breuiter ita rurfum demonfirdbmpts . 
Sintduo arcus inaquales A B , A C^angulum B A c,co» 
tinentes,0' femicirculoftmul ¿quales; atque adeq ynus 
quadrantemaior , v alterminor .Dufto autemper B, 
C j arcu circuli maximi B C , ducatur ad eumprodutlum 
ex Ayalius arcus A 0)neque per polos arcus A ceneque 
per polos arcus B Cj tta yt anguli D, c A T),fint non 
refti . Sed ñeque angulus A C D, reftus efi. Namfiforet 
reftuSyeJfet angulus ABC,cutille xqualis efi, reBus qua 
€¡ue;atque ita duo arcus A B , A Cypropter recios angu» 
los Bj C , xquales effent, v qüadrantes . Quod eficontrahypethefm , Triangulum 
ergo A C D, non reflangulum efi; in quo licet duo anguli A C D, c?' I>, dentur3cum 
arcu A Dj qui ángulo A C D, opponitur; non tamen inde colligemus arcum A enalte» 
ri.dato ángulo T)poppofttum} cum eidem opponatur in triangulo A B p , etiam arcus 
A ^,'pfi A c3in*qualis;propterea quod eadem hypothefís manet in triangulo A B D, » 
nempe a nguli dati B, D, (cum angulus B, ángulo A c ^^aqualis ftt, yt ofiendimus") 
C arcus daíus A D,ángulo B,oppoJttus . Necelfe ejl ergo^t deturfpecies arcusanm 

¿ulo D, oppofitiy ytfciamus, num maior quadranteis fit, an minor^hoc efi, numarm 
euss A B , 4» A C, fumendus fit 3 cum yntts eorum maior quadrante jit , O" alter mi» 
ñor yWc, 

, H A C inre lapjús etiamefiíoan,Kegiom*lih. 4. triangulorttmprepof.'$z*c»m- ErrotRc* 
Trnlt ex duohus angulis datis, cum r m lastre oppoftto^U^ua itwenire.tptod tamen S1^» 
non fatis ejfe ^htcdmfiitfirauimus. 



4 ^ r K I>A V c v t u 

ílfnter da-
«oru ateuú 
imqualiú 

•ft guadr&s. 

Schol. 41. 
Jiuiui. 

SchoL 4?. 
velfj.hui9. 
Schol. 45 . 
liuius. 
Schol. 49* 

J ^ , Jiaíuíi 

Schol. 4T. 

Schol 44, 

P R O B L 8. P R O F . é7: 

D A T l S duobus arcubus triangulí fphíerici 
non redanguli, cum ángulo, qui alteri eorum op^ 
ponitur; reliquos angulos^um reliquo arcu inue-
nire. Oportecautem confiare,numangulus alte
ri arcui dato oppofitus acutus fíe, an obtufus. 
, l í í triangulo rphsrico non reftangulo A B C d a t i ffnt dúo arcus A B , A C , 

cum ángulo B , qui arcui A C , opponitur, 
conftetq;, an angulus C , acutus fitjan obtu
fus . Oportet ex hís & reliquos ángulos C%¡ 
B AC,&re l iquum arcum B C , f c r u t a r i . S i n t 
primum dati dúo arcus A B , A C , in3Equales,& 
neutereorum quadrans.Ducantur ab á n g u l o 
A , tertio arcui oppoíi to ad ipfum arcum ter-. 
tium B C,arcu$perpendicularis A D : qui in* 
tratriangulum cadet, fí vterque angulus B , 
C , acutus eft, vel obtufus; extra vero,íí vnus 
acutus,& álter obtufus fuerit: conftat autem, 
ex datis,an vterque angulus acutus fítjObtu-
fusve, an vnus acutus, & obtufus alter j cun | 
datus fit angulus B,cum fpecie anguliC. I t a -

que quoníam in triangulo A B D,reéi;um habente angulum Dsdatus eft arcus 
A B,ángulo redo oppofitus, cum ángulo B ; datus etiam erit arcus A D , c i r c a 
reftum angulum dato ángulo B , oppofitus . Hinc in eodem triangulo A B D , 
quia datus efi arcus A B , re£lo ángulo oppofitus, & infuper arcus A D , circ* 
eundem angulum r e ñ u r n : 

V É L , quia datus eft arcus A B , rcéto ángulo op« 
pofítus, & praetérea angulus non redus B : 

V E L denique , quia datus eft arcus A D,circa an
gulum reí lum,cum ángulo B,oppofito; conftatq; fpc-
cies prxterea arcus B D . Nam fi A B , datus fuerit mi* 
ño r quadrantc ; fí quidem & A D,inuentus minor fit, 
erit quoque B D , minorj fi autem maior, maíor . A t l i 
A B , datus futrir maior quadrante; fi quidem & A D , 
inuentus maior fit, erit B D , minorj fí autem A D , m i 
nor fit, erit B D , maior 5 

COgnitus etiam erit, ex adduéHs fcholijsin margine,alter arcus B D,círca an* 
gulumredum. Hinc rurfus in eodem triangulo A B D , quia datus eft arcu» 
A B j ángulo redo oppofitus, cum arcu B D , circa eundem ieftum angulum: 

V B L , ; q u i a datus eft vterque arcus A D p B D , c i r 
ca angulum re&um; 

- - - - - # V E L , 

C 3> 
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V E L , quoniamdatuseftarcus AB, reaoangulb 

©ppofitusjcum arcu A D,c¡rca eundem angula reaum: 
V E L , quia datus eft arcus A D,circa angulum re-

aum,cum ángulo oppoí i to B5conftatq', praeterea fpe-
cies anguli B A D . Nam fi B D , arcus inuentus fit m i -
nor quadrante , edt angulus B A D , acutus j obtufus 
vero, fi tnaior: 

V E L denique , quoniam datus eíl arcus A B , á n 
gulo redo oppof í tus , & infuper angulus non reóius B j 

efficietur quoq-, notus}ex fcholijs in margine pofitis,angulus nó redus B AD. 
D E I N D E , quia in triangulo A C D , reótum habente angulum D , da

tus eft arcus A C , redo ángulo oppofitus, & inuentus arcus A D , circa angu
lum rcélum; cognofcetur quoque angulus C A Dsá didis arcubus comprehen 
fus- qui additus inuento ángulo B A D,vel ab eo fubtraaus,prout arcus per-
pendicularis A D , intra triangulum cadi t , aut extra, (quod quidem cogno-
fcemus, vt ad initium diximus}ex dato ángulo B,& fpecie data anguli C . ) da-
bit quxfitum angulum B A C . , „ . ^ 

R V R S V S, quoniam in eodem triangulo ACD,datus elt arcus A C a ñ 
e d o redo oppofitus, & inuentus arcus A D , circa redum angulum : 

V E L , quia datus eft arcus A D , circa angulum re-
dum, & infuper angulus non redus C A D : 

A V T denique , quoniam datus eft arcus A C, á n 
gulo redo oppof í t u s , & praeterea angulus non re
dus C A D-, i ' A T\ 

coenitus quoque erit angulus A C D . Si ¡gitur arcus perpendiculans AD,ca-
dit intra triangulum , inuentus angulus erit A C B , qui qu^ritur 5 fi vero ca 
dit extra, aneulus inuentus A C D , demptus ex duobusredis, notum re i in-
ouet quxfitum angulum A C B . Qui quidem angulus A C B , ita quoque re-
Serieíur , licet.arcus A D , non adeflet. Quoniam eft , vt fínus arcus A C , ad 
L u m anguli B , ita finus arcus A B,ad finum arcus A C B : fi fiat,vt finus da-
t l arcus dato ángulo oppoí i t i ad finum dati anguli,ita finus alterius arcus da-
t ¡ ad aliud , producetur finus ansuli huic arcui oppofiti; ac promde angulus 
ipfe A C B , cognitus eritjcum co^nftet eius fpecies. Atq-,itainuenti lam funt 
r«l¡qui dúo anguli B A C , A C B . J n \ 

d V O N I A M denique in eodem triangulo A C D , datus elt arcus A C9 
ángulo redo oppofitus, cum ángulo C A D , proxime inuento: 

V E L , quia datus eft vterque angulus non redus 
A C D , C A D : 
V E L , quia datus eft arcus A C , redo ángulo oppo-
í i tus , cum arcu A D , circa angulum redum : 

V E L , quia datus eft arcus A D , circa angulum re
dum,cum angulonon r e d o C A D : 

V E L , quoniam datus eft arcus A D , circa redum 
anffulum,cum ángulo oppofito A C D^conftatq; pra;-
ter^ea fpecies alterius arcus C D,circa redum angulum. 
Exiftente enim ángulo inuento C A D , acuto, ent ar
cus G D , quadrante minor ; maiorautem, fí obtufus. 

V E L denique, quia datus eft arcus A C , redo an-

Schol. 4?« 
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Praxis pet 
folos íinus, 
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C^uado da 
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guio oppolitus, cum ángulo non reólo A C D ; 
reperietur qupque , per fcholia in margine adduaa , arcus C D3 círca reftum 
angulum : qui vel additus arcui B Djiam dudum inuento,vel ab eo fubduáus» 
(proutmmirum arcus perpendicularis A D , intra triangulum ceciderit , v e l 
" p ^ n « ^rCUn? .BC' in ProPofito triangulo A B C , qusfitum. 

i U K R O nui la ra t ionea l te ru te rarcuumAD, B D , i n hoccafu ,qua-
drans eüe poteft: quia alioquin & arcus A B , refto ángulo D , oppofítus effet 
quadrans,quod eft contra hypothefim . Eadem ratione ñeque C D^quadrans 
c r i t ) ne&arcus A C , ángulo redo oppofítus quadrans fit,quod eíTetetiam 
contra h y p o t h e í í m . n 

T K ^ A X I S huim problematüpetatur ex fcholijsin marginepofim. 
/ S E D per folos finus ka problema abfoluetur. Verpraxim problema-

m 2 .fcholijpropof.+i, muemetur arcus ^ D , i n triangulo >ABD:Et hinc 
per praxmproblematisfchol'^propof.^,arcus B D. Deindeperpraxim 
problematis i.fcholij propofoi* reperietur angulus B ^ í D . 

T O S T hxc in triangulo >ACD>ptrpraxm problemaw i Jcholü pro-
poj.^ucogmtus erit angulus ̂ C D , qui eñ vnus quafitorumji conjiet, 
angulum C, eiufdem effe jpeciei cum ángulo dato B; fi yero diuerfa, rcli-
qms dmrum retíorum erit angulus ^ A C B , quafitus, quia ibi arcus per
pendicular mtra triangulum cadit 3 hic vero extra. fyrfus per praxim 
problemaw fcholij propof,^ notus efficietur arcus C D > qui in priori 
tmngulo additus imento arcui BDympofieriori vero ex eodem fublatus 
exbibebit reliquum arcum B C, inpropofito triangulonotum. M extre-
murn, per praximproblematü i . fcholij propof. 4 i . reperietur angu
lus Dy qui additus, velfubdu6ius ex inuento ángulo B>A D, tertium 
angulum B^A C, qui qumtur^otum effiáet. 

Sr ^ ? fi arc,uum datorum in^qualium A B , A C , fít quadrans; fi 
quidem A B , quadrans fuerit, erit quoque B D , quadrans,& angulus B A D , 
rertus,necnonB5polusarcusAD;atque adeo angulus datus B,eundemar. 
cum A U}notum exhibebitjVt in prxcedenti propof. oftendimus^uando ar-
f A ñ P ? n nUr eflre cluadrans' ínuent is igitur arcubus A D , B D , & angu 
lo a A u , ime v i lo negotio, reliqua inueniemussvt prius. Si vero arcus A C , 
Ht quadrans, erit eadem ratione C D , quadranS,& angulus C A D^ef tus^ec 
non C,polus arcus A D;atque adeo inuentus arcus A D,angulum A C D , n o -

tum faciet: qui vnus erit ex qusefítis, quando arcus A D , 
cadit intra triangulum;fi vero extra,reliquus duorum re 
aorumdabit angulum quaeíítum A C B . A t q ; ita inuen
tus tune erit, fine raultiplicatione v l l a , & arcus C D , & 
angulus C A D , necnon angulus A C D : ex quibus repe-
rientur reliqua,vtprius. 

S I N T iam dati dúo arcus A B , A C , sequales. Erun t 
dúo anguli BJC,Gequales5& arcus perpendicularis A D,ex 
A, in B C,demiílus intra triangulum cadet; necnon & ar

cus B DjC D,& anguli ad A^qualeserunt,vt in vltimo cafupropof.63.often 
dimu$ 

B 



s v H\An K r cu. 4ss 
dímus . Cum ergo angulas B,datus {ít,erit quoque C,ilIiíBquaIis,datus.Dein-
de quia in triangulo A B D , habente reáum angulutn D3 datus eñ arcus A B 
ángulo refto oppofitus, cura ángulo B ; daíiitur quoque angulus B A D : qui 
duplicatus totum angulum B A C,qu32Íítum oíFeret notum . HinCjquoniam in 
eodem triangulo A B Djdatus eft arcus A B,re(ao ángulo oppofítus,cum á n 
gulo B A Dj inuento : 

V E L , quia vterq; angulus non reftusB, & B A D , 
datuseft: 

V E L denique,quia datus eft arcus A Bjarigulo r c -
éto oppofitus, cura ángulo B , non reéloj 

cognoícetur quoque,per fcholia in margine allata , arcus B D , circa angulurii 
reftumj atque adeo & eius duplus B C , qui inquirendus proponitur. 

V K K A X I S facile coüigt potefl ex fcholijs m margine appofitts. 
S l vero folos fmus adhiberemduerls'/inmmendHsprimumeritar* 

cus . / í Dtperpraximproblematis z. fcholijpropof, 4 1 . ^ítquehmcper 
prax'mproblematisfcholijpropof. 4$. arcus B D : qui duplicatus totum 
quafitum B Cy dabit.Demdeperprax'm problematis 1 .fcholijpropof^u 
y el per prax'm problematis 1 , fcholijpropof.^i. reperiendus angulus 
B>A Di ex quo eius duplus B ^ i C , quem qummus^notus erit: tertius au-
tem angulus C, iam datus eji, cum aqualis fit dato ángulo B . 

D A T I S ig i türduobus arcubustrianguli fphajrici non reftanguli ,cuni 
yno ángulo, qui alteri eorum opponitur, &c. Quod faciendum erat . 

S C H O L I Y M . I ; 
Ñ E C E S S E efl antem confiare in hoc prohlemate, num angulus c , alteri cía* 

to arcui oppofitus fit acutus, obtufusyej yt fciaiur^numperpendicularis arcus A D , 
intra, triangulum cadat, necne.Hoc enim ignorato3nefciremus y an angttlus C A D , 
addendus fit ángulo B A Dyanab eo fuhtrahendus^p inueniatur angulus B ACJ^Í*** 
fitus : Item an arcus C D , arcui B D , y í t adijciendus , aa fuhducendus ex eo , yt ar» 
cus qu<efitus B C , reperiatur . Vel d e n i q u e n ú m angulus inuentus A C Vi, fit is , qui 
quxritur, an yero reliquus duorum reEloru^yt mamfeHum efi» Non ejjeporro fatif) 
fp dúo arcus dentttr, cum ángulo yni eorum oppofito ^adinqmrendos reliquos angu» 
los 3 cum reliquo arcu , iam dudumfupra docuimus infcboliopropof. Z4. Qua in re-
Hicolaum Copernicum errajje l í b , l , K.euolutionumxpro* 
f o f 1 f, triang.fphxr, tbidem monuimus. Quod tamen bre 
mtertta hic turfus oflendemus . Smt dúo arcus aquales 
A D}A C , angulum D A Cy ambientes, yt erque qua» 
drante minor yaut maior . Dufho autemper C , D , arci* 
í i rca l i maxmt C D, ducatur ad eumproduEium alius ar 

cus A Bj ex A^neque per polos arcus C D , ñeque per po» 
los arcus A D , ita yt anguli B , CT* D A B^fint non refti, 
Sed ñeque angulus A D 6, recius eft. Si namque yterque 
arcus A D, A C , minor eft qwadrantey erunt dúo anguli C , c?* A D C , acutí; fi yero 
yttr^i aretts A D , A, C , cuadrante maior eft^runt dúo anguli C 9 ^ A DCt obtufi. 

Schol. 47a 
huius. 
Schol. 41. 
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Schol, 41 . 
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Ex quoflt, ángulam A D B , ejfe vel ohtufttm, quando nimirum A D C, acutus ejt» 

f. huiui* yel acutum, quando ytdelket A D C , eftohtufus : cum dúo anguli ad D, duohus t e » 
fíiíjint aquales, Iriangulum ergo A B D , non reftangulum efi; in que Ucet dúo ar» 

cus A B, A D , dentur, cum ángulo B^quiarcui A D^opp» 
wtur s non tamen inde celltgerepotertmus reliquum an» 
gulum altert arcui dato A B , oppofitum ejfe A D B ; cum 
eidem arcui A B, opponatur quoque in triangulo A B C j 
angulus C3ipfi A D Cjntqualif-.proptereaquodintrian 
guio A B Cyeadem hypothefts manet̂ nempe arcus dúo da 
ti AB3 A C, (poniturenimarcus A Ciarcui A D,¿<p4a 
Z¿) C?* angulus datus B , arcui A C, oppofitus . Oportet 
ergo confiare , num angulus alten a r c u i A B j oppofitus 

fit acutus, aut ohufus, hoc efi,an fumendus fit angulus A D Bjd» yero C3cum ynu$ 
•btufus fiti & alter acutus) ere* 

S C H O L I V M. I I . 

H A C T E N V S ¿emonfirammus ea , qu* ad triangulorum calculum requirm» 
tur, pluribus fanepropofrtionihus,?? fortajfe longioribus^quam in calculo, qui fam 
cilis er hreuis ejfeaebet,quis defideret. Quare operapretium mefiflurum arbitror9 
fi Epilogi locopraxes omniumproblematum, qu<e in triangulii retiilmeis, c?* fph*» 
ricis demonfirat* funt̂ feorfum hic3 inynum quafi locum congefias3 deferibam; yt i» 
promptu eas femper, o- quafi ad manus hiheamus, quando yfhrpand<c fUnt, n e f i w 
firain eis e tanta propofitionummultitudine feligendis tempus teramus. In margine 
forro propofitiones ¡acproblemata ¡in quibus earum demonfir añones continentur, 
adducemus, ytfacile a quoyif, cum res exiget3pofsint reperiri. itaque quedad cal 
tulum triangulorum attinet yfatis erit3ftpauca hac, qu* fequuntur, atiente, cum 
»pus fuerit,perlegantur. I» eis enimfumma omnium^que de triangul'u demonfira» 
uimus3 comprehenditur.Quamuis autem in triangulis fphxricis non reSlangulispie» 
rmque arcus y ángulos triangulorum iin qu* triangula non reflangula rejola 
»imusspl»ribus yijs inuefiigauerimusjnpraxtbus tamen fequetibus3yt omnem con», 
fufionem yitarem»s,ynam tantum in quouis arcUyfiueángulo intuirendo^quam >»• 
dtlicet iudicauimus ejfecemmodiorem) delegimus • 

S E Q V V N T V R P R A X E S P R O -
blematum omnium triangulorum ex de-
inonftrationibüsfuperioribus excerptíe, 
in quibus totas fruólus noftrorum trian
gulorum tam rcdilineorum,quam fphíe-
xicorum confi í l ic . 

T R I A N -
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T R I A N G V L O R V M R E C T l -

L I N E O R V M R E C T A N G V L O R V M 
P R O B L E M A T A , E T P R A X E S . 

u D A T I S angulis ómnibus cuiufcunq; trian 
guüj inucnire omnium laceru proporciones. 

A D S C R I B A N T V R fingulis Jateribus fínus refti angulorum oppo-
ÍTtorum . Latera enim eas inter fe proportiones habent, quaí inter di£tos fí
nus angulorum lateribus oppofitis adfcriptos reperiuntur . Quod fi dúo tan-
tum anguli dati fint, inueniendus primum erittertiusangulusjperfubt r a d í o 
nem duorum datorum ex duobus redfSjac tum demum eodem modo proporr 

QjixnJtut 
proportio
nes lateru. 

Schol, pro-
pof.i.tríág. 
reail. 

tiones laterum indagandae. 

Alicer. 
D V P L I C E T V R fínus redus cuiusvis anguli a c u t í , habebí turq; la -

tus i l l i ángulo oppoíítum in partibus fínus totius, quem refert femídiameter 
Circuli triangulo circumfcripti. Pro latere vero,quod reflo ángulo opponi-
tur , f i forte triangulum eft redangulum, fumatur fínus totus duplicatus.Pro 
latere denique ,quod ángulo obtufo opponitur , fí forte obtufangulum eft 
triangulum,accipiatur duplú fínus redi,qui femifsi aggregati ex duplis duo
rum angulorum acutorum debetur. 

¡ mÉ 
z. D A T O lacere in triangulore6laguIo,quod 

^ d o ángulo opponitur, cum vno angulo-
•s frum acuioromjac proinde & cuín altero acu 
| to : (cum ambo fint vni reóto asquales) inue-

nire latus circa angulum reólum vtrilibeta-
cutorum angulorum oppoíitujru. 

F I A T , vt fínus totus ad datum latus reí lo ángulo oppofítum , ita fínus 
vtriufvis anguli acutí dati ad aligd, produceturq; latus i l l i dato acuto ángu
lo oppofíturn in partibus menfurse, fecundum quam datum efl latus ángulo 
redo opppofítum * 

3. D A T O vno latere tiianguli redanguli cir
ca reólum angulum, cum vno acutorum an 
gulorum, atque adeo 3c cum altero acuto : 

O 0 0 (quod 

Schol, pro-
pof i.triág» 
reail. 
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(quod ambo vni redo íint ^quales) inueni-
re alia dúo latera^. 

; Propof. u F I A T , v t fínus totus ad latas datum circa angulum reá:uro,ita tangens 
mang, re- acuti anguli dato lateri adiacentis ad aliud, inuenieturq; alterum latus circa 

angulum reólum : Fiat item , vt finus totus ad latus idem circa angulum re-
¿tum datum , i t a fecanseiufdem anguli acuti dato lateri adiacentis ad aliud, 
produceturq; latus re£lo ángulo oppofítum , in partibus raeníiusj fecun-
dum quam latus circa angulum redum eft datum. 

Aliter perfolos finus. 
tfi ing^tl' 151 A 7 » Ttfínta anguli acuti dato lateri oppoftti ad latas datum circa angulum 

te&um, itafinus alterius anguli acuti ad aUud) inuenieturq; latus huic alten acuto 
ángulo oppofitum circa angulum reñum : Viat item^t finus anguli acutí dato lateri 
oppoftti ad datum latus circa reBum angulumjta finus totus ad aliudrfroduceturj; 
latus ángulo reéío oppofitum, inpartibus menjurje yfecundum auam latus circa an* 

gulumref íum datum efi-, 

d ^ a í g u u 4» D A T O laterein triangulo re<aagulo,quod 
num -utm ángulo t e d i o opDonitur, cum alcerutro reli-
circa angu 1 1 

km reau. quorum duorum laterum arca angulum re 
¿him, repcrire daos ángulos ácueos, & alte
rum latus circa angulum rcáurru. 

v i i l f ' i l ' . ^ 1 A T » v t ^ t u m ^tus redo ángulo oppofitum aü fínum totum > íta da-
ñil, ' tun3 latus circa angulum redum ad a l i ad , procreabiturq^ finus aij^Qli acut í 

huic pofteriori lateri dato oppofid: E x hoc autem ángulo inaétosaIter quo-
que acutus notus fiet, cum ambo vni redo fint sequales. Fiat rurfuí , vt fínu» 
totus ad datum latus ángulo redo oppofitum , ita finus acuti anguli inuenti 
quaefito tertio lateri oppofíti ad aliud jinuenieturqj alterum hoc latus c i rc i 
angulü redumjin partibus menfurae, fecunda quamduo alia latera data funt. 

^O^CUÚ 5. D A T I S duobus lateribus circa angulum 
íufíeaíañ redum, inuenire dúos ángulos acutos,6¿ la-
guio oppo- n i r 

fiiuin • tus recto ángulo oppqíitutru. 
Propof. j . F I A T , vt alterutrum laterum datorum ad fínum totum, ita alterum la» 
trung.rc- tus datum ad aliud, prodibitq; tangens anguli acuti huic pofteriori lateri op 

pofiti. E x hoc autem angaío inuento notus euadet alter acutus an<yulus,cum 
ambo acuti vni refto^ fint aíquales.Fiatrurfum,vt fínus totus ad vtrumuis l a 
terum circa angulum reñum datum , ita fecans anguli acuti accepto huic l a 
teri adiacentis ad aliud, inuenieturq; latus ángulo r e ñ o oppofitum, in par
tibus, ia quibus data funt dúo latera circa reciura angulum., 

A l i u r 



K E C T t t I N E >A, 
Alicer per folos finus. 

4*7 

A D D A N T V B . fimul quadrataduorum laterttm circo, angulum reElum dato* 
tum . Namhuitis aggregati radixeritlattts ángulo retío oppofitum • Viat rurfas, yt ^ , ^ 2 ° i|* 
l a t t t f retío mgulo oppofttum ¡ q m d i a m i n m n t U ' m e f l 1 a d finum totum ^ ita, altertte s¿i\% 
trttm datorttm laterttm circo, angu-lum reSíttm ad aliitdyptouenietq; finm acuti a n g r t a 
hajfu.mptolotericircaangulitmre¿íu,moppofiti. E x hoc atttem ángulo inmnto fiep 
^mque alter cognitus, cum m i retío amho acuti-fint guales . 

T R I A N G V L O R V M R E C T I L I -

NEORVM NON RECTANGVLORVM 
P R O B L E M A ! A , E T P R A X E S . 

6, D A T O aggregato duorum arcuum,vel an-
guIorum,quod minus íir,quam grad.180 vna 
cum proportione,quam eorum finas haber, 
vtrumqueillorum exhiberenotuiru. 

í I A T , vtfemifsisaggregati terminorumproportionisdatas, quam fínus 
arcuum, vel angulorutn habent, ad tangentem femifsis aggregati arcuum,vel 
angulorum dat i , (quacrendo tangentem per partera proportionalem refpon-
dentem jo. fecundís , fi forte aggregatum arcuum , vel angulorum bifariam 
diuidi nequeatfine fecundis.) ita difterentia ínter femiffera aggregati ter
minorum dats proportionis, & alterutrura terminorum, adal iud. Inue-
nietur enim tangens arcus, vclanguli,quo vterque arcus,vcl angulus quaeíí-
tus á femifle aggregati eorundem arcuum , vel angulorum dati difíert : arque 
adeo arcus, vel angulus tangentis huius inuentae ádditus ad femiflem dati ag
gregati arcuum,vel angulorum dabit maiorem arcum,vel angulum quefitumi 
ablatus vero ab eadem femiíTe relinquet arcum, vel angulum minorem. 

Alicer. 

dúo arcus, 
vel anguli, 
ex eorii ag
gregato. 

Propof. tf, 
triang. t e 

ta 
F I A T , vt femifsis diíFerentise Inter dúos términos proportionis datae ad ^ ° P ° f ^ 

^n^entemfemifsisdifferentiaeinter datura aggregatum arcuum, vel ángulo- ^ z' c' 
rum, & femicirculum, ita aggregatum ex femiíTe difterentia inter dúos té rmi
nos datae proportionis, & confequente termino eiufdem proportionis , ad 
al iud. Producetur enim tangens arcus, feu anguli,á quo (i detrahatur femif-
lís differentiae inter daium aggregatum arcuum , vel angulorum, & femícircu-
lum, reliquus fiet arcus , fiue angulus minor qusefitus: hic autem ex dato ag-
oreeato fubdudus relinquet arcum, vel angulum quseíitum maiorem. 
* h 1 O o o z Ali ter 
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Alicer per folos íintis. 

Propof. 6,, 
triang. re-
m. 

Qjjxrútur 
dúo arcus, 
feu anguli, 
ex eorú ag-
gtegato. 

Propof.tf. 
triang.re-

Qjjxrútut 
dúo atcus, 
liue ̂ angu
li,ex eorum 
diffeiécia. 

Propof. 7. 
triang. re-
¿til. 

T i A T , yt femlfsls aggregati terminorum froportionis data adjtnum fettiifsts ag» 
gregati arcmm, feu, angulorum^ta dijferentta ínter femijfem aggregati terminorum 
dat£proporiionit) & alterutrnm terminorum^ad aliad, inuentetm^; quartus qui* 
dam ntimemsscmtts quadratumfi adijciatur quadrato finus complementi femifiis ag* 
gregati arcuum^ feu, angulorum : E t rurfumfiat, TÍ radix quadrata aggregati dtto* 
rumdittorum quadratorum ad Jínu>mtotHm} ita quartus Ule numerus inuentusai 
almd , producetur finus arcuí , fitte anguli, quo yterque arcw, an.gíiltisye ab eorut» 
dem aggi'egati datifemiffe differt . Additta ergo hic arctts, feu angulus ad femiffem 
aggregati dati prtebebit maiorem rfrcww, fe l angulunt} ablatui yero exéadem femif» 
fe minorem arcum^feu angulum relinquet, 

Q^V O D íi quando proportio íínuum data fít asqualitatis, dabit femifsis 
Hati aggregati arcuurn, feu angulorum, vtrumque arcum,fíue angulum, 

7. D A T O duorum arcuurn, quorum vcerq-, 
feaiicirculo minor fie, vel duorum angulo-
rum aggregaco, quod maius fit, quam grad. 
180. vná cum proporcione, quam corü finus 
habenc^vcrumqueillorum reddere noruiTu. 

D E T R A C T O dato aggregato ex grad. 360. inueniatur per proble
ma 6. vterque arcus , fiue angulus reíídui aggregati s quod minus eft femper, 
quam grad. 180. remanetq; eadem proportio finuum . Nam íí ambo inuenti 
íeor íum cxfemicirculofubtrahantur, reliqui erunt arcus, vel anguli;'qu^fíti. 

Q^V A N D O proportio data eft ajqualitatis, dabit quoque femifsis dati 
aggregati vtrumque arcum , í iue angulum quasfitum . 

Q_V O D fi forte datum aggregatum contincat praecife grad. 1 So.proble-
ma folui non poteft. 

8. D A T A difFercmia duorum arcuurn,quo
rum vcerque íemicirculo fie minor,vel duo
rum angulorum , vna cum proporcione, 
quam eorum finus habenc, vcrumqueillo-
rum nocum cfficero. 

S I proportio finus maioris arcus, vel anguli , ad finum minoris efl maio-
ris inxqualitatis fiat, vt femifsis difFerentise terminorum proportionis datae 
ad tangentem femifsis datce differentise arcuum, ve) angulorum , ita aggrega
tum ex femiíTedifFerentis terminorum proportionis,& confequente termino 
proportionis eiufdem, ad aliud, produceturq; tangens arcus, fiue anguli, qui 
íemifsi difterentise arcuum , vel angulorum date additus componet maiorem 
arcuiBjfeu angulum3 íí vero ab codem femifsis difl'erentiae arcuum , vel angu

lorum 
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lorum TuBducatur, reliquus erit arcus, vel angulus minor. 

S I vero proportio finus maioris arcus, vel anguli ,ad fínum minoriseft 
tninoris insqualitatis*, inuertantur eius termini^t fíat proportio maioris i n -
íEqual¡tatis atque ex hac , & data differentia arcuum , feu angulorum inue-
niantur dúo arcus, vel anguli,vt didum eft. Nam maior eorutn ex femicircu-
lo fublatus dabit minorem arcum/eu angulum qusefítumjminor vero fubdu-
ftus ex fetnicirculo oíFeret maiorcm . 

A l i c e r . 
CM/ A N D O fínus maioris arcus, vel anguli ad finQ mínoris habet p r ó -

portionern maioris in^qualitatis^inquirantur ex data il la proportione maio
ris insqualitatis, & ex arcu, feu ángu lo , qui poft detraétionem datae differen-
t ix ex femicirculo relinquitur , tanquam ex aggregato duorum arcuum-, fíue 
angulorum, dúo arcus, íiue anguli huius aggregatí, vt in problemate 6. prae-
cepimus. Nam maior arcus ,feu angulus inuentus, fi ex femicirculo aufera-
tur , dabit maiorem arcum fíue angulum quaefitum : Minor autem inuentus 
crit minor q u s í i t u s . 

A N D O antera proportio data eft minoris inaequalitatis; inuertan
tur eius termini,vt fíat proportio maioris inxqualitatis: atque ex hac,& da
ta difterentia arcuum , feu angulorum, inueftigentur dúo arcus, fíue anguli, 
v t iam didum eft. Maior enim eorum ex femicírculo fubtradus dabit arcum, 
feu angulum quseíítum minorem; Minor v^ro maiorem . 

Aliter peufolos finus. 
S I data prohoruofmus maioris a r c m j i u e anguli adfinttm minoris ejtmaioris in* 

ma„aUtatis;fiat>-ptfemifsis SfferenU* urminorum froporttonts dat* ad fmmnfe, 
rnifsis d a u d.ferentU aramm, -vel angulorum , k a aggregatum exfemtjfe d i e r e n 
tt* terminommproporUonis^ c o n f í e t e termino eiufdempropormms,ai altad 
muemetmqi quarius quídam mmerm ; emus quadratumfi adyaatur quadratojt. 
nm complementa f e m á i s drferentU arcuum J e u angulorum dat* : Et rurfumfiat, 
y t radix quadrata aggregati diciorum duorum quadratorum ad finum totum , tta 
numerusüle quartus muentus adalmd , repenetur finuí arcu* > fiueanguh , cuij i 
addatur femiks ¿at* diferentU arcuum, feu angulorum, notmfiet maior arcm, J f 
ue ano-ulu, : ab eodem yero fi eadem femifsts detrahatur, reliquu* entmmor. 

Q V O D j i data proportio fummous t n ^ q u a h t a ú s ^ a g e d u e r i t ^ t f u p r a d t x t m m . 
I A M vero fi foíte proportio data fit aequalitatis , detrahatur diíFerent,a 

data arcuum,fiue angulorum ex femicirculo. Nam refidui fenufsis ^ m ^ r 
arcus sfeu angulus quxfitus: eadem vero femifsis addatam difterennam adíe-
da dabit maiorem. 1 • r ' J 

S í ab vno ángulo tiianguli cuiuívís dato-
rura !aceroiB ad latus oppoficum perpendicu 
iaris deaiittatur, qoata fit reda inrer perpen-
dicuiarem, & verurnvis reliquorum ángulo-

Propof.7. 
triang 
m. 

Propof. 7. 
triang. ce* 
an. 

Qjjsrútut 
cafus lineae 
perpédicu-
laris. 

ruin, inueniro. D I F -



I>ropof.9 
triang.re' 
mi 

D T F F E R E N T I A ínter quadrata duorum laterum ambientium an-
gulum, á quo perpendicular^demiíla eft, diuidatur per latus tertium, produ 
ceturq; numerus; qui fi minor fuerit tertio latere3indicabit,perpendicularem 
intra triangulum cecidiíTe; ideroq; ex tertio eodem latere íubduftus relinquet 
numerum,cuius femifsisdabit minus fegmentum bafis,hoc autem ex toto ter 
tio latere fubtraauradabitfegmentum maius . Idem vero numerus ex diui-
íione produñusjfi fuerit maior tertio latere, argumento erit ,perpédicularem 
extra tr iangulumcecidiíTe.Quarefi exeo tertium latus auferatur , reliquus 
erit numerusjcuiusfemifsis dabit redam extra triangulum Ínter perpendicu-
larem, & angulum obtufum eadem vero femifsis tertio lateri appofíta dabit 
alterara re6tam interperpendicularem 5&angulumacutura . 

Aliter, &fadlius. 
Propor.9. - F I A T , v t te r t iumla tus ,mquoddemi íTaef tperpendicu la r i s , adfummam 

aliorum duorum laterum, ita differentia eorundem ad al iud,prouenietá ; nu
merus, ex quo reftam interperpendicularem3& angulum vtrumqjinuenie-
mus, vt nuper dixirauj. 

iriang.re 

Alicer. 
Schol. pro-
pof j.triág. 

Coroll.pro' 
pof.8.iriág( 
íedi l . 

Qjixrútur 
dúo lacera. 

Propof. 10. 
í r i a n g . re 
Mi, 

C A D E N T E perpendiculari intra triangulum j diuidatur femifsis difftí-
rentiae Ínter quadratum vttiufvis laterum ambientium angulum , á quo per-
pendicularis eft demifla,&fummam quadratorum ex alijsduobus'lateribus de-
feriptorum, perjatus, in quod perpendicularis cadit , produceturq; fegmen
tum bafis prope angulum,quem c o n t i n é t dúo latera,quorum fumma quadra-
torum fuit accepta 5 hoc autem fegmentum ex tota baíi detraí tum relinquet 
alterum fegmentum . 

C A D E N T E vero perpendiculari extra triangulum, diuidatur femifsis 
difterentias ínter quadratum lateris ángulo obtufo oppof i t í , & fummam qua 
dratorum ex alijs duobus lateribus defer íp torum, per latus, in quod produ-
etum perpendicularis cadit , procreabiturq; línea extra triangulum ínter per-
pendicuiarem, & angulum obtufum j hxc vero to t í baíi adicóla conficiet alte
rara r eñam ínter perpendícularem, & acutum angulum baí ís . 

Q V O D fí dúo lateracírca perpendícularem í intxqual ia , fecabi t perpen 
dicularís bafím bifariara. Quare dimidiü bafis dabit vtramq; reftá qu?fítam. 

10. D A T1S ómnibus angulis tnanguli non 
re6languli,cum vno latere,inuenirc alia dúo 
latera^. 

F I A T , v t finus anguli dato laten oppofití ad finura vtriusvis reliquo-
rum angulorum, ita latus datura ad aliud , inuenieturqj latus poñeriori huíc 
ángulo oppofitum. Fiat rurfus, vt finus anguli dato laterí oppofití ad finura 
tertij anguí i , í ía latus datura ad aliud, produceturqj tertium latus huíc ter
t io ángulo oppofitum. 

S I triangulum fit Ifofceles, vnius tantum la ter is inuent íone opuseft, fi 
vnura datum fit,cura angulis. Idem dicendura eft de Scaleno, fi dúo eius late
ra cura angulis data fint. I n Aequilatero vero j fi vnura latus detur, data e -
runt & reliqua ílll aequalia. 

11. D A -
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ii. D A T I S ómnibus lateribus trianguli non Sr¡Zfmt 
reótanguli, reperire omnes eius ángulos . 

D V C T A admaximuift la tusperpédicular i ex á n g u l o o p p o í í t o , ( v t per- Pr.0Pof'-ir» 
pendicularis femper intra triangulum cadat) inueniátur}per antecedens pro- aa,"8* " 
blema, r e ñ x ínter perpendicularem-, & dúos ángulos tnaximi lateris pofítae. 
Deínde í m , v t minimum latus ad finura totum}ita minus fegmentum bafís ad 
aliudjgigneturq; finus,cuius arcus complementum dabit angulum bafís mini-
mo lateri adiacentem . Rurfus fíat, vt médium latus ad finura totura, ita raa-
ius fegmentum bafís ad aliud , procreabiturq; fínus, cuius arcus complemen
tum dabit angulum bafís medio lateri adiacentem. Tert ius vero angulus má
ximo lateri oppofitusconfkbitur ex duobus arcubus duorum fínuuminuen» 
torum : V e l certe re l inqueturpof tdetraól ionem duorum angulorum inuen-
torura ex duobus reftis. 

S I triangulum fit Ifofceles, ducenda erit perpendicularis ad bafim, quam 
bifariara fecabit. Nam fi tune fíat, vt vnum Equalium laterum ad finura to -
tum, ita dimidium bafis ad aliud,reperietur finus,cuius arcus complementum 
dabit vnum squalium angulorum lupra bafim , ac proinde & alterum . Te r* 
tius ex his duobus elicietur. 

I N asquilatero dabuntur anguli , etiam fi latera non dentur,cum quilibet 
fit tertia pars duorum reftorum, vel duae tertiae vnius redi . 

u . D A T 1 S duobus lateribus trianguli non 
reótangulijcum ángulo ab ipfis coniprehen t s Ú S 

fo, inuenire tertiú latus,& reliquos ángulos. 
S V B D V C T O ángulo dato ex duobus re£Hs, vt aggregatum aliorum Propof.n,. 

duorum habeatur, inueniatur5per 6. problema triang. reftil.ex hoc aggrega- "iang. te* 
t o , & proportione laterum da torum eis oppofítorura,(qu3eeadem eft , quae 
inter finus eorum reperitur) vterqueeorura . Deinde fíat, vt fínus vtriusvis 
horum angulorum inuétorum ad finura anguli in principio dati, i ta latus i n -
uento ángulo , qui in áurea regula acceptus fuerit, oppofitum adaliudjinue. 
nieturq; tertium latus. 

Q V O D fi data dúo latera fint aequalia, ablato ángulo dato ex duobur 
reftis, dabit femifsis refídui vtruraque angulorum cequalium : E t G fíat, vt fi
nus vnius illorum ad finura anguli dati,ita vnum laterum sequaíium ad aliud,: 
prodibirtertium latus. 

13. D A T I S duobus lateribus trianguli non 
reólangulijcum ángulo, qui vni eorum oppo iatceur™vn<> 
nicur, inueftigarereliquosángulos, & ter-
tiumlatus:íi modo,quandodatusangulus 
eñacutus, conílet, num angulus akeri da

to lateri 



tolateri oppoíítus fitacutus etiam 3 an vero 
obtufus. 

Propof. i j . F I A T , vt latus datum ángulo dato oppoíitumad alterum Jatus da-
ttíang. re- tumjita fínus anguli dati ad aliud, reperieturque íínus anguli alteri dato la-
(ail* teri oppofiti, qui fi acutus fuerit, (íemper autem acutuserit, fi datus eft ob

tufus ) ex ipfo finu inuento notus tíet ; fí vero obtufus, finus inuentus dabit 
angulurn ,quiexduobusreftis fubduálus quaeíítutn angulum alteri dato l a 
ten oppofitum relinquet: Summa autem ex dato ángulo., & inuento ángulo 
contíata, fi ex duobus reftis fubtrahatur , indicabit tertium angulum á datis 
l ateribuscomprehenfum . Fiat deindejVt finus anguli dati ad finum huiuster 
tij anguli inuenti, ita latus datum dato ángulo oppofitum ad aliud , gigne-
turq; tertium latus quaefitum . 

S I data latera fínt aequalia^datus etiam erit angulus alteri dato lateri op-
pofitus, cum dato ángulo vt sequalis. Hinc tertius angulus, & tertium latus 
reperietur, vt prius. 

Q j m í t u t 
angulas no 
xedus. 

T R I A N G V L O R V M S P H A E R I : 
C O R Y M R E C T A N G V L O R V M 

P R O B L E M A T A , A C P R . A X E S . 

2. D A T O arcu in triangulo reótangulo, qui 
reólo ángulo opponitar, cum akerucro ar-
cuum circa redum angulum,inuenire angu 
luna huicarcui oppoíituni^. 

Probli.pto F I A T , vt finus arcus dati redo ángulo oppofiti ad finum totam, ita fí-í 
^of.41. tri- nm arcus ¿â j-i Cjrca angulum reQum ad aliud , inuenieturcj-, finus anguli huic 
ang.fphxr, j^j-yj oppofoj j qui quaeritur. Hic autem angulus erit acutus , fi datus ar-* 

cus fej oppoíítus circa retlum angulum fuerit quadrante minor j obtufus au« 
tem , fi maior. >-

Alicer. 
Probt. pm- F I A T , vt finus totus ad .finum arcus ángulo reíto oppofi t i , ita fecans 
pof.5 5. tri- complementi arcus circa rcílum angulum dati ad aliud, produceturq; fecan» 
ang.fplm, complementi anguli quasfiti, qui huic arcui opponitur . 

%. D A T O arcuincnangulore£languÍo3 O U l 
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rc£to ángulo opponitur, cum alcerutro an-
gtilorum no re&orunci, inuenirc arcum huic 
ángulo oppofiturru. 

F I A T , vt fínus totus ad íínum arcus ángulo reóbo oppof í t i , ¡ta finus an-
guli dati ad aliud, reperieturq; finus arcus huic ángulo oppofíti , qui quar i -
tu r . Híc autem arcus quadrante minor erit, íi datus angulus ei oppoí i tus fue 
rit acutusj maior vero, fi obtufus. 

3. D A T O alterucro arcuupi in triangulo re-
dangulo circa angulum redum, cum ángu
lo ei oppoíico, reperire arcum redo ángulo 
oppofitum: fi modo conílec,num quadran
te minor íit,an maior j velan alter angulus 
dato arcui adiacens ílracutus, obtufusve^vel 
denique, analterarcus circa redura angu
lum fie minor quadrante, aut maior. 

F I A T , vt finus anguli dati ad finum dati arcus, ita finus totus ad aliud, 
produceturq; finus arcus refto ángulo oppofí t i : qui ex inuento fínu cogno = 
íci non poterit, nifi conftet,num fit quadrante minor, vel maior j aut an a l 
ter angulus non reílus fit acutus , obtufusve ; aut an alter arcus circa angu
lum reftum fit minor, aut maior quadrante. Nam fi-alter angulus eft acutus, 
íí quidem & angulus datus acutus fit; aut fí tam i l l e , quam hic eft obtufus, 
erit quaefítus arcus refto ángulo oppof í tus , quadrante minor : fi vero alter 
ille angulus eft acutus, & datus obtufus; aut ille obtufus , & hic acutus, erit 
ídem arcus qusefitus, & ángulo reflo oppoí i tus , quadrante maior. Sic etiam, 
íi alter arcus circa angulum reftum, & datus arcus,funt eiufdem fpeciei,nein 
pe ambo minores,aut maiores quadrante,erit arcus qusfitus refto ángulo op 
pofitus quadrante minor; fí vero diuerfarum fpecierum, nimirura vnus qua
drante mínor> & altet maior, erit ídem arcus qusfítus quadrante maior. 

Aliter. 
F I A T , vt fínus totus ad finum dati angulijita fecans complementi arcus 

dati ad aljud,produceturq; fecans complementi arcus redo ángulo oppofíti. 

4. D A T I S duobusangulisnonredisintrian 
guio redágulo, inuenire arcum vtrilibet eo-
rum oppo(itum,vna cum arcu redum angu 
lumfubccndenío. 

Ppp f l A T , 

Qusrftur 
arcus circa 
redimí aa* 
guium. 

Ptobl.j.pra 
pof.41. ui» 
ang.fphsr. 

Q.uzritat 
arcus ttdo 
ángulo op* 
pofitus • 

Probl.j.pro 
pof.4r. tri-
ang.rphsr« 

Probl. pro-
pof.54. tri-
ang.fphser, 

Qjizritut 
vteique ar-
cuscirca an 
gulú reñu. 
Deinde ar-
eus re£k) an 

fulo oppo" 
tus* 
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?fob!.i.pro F I A T , v t Gnus anguli dati quxfito arcui adiaeentis ad íinum totum, ítH 
Poí'4í?'¿tri" fínus complementi alterius anguli dati ad a l iud , produceturq; íinus comple-
«ng, p sr. nientj arGUS ]luiC poñeriori ángulo oppofiti. Er i t autem vterlibet arcus inuen 

tus quadrantc minorjíi datus angulus ei oppofitus fuerit acutus; maior vero, 
fíobtufus, 

I A M inuento vtroque arcu circa angulum reftum , inuenietur, per pro
blema 3. ex vtrolibetil lorunij& ángulo ci o p p o í u o dato,arcus quoquerc£to 
ángulo oppofitus. 

. A l i t e r . 

írobl. pro- F I A T , v t íínus totus ad finura anguli non reSi qusefito arcui adiacen» 
pof 5 2. td tis,ita fecans alterius anguli non redi ad aliudjreperieturqjfecans arcus huie 
ang.ífhaer, pofteriori ángulo oppofiti, qui quaeritur , 

a ^ X s n s 5* D A T O aíceiutro a r c u u m in triangulo re-
dfa í j dúo dangulo circa angulum reólum, c u í n ángu

lo ei adiacente, inueftigare alium angulum 
eide arcui oppoíitü^ reliquos dúos arcus. 

Prob! 1 pro F I A T , vt finus totus ad finura anguli dati, íta finus complementi arcus 
pof.42.cri dati ad aliud,procreabiturq; finus complementi alterius anguli,quem quseri-
ang fplixr. mus . H i c autem angulus erit acutus, fi datus arcus fuerit quadrante minorj 

obtufus vero, fí maior. 
E X vtroque autem ángulo non redo,quorum vnus datus eft, & a l ter in-

ueníus, reperientur reliqui dúo arcus, v t i n praecedenti probíemate diílú eñ , 

6. D A T O alcerucro arcuum in triangulo re-
¿langulo circa angulum redum , cum ángu
lo ei oppofito, inueftigare alium angulum 
non reólum eidem arcui adiacentem^ reli
quos dúos arcusríi modo coníler, num aíius 
illc anpulus non redus qu2efitus fit acutus. 
oo:i3Íi!sve; vel an alteruter arcuum'qu^fíto-
íVtím quadrante minar fit, ve! maiOjf̂  ^ ^ 

froW-.pro F I A T , vt finus complementi arcus dati adfínum complementi anguli da 
peí a trí- t i , ita finus totus ad aiiudj reperieturqj íínus alterius anguli non refii quaefi. 
fiog.íphsr. t i ¡.-qui.csfinuento íinu npnelicietur, nifi prius conftet,,an acutus fit, an ob

tufus: A u t , an alteruter reliquorum duorum arcuum non datorum fit qua
drante minor, aut maior * Nam fi dtcr^rcuscircs angulum VéSura non da
tus , & quaeííto ángulo oppofitus, fuerit minor qu ^drant í , cri;- quKÍítus angu 
jus acuiusj fi vero eiaigr, obtuAis. Pstri rat¡one,íi arcus re^o ángulo oppo-

fitus^ 

angulus nó 
rccius.Dein 
dealij dúo 
arcus. 



S 1* B <AE K t C J t : 4S>S 
« t u s , 8¿ non datus,fuerit quadrante minor 5 fi quídem angulus datas íít acu-
tus,entquxfitus quoque an^ulus acutus; fi vero obtufus, obtufu.; A t fí ar-
cus á n g u l o r c ^ o oppofitus fuerit maior quadrante ; fí qmdem datus aneuluy 
íic acutus,erit qusfíí-us an?ulus obtufus 5 fí vero obtufus sacutus. " 

h X ytroque porro ángulo non recto, quorum vnus datus eñ , & alter i n -
tientus, inuenientur reliqui dúo arcus, vt ¡n problemate 4. traditum eft. 

A l i c e r . 

í A7V VÍ ÜaUS t0tUS ad finurn comP,ementi arcus da t i , iiá fecans dat í 
« u f n n í l r ^ ^ ang^ i non redi, 
^mqusntur.RelzquamuenienturjVtfupradiaumeft. 

7. D A T 1 S duobus arcubus í n cr ian?ulo re-
á n g u l o c i rca a n g u i u m rec iüm. rcpeüre re 
t m m arcum ángu lo rcólo oppoíítu > d c á a o i 

ángulos non r e c i o s . 
sJr A Ti Vt fnUS t0tlíS ad fiaG comP!e™nt i vtriuflibet arcuum datorum: 
fta fínus complement, alterius arcus dati ad aliud , produceturq; fínus com-
plement. arcus redo anguJooppof í t i . H ic autsra arcus quadrante e r i tmi-nor fí v t c^ue arcus c¡rca reaum aiigulum, da£us fueri 

tírante;qUadrante vero rnaior,fí vnusdatorum arcuum fuerit quadrante m i -
ñ o r , &aJter maior. ^ 

r-Jñ**? aUte^ reajUm angulum ^ b t é d e n t e inuento, & alterutro arcuum 
o r c a a n g u í u m reSum datorum 3inuen¡etur angulus e¡ oppofitus,vt in pro-
olemate i. .diximus. r 

P0- 5 t r f . 

arcus_ re^o 
a^guio op» 
poíitns.De* 

aagali noa' 
« a i . 

Probl. pro. 
P"Í4S. tri-

8. D A T O arcu in triangulo redangulo, qui 
redo angulaopponitur 5 cum alcerutroar
cuum c i rca aogu lu r e d u m 3 inquirere alium 
arcum c i rca rsóluai anguíum, 6c dúos ángu
los non re6l 

Qji.'erítur 
arcus circa 
angula re-
í tum. Deia 
de dúo an-
guli non re 
<a¡. 

»kJb 

F I A l , Vt finuscomplementí arcus dati circa angulum reSumad fínum 
Complementi arcus reélo ángulo oppofiti,tta finus totus ad aliud,gigneturq; 
í inuscorapiementi alterius arcus circa redum angulum,quiquaeritur.Hic au 
tem arcus erit quadrante minor, fí vterque arcus datus minor quadrante fue-
rit,aut maior; maior vero, fí alter datorum arcuum fuerit quadrante minor, 
& al termaior. ' 

I N V E N T O autem arcu reftum anguíum fubtendente,reperientur an-
gul i , vt in praecedcntiproblemate diftum eft. 

ProbI, pro-
pof.4}. tri-
ang.fphsr. 

A l i c e r . 
V I A T , vt fínus totus ad finura complementidati arcus circa angulura re 

P r p z ¿lum. 

ProbI. pro-
pof.jj. tri. 
ang.fphsr. 



ftum, ita fecans arcus ángulo redo oppofíti ad aliud, produceturq; fecans t t t 
ti'j arcus, quiquxr i tur , &c» 

9. D A T O akerutro arcuum iq triangulo re-
dangulo circa angulum reóbum, cum ángu
lo non reóloei adiacence , fcrutari alterum 
arcum circaangqlum re6himj&: alium angu 
lum non rcdumjCum arcu reólum angulum 
fubtcndento. 

F I A T , vt íínus totus ad íínutn dati arcus,ita tanges dati anguli ad aliud, 
po .44.in-r procjuceturq; tángeos arcus quaeííti.Qui arcus minqr quadrante er¡t,fi datus 

* angulus e¡ oppoíitus fuerit acutusj maior autem, fí obtufus. 
E X eodero porro arcu circa angulum reftum dato , & ángulo adiacente, 

reperietur & alter angulus non redus, & arcus redo ángulo oppofitus,vt f u -
pra in 5. problcmate docuimus. 

10. D A T O alterutro arcuum in triangulo re" 
dangulo circa angulum reótum, cum ángu
lo ei oppofito,indagare alterum arcum circa 
redum angulum, ¿c alium angulum non re-
dum^um arcu reótum angulum fubtenden 
te: íi modo conítet, an reliquus arcus circa 
angulum redum qu f̂itus quadrante minor 
fit3aut maiorjvel an altef angulus non redus 
fitacutus, obtuíusvejvel denique num arcus 
ángulo redo oppoíitus fit minor quadran
te, aut maior. 

FroUt.pro F I A T , vt tangens anguli dati ad tangentem dati arcus,ita Gnus totus ad 
pof.44.tti. alíudíreperieturq", finus arcus quaefíti: qui ek inuento finu non cognofcetur, 
ang.fphsr. nig •c5ftet} ni,m quadrante minor fít,aut rnáiorj vel an alter angulus non re-

ftusfítacutusjobtufusve 5 vel denique, an arcus refto ángulo oppoíitus fit 
minor quadrante, aut maior , Nam fi alter angulus fuerit acutus, erit qu^fi-
tus arcus ei oppofitus, quadrante minor; íi vero obtufus, maior . Sic.etiam,íi 
arcus redo ángulo oppofitus fuerit minor quadrante , íü quidem 8c datus ar
cus fit quadrante minor,erit quaefitus árcus minor quoque quadrante;íi vero 
quadráte maior,maior quoque:At fi arcus redo ángulo oppofitus fuerit qua-

Qyscritut 
ftreus eirca 
angulu te* 
fium. Dein 
de alter a a 
gulus non 
xe¿tus,& ac 
cus redo 
ángulo op-
poheus. 

Ptobl.i.pto 
pof.44.tn' 
ang.fphsr, 

Qnsritur 
arcus circa 
angulií re. 
¿lum. Dein 
de alter an 
gulus non 
iedus,5c ac 
cus redo 
ángulo op. 
poutus. 
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drante raaiór,{i quidem datus a rcusmaíor quoque íít ,erit qu^Gfcus arcuj rai-
nor quadrante; fi vero,quadrante minor,maior. 

I A M vero ex eodem arcu circa angulum reítum dato , & ángulo oppoí í -
to , reperietur & alter angulus non reaus,& arcus recio ángulo oppoí i tus ,v t 
in probiemate 6. traditum cft. V c l certe , ex duobus arcubus circa angulum 
reálum, quorum vnus datus eft, &ai ter inuentus , inueníe tur arcus refto angu 
lo oppofitusjcum duobus angulis non redís , vt in probleraate 7.trad¡tuin eft. 

A l i t r r . 
^ t í í r , u s t o t u s a d t a n g e n t e m da t ía rcus , ¡ t a tangens complemen- Probl.pro-

t i anguli dati ad aliud, reperieturq; íínus arcus quaefiti. Reliqua inuenientur, pof.49. tri-
Vt proximepraecepimus . ^ ang.fphaer. 

lí* D A T I S duobus arcubus in triangulo re- vt̂  
ólangulo circa angulum redum, inuenire S 
vtrumlibetanaulofum non re&orum, &ar- fe ar 

uintut 
rque ara 

las non 
reííius.Dein 

arcus re 

opp 
ángulo 
DÍTtUS. 

Probl.2.pro 
pof.44. tr¡. 
ang.fpharr. 

cum príEterea reóló ángulo oppofitumu. 
F I A T , vt íínus vtriusvis arcuum datorum ad finura totura , ita tangens 

alteríus arcus dati ad aliud, procreabiturq; tangens anguli huic pofteriori ar-
cui oppoííti.C^ui angulus acutus erit,íi datus arcus oppofitus fuerit quadran 
te minor; obtufus autem , íi maior, 

E ' X eifdem duobus arcubus datisinuenietur ,per 7. problema, arcus ter-
tius redo ángulo oppoí í tus : Vel certe, per problema 5. ex alterutro arcuum 
datorum, & ángulo oppofito inuento. 

A l i c e r . 
F I A T , vt finus totus ad íínum vtriusvis arcuum datorum , ita tangens 

complementi alterfus arcus dati ad alíud, prodibitq; tangens compleroéti an
guli pofteriori huic arcui oppoíit i . Reliqua inueniéturjvt proximedidum eft. 

11. D A T O alterutro arcuum in triangulo re-
óbngulo circa angulum reótum, cum ángu
lo non reólo ei adiacente, inuenire arcum re 
61o ángulo oppoíitum , & reliquum arcum 
circa angulum reólum, cum altero ángulo 
non re61 o . 

F I A T , v t finus complementi anguli dati ad finura totum , ita tangens Probl.t.pro 
dati arcus ad aliud -reperieturq; tangens arcus ángulo redo oppofiti . ' H i c p0f.-4i. tri-
autem arcus quadvante erit minor , fi datus angulus fuerit acutus , datus anS fPhxr« 
arcus ei adiacens quadrante minor; aut fi angulus datus obtufus fuerit, & ar
cus datus quadrante maicrtMaior autem quadrante crit ídem arcus quasfitus, 

fidatu ÍI 

Probl. pro-
pof.48. tri-
ang.fphxr. 

Qijifritur at 
cus reftoan 
guio oppoíi 
tus. Deinde 
alter arcus 
circa reftü 
angulum, 
cum altero' 
ángulo no 
refto , 



fí datus anguluí Tuent acutus, & arcus datus quadrante maior í aut fí dat i í í 
«nguius fuerit obtufus,& arcus datus minor quadrante. 

I A M vero, per i . problema, ex arcu redtum angulum fubtendente inuen 
lo5 & ángulo dato, reperictur altcr arcus circa angulum reaum dato ángulo 
oppoí i tus . Exeodem vero arcu reñum angulum fiibtendente,5f arcu in prin 
cipiodato, mueníe tu r jper r. p robkma , alter anguiusnon reó^us dato ar-
cm oppolitns. 

A l i c e r . 

probl. pro- F I A T , vtf ínus totus sd finum complementi ansuli da ti,fta tan<»ens com 
I n i t h x v P,eixifnti arCrS ^ fd ali'ld ' inueni"urq5 tangenscomplementi arcus redo 

* ' ángulooppoí i t i .Rel iqua reperientur,vtprius. 

«ng iüus n ó 

13, D A T O alcerutroarcuumin triangulo re-
Inde^i-tec ángu lo circa ano¡uIuoí redum.cum arcurc 
«rcus circa JCI í T I 1 

;rS &aaT. m angwlum luDiendente, reperire angu-
' ̂ ÁÁ lumadióhs arcubus comprehenfumjfme da 

to arcui circa redum angulum adiacentem, 
& infuper rcliquum arcum, ̂  anguluiru, 

t i f ia r0 F 1 A T ' vt ^ngensarcus reflo ángulo oppofiti ad tangentem dati arcus 
ang fphS.' CirCa angulu™ reaum ' fínus totusvad aliud s produceturq; finus comple-

* mentl *nguli á diftis arcubus comprehenfí , qui qusr i tur . H ic autem acutus 
e n t , fi datus arcus redo ángulo oppoíí tus fuerit quadrante minor , & arcus 
Circa rettum angulum datus minor quoque; aut íí tam ille,quam hic quadran 
te maior fuerit: Idem veroangulusqusef í tuser i tob turus , fídatus arcus an-
guio redo oppofitus fuerit minor quadrante, & datus arcus circa reaum an
gulum quadrante maior; aut fiille fuerit quadrante maior, & hic minor. 

R E L I Q ^ V A inuef t igabútur^vt inpraecedení iproblemate t radi tumcft , 

Aliter. 
írobl. pro- T I A T , vt íínus totus ad tangentem complementi arcus ángulo t eño op 
pof.si.m. pofiti, ita tangens dati arcus circa redum angulum ad aliud j iniienieturq; fi-
angaphsr. nus complementi anguli adiacentis, qui deí ideratur , 

•^TclS D A T O arcurcólumangulum íubtenden 
S F m . l Z te in triangulo reóbnguloxum alterucro an-
de alterar- * ^ 
cus circa an gulum gulorum non redorum, reperire arcum cir-
feiiquoT. 0 angulum i'eólum huic ángulo adíacetem, 
&,aoa ac P^tcrea alterum arcum circa angulum re 

dum, cum altero ángulo non reób. 
r i A T , 
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1 A ^ V\finustot«s ad complemcntí anguli datf, itá tandeos ar-

cus rc?o ángulo oppofiti ad aliud.procreabiturq-, ta^gens arcus q u ^ O u ! 

dran e^datusangulusacutusjautfiarcusdatusquadrantefueritmaior & 
angulas datus obtufus: Idem vero arcus quxíí tus erit quadrantemaior fi da-

u f u s ' ^ 8 " 1 0 'f0 T0^5 frrÍt m i n ^ q ^ ^ á t l & datus angulu ob , 
? P ~ ^ , a ' ^ ' ^ datus fuent quadrante maior)& datusangulus acutus* 

^ Ü K A explorabuntur,vtinproblemate u .docu imus . 

15. D A T O arcuintrianguloredangulo^qui 
redlo ángulo opponiturjcum alterutroangu 
lorum non redorum, inquirere alterutn an-
gulum non reólum, de duosarcus circa re-
¿lum angulum-.. 

F I A T , vt fínus totus ad íínum complementi dati arcus re í ío anguío op 
pofiti,ita tangens anguli dati ad aliudsreperieturq; tangens compíementi an
guli qusfiti . Hic vero erít acutus^íí arcus refio ángulo oppofitus fuerit qua
drante minor,&' datus angulus acuíus; aut fí datus arcus fueritmaior quádrati 
te}& datus angulus obtufus: At angulusídem quseíítus erit obtufus, í? arcus 
ángulo redo oppofitus quadrante minor fuerit3& angulus datus obtufus;aut 
i i arcus i l lc fuerit quadrante maior,& datus angulus acutus , 

f í N C ex dato arcu angulum rebutí) fubtendente , & vtroque á n g u l o 
redo, quorum vnusdatus eft , & alter inuentus , reperietur , per 2. pro-

blcma, y terque arcus circa reTium angulum. 

16. DAT IS duobusangulis non redis in trian 
,gulo redangiilojinuenire arcurn redo ángu
lo oppoíitum. Se reliquos duos arcus circa 
angulum redurru. 

é 
F I A T , vt íínus totus ad tangentemcóroplement ív t r iusvís angulorurti 

datorüra, ita tangens complementi alterius dati anguli ad aliud , procreabi-
turqj íínus complementi arcus ángulo r e ñ o oppofiti,quera deííderanms.Hic 
arcus erit quadrante minorjfi vterque angulorum datorum acutus fuerit,ob«» 
tufusve ; quadrante vero maior , f i alter acutus fuerit, & alter obtufus, 

P O R R O ex arcu redum angulum fubtendente inuento , & vtrouís an*. 
gulorum datorú,reperietur arcus el oppofituSjVt in z. problem.traditum efti 

propof.^* 

Qjarí tue 
angulus nó 
teftus. De-
inde dao 
reliqui at* 
cus. 

Probl. prs-
pof.47- tri-
ang.íphsr» 

QiiaEJ-ltu» 
arcus anga 
ie teño op 
poli tus. De 
inde düq 
auus circá 
angulum 

Probl. pro-
pof.jo. tri-
ang.íphxr. 

TRIAN. 



Qustutur 
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eas. 
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Propof.íi, 

Per folos íi 
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T R I A N G V L O R V M S P H A E R I 

C O RVM NON R E C T A N G V L O R Y M 
P R O B L E M A T A , E T P R A X E S . 

17. D A T I S ómnibus angulis tiiangulí non 
reótanguli, inuenire omnes eius arcus. 

S I N T primum omnes anguli dati in triangulo A B C , inaequales, quo
rum d ú o B , C } acuti, vel obtuu,& ex tertio ángulo A , ad B C,-ducatur arcus 

perdendicularis A D , qui intra triangulum cadet.Sta 
tuantur fínus complementorum angulorum B,C,pro 
terminis proportionis finus anguli B A D , ad íinum 
anguli C A D . Atqueexhac proportione, & ag-
gregato angulorum B A D , C A D , hoc eft , ex dato 
ángulo B A C,inquiratur, per problema 6. triang.rc-
ftil. vterque angulus B A D , C A D. Deindejper pro
blema 16. triang. fphaer. tamexduobus angulis B , 
B A Djnonreé t i s inueftigetur arcus A B , ángulo re
cio D , oppofitus in triangulo A B D , quam ex duo-

bus angulis non reftis C j C A D,arcus A C.reóio ángulo D, in tr iágulo A C D , 
oppoí í tus . Poftrerao , per problema z. tam ex arcu A B , reftum angulum D , 
íubtendente , & ángulo B A D , inuentis reperiatur arcus B D , quam ex arcu 
A C ,reS:um angulum D,fübtendente ,& ángulo C A D,inuentis arcus C D . 
Summa enim arcuum B D , C D^totum arcum B C , efficiet notum . Atque i ta 
omnes tres arcus A B , A C , B C , noti fafti erunt. 

P E R folos finus itaprohlema ahfoluemus. Vterque angulus B A D , C A D , í'n* 
ueniaturper ^.praximproblematii 6. triang. reñt l , Deinde^per 1.praximprohle* 
matis 4. triang, fphdt. tam ex duolus angulis E , B A D , tnuefiigetur arcus B D , 
quam ex duohus angulis C , C A D , arcus C D. Summa enim arcuum B D , C D,ttf» 
tumarcum B C^notum efficiet .Voftremo ¡per problema 3. trtang.fphxr .reperiaa 
tur tam arcus A B , reüo ángulo D , oppofitus 3 ex arcu B D , angula eioppofito 
B A D , inuentis 3 quam arcus A C , reRo ángulo D , oppcfuus, ex arcu C D ) c an* 

guio C A D , ei oppofito inuentis 1 quiapreter data confiat etiam fpecies tam alterius 
anguli B, quam anguli alterius C , cum vterque datus fit. 

Qy O D íi quando alter angulorum ad A , inuentus fuerit reftus, nempe 
B A D ; inuenti erunt dúo arcus A B5B D,cum vterque fit quadrans,ob reftos 
ángulos D , D A B . Eadem ratione , íi deprehenfus fuerit angulus C A D , re-
ftus, non autem B A D , (6eri enim non poteft, vt angulus vterque ad A , re-
ü u s fíe , cum totus B A C , minor fit duobus reftis.) inuenti erunt dúo arcus 
A C , C D , vtpote quadrantes, ob ángulos re&os D , D A C . 

S I N T deinde dúo faitem anguli dati B , C , aequales ,quicqu¡d íit de ter
tio A , á quo arcus perpendicularis A D , ad B Qducatur , Erunt tam dúo ar
cus A B , A C , quam dúo B D , C D , & dúo anguli ad A , xquaies *, aeproinde 
vterque angulus ad AjCOgnilus^tanquaradimidiura 4ai i anguli B A C.Inue-



usetutur 
nes an» 

guli. 

S T H LAU K I C \ A i fot 
fiíatur ergo, ptng. problema, tr íang. fpha;r. arcus A B, re^o ángulo DjOp-
pofitus ,exduobusangulisB, B A D j e r i t q ; proinde& 
A C > i l l i xqual is , cognitus. Dcinde, per problema 14. 
triang.fphaer.exinuentoarcu A B , reftum angulum fub-
tendente, & dato ángulo B , repcriatur arcus B D j eritq; 
propterea & C D , i l l i aequalis, cognitus; ideoq; & totus 
B C , n o t u s . Inuent iój iam erunt omnes tres arcus A B , 
A C , B C . a 

P E R . filos autemjinits ita rem exeqttemttr . V e r i , praxim J5 G Per foIos fi 
froblematis qjriang.fphtr. inqwiratítr arctts B T),ex duobus ñus, quádo 
angulU B , B A D; eritq; idcirco c?" C D, illi tqttalis, cognitus, propterea j ; ^ totas ^"fj dr " aa 
B c , »ot»í . Deinde , per problema 3, triang.fph<er. ex arcu inuénto B Dj an» Iquales"1 
galo ei oppofito B A D, reperiatttr arctts A ü,reÚ:o ángulo oppofitits:qmapreter da» 
ta conftat etiamfpecies alterius anguli B , cum datus fit: eritj: propterea c r arctts 
A G)tpfi AKy <eq»alis}cogmt»s, 

18. D A T 1 S ómnibus arcubus trianguli non 
redaneulijinueftieare omnes eius ángulos. 

C T K T I - & fo Oaidoduo 
o 1JN i omnes arcus in triangulo A B C , d a t i } í í t q ; primo loco ínquiren dati arcus 

dus angulus A,& dúo arcus A B}AC jCum continentes íint in2equalessquadran flinf in3:¿ 
t e r minotes, quicquid fit de arcu B C . Produí l is arcubus A B , A C , vt fíant ^adrante 
quadrantes A D , A Ejdefcribatur per D , E , arcuscirculi maximi D EjOCeur- minores, 
rensarcui B C , produélo verfus maiorem arcum,qui fit A C , i n pundoF.Sta* Prop.é?. 
tuantur finus complementorum arcuumdatorum A B j A C , p r o terminis pro» «¡ag.fpher, 
portionis finus arcus B F , ad finum arcus C F . Atque ex hac proportione, & 
arcu dato B C , qui differentia eft arcuum B F , C F , inueíligetur , per proble
ma 8. triang. re<a¡l. vterque arcus B F , C F . 
Deinde, per problema 8. triang.fphaer. inue-
ftigetur tam arcus D F , ex arcu inuento B F , 
reaum angulum D/ubtedentej^ arcu B D , 
quicomplementum eft dati arcus A B ; quam 
arcus £ F , ex arcu inuento C F , reSum angu 
lum E , fubtendente, & arcu C E,qui comple 
mentum eft dati arcus A C . Subduaoenim 
arcu E F , inuento, ex inuento arcu D F , no* 
tus remanebit arcus D E , a n g u l i , a c proin 
de angulus A ^ o t u s er i t . Poft hsec, per pro
blema 1 i.triang.fphajr.ex arcubus notis B D , 
I> F,circa reélum angulum D,inueniatur an« 
gulus D B F , ac proinde & reliquus duorum 
redorum A B C . Eadera denique rationCjex arcubus C E , E F , notis circa an-
gulum re¿1um E , eruatur angulus E C F , atque adeo & angulus A C B , ei ad 
verticem x q u a l i s . Atque ita iaro otiines tres anguli A , B ^ j i n u e n t i crunt. 

P E R . Jolas finus ita progredtemur , Vterque arcus B F , C F , reperiatttr per 3. Per/oloi^fíc 
praxim problemátis S.triang.refUl.-Deinde , per l . praxim problematis $. triang. j"tí[?uádo 
fpbtr.tam arcus D F , ex arcu inuento B FA retium angulum D,fitbtendente ar* c ^ s ú ^ i n -
f» B D, complmento datiarsm A jp, inumapur ? yitam a r m E F , exinuemo ar» sqúales, H 

s 



QuSdoduo 
daci arcus 
sút¡nequa-
les, & nua-
drante ma-
ioies . 

Qu5doduo 
arcus dati 
ina:quales 
sút, & vnus 
quadrante 
inaíor,& al 
Set tninor. 

5 0 Í r K 1 u n y t u 
quadraate m c F , rcflumangulum E)fuhfendentéio' arcu C Tí^complemcnto dati arcus A 
minores. SuMuBo enimarcu'EF^ex arctt'DVynotus relinqttetur D E , arcus anguli A¡atq¡; 

adea angulus A^notm erit. Voji h t c , per problema 1. tnang. fphar.ex arcumuen» 
to B F3 retlum angulumTí) fobtendente , inttento arcttD ¥ , i n q m r a t u r angu* 
lus D B F , arcui D ¥, oppofittts: E x qtto notas quoquefiet reliqutíí angultts dmrum 
reflorum , nempe A B C , Ad extremum eadem ratione yex arcuinttento c ¥yre¿}um 
angulum E^fubtendenté , inttento are» E F , inuefligetur angulus E C T)arcítf 
E F , oppofittts: E x que nottts etiam fiet angultts eiad yerticem acjualis A C B. 

S I N T deinde dúo arcus inaequaíes A B , A C,qua-
drante maiores; qui producantur5donec eonueniant 
in D:Eruntqj¡n triangulo D B C,duo arcus D B,DCS 
ina¿quales,& quadrante minores. Quare,vt proxime 
diximus, omnes eius tres anguli reperientur; aepro-
jnde & reliquiduorum r e f t o r u m A B C , A C B , noti 
erunt, neo non & A , ipfi D,£equa]is . 

S I T tertio arcus A B , quadrante minor , & A C r 
maior quadrante . Produjo A B , v t fíat quadrans 

A D , & abfciflb ex A C , quadrante A E,ducatur per D , E , arcus circuli maxi-
niiD E,fecans B C j i n F , vt in priore harum duarum figurarum . Statuantur 

fínus complemétorum arcuum datorum A B , 
A C , pro terminis proportionis finus arcus 
B F , ad fínum arcus C F . Atque ex hac pro-
portione, & aggregato arcuum B F j C F^hoc 
eft jex dato arcu B C , indagetur , per 6. pro
blema triang. redil, vterque arcus B F , C F . 
Deinde,per problema 8, triang. fpheer. inuc-
niatur taruarcus D F , ex arcu B F , inuento 
reftum angulum D,:fubtendente,& arcuB D , 
ccmpleméto dati arcus A Bjquan? arcus E F , 
ex inuento arcuCF,reótu angulum E, íubtcn 
dente,& arcu C E , complemento arcus A C , 
da t i . Surama! enim inuentorum arcuum D F , 

EF,dabi t totum arcum D E , a n g u l l A ; ac proinde angulus A , cognituserit.. 
Poft hsec, per problema 1 r. triang-fphaer. peruefiigetur ex arcubus D B3D F , 
notis circa angulum reftum D , angulus D B F , ac proinde & duorum refto-
rum r e l i q u u s A B C . Ac tándem eodero modo ex arcubus C E , E F , circa a n 
gulum redum E , notis eliciatur angulus C : Inuentiqj erunt omnes tires a n -
g u l i A , B , C . 

Per folo? li- P E R fohsfinus ita agendum e r i t . Yterquearcus B F , C F , ^ e r i .praxim pro» 
¿AS T'*^ í lematis 6' triang.reÜil. inueniatitr .Beindeper 1. praxtm problematis 2. triang. 
cus'iniqm fphtr.tam arcus D F , ex arcu B f^inuento > reílumq; angulum T)3fubtendente, Z.T 
les funt, & arcu B D , complemento arcus dati A B5 quam arcm E F , ex inuento arcu C F , qui 
vaus qua- reíto angula E , opponkur , O1 are» C E , complemento dati arcus A G , eruatur, 
itr! ac^T*" Nánfomma inuentorum arcuum D F , E Es totum arcum D E , anguli Ay dabit. Pofi 
w i ' no r .hdc^perproblema 1. triang.fphar.reperiatur ex arca B F , reSlum angulum D, fub» 

tendente'3 & are» D F , notis ^angulus D B F , ac protnde &' duorum reclorum re» 
UquHí A B C . E t tande eodem modo ex notis arcubus C F , E V^angulus Cjnueniatur , 

S I T quarto maior arcus A B, quadrans, & A C , minor quadrante, vt in 
pofle* 



p o f t e H o r e p r o x i m a r u m d u i r u m f í - u r a r u n i . Produftoarcu A r V f ^ . « 

" u c DnaCoga;i r r u dato B c ' ® , r u b ^ i e p e X b : « 
«LMI . ^ ^ P 1 ^ ^ 1 0 dat, arcus A. C,inueni3tur arrus B D .aneuli A-ev n!.rt sút' & ma-
angulusipreA,notus.erit. Poft h x c i e r n r o b l e m , TT r u • V o ,í>r arcus 

x r ^ r A ' B D y r í 1 ^ 6 " " " ' r 5 B D ' C D ^ P ^ a n I r a n t u r u s C q B D ; P ? R r DVdet ra^5 notum relinqaet an?uluni A B C . ' 0 ' 

q u ^ r l n s ^ v í in;?/,fÍm0ftmaÍOrarCUS A ^ ^ ^ ^ n t e m a í o r , & minor A C , ^ ^ o m a 
2aad a n L ' I ^ AenPJ0ftCr,0re P r o x i m a r ^ duarum fígurarum . Abfciíro ^arcusdl 

fnL'r ev n f^ lv "u ipre ^ ' co»no^cetur- Poft hKc,per problema n . t r i a L . ^ 

5 CU, fí addatUr reaus A C E ' notus fiet t o ^ angulus A C B . 
Eadem tad neex eifdcmarcubusB E , E C i n u e n i a t u r an|u!us £ B c i 

fph*r eX ¿ a t o a r e * * C ^ u m a n g » ! » l ^ h t e n i e n t e ^ a r e * B E , ^ ^ / ^ ^ ^ ^ nu,, q l l á ¿ 

r« yl . ^ . ^ r . e ^ ; A C E , t0t*s A C HyCognitits e m . v / r i ratione tándem ex a r , 
a v * Z C C Esndagetvr angulus C n E . & minor 

A L l T E I I , &:£iciliiis, per folós íinus, quan-
doduoarcus qaxficumaagulú comprehen-
denecs funtinxquafcs quomodocunquo. 

F f A T , v í ^ t f í ífff»f adjínttm "vtriu/shhet a r c w m tnaquatm yutfitum anmlunt Praxis fací 
eomprehendentwm.itafinm alterms arcus circa eundem angulum ad altnd , tnue. l<or,&genfi 
ntetitrq; numerm qmdam quartm . Beinde rttrfa fiat , v t nttments Ule qttartm ra,,s'Perío 
inuehtm adjtnum totnm , ita diferentia mterfinum vetfitm arcas qutfito anZulo l0S- f 
cpfofm, ZJT finum verfum arcus , quo dúo arcus qutfttumangulum ambientes tnter arTuVangí 
fe dtff-erunt , ad alwd , produceturq¡ finm rerfus anguli , qm qu<erttt*r: ÍX quo a n ~ lum ^ " ^ f i -
gvjtis ipfe ebcietur , ruin con ti-

E O D E M mododijdmanguUinueft'gahmtur.fiarcmillos continentes fue. SLk*' 
rint intquaies . J i ' >. 

S I N T iam dúo arcus A B , A C , qusfitum angulura A , comprehenden- ciit=icíoc,uo 
teSíJEquaíes.Secabitarcusperpendicularis AD.&an^u lum A.&baf ím B C , 3.rcus á,ili 



Per folos fi 
BUS, quado 
dati dúo ar 
«¿usaíquales 
fum. 

Q_usritut 
arcus, cutn 
duobus an 
gulis adía» 
cencibus. 

QuSdoduo 
arcus dati 
fuat inx 
quales , & 
neuter eo-
rum qua-
drans. 

Proprof.í4. 
iriág.fphjr. 
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bifariam. Inueniatur ergo ^per problema i . triang. fphsr. 'ex dato arcu A B , 

reítum angulum D , fubtendente , & arcu B D , dimidío 
dati arcus B C , angulus B A D , qui duplicatus totutn 
angulum B A C,dabí t . Deindejper problema 13. triang. 
fphser. ex eifdem notis arcubus A B , B D , reperiatur an 
gulus B , cuixqual is eft angulus C , (ob aequales arcus 
A B , A C , ) ac proinde cognitus quoque . 

P E R . folos finas ita agemits . Ver 1. praxim prohlematis 
I . triang. fph<er, inueniatur ex dato arcu A B , reílum ang» 
lumDjfubtendente, arcu B D^dimidio arcus dati B C,d»a 
gulus B A D , qui duplicatus totum B A C , notum effictet, 

Deindefer i.praximproblematis 6. triang. Jphar, ex arcu B D, dimidio arcus da-
t i n C y ángulo oppofito B A Djnuento, (cum fpecies alterius anguli B , confiet* 
Hamfidatus arcus A B , refto ángulo D , oppofitw efi quadrante mmor, angulus 
acutm eri t , qmmadmodum & K A D , acuttts efi: Si yero A -B̂  quadrante maior efiy 
tritangulus ^¡obtufus ,C»»Í B A D, acutusfit.) reperiatur angulus B , cm aqualis 
eft angulus C,o6 ¿quales arcus A B , A c . 

N £ Q V E vero dúo dúo aequales arcus efle poflíint quadrátes.Nam alias 
d ú o anguli fupra baíím effent redijatque adeo triangulum efíet reftanguluiu. 
quod eft contra hypothef ín . 

15?. D A T I S duobus arcubus tdanguli non re-
¿tanguli cum ángulo ab ipfis comprelienfo, 
inucftigare reliquum arcum, cum reliquis 
duobusangulis. 

S I N T in triangulo A B C , dúo arcus A B , B Cjdati.cum ángulo B:ííntq; 
pri mum inaequales, & neuter eorum quadrans. E x A f e m i n o vnius eorum ad 
alterumdemittatur arcus perpendicularis A D , q u i a n intra triangulum , an 
vero extra cadat, ex operatione ipfa difcemus. Nam inueniatur,per proble

ma z . triang. fphsr. ex arcu dato A B,reftum 
angulum D , fubtendente, & dato ángulo B , 
arcus A Djangulo B,oppofitus.Rurfus ex da
to arcu AB,ref tum angulum D , fubtenden
te, & ¡ n u e n t o arcu A D , reperiatur, per pro
blema 8, triang. fphser. tertius arcus B D . Si 
igitur arcus hic B D , inuentus fuerit minor 
dato arcu B C , cadet arcus A D , intra trian
gulum , extra vero , íí maior. Sublato antera 
inuento arcu B D , ex dato arcu B C , (fi i l lc 
hoc minor eft) vel dempto arcu B C , dato ex 
inuento arcu B D , ( f i hic i l lo maior eft) no-
tus relinquetur arcus C D . E x arcubus deni-

que A D , C D , circa angulum reóhim D , inueniatur, per problema 7. triang, 
í p h s r . tertius arcus A C , qui quasritur. 

D E I N D J E , perproblema 13. triang. fphaer. ex dato arcu A B , r e a u m 
angu«« 



•tigulum D , fubtendentc, & arcu inucnto A D,] reperíatur angulus B A D a 
drdis arcubus comprehenfus . Eademq; ratione eX inuento arcu A C , r e ¿ u m 
angulum D , fubtendente &inuento arcu A D , inueniatur angulusC A D ? 
d.&s arcubus comprehenfus . Nam angulus C A D , additus ángulo B A D 
(quando a r c u s A D , mtra triangulum cadit) vel angulus C A D , ex a n g u l í 

.A D ' (qu^ndo arcus A D , cadit extra triangulum) conficiet f m 
rehnquet angulum quaeíítum B A C . " » « u e t , aut 

A D extremum per problema 13. triang. fphsr. ex inuento arcu A C , r e . 
etum angulum D.fubtendente^arcu inuento C D,elfciatur angulus C : q u l 
vbi arcus A D , mtra triangulum cadit, qua-riturj at, quando arcus A D , ca -
q u S í u m g Utn' rubduausexduobusreais relinquit angulum A C B , 

f» A B, retlurm angulum Vjubtendente, v dato ángulo B , oppofitm arcus A D- nu^ ^uan-
hmcperi.prax.mproblematis 8,triang.fphter. arcus B D. H/C enim ahlatus ex date doda"d<"> 
^ B c , { f i rlle hoc rmnor efi) yel ex inuento arcu B D , a h l a t * datus a r e n B c , ûaTes 'suT 
(fihutllo mtncr eft)notum rehnquet arcum CV.Veindeper l .praxímprohlemat* l . S neucer eo 
tnang.fphtr. tam ex dato arcu A B , reEium angulum D Jnhtendente , v arcuin» Iam ^ 
uento B D , eruatur angulus oppofitui B A D; quam ex inuento arcu A C r e ^ w dTans• 
angulumTiJtcbtendente^ inuento arcu C T),oppofim angulus C A D . N ^ ex 
bus anguín B A D C A D,»B»e»t,í angulus B A c , cognofeetur y fimus a l -
rtaddatur quando arcus A D, ¿«t^ í r / ^ ^ ^ w cadit, yel} quando cadit extra G 
ex B A D^etr^^^r c A D. P^rem. , per t. praxhnprohlematU 1. triang. f p b J k 
tnqutratur ex inuento arcu A C, retium angulum D , fubtendente , & arcu inuento 
A D)oppojttus angulus C . HÍC e»m»»^r/or» tr^B^/o e/f q u t f i t u s ¿ n p o f i e n o n ye • 
to reliquus duorum reElorum A c B, t/í ¿, 9»/ queritur . 

Q V O D [1 forte arcus C D , deprehendatur quadrans, (nunquamautem 
B D , e r i t quadrans,pofito A B3non quadráte) erit tune & arcus quaefítus A C , 
quadrans}& angulus C A D,reaus . Atque ita fine moleñia inuentus erit ar-
CAU^ T, 'qui cíu:Eriturí& angulus C A D : ex quibus q u i t o s ángulos B A C , 
A C B , inueniemusjvt p r i ú s . 

S I T iam alter datorum arcuum inasqualium quadrans, nempe A B á c u - QHantíoaI 
ius extremo A , ad alterum arcus perpendicularis A D , demittatur. EriVtunc Cer 
arcus quoque B D , quadrans, & angulus B A D , r e ñ u s : nec non B , polus ar- a S u m "ft 
cus A D ; ac proinde arcus A D , e x dato ángulo B,notus fíet. Atque ita in quadrans. 
hoc cafu dúo arcus B D , A D , cum ángulo B A D,not i facli erunt,fine alio l a 
bore : ex quibus reliqua inueftigabuntur , v t prius. 

A L I T E R , &faciliusJperfolosí¡nus)quando^^cr;; 
daci dúo arcus inxquales ílint quomodo-Sié^ 
cunquo. 

F I A T j y>i ¡inttí totas ad finum nriuslibet datorum arcuum inaqualium, ita cus fiJn1t in 
f m í s altertas arcus dati ad aliud , produceturq; quidam quartus numerus . Deinde " * 
rurfus fíat , ytfinus totus ad inuentum illum quartum numerum , ita finus yerfus 
anguli dati ad aliud, reperieturq; differentia inter finum yerfum tertij arcus , qui 
qutritur, v finum yerfum dijferenti* datorumaratum intqualmm : t̂t<e dijferen» 

tía tu» 



Q._uando 
dúo arcus 
dati sút S' 
•quales, 
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tiainaeritaylt adijcldtur ad finum verfum differenti<e datomm Arcuum, componetjtm, 
n»myerfum tertij arcus q»<ejiti. Cognitií iam tribus arcubuspropofiti tr íangul i ,ret 
perientur alij dúo angult expnecedentiprohlemate ¡priejertím ex praxt illa facilio* 
risfi arcus dúo quembbet i llorum confine tes fuertnt manuales.Qucd ft quando xqua* 
les fintyadhtbenda erit foflrema praxi* etttfdem prohlematis br£cedentis « 

S £ D i a m d ú o arcus dati A B , A C , datura angulum A,comprehendente$ 
lintaíquales ,ac proínde neuter quadrans. Secabít arcus 
perpendicularis A D , bifariam & datura angulum A , & 
bafim B C . Inueniatur erCTo,per problema z.triag. fph^r. 
ex dato arca A B,angulum rcftum D , fubtendente,& ex 
ángulo B A D , dimidío dati anguli B A C , arcus oppoí í -
tus B D: qui duplicatus totum arcum B C ,qu3eÍJtum da-
b í t . Deínde,per problema 13. triang. fphsr. ex dato ar-
cu A B , redum angulum D/ubtendente^Sc inuento arcu 
B D , inquiratur angulus B , á diftis arcubus comprehen-
sfusjcui ^qualis eft angulus C}ob ^quales arcus A B , A C . 

Perfolosfi» P E R fulos ftnmita res peragetur . E x dato arcu 3reBum angultímT», fuh* 
nus, quan- tendente, * ? ángulo B A D^dmrdio dati anguli B A C , reperiatur , per problema x, 
cus dadMit fl!h'er'arCHi oppofitu* B DI l^t duplicatus quéfitum totum B C3offeret. De-
squales, :'n^e yper i . praxtm prohlematis 6- triang, fpb<er, ex inuento arcu B D , e?' ángulo 

B A D j dimtdio angult B A C ) dati(cum praterea confiet fpecies altertus anguli B, 
ü a m f i arcus A IB^fuerit minar quadrante^rit angulus B^acuius 3ficut c?' B A D , 
acutus efi: Siyero A B ^fit quadrante maior} erit B, obtuftts, cum B A D , , acuttfí 
fit.)eliciatur angulus B í cui angulus C , ¿qualis efi. 

2 0 . D A T i S duobusanguliscnangulinonre-
¿tanguli, cum arcu ipíis adiacence, indagare 
rcliquos arcus, cum ángulo reliquo. 

S T N T in triangulo A B C,dati dúo anguli B,B A C,cum arcu A B,adia-. 

dúo arcus, 
cií ángulo 
4b ipfis cñ-
ptehenfo. 

QuSdo da-
íianguUíút ccnte : fintq; primum dati anguli inaEquales" ,& arcus A B,non q u a d r a n s . E x 

& arcus ad-
iacens noa 
^uadtans. 

Propof. <íí, 
ínágíphgr. 

altero datorum angulorum', nerope ex A , ad 
arcum oppoíitum B C , demittatur arcus per
pendicularis, qui an intra tnangulum cadat , 
an extra , opera tio ipfa doccbit. Inueniatur 
cnim per problema 15. triang. fphaer. ex dato 
arcu A B,angulum reftum D,fubtendcnte,& 
dato ángulo B,alter angulus nó redus B A D : 
qui fi minor fuerit ángulo dato B A C,cadet 
arcus A D , intra triangulum ; extra vero , íí 
maior.In priori cafu fubduétus angujuc BA D , 
inuen tus ex dato ángulo B A C 5 in pofterip-
r i verodatus angulus B AC,ex inué to B/VD, 
detraflus ,notum relinquet angulum C A D . 
Rurfus, per problema z. triang.fphaer. ex da

lo arru AB angulum reftum DjfubtendGntej&r ángulo B , dato,reperiatur ar-
¡cus A Djoppoíi tus. l terajper problema n.triang.lphaer.ex inuento arcu A D j 

& an-



exinuentoarcuAC. reaum^n^nlMmr» r , ̂ ,naa5ct"r arcus J3D; quam 
arme C n . J A k , anSulum Ds Tubtendente , & arcu inuento A D 
arcus C D : qui adieftus ad inuentum arcum B D cadente arr . A n 5 ' 
tnangulun, , vel fubduftus ex eodem arcu B D ca in te ar ' A H ' \ D J i n t r i 
g u l a . , notun. dabit alterum arcum B c" q u X m ' t n a n 

1 t R. [oíos finMfie negotimi ahfolnetttr . Per problema % trUn* M matur ex dato are» A B treclum aLulum D ¿ U A ? íph*r. tnm* 

Platal ex Ja *o B^̂ É̂̂ [eef> t!iiie>''t°Jtrct* ̂  D > angulus oppofit.s B A D ^ 

arcu A D RPPn angUlÍ C ' a C prOÍnde anguIus ^ not«s ííet e x ^ e n ' a 

jpuadVinc Tí ^ | er,t angulus B A D , reáius ,&arcus quoque B 
S o B í > ent-POlT S arCUS A D 5 P^ptcreaq; a í c u s ¡pfe A D^ex dato 

B D &angUIoreaoBAD,reperiemuScffitera}vtDrius. * 

C , a-quales, cum arcu B C , adiacente, fíue quadrans ¡s fit! 
fíue non Erunt arcus A B, A C , g u a l e s , & arcus per-

fecab " i 3 " ^ ^ ? ^ t Í O a ^ A'ad BC,demi íruS 
fecab t & arcum B C , & angulum A, bifariam. Inuenia-
tur ergo, per problema 12. triang. fphsr.ex arcu B D,d¡ -
^idio dati arcus B C , & dato ángulo B, adiacente, arcus 

^ re¿t0 a^uIo Í>Í oppofítusjcui cum s^ualis fit A C , , 
ijHuen;. 

Per folos S 
ñus, quido 
da ti añguli 
sútin^qua-
les,& arcus 
adiases nfi 
quadians» 

Quádo da» 
tusarcuselt 
quadrans.. 

QijSdo da-
ti dúo an » 
gull SUÍ X ' 
guales. 
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Pet folos fi-
nus, quádo 
dúo anguli 
dati súc ar-
qualesf. 

Quarrutui: 
dúo arcus, 
cú vno án
gulo. 

inucnt í erunt reliqui dúo arcus. Rurfus ,per problema 5. tríang. Tpliaer. e i 
eodem arcu B Dsdim¡d¡o dati arcus B C,& dato ángulo B , adiacente reperia-
tur alter angulus non redus B A D . H i c namque duplicatus totum quxí í -
tum angulum B A C , dabit. 

P E R . folos ftntts tta operahimur. Veir problema 5. triang. fphxr . inueniatur ex 
arca B D , dimidio dati arcas B D , Cí* dato ángulo B , adiacente angulut B A D-.qUri 
duplicatus dabit totum B A cqusfitum.Deindeper i.praximpreblematis ¿.triang, 
fphxr. ex arca B D , dimidio datt arcm B C , inaento ángulo B A D , oppofito re» 
periatur ( cumpr<eterea conftet fpecies alteritaanguli ü , yut datas ej i ) arcas AB3 
recio ángulo D} oppoftttu: cai aqualis efi A C . 

2.1. D A T 1 S duobusangulistriangulinonre-
danguli 5 cum arcu qui alteri illorum oppo-
nitur5 rcliquos arcuŝ cum reliquo ángulo in-
ueftigare: íi modo eonílet, num arcus akefi 
ángulo dato oppofitus quadrante maior íir, 

Quádo da
ti dúo an-
guhin^qua 
les funt, & 
arcus dacus 
non qua-
dcans. 

ProtJof. 66. 
«¡ag.fph^r. 

auc minor, aut certe quadians. 
S I N T in triangulo A B C , d a t i dúo angul iBXypr imumínxqua íes ,cum 

arcu A B , qui ángulo C , opponitur, non quadrante , conftetq; prsterca fpe-
cies arcus A C , alteri ángulo dato B , o p p o í u i . D u -
catur ex tertio ángulo A , ad arcum B C , arcus per-
péndicularis A D ; qui intra triangulum cadet, fi V-
terque angulus datus B , & C , e ñ acutus , vel obtu-
fus ; extra vero, fi vnus acutus, & aher obtufus eft. 
Inueftigetur,per problema a. triang. fphcer.ex dato 
arcu A B , reftum angulum D , fubtendente , & dato 
ángulo B , arCus oppofítus A D . Item , p-cr proble
ma 14. triang. fphsEr. ex eodem dato arcu A B , an'-
gulum reftum D , fubtendente,& dato ángulo B , elr-
ciatur arcus B D . Rurfus reperiatur, per problema 
15. triang. fphaer. ex eodem dato arcu A B , reftutn 
angulum D , fubtendente , & dato ángulo B , angu

lus B A D . Ad haec3 per problema 3. triang. íptuer. inueniatur quoque ex i n 
tento ateu A D , & dato ángulo C , oppofito (Nam , cadente arcu A D extra 
t r iangulum,anguíus A C D,arcui A D,oppofitus reímqu.tur notus poft fub-
tradionem dati anguli A C B , ex duobus rechs) arcus A C , r e ñ o ángulo D , 
cppofitus, cum eius fpecies confiare ponatur. Atque ita muentus ent arcus 

A C , vnus ex quasfitis. ^ , . . x ^ 
D E 1 N D E , per problema 14. triang. fphsr. repemtur ex muento arca 

A C , reaum angufum D , íubtendente,& dato ángulo C . arcus C D : qui ad-
ditus arcui B D / u p t a inuento,vel ex eo detradus, (prout n.miru arcus A D . 
mtra triangulum cadi t , aut extra >notumfac¡ct arcum B C , qmeft alter ex 

^ A D eitreraum ^erproblera» í ? . triang. í f t e . e X i n u c n t o e o c í e r n _ a ^ 



A C v reí lum at igul i lm^rubtcndente^ dato ángulo C, ínuehia tur ammlu* 
C A D : qui addi tusángulo B A D , fi arcusintra triangulum cadit, ve l í í ex . 
tra , ex eodem fubduaus, cognitum efficiet angulum B A C ^ u x C n u m . 

S O L i S finttbm ytemur fie. Per problema, i . t ñ t n g . fphar. ex dato are» A B Per rolos fi 
reEl»m angH^m Djvbtmdente, v dato ángulo B , inqmratvrareu* optoatm A D T J ' T ™ 9 
z t b t n e ^ e y prajcmproblematuS, t n a n g . fphtr . ex dato are» A B ) angulitnt ^ 
rettum D Subteniente, v muento are» A D , reperiat»r tertius arcuf B D . E t l * * ^ . & 
rttrfits , p e r i .praxim problemas i . triang fphtr. ex dato are» A B , re£í»m'an» arcuí datue 
g u l » m D, f»biendente, v inuento are» B D , e m a t » r a n g u í n oppofitm B A D, VoU duas,*1114* 
bxc iper i .praxtmproblematis 3. triang. fphtr. elieiatur ex in»ento areu A D , CT* 
oppofito ángulo dato C , areus A C} retto ángulo D , oppofitm, cumeius fpecies eon. 
pet ex hypothefi: qm arcus A C , ex q»£jitis ynus efi. 

D E 1 N D E, per 1. praxtm problematis 8 triang. fphar. eotinuento are» A C , 
reBumangulum Djubtendente^v areu A D,reperiat»r tertius areus C D; ex q»o% 

fi tn prton triangulo arcui B T>)inuento addatur ¡ y e l i n fofieriori ex eodem fub-
trahatur , eogmtusfiet alter areus quxfitus B C . 

P BR. i.praximdeniqueproblematis 1 . triang. fph<er . ex arcu A C iangul»m 
reftum D, fubtendeate,!? are» c T)) inuentOyinquiratur angulus oppofitus c A D . 
'Nam hic tn priori triangulo additus inuento ángulo B A D j y el in poflerhriab etm 
dem demptus, notumfaciet angulum B A qutfitum. 

Q V O D íí quando arcus A C,alteri ángulo B,dato oppoíítus íit quadras, 
quod euenire poteftjnoo exíftéte quadrante A B,(quo in cafu nunquam qua-
drans eíle poterit A D,vel B D^er ic quoque C D ^ u a d r a n s A angidus C A D , 
reétus , Q ¿ a r e non laborandum tune erit in inquifí t ionearcuum A C , C D , 
& anguli C A D : fed ex ijs inueniendus erit arcus B C , & angulus B A C , v t 
diximus. 

V E R V M fít íam datus arcus A B , quadeans, & adhuc dati d ú o anguli B , Qü^do da-
Cjinasquales. Quo pofito,erit & B D,quadrans,& angulus B A D,re6his 5 nec ,us ?ca* 
n o n B , polusarcus A D ; a c proindearcus A D , ex dato ángulo B,cum eius g^d^fd^' 
arcus fit, notus ñ e t . Cognitis autem tanta facilítate arcubus B D , A D , cura anguíi inc-
íi n m i Ir» roAr» Tí 4 Pl ; « „ ; * l : & , « guales. 

Quádoduo 
anguli dati 
íuacxqua-
les. 

ánguloreóto B A D , inuenientur reliqua, v t prius. 
S I N T tándem dati dúo anguli B , C , aequales . D i u i -

det arcus A D , & bafim,B.C, & angulum A , bifariam j & 
arcus A B , A C , s q u a l e s erunt . Inquiratur , per pro
blema 14. triang. fphser. ex dato arcu A B , angulum re-
ftum D , fubtendente , & dato ángulo B , arcus B D : q u i 
duplicatus totum quaeíítum B C , ofFeret . Alter autem 
qusfitus A C , datus erit, cum dato A B , fít sequalis.Rur-
fus , per problema 15. triang. fphoer. ex eodem arcu dato 
A B , & ángulo B , elieiatur angulus B A Dj quo duplica-
to? hábebitur totus B A C , qui quseritur. 

P E R falos finus ita dhfoluemusproblema. Verproblemaz. triang. fphtr. inue* Per ^ 
ftiretur arcus A D}ex dato are» A'&.reElum anvulum "D, fubtendente * v dato an* "us>^u5^o 

1 r 1 0 ; t . . „ . auoanguu 
guio E j arcup A D, oppofito. Atq»ehinc3per 1 . praxtmproblematu 8, trtang.jph<er. datisút s-
repenatur ex dato are» A B ¡angulum reflum D,f»btendente}&' inuento are» A D> qaales, 
tertius arettí B D; q»i d»pl icat»s tot»m quafitum B C ,dab i t . Deinde, per 1 .pra» 
seimproblematis ittriang./pbxr.ex dato are» A '&)recium angulum Dyfubtenáente^ 

R r r e?' are» 



"Qiiaerfimt ¡iuo angu-
li cura vao 
arcu. 

Ojiado da-
d dúo ar-
cus sút in? 
quales , & 
«euter eo-
rum qua-
drans. 
Propof. 67, 
•liag.íph^r, 

j i © T K 1 J K C V t j i 
ty arcttt D , tnntnto iniagetur angulus oppofitm B A D : qutduplicatut ojfere% 
totum B A C, quxfitum . 

I N hocporrocafu nonpoteí ldatusarcus AB,eírequadrans, 1 

1 1 . D A T I S duobus arcubus trianguli non 
reótanguli , cum ángulo 5 qui alteri eorum 
opponítur, reliquos ángulos 5 cum reliquo 
arcu fcmtari: fi modoconílet , num angu^ 
lus alteri arcui dato oppolítus acutus íit , aut 
obtufus. 

S I N T in triangulo A B C , dati dúo arcus A B, A C , cum ángulo B, qui 
arcuí ACjOpponitur : fint autem primum illi arcus in!£qualcsj& ncuter qua-
drans, conftetq; praeterea fpecies anguli C , alteri arcui dato A B , oppoííti, 
Ducatur ex ángulo A,á datis arcubus comprehenfo ad arcum B C , arcus per-

pendicularis,qui intra triangulum cadet, fi 
vterque angulus B, C , fít acutus , vel obtu
fus; extra vero,!! vnus acutus lit,& alter ob
tufus. Conñat autem , an vterque angulus 
acutus íit, obtufusve, an non j quia angulus 
B,datus eft, cum fpecie anguli C . Inquiratur 
crgOj per problema i . triang. fphaer. ex dato 
arcu A B, angulum reftum D,fubtendente,& 
ángulo dato B, arcus oppoíitus A D . E t hinc, 
per problema 8. triang. fphcer. ex eodem ar
cu dato A B,& arcu inuento ADseliciatur 
tertiusarcusB D . Hincrurfus,per proble
ma 1. triang. fphaer. ex dato arcu A B,reífí:um 
angulum D,fubtendente,& arcu B DJnuen-

to reperiatur angulus B A D,arcui B D^oppoíitusiEt per problema 1 j . tr iág . 
fphaer. ex dato arcu A C , reéhim angulum D, fubtendente , & arcu A D , in
vento eruatur angulus C A D , á diftis arcubus comprehenfus . Nam hic an
gulus adiedus ad inuentum angulum B A D , vel ab eodem fubtraftus, (prout 
arcus A Djcaditintrajvel extra triangulum) dabitquaefitum angulum B A C . 
Inueniatur prseterea ,per problema 1$. triang. fphaer. ex dato arcu A C , re-
íhim angulum D , fubtendente, & inuento ángulo C A D , angulus A C D:qui 
crit is, quem quaerimus , fi arcus A D , intra triangulum cadit, fi veto extra, 
ablatus ex duobus reftis dabit angulum A C B , quasíitum : fícq; dúo reliqui 
anguli B A C , A C B, erunt cogniti. 

" D E I N D E , per problema 8. triang. fphaer, ex dato arcu A C , angulum-
reftum D , fubtendente,& inuento arcu A D,inquiratur arcus C D. Hic enim 
additus arcui inuento B D , vel ab eodem fubdudus (prout arcus A D ,intra 
triangulum cadit, vel extra) notum offeret quaefitum arcum B C . 

I N hoc porro cafu, nullus arcuum A D,B D , C D; quadrans eíTe poteft. 
P E R [oíos finns k a erit agendum, Ver problema ¿ . triang. f p h t r . ex dato are», 



A t , angíilam reflam fttbtendente , & ángulo dato B , muetilatar oppojttus ar» Pet (olas fi 
tus A Dr xtyuehincyper l . praximproblematis 8. triang.fphtr. ex dato are» A B j n u s « q u a n -
¿rfíí» reclttmfabtendeitte angulttm D , inuento are» A D , eruatitr tertius arcus l ? ^ ? ; f.i.* 
T, /* /• . , _ , CUS Qa ti SUS 
B ü ; Atque Innc rurjus ¡per l . praxmprohlematu I , tnang.fphtr. e x a r c » A B , inxquales i 
angulum reBum D^fubtendente^ arctt inuento B D , reperiatitr anguín* oppofitus & ncuter 
B A D ; ü e c n o n ¡per i . praxim problematis S.triang.fph<er. ex dato a r c u A C , ^orum T1* 
reftum angnlum D,fubtendente, e?* «ÍÍ'C» inuento A D , eruatnr tertius arcus C D i 
quifeladditus arcui inuento ¡ y e l exeo fubtraftus, (prout arcus A D ¡cadit 
intra ¡ f e l extra triangulum) dabtt quéfitum arcum B C . 

D E I N D E inuefitgstur per l.praxim problematis i . triang f p h í r . exdato ar» 
€U A C , reElum angulum D}fubtendente, & inuento arcu C D 9ungulus oppofitus' 
C A D; <p< ángulo B A D , adiunftusy vel ab eo demptus , (prout arcus A D , í»ír<» 
triangulum , autextra cadit ) exhibebit quxfitum angulum B A G , Denique per 
problema ^.triang, fphtr.exarcuinuento A D , c inuento ángulo adiacente C A D , 
reperiatur angulus alter A C D.-^Í e m ff;x; quxfitis alter,fiarcus A B^ntra triana 
gulum cadit) fi yero cadit extra ¡detrahendus erit ex dttobus r e ó i i S f y t rel iqms 
fiat alter angulus quáfitus A C B . 

Q y O D fí alter datorum arcuum fit quadrans; fí quidem A B, quadran5 Qu&do al-
tüer i t , erit quoque B D , quadrans, & angulus B A D , reftus , nec non B, po- dacorú 
lus arcus A D , ac proinde arcus A D , cognofeetur ex dato ángulo B . Atque " 2 ™ ^ 
i ta cognitis arcubus A D , B D , & ángulo redo B A D,rel¡qua i n u e n i e m u S j V t ^ ans* 
prius. Pariratione , f i A C,fueri t quadrans, erit quoque C D , quadrans, & 
angulus C A D,reftus, nec non C,polus arcus A D ; atque adeoinuen'tus ar
cus A D,notum faciet angulum fuura A C D ; q u i vnus erit ex qusefítis, fi ar 
cus A D , intra triangulum cadit; fi vero cadit extra , idem ex duobus reftis, 
detraélius relinquet q u í e f i t u m angulum A C B. ínuent is autem tanta facilita-
te angulisC A D , A C D } & a r c ' u C D , reperienturestera , v tpr ius . 

S í N T iamdati dúo arcus A B , A C,32quales. Secabitarcus AD,&ba- Quádoda© 
íim B C , & angulum A , bifariam, anguliq; B , C,2equa-
lescrunt ; atque ita inquirendus erit tantura angulus 
E A C , curn arcu B C . Inquifatur ergo , per problema 
i^. triang. fphaer. ex dato arcu A B}reclum angulunvD, 
fubtendente , & dato ángulo B , angulus B A D ; qui du
plica tus oíferet totum qusefitum B AC.RurfuSjperpro-
tjlema z. triang. fphser. ex arcu A B , angulum redum D , 
fubtendente, & ínucrsto ángulo B A D , reperiatur arcus 

^pf^feiaaB D : quiduplicatus totum quaefítum B C , 
dabit . T" • 

;,P E K Jólos finus fie.Ver problema i . t ñ a n g . fphtr.inueniatur ex dato arcu A B , Í5" ^ 
angulum reéíum D^fuhtendente er dato ángulo s.,arcus oppofitus A D; Atque hinc ¿ ^ ¿ ^ ¿ ^ 
per i . praxim problematis 8. triang» fph<er. ex dato arcu A B, reflum angulum D , arcas funs 
fubtendente , CT* inuento are» A D , reperiatur tertius arcus B D j qui duplteatui, anuales, 
toium quxfitumB C , exhibebit, Per problema tándem 5, triang. fpbter, tnuefiige» 
tur ex inuento arcu B D, dato ángulo B , adiacente angulus B A D , areui B D , 
oppofitus , Hicenim duplicatus dabit totum B A c , quem defideramus . 

C A E T £ R V M , v t fac iüusprob lemai l lud ,quodmáximeoptamus ,p r^ - ¡ 
fertim in fphaericis triangulis,iriiuenire pofíimus^confecimus hic indicem om-

Í: . . R r r a nium 

arcus dací 
sút guales . 



nium problemttum ad calculum necefliriorum: quibus quidem números pr^-
fiximus , quiindicent, quem ordincm quodlibet ínter problemata, quorum 
praxes proxime cxpofuimus,obt¡neat jquemadmodum & fupra problematibus 
ipfis in margine adfcrípfímus propoíít iones, & problemata, in quibus praxes 
deraonñrantur in noftris triangulis rea¡Iineis,& fphsricis.Qu^anquam autem 
in índice triangulorum fphaericorum rcdangulorum proponantur tantum 
ííngulain ííngulis problematibus inuenienda: ijs tamen inuent¡s,pleraque 
etiam alia in eifdem reperiuntur, vt ex fuperíoribus liquet. 

I N D E X P R O B L E M A T V M , E T 

P R A X I V M T R I A N G V L O R V M . 

I N T R I A N G V L I S R E C T I L I N E I S 
R E C T A N G V L I S 

Inuenitur 
Latus circa angulumre¿hmi vtrilibec angiilomm acutorum op* 

poíitum j ex lacere redum angulum fubtendente, & alterutro 
acutorum angulorum. 

Latus ángulo redo oppofitum, & alterutjtum duorum circa eun-
dem redum angulum; ex altero latere circa angulum reótum* 
& vrio acutorum angulorum, 

Vterque angulus acutus, & alterutrum duorum laterum circa an
gulum reétum; ex latere angulum reólum fubtendente, 8c al
tero latere circa eundem reáum angulum . 

Vterque angulus acutus5& latus re¿lo ángulo oppoíitum^ex duo-
bus latenbus circa eundem angulum reólum. 

I N T R I A N G V L I S R E C T I L I N E I S N O N 
R E C T A N G V L I S 

Inueniuntur 
i o. Dúo latera; ex ómnibus angulis 3 & reliquo latere. 

Omnes anguli; ex ómnibus iateribus. 

i z. Vnum 



I I . 

S T H *AE K I C j t . i5n 
Vnum latiis3 & dúo anguli illi adiacentes j ex reliquis duobus la-

teribus, & reliquo ángulo ab ipíis comprehenfo. t 
Dúo anguli,& vnum latus vni eomm oppoíitum;ex reliquis duo

bus lateribus, & reliquo ángulo, qui vni eorum opponitur, 

I N T R I A N G V L Í S S P H ^ R I C I S 
R E C T A N G V L I S 

Inuenitur arcus ángulo reóto oppoíitus 
5. Ex arcu circa redum angulum, & ángulo ei oppofíto. t 
12. Ex arcu circa angulum redum,& ángulo eiadiacente.. 
7- Ex vtroque arcu circa angulum redum. 
16.. Ex vtroque ángulo non redo. 

Inuenitur arcus circa angulum redum 
2. Ex arcu reótum angulum íubtendente, & ángulo, qui qusííto ar-

cui opponitur. 
14. Ex arcu re¿lum angulum íubtendente, & ángulo, qui qua^íito arr 

cui adiacet. 
8. Ex arcu angulum redum íubtendente, & altero arcu circa angii^ 

lum reótum. 
ro. Ex altero arcu circa rechim angulum, & ángulo ei oppoííto. 
9. Ex altero arcu circa angulum redum, & ángulo eiadiacente. 
4. Ex vtroque ángulo non redo. 

Inuenitur angulus non reólus 
r. Ex arcu redum angulum fubtendente, &arcu circa angulum re 

dum, qui qiiíeíito ángulo opponitur. 
15. Ex arcu angultun redum fubtendente, &c arcu circa angulum re

dum, qui qmdito ángulo adiacet. 
15. Ex arcu redum angulú fubtendente,& altero ángulo non redo,, 
11. Ex vtroque arcu circa angulum redum. 
S* Ex arcu circa redum angulum, qui ángulo quadlto opponitur, & 

altero 



altero ángulo non redo illi arcui adiacente. t 
6. Ex arcu círca angulam reólum, qui ángulo quceíito adiacet, & al

tero ángulo non reólo illi arcui oppoíito. 

I N T R . I A N G V L I S S P H ^ E R I C I S 
* N o N R E C T A N G V L 1 S 

Inueniuntur 
17. Omncs tres arcus; ex ómnibus tribus angulis. 
18. Omnes tres angulij ex ómnibus tribus arcubus. 
1 i?. Vnus arcusJ& dúo anguli illiadiacentesjex alijs duobus arcubus, 

& reliquo ángulo ab iplis comprehenfo. 
Dúo arcus, & angulus ab ipíis comprehenfus; ex reliquo arcu, & 

alijs duobus angulis huic arcui adiacentibus. 
Dúo arcus, & vnus angulus vni eorum oppoíitusjex reliquo arcu, 

& alijs duobus angul.is3quorum vni hic arcus opponitur:ii mo
do conftet fpecies arcus alteri ángulo dato oppoíiti. 

Dúo anguli, & vnus arcus vni eorum oppoíitusj ex reliquo ángu
l o , & alijs duobus arcubus, quorum vni hic angulus opponi-
tur: íi modo conftet fpecies anguli alteri arcui dato oppoíiti. 

T Q^F E hic finís ftt noflrorum triangulomm, in quibus omma ea 
y'ideor ejje complexm, quA ad calculum ipfbrum reqmruntur. Hts ergo> 
henigne Lefior, intereajriíere felicitcr, dum tres íntegros libras triangu-
lorum Iphmcoram MeneUh cum dmbus Francifci Maurolyá^ in quibm 
multo plura, quam hic d nobis explanata funt, & quidem fcitu iucundif-
[tmaycontinenturyclarioribus demonftraúonibm iüufiratos in lucm^SQ 
noftm cosptis bene faHente3 prodire fmamm, 

i o. 

21. 

¿2 . 

F I N I S T R I A N G V L O R V M 
S P H ^ R I C O R V M . 
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